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ILLVSTRISSIMO 

atque Excellentifs. Principi 

T H A D AE O 

B A R B E R I N O- 

GENERALI REI MILITARIS 
in Pontificia ditione Moderatori. 

A ’ . * ' 



ANDREAS BROG I OTTVS F. 


'Iter, admirabilia tua? felicitatis or- 
namenta & decora dignitatis, Excel- 
lentifsime Princeps, id etiam habes, 
vt Mathematicas difciplinas , qu* co- 
piarum idoneum imperatorem , egre- 
giumq; militi* ducem cumulare per- 
ficiunt , impenfe, ac lummopere cal- 
leas. Ea gratia fcilicet aliquid in hoc genere mihi dari 
peroptabam operis, cuius euulgatione aditum mihi ad 
meum in te patefaciendum animum aperirem . Num- 
quamadeo me* fatisfecilfem voluntati , nifi qui ceteris 
veftri nominis gentifq* luminibus eum quem potui cul- 
tum atque obferuantiam praeftiti , quiddam etiam inue- 
nifsem quod tu* glori* dedicarem . Vocis aliquando 
meis adfuit Marinus Ghetaldus infignis huius memori* 

Mathe- 
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Jtfathomaticus * cuius opera praeclara nc cum ipfo ce. 
cidifse videantur Authore , iufsis cauet fuis & typis 
meis Eminenti fsi mus Cardinalis Barberinus frater tuus:, 
qui magnorum monumenta virorum iacerc in tenebris, 
occulique fepulcro non patitur , Facit ipfe pro fua in do- 
#os homines pietate, vteos ab interitu vindicet qui la- 
boribus ac vigilijs plurimis aduerfus mortalitatem vin- 
centem , & conterentem omnia fe communire non dubi- 
tarunt; fafit pro fua in me beneuolentia , vt opera potit 
fimum mea eorumdem do&orum hominum immorta- 
litati confultum velit . Erit nunc tuae benignitatis., hu- 
jnanifsime Princeps , excipere k me perlibenter hoc mu- 
nus , quod ex animi mei fententia, ac fimpliciter offero, 
ratus, tibi difplicere non polle officium meum quod ce- 
teris iam Barberina? familiae Principibus eft probatum. 
Vale, ' 
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INDEX PROPOSITION VM> 

ET PROBLEMATVM LIBRI !. 


P Ropofitio Prima. Si reda linea fecetur 
vtcumque ; redangulum fub tota, & 
differetia partium cui plano aa ipfas par 
tes relato ecquale iit inueftigarc . pag .2 
Theorema I. Si refta linea fccetur vtcum- 
que, rcdlangulum fub tota,& differentia 
partium .sequale eft differenti* quadra- 
torum partium . ibici. 

Idem Theor. poffet quoq; ita eniiciari. 
Si reda linea fecetur vtcumque, redangu- 
lum fub tota,& differentia partium vna 
cum quadrato partis minoris,*quale eft 
quadrato partis maioris. 3 

Prdpof. II. Si recta linea fecetur vtcumqs 
quadratum differenti* partium, quibus 
planis ad ipias partes relatis xquaic fit 
inueftigarc . ibici. 

"jrhcor.II. Si recta linea fecetur vtcumque, 
quadratum differenti* partium, *qualc 
eft quadratis partium minus duplo fub 
partibus rcdangulo. + 

Idem Theor. poteft quoq» ita proponi . 
Si reda linea fecetur vtcumque, quadrata 
partium fimul xqualia funt quadrato 
differenti* partium, vna cum duplo fub 
partibus rettangulo. ibid. 

Propof. 111. Si reda linea fecetur vtcuque, 
quadratum totius minus quadrato diffc 
renti* partium , cui plano ad ipfas par- 
tes relato xquale fit inueftigarc. ibid. 
Theor. III. Si reda linea fecetur vtcuque, 
quadratu totius minus quadrato diffe- 
renti* partiu xquale eft quadruplo fub 
partibus rcdangulo. j 

Idem Thcor.potuit quoq; ita cnuciari . 
Si reda linea fecetur vtcuque, quadruplum 
redangulum fub partibus, vna cum qua 
drato differenti* partium xquale eft to- 
tius line* quadrato. ibid. 

Propof. IV. Si reda linea fecetur vtcuque, 
quadratu totius vn^ciiquadraro diffe- 
renti* partium , quibus planis ad ipfas 
partes relatis, xquale fit inuenire . ibid. 
iTheor. IV. Si reda linea fecetur vtcuque, 

J juadratu totius vna cum quadrato dif- 
erenti; partium , dupla funt quadrato- 
rum partium. 6 

•Propof.V. In obtufiangulis triangulis, qua 
deatum latetis angulu obtufum fub ten- 


dentis , quanto maius fit quadratis reli- 
quorum laterum inuenire . ibid. 

Theor. V. In obtufiangulis triangulis, qua 
dratum latetis angulu obtufum fubten- 
dentis , maius eft , quam quadrata reli- 
quorum latcru, redfangulo comprehefo 
bis ab vno reliquorum laterum, in quod 
fcilicct protradum perpendicularis ca- 
dit, & a linea, qu* inter perpendiculare , 
& angulum obtufum interijeitur. 7 
PropofVI. In acutiangulis triangulis, qua 
dratum lateris angulum acutum fubten 
detis, quanto minus fit quadratis reli- 
quorum laterum inuenire. ibid. 

Theor. VI. In acutiangulis triangulis, qua 
dratum lateris angulum redum fubten- 
detis, minus eft, quam quadrata reliquo- 
ru laterum , rcdangulo coprehcnfo bis , 
ab vno reliquoru laterum, in quod per- 
pedicularis cadit,& a portione ipfius la- 
tcris.qu* inter perpendicularem , & an- 
guium acutum interijeitur. 8. 

Propof VII. Si reda linea extrema, ac me- 
dia ratione fecetur .quadratum maioris 
portionis affumentis dimidium totias , 
quanto maius fit quadrato dimidi* to- 
tius inueftigarc . ibid. 

Theor. VII. Si reda linea extrema, ac me- 
dia rone fecetur, quadratu maioris por- 
tionis affumentis dimidia totius , quin- 
cuplum eft quadrati dimidi* totius. 9 
Propof. VIII. Si reda linea partis ipfius 
quintuplu poffit, dupla didx partis, ex- 
trema, ac media ratione feda , quxrittix 
an maior portio fed* fit rclqna pars 
eius , qu* a principio redx line*, ibid. 
Theor. VIII. Si reda linea partis ipfius 
quintuplum poffit. Dupla didx partis 
extrema , ac media ratione feda , maior 
portio, reliqua pars eft eius qu* a prin- 
cipio red* line*. J o 

Propof. IX. Si reda linea fecetur extrema, 
ac media ratione.quadratu minoris por- 
tionis aftumentis dimidiam maioris por 
tionis . quanto maius fit quadrato dimi- 
di* maioris portionis.inucftigarc . 1 1 

Theor. IX. Si reda linea fecetur extrema, 
ac media ratione.portio minor affuroens 
dimidiam maioris portionis, quintuplu 
a po- 


* . 
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poteft cius, quod a dimidia maioris por- Porifma. Vt differentia cerminoru rationis 
tionis defcribitur quadrati . ibid. datx, ad aggregatum eorunde, ira eft da 

Propofi X. Si refla linea fecetur extrema, ra, ad adiunflam. Datur ergo adiunfla 

ac media roneiquadrata torius,& portio de qua quaeritur . zo 

nis minoris fimul,quato fint maiora qua Porifma. Vt differentia terminorurri ratio- 
drato portionis maioris,inucftigare.ibid. nis data; ad terminum priorem, ita eft da 

Thcor. X. Si refla linea fecetur extrema, ta dupla ad exceffum , quo adiunfla fu- 

a.c media rationejquadrata totius, & por perat datam. Datur ergo adiunfla de 

tionis minoris nmul,tripla funt quadra- quaquxritur. 21 

ti pottionis maioris . 12 Probi. IV. Datam refla lineam in duas par 

Propof.XI. Si refla linea extrema, ac medi; tesdiuidere, vt partium quadrata, dato 

ratione fecetur , adijciaturq. ipfi aequalis quadrato diffcrant.Oportet autem latus 
maiori portioni. Quaeritur an tota linea quadrati dati minus effe data fecada. 22 

fit exttema , ac media ronc fefla , ita vt Porifma . Latus quadrati dati medium-, 
maior portio fit in ea , qux a principio proportionale eft inter datam refla, qux 

pofita eft refla linea. ibid. fecanda proponitur, & differentiam pat- 

Theor.XI. Si refla linea extrema.ac media tiumciufdcm. Datur ergo differentia 

ratione fecetur, adijciaturq. ipfi xqualis partium quxfita. 23 

maiori portioni, erit tota linea extrema, Probi. V. Data rcftam lineam fecare,vt re- 
ae media, rone,fefla,& maior portio erit flangulii fub partib. ad quadratu vnius 
ea, qua: a princip.pofita eft refla linea. 1 3 partium rationem habeat datam . ibid. 

Problema primum. Datam reflam lineam Porifma. Vt aggregatum terminorum ra 
ftcare , ita vt maior pars minorem dato tionis datae ad terminum fccundu , ita-, 

exceffu fuperet. Oportet aute datum ex- eft dato rcfta ad partem , ad cuius qua- 

cellum minorem effe data fecanda. ibid. dratumdebet habere rationem datam-. 

Porifma . Refla data minus exceffii dato , reftangulum fub partibus . Datur ergo 

aequalis eft duplo partis minoris . ibid. pars quxfita. 24 

Porifma. Refla data plus exceffu dato Porifma. Vt aggregatum terminorum ra- 
xqualis eft, duplo partis maioris . 1 4 tionis datx ad terminum fecundum, ita^ 

Probl.ll. Datx reflx line*, alteram reflam eft refla data , ad partem, ad cuius qua- 

adiungere, vt data cum adiunfla, ad ad- dratum debet habere rationem datam* 

iunflam , datam teneat rationem. Opot reflanguluni fub partibus. Illud ipfum 

tet autem datam rationem effe maioris eft, quod per antecedente refolutione in» 

ad minus. ibid. ueniebatur. Datur ergo pars quxfita. 2$ 

Porifma. Vt differentia terminorum ra- Probi. VI. Datam reflam lineam fecarc.vt 
tionis datx ad terminum minorem , ita_. rcflangulum fub tota , & parte minore 

eft data ad adiunflam . 1$ xquale fit reflangulo fub differentia par 

Probi. III. Datx reflx linex, altera reflam tium,& parre maiore. ibid. 

adiungere , vt differenti* datx,& adiun Porifma. Quadratu totius reflx fecadx du 
flx ad aggregatum carundc rationem, pium eft quadrati a maiore parte deferi- 
habeat datam . Oportet autem datam-. pti. Datur ergo maior pars quxfita. 26 

rationem effe minoris ad maius. 16 Probi. VII. Datam reflam lineam fccare. 

Hoc Problema duos cafus habet; aut enim vt rcflangulum fub partibus coprchen- 
data fuperabit adiunfla, aut adiunfla da fum xquale fit ei, quod a differentia par- 
tam. primu data fuperat adiuflam. ibid. tium fit quadrato. ibid. 

Porifma. Vt aggregatum terminorum ra- Porifma. Quadratu totius fccandxquintu- 
tionis datx ad differentiam eorundem , plu eft quadrati differcntix partiu. Da- 

ita eft data ad adiunflam. Datur ergo tur ergo differentia partiu quxfita. ibid. 

adiunfla de qua quxritur . 17 Theor. Si refla linea lecetur.ira vt reflan- 

Porifma. Vt aggregatum terminornm ra- gulum fub partibus coprehenfum aqua- 
tionis datx,ad terminum fccundu, ita eft le fitci,quod a differentia partiu fit qua 

data dupla ad compofitam ex data , & drato, quadratijjtotius reflx quintuplu 
adiunfla. 19 erit quadrati differenti* partium . 27 
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LIBRI SECVNDI. Por j fm a ’ Vt exceffiis quo primos rationis 

datas terminus duplus fuperat fecundu , 
Theor. I. Si fccentur dux refts lines x- ad ipfum fecundum, ita eft quadratu di- 
quales , ita vt redlangulum fub partibus midix datx,ad quadratum aimidixdif- 
vnius squale fit reftangulofub partibus ferentis partium . Daturcrgo dimidia^ 
alterius i partes vnius partibus alterius differentia partium, de qua quxritur. 3$ 


squales erunt , maior videlicet maiori, Probl.Ill. Data pcrpJdiculari , differentia 


minor minori. 30 cruru triaguli ,Sc differentia fegmento- 

Thcor. II. Sidusrefls lines squales fc- tum bafis. inuenirc triangulum. 36 

fis fuerint , atq; quadrata parriu. vnius Porifma. Vt refla, cuius quadratum xqua- 
fimul fumpra, squalia fuerint quadratis le eft exceffui,quo quadratum differen- 

partium alterius fimul fumptis , partes tix Tegmentorum bafis trianguli fuperat 

vnius partibus alterius squales erunt, quadratum differentis crurum, ad refla 


iimul fumpta,xqualia fuerint quadratis 
partium alterius fimul fumptis , partes 
vnius partibus alterius squales erunt. 


maior maiori, minor minori . 3 1 

Theor. III. Si a duabus reftis lineis abfein- 
dantur partes aquales, & reftangulu fub 
tota, & parte reliqua vnius squale fit re 
flangulo fub tota, & reliqua parte alte- 
rius 1 tota toti , & reliqua pars , reliqus 
squalis erit. 31 

Theor.I V. Si 1 duabus roflis lineis abfein- 


cuius quadratum squale eft quadrato 
perpendicularis dupls, vni cum prsdi- 
£to quadratorum exceffu , ita eft diffe- 
rentia crurum , ad baflm . Datur ergo 
qusfita trianguli bafis . '■*■> 17 

Lemma I. Differentia fegmcnrorum bafis 
trianguli maior eft quam difteretia cru- 
rum . ibid. 


dantur partes squales, & reliqua pars Lemma II. In omni rriangu Io refla , cuius 
prims ad reliquam fecunds, vttotafc- quadratum squale eft cxceffui, quo qua 
eunda ad totam primam ; reliqus quo- dratum differetis fegmentorum bafis fu 
que partes squales erunt. 32 perat quadratum differentis crurum, ad 

Theor. V. Si duo rcflangula fuerint squa- reftam cuius quadratum squale eft qua 
lia;fuerint aure & quadrata laterum pri drato perpendicularis dupls , vna cuna 
mi squalia quadraris lateris fecudi. La- eodem quadratorum exceffu , minorem 
tera primi laterib. fecundi squalia erut, rationem habet, quam differentia cruru 

maius videlicet maiori , minor minori . ad differentiam fegmentorum bafis.ibid. 
Theorema hoc demonftraui in libro va- Problema Viets . Data bafe altitudine, Si. 


riorum hic quoque eandem dcmonftra- 
tionem transferam. ibid. 

Theor. VI. Reftangulum fub differentia- 
crurum trianguli,& aggregato corunde, 
aequale eft reftangulo I uh differentia feg 
mentorum bafis, & ipfa bafe. 33 

Theor. VII. Differentia crurum trianguli 
fe habet ad differentia fegmentoru ba- 
fis.vt bafis ad aggregatum crurum. 33 
Probi. I. Dato quadrato squale reflangu- 
lum inuenirc, cuius latera datam teneant 
rationem. • ibid. 

Porifma. Vt terminus fecundus rationis da 
ts ad terminum primu,ita eft quadratu 
datum ad quadratum lateris primi rc- 
&anguli,dequo qusritur. Datur ergo 
latus primum rc&anguli qusfiti . 3+ 

Probi. II. Datam reflam tineam focare, vt 
partium quadrata fimul fumpta.ad qua 
dratum differentis partium, ratione ha- 
beant datam. Oportet autem datam ra- 
tionem effe maioris ad minus . ibid. 


ratione crurum trianguli, inuenirc trian 
guluni . 49 

Lemma. Si bafis trianguli ftcctur pro ra- 
tione crurum, & rcflanguiii fub Tegmen- 
tis applicetur ad altitudinem trianguli, 
latitudo inde orta non erit minor diffe- 
rentia fegmentorum . • • *■ 50. 

Problema conftruflum a Vieta. Data bafe 
trianguli, altitudine & raflangulo fub 
cruribus; inuenirc triangulum . 5 a 

Problema. Data bafe trianguli, altitudine, 
Bc reftangulo fub cruribus, inuenirc tria- 
gulum . $4 

Lema . Si reftangutum fub cruribus trian- 
guli applicetur ad latitudinem eiufdem 
trianguli, latitudo inde orta, non erit mi 
sor bafe, nec compofitaex dimidia lati- 
tudine, & sefta.cuius quadratum {quale 
eft excefTui, quo quadratum dimidi{ la- 
titudinis fuperat quadratum dimidiat 
bafis, minor erit altitudine . $$ 

Probl.IV. Data perpendiculari, aggregato 
a 2 ctu- 
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crurum trianguli, & differentia Tegmen- difteriiia cruru.de qua querebatur, 
torum bafis.inuenirc triangulum. 


_ £6 

Forifma. Vr re&a, cuius quadratum equa- 
le c it exceffui, quo quadratum aggrega- 
ti crurum trianguli, fuperat quadratum 
.differentia: Tegmentorum bafis , ad refla 
cuius quadratu xqualc cft exceffui, quo 
quadratu aggregati cruru fuperat qua- 
drata,quz fiunt ex differetia Tegmento- 
rum bafis, & perpcdioulari dupla; ita eft 
aggregatum crurum ad bafim. Datur er 
go bafis triaguli de qua quxrebatur. 57 
Lemma L Qyadratum aggregari crurum 
trianguli maius cft quadratis quae fiunt 
ex differentia Tegmentorum bafis , & a 
perpendiculari dupla ibid. 

Lemma II. Refla.cuius quadratum xqua- 
le cft exceffui,quo quadratum aggrega- 
ti crurum trianguli fuperat quadratum 
differentix Tegmentorum bafis , ad refla 
cuius quadratu cquale cft exceffui, quo 
idem quadratum aggregati crurum fu- 
perat quadrata differenti; fegmetorum 
bafis, & perpendicularis dupl;, minorem 
ronem habet, quam aggregatu crurum 
ad differentia fegmentorum bafis. 11 
Frobl. V. Data differentia Tegmentorum- 
bafis Tubtendentis angulum reflum tria 
guli,& differentia crurum.lnucnire tria- 
gulum . 61 

Forifma. Vt refla, cuius quadratum «qua- 
le cft exceffui , quo duplum quadratum 
differenti; crurum fuperat quadratum 
differenti; Tegmentorum bafis fubteden 
tis angulum reflum trianguli ad differe- 
tis Tegmentorum bafisiira ell differentia 
crurum ad aggregatum eorundem. 62. 
Lemma. Differentia fegmentorum bafis 
Tubtendentis angulum reflum triangu- 
li, minor eft, quam refla cuius quadra- 
tum ;quale cft duplo quadrati differen- 
ti; crurum . ibid. 

Probi. VL Data differentia Tegmentorum 
bafis Tubtendentis angulum reflu trian- 
guli, & aggregato crurum ,inuenirc rria- 
gulum. 64 

Porifma. Vt refla cuius quadratum xqua- 
le cft ei,quo differt duplum quadratum 
aggregati crurum a quadrato differen- 
ti; Tegmentorum bafis tubtendentis an- 
gulum reflum triaguli, ad differentiam 
fegmentorum bafis ; ira eft aggregatum 
cruru ad differentia eorunde.Darur ergo 


4S 

Probl.Vll. Data differentia crurum trian- 
guli^ differentia Tegmentorum bafis, 
datoque cxcelfu inter crus maius Cfc ba- 
fim, inucnire triangulum. 66 

Porifma. VrcxcefTus quo dupla diffcrcria 
crurum trianguli prxftat differenti; feg 
mentorum bafis, ad copofitam cx diffe- 
rentia crurum, & duplo exceflu.quo ba- 
fis fuperat crus maius, ira eft differentia 
crurum ad bafim . 67 

Le nma . Si bafis trianguli fuerit crure m» 
ior, dupla cruru in differentia differentia 
fegmentorum bafis excedet, ibid. 

Lemma. Si bafis trianguli fuerit dimidio 
aggregati crurum maior, dupla crurum 
differentia, differentiam fegmentorum-/ 
bafis excedet . 68 

Porifma. Vt cxccffiis.quo dupla differen- 
tia crurum trianguli praedar differenti* 
fegmentorum bafis , ad compofitam ex 
diffcrcria erutum, & duplo cxceffu, quo 
bafis fuperat crus maius, ita eft differen- 
tia crurum ad bafim . ZZ 

Porifma. Vt excellas quod ifferemia feg- 
mentorum bafis trianguli fuperat dupla 
differentiam crurum ,ad excelTum quo 
dupla differentia intet crus maius, & b* 
fim fuperat differentiam crurum , ita eft 
differentia crurum, ad bafim . 28 

Lemma L Si bafis triaguli fuerit crure ma 
iore minoridifferenua autem fegmento- 
rum bafis fuerit maior, quam dupla dif- 
ferentia crurum i Duplus exceflus.quo 
crus maius fuperat bafim , maior erit, 
quam differentia crurum . * 78 

Lemma II. Ijfdc politis. Exceflus.quo dif- 
ferentia fegmentorum bafis fuperat du- 
pla, in differentia crurum, ad excelTum 
quo dupla differentia eruti* maioris , fk 
bafis fuperat differentiam crurum, mino 
rem habebit rattonem, quam differentia 
cruru ad differentia fegmetoru bafis. Z 2 
Porifma. Vt exceflus.quo differentia feg^ 
mentorum bafis trianguli fuperat dupla 
differentiam crurum ad exceflum , quo 
dupla differentia inter crus maius.fic ba- 
fim fuperat differentiam crurum, ita cft 
differentia crurum ad bafim . S* 

Lemma . Si bafis trianguli fuerit cture ma 
iore minor.differentia aute fegmentorii 
bafis fuerit maior, quam dupla differen- 
tia cruru . Exccflus quo differentia feg- 
men- 
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mentorum bafis fuperat dupla differcn- Probi. IX. Oatabafe trianguli angulunw 
tiamcrurum, ad exceffum quo dupla dif retium fub tendente , & aggregato cru? 

ferentia inter crus maius, & bafim fupe- rum.inuenirc triangulum. ?j 

rat diiferetiam crurum, minorem roncro Porifma. Duplum quadratum bafis fubre- 
habebit, quam differentia crurum ad dif- deatis angulum redum trianguli, minus i 

firentiam legmentorum bafis. iz quadrato aggregati crurum .squale cft 

Porifma. Vt exceffus.quo dupla differctia quadrato differenti* crurum . 9 } 

crurum trianguli fuperat differentiam^ Lemma. Reda cuius quadratum «quale 
fegmentorum bafis, ad exceffum quo dif cft duplo quadrato bafis fubrenc£enus 

ferentia crurum fuperat duplam differe- angulum redum trianguli , non etp mi' 

tiam cruri maioris , Sc bafis j ita cft difie- nor aggregato crurum . 94 

rentia crurum ad bafim . 84 


Lemma L Si bafis triaguli fuerit crure ma- 
iori minor ,ac etiam differentia fegmeto- 
rum bafis minor, qifikm dupla differen- 
tia cruru. Duplus exceffus.quo crus ma- 
ius fuperat bafim, mine» erit, quam dif- 
ferentia crurum . 8i 

Lemma II. Ijfdem pofitis.Dico infuper ex- 
ceffum.quo dupla differentia crurum fu 
perat differentiam fegmentorum bafis, 
ad exceffum quo differentia crurum fu- 
perat duplam differentiam cruris maio- 
ris, & bafis.minorem habere rationepv > 
quam differentiam crurum ad differen- 
tiam Tegmentorum bafis. ■» ibid. 
Porifma. Vr exceffus, quo dupla differctia 
crurum trianguli fupetac differentiam^ 
fegmentorum bafis.adexceffuuj.qugdif 
ferentia crurum fuperat duplam diffe- 
rentiam cruris maiorisA bafisiita cft djf 
ferentia crurum ad bafim . _ 88 

Lemma. Si bafis triaguli fuerit crure maio- 
ri minor,& differentia fcgmentoru bafis 
minor quoque, quam du^ la differentia^ 
crurum . Exceffus quo dupla differentia 
crurum fuperat differentia fegmetorum 
bafis, ad exceffum quo differentia cruru 
fuperat duplam differentiam cruris ma- 
ioris, & bafis , minorem rationem habe- 
bit, quam differentia crurum , ad diffe- 
xentiam fegmentorum bafis . ibid. 
Lemma . Si differentia fegmentorum bafis 
fuerit dupJa differentiae crurum. Crus 
maius excedet bafim , exceffu dimidiae 
differenti; crurum «quali . 90 

Problema VUI. Data bafe trianguli.angu 
Ium redum fubtendente , & differentia-» 
crurum, inuenire triangulum . $2 

Porifma. Duplum quadratum bafis fubte- 
dentis angulum redum trianguli, minus 
quadrato differenti* crurum *quale cft 
quadrato aggregati crurum- sta 


LIBRI TERTIL 

i 

De aquationibus quadratarum affedorum 
explicandis. 97 : 

De explicanda aquatione , in qua quadra- 
tum afficitur adiundione plani fub late- 
re, & data coefficicntc longitudine, ibid. 
De explicanda cquatione.in qua quadratu 
afficitur multa plani fub latere , Sc. data 
coefficiente longitudine . 92 

De explicanda aquatione, in qua planum 
fub latere, & data coefficiente lnnginp- 
dine afficitur multa quadrati . 98 

Canon explicandi aquationem , in qttf»> 
quadratum afficitur affirmate . <« 

Canon explicadi aquationem, in qua qua- 
dratum efficitur negate. 100 

Canon explicadi aquationem, in.qua qua- 
dratum negatur de afficiente homoge- 
nco . ibid. 

ProbL L Dato vno ex cruribus trianguli . 
angulum redum ambientibus .dataque 
differentia fegmentorum bafis , inuenire 
triangulum. iot 

Porifma Reda, cuius quadrarum equale „ 
cft duplo quadrato cruris maioris trian 
guli redangu!i,vnacura quadrato djmi 
di; differenti* fegmentorum bafis, con- 
trada eadem dimidia differentia ^qua- 
lis cft bafe trianguli. - ibid. 

Porifma. Reda cuius quadrarum squale 
cft duplo quadrato cruris minoristria- 
guli redanguli , vni cum quadrato di- 
midi; differenti; fegmentorum bafis, 
protrada longitudine eiufdam dimidi; 
differenti;, ;qualis cft bafi triaguli. 103 
Probi. II. Dato vno ex crurib. triaguli, an- 

f ulu redii ambientibus, datoq. alterno 
alis fegtnento, inuenire triangulii ... 106 
Porifma. Reda.cuiu? quadratu {quale eft 
quadrato vmus cruru trianguli angulo 

re- 
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reclum ambientium , vna cum quadrato lum pertingat . 
dimidi) alterni fegmemi baiis, contraria 
dimidio eiufdem fegmenti , «qualis cft 


alteri tegmento. 106 

Probi. 111 . Data differentia crurum triagu- 
guli angulum rerium ambierium.dataq. 
perpendiculari, inuenire triagulum. wa 
Porifma Refta, cuius quadratu aquale eft 
quadratis differenti;, videlicet crurum-, 
trianguli circa angulum rerium , &pet- 
pcnaicularis , aucta ipfa perpendiculari, 
squalis eft bafi trianguli . 109 

Probi. IV. Dato aggregato crurii triaguli 
angulum rerium ambientium, dataq. per 
pendiculari, inuenire triangulum, na 
Porifma. Refla cuius quadratu ;quale eft 
quadratir aggregati videlicet crurutm , 
angulum rerium ambicrium , perpendi' 
cularis, contracla ipfa perpendiculari.s- 
qualis eft bafi trianguli. 111 

Lemma. Tripla perpendicularis trianguli 
rerianguli ab angulo reflo in baiim ca- 
dens, non cft maior , quam reria , cuius 
quadratum squale cft quadratis aggre- 
gari crurum, & perpendicularis . ibid. 
Probi. V. Data redam linea fceare , vt re- 
dangulum fub tota , & altera parte ae- 
quale iit quadrato partis reliqua: . 1 1 j 
Porifma. Reda cuius quadratum squale 
eft quadratis totius darx, dcdimidixc- 
iufdem contrada eadem dimidia, squa- 
lis eft parti maiori . 1 14- 

Probi. VI- In dato circulo aptare redama 
lineam magnitudine datam, qux ad da- 
tum pundum pertingat. ibid. 

Porifma. Reda , cuius quadratum squale 
eft quadrato tangentis circulu , & qua- 
drato dimidi; aptat; in circulo, contra- 
da eadem dimidia ;qualis eft continua- 
tioni aptat;, qu; dato pundo, &. aptata 
terminatur. n; 

Porifma . Dimidia aptata in circulo , pro- 
trada longitudine red;, cuius quadratu 
squale eft execfTui , quo quadratum di- 
nidi; aptat; fuperat quadratum perpe- 
dicularis, sqnalis eft parti maiori apta- 
tae, qu; dato pundo diuiditur,contrada 
vero squalis eft parti minori. iiz 
P robl.VII. Dato femicirculo,& reda linea 
fit ipfius bafi perpendicularis. Inter ipsa 
perpendicularem , & circumfercriam fe- 
micirculi ponere redam lineam magni- 
tudine datam, qus ad fcmicirculi angu- 


ns 

Porifma. Reda, cuius quadratum squale 
cft quadrato dimidisF I,&reriangulo 
C E H .contrada dimidia F I xquilis eft 
red; EF. t L 2 

Porifma. Dimidia fi, protrada longitudi- 
ne red;, cuius quadratfi eft exceflui.quo 
quadratum dimidix fi fuperat roriagu- 
lum c c h equalis eft red; c licontrada 
vero ;qualis red; cf. iat 

Porifma . Dimidia f i protrada longitu- 
dine red;, cuius quadratum ;qnale cft 
exceflui.quo quadratum dimidi; fi fu- 
perat redangulum h e c,;qualis eft ma- 
iori partium c f, e i, contrada vcro.mi- 
nori . • 123 

Porifma. Reda, cuius quadratum ;quaTc 
cft quadrato dimidi; I F, & redangulo 
H E C contrada eadem dimidia 1 F ;- 
qualis eft red; E L 126 

Porifma. Reda, cuius quadratum squale 
cft quadrato dimidi; Fl^S' redangulo 
H E C, contracta cade dimidia F I ;qua- 
lis eft rect; £ F . lal 

Porifma. Recta, cuius quadratfi ;quale eft 
quadraris E C.& dimidie F I, contracta 
cade dimidia F 1, equalis cft rect;, e f.129 

LIBRI Q_V ARTI. 


Thenr.I. Si quatuor magnitudinii propor. 
tionalium vna exrremaru. , aut mediaru. 
fuerit maxima, altera minima erit . 130 

Thcor.ll. Si copofita ex extrenis quatuor 
magnitudinu proportional.ii fuerit ma- 
ior, qua copofita ex medi|s,vel differetia 
extremarft maior , qua differ S ia media- 
rum, altera extremam maxima crit.alre 
ra minima, fin minor altera mediaru ma 
xima, altera minima erit. 'i t 

Theor. 111 . Si compofitacx extremis qua- 
tuor magnitudinum proportionaliii fue 
rit ;qualis copofit; ex medijs, vel diffe- 
rentia extremarum ;qualis differenti; 
mediarum, maior extrema maiori medi; 
minor minori ;qualis erit . Li? 

Probi. L Dato quadrato aliud quadratum 
in data ratione inuenire. L 12 

Lemma L Si i medio & extremitatibus v- 
nius rect; line; ducantur tres rect; pa- 
rallel;, alteram rectam lineam fccantes. 
Segmenta fect; inter parallelos interie- 
t cta ;qualia eruat . IM 

Lem- 
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Lemma II. Si in diametro circuli.etia pro- 
ducta fumantur duo puncta a centro ;- 
que diftantia,& ab ijs ducantur ad recta 
lineam cadentem in circulum duz rect; 
perpendiculares fcgmenu cadetis inter 
circumferentiam, & perpendiculares in- 
teriecta zqualia erunt. 1 34 

Reliquorum Lemmatum feries vfqjad 32. 
colulto hic in indice omittitur cum fint 
iuxta figuras in eis pofitas , & non ha- 
beant textum ab eis ieparatum. 

LIBRI Q_V 1 N T I. 

De Problematibus qu* conflruftione ope- 
raria non egent, fed folutn poftulant vt 
quzfitum numero explicetur. 29S 
Probi, primii. Qtjomodo Archimedes por 
tionem argenti aurea; corona; permix- 
tam inucnerit. 299 

Refolutio. Coronz, quar conftat ex auro, 
& argento fit pondus P, pondus aute ar- 
genti quod cft in ea cfto A . ergo P - A 
erit pondus auri . 299 

Theor. Si triu corporu zque poderatium 
primum, & tertium fuerint generis diuer 
fi, fecundi aute portio fit eiufde generis 
cum corpore primo , reliqua vero eiufde 
generis cum corpore tertio, erit vt diffe- 
rentia inter moles primi,& tertij ad dif- 
ferentia inter moles primi, 4 c fecundi, ita 
pondus vnius corporum^ad pondus por 
tionis corporis fecundi, qu* eft eiufdem 
generis cum corpore tertio . 302 

Porifma. Vt differentia molis mafTx arge- 
tex, 3 c molis maffx aure* ad differentia 
molis coronx, & molis maffz aurez, ita 
eft pondus coronz ad pondus argenti l 
quod eft in corona. 305 

Porifma. Vt differentia molium mafT; ar- 
genrcx, Sc maff; aure; , ad differentiam 
molium maff; argente;,& coron;; ita^ 
eft pondus coron; ad pondus auri, quod 
eft in corona . 306 

Theor. Si trium corporum zque poderan 
tium primum , Sc tertium fuerit diuerfi 
generis, fecundi aute portio fit eiufde ge 
neris cum corpore primo 5 reliqua vero 
eiufde generis cum corpore tertioterit vt 
differentia molium primi, & tertij ad dif 
ferentiam molium primi,& fecundi , ita 
pondus vnius corporum ad pondus por- 
tionis corporis fecundi, qu* eft eiufdem 


Problcni. Lib. V. 

generis cum corpore tertio. ibid. 

Lemma L Si fherint line* quodeumqi ;- 
qualiter fefeexcedentcs.Copofita ex ex- 
tremis ;qualis erit vnicuiq; compofita- 
rum c duabus ;que diftantibus ab extre 
mis, & fi fuerit numerus lineatum im- 
panmedi; duple ;qualiserit. 307 

Lemma 11 . Si fuerint line; quotcumq. ;- 
qualiter fele excedentes, dupla copofita 
ex omnibus, multiplex cft compofit; ex 
extremis per numerum linearum. 308 
Lemma III. Si fuerit line; quotcumq.;- 
qualiter fefe cxcedctcs Differentia extre 
marum cotinuata exccffu, multiplex cft 
i pilus cxccffus per numeru linearu. 308 
Lemma IV. Si fuerint line; quotcunq; ;- 
qualiter fefe excedentes. Eft vt dupla co. 
polita ex omnibus, ad compofita ex ex- 
tremis, ita differentia extremarum conti 
nuata exccffu ad exceffum . 30» 

Probi. II. Data minima, & maxima lineari. 
;qualitet fefe excedentium , & copofita 
ex omnibus;inuenire lingulas . Oportet 
autem duplam copofitam ex omnibus 
multiplicem effe compofit; ex extremis 
per numerum binario, maiorem. ibid. 

Theor. Si fuerint line; quotcumq; ;quali- 
tcr fefe excedentcs,eft,vt differentia du- 
pl; compofit; ex olbus , & copofit; ex 
cxtremis.ad copofita ex extremis, ita dif 
ferentia extremarum ad exceffum. 310 
Probi. III. Data fecunda linearum ;quali- 
ter fefe exccdetium, & compofita ex ex- 
tremis, itemq. compofita ex omnibus in- 
uenire lingulas. Oportet aurem duplam 
copofitam ex omnibus multiplicem effe. 
copofit; ex extremis, per numerum bi- 
nario maiorem. 31* 

Theor. Si numerus linearum ;qualitcr fe- 
fe exccdetium fuerit ternario maior, •rit' 
vt differenti; dupl; compofit; ex om- 
nibus, & tripi; compofit; ex extremis 
ad com politam ex extremisfita differen 
tia compofit; ex extremis , Sc dupl; fe- 
cund; ad exccffu mu . ibid. 

Quomodo Problemata impofsibilia cogno 
fcantur . 3»4 

Probi. L Datam re&am lineam fecare , vt 
re&angulum fub partibus vnacum qua- 
drato differeti; partium ;quale fit qua- 
dratis partium. 31 i 

Probi. IL Datum reftam lineam fecare, vt 
triplum icctangufnm. fub partibus, vna 


cum 
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cum quadrato diffcrcti* partium *qua- Probl.I. Rombo dato,& vno latere produ 
lc fitquadratototiusrefl*. 316 £to aptare fub angulo exteriori magni* 

Probl.IU. Data rcftam linea fecare , vt re- tudine datam rcftam lineam, que ad op- 

flagulu fub tota,& differetia partiu vna pofirum angulum pertingar. 330 

cu quadrato partis minoris aquale fit re Probi. II. Rombo dato,& produflis duobus 
Sagulo fub rota, & parte maiore. 317 lateribus angulu rombicontinentib. in- 

Probl.lV. Data reflant linea fecare ; vt re- ter ipfa latera aptare magnitudine data 

flangulu fub tota,& differentia partium rcclam lineam, & quae per oppofitu an- 

5quale fit quadrato partis maioris. 318 gulu tranlear Oportet autem ipfam ma 

Probi. V. Datam reflatn lineam fecare , vt gnitudine datam non effe minore care- 

reflangulum fub tota & dupla parte ma tta linea, qua: per extremitate diametri 

iore*qaalefitquadratjs,quxfiunta to rombi ad reflos angulos dufla, inter 

ta, & a parte maiore. 319 produfta latera interijeitur. 333 

Probi. VI. Super data bafe triangulum con Probl.IU. Data bafc triag.differctia Iatetu 
llituere.in quo differentia fegmentorum & angulo verticis inuenire triagulu. 336 
bafis fit dupla differenti* crurum, atque Lema. Si angulus triaguli fuerit centrii cir 
differetia crurum fit dupla exccfTus, quo culi, bafis vero femidiameter, 8c ducatur 

crus maius fuperatur a bafc. ibid. linea rcflamo ex cctro circuli, fed ab alte 

Probi. VII. Data reflam linea fecare, vt re- ra extremitate aggregati Iatetu, confti- 

flangulii fub tota & dimidia differentia tuens cum eo angulu xquaicm dimidio, 

partium, vna cum reflangulo fub partib. qui cft ad verricem trianguli, angulo.il- 

aequale fit partium quadratis. 320 la refla linea in circulum incidet. 3 37 

Probl.VIII. Datam retta lineam fecare, vt Probi. IV. Data bafe trianguli , aggregato 
duplum reflangulu fub tota,& parte ma lateru,& angulo vcrticis,inuenire triSg. 
iorc ; xqualc iit quadrato totius, & du- Lemma. Si duo anguli in ratione dupla ei- 
plo quadraro partis maioris, 322 dem circumferenti* circuli infiderint , 

Probl.IX- Datam retta linea fecare, vt re- duplus autem fuerit ad centrum , alter 

flangulum triplum fub partibus xquale ad circumferentiam erit. 338 

fit totius line* quadrato . ibid. Probi V Data differentia fegmentorum_> 

Quomodo Problemata vana,feu nugatoria bafis trianguli aggregato laterCi , & an- 

cognofeantur. 323 gulo verticis inuenire triangulum. 339 

Probl.I. Datam reflam linea fecare, vt re- Lemma 1. Si angulus trianguli fuerit cen- 
flangulu fub tota.Sc diffefentia partiu , trum circuli.diffcrentia vero Iateru femi 

vna cum quadrato partis minoris, $qua- diameter , & ducatur refla linea non ex 

le fit quadrato partis utaioris. 32+ centro circuli, fed ab altera extremitate 

Probi. II. Datam reflam lineam fccate, vt differenti^ fegmentorum bafis conii itues 

quadrata partium «qualia fint quadra- cum ea angulum «qualem dimidio; qui 

to differenti* partium vna cum duplo cft ad verticem trianguli anguio, ilia re- 

fub partibus reflangulo . ibid. fla linea circulum fecabit. 340 

Probl.IU. Datam reftam lineam fecare, vt Lemma II. Secct circulus fub A centro rc- 
reflanguium fub partibus vna cum qua- dia linea B H L in punctis H L , & per 

drato dimidi* differenti* partiu, *qua- pundlus H quod fit propius ad B duca- 
le fit quadrato femiflts dat*. 326 tur altera rcdla A H 1. Dico angulum^ 

Probi. IV. Super data bafe triangulum con 1 H B minorem effe reflo . ibid. 

flituere , quod habeat differentiam cru- Probi. VI. Data differentia fegmerorum ba 
rum dimidi* baii squalem. ibid. fis trianguli differentia laterum, & angu 

Probi. V. Super data bafc triangulum con lo verticis inuenire triangulum . 341 

ftttnerc.in quo differentia fegmentorum Pr.VII. Dato vno ex laterib.triag.datu ver 
bafis fit dupla differentia cruru , ipfaque tieis ang.ambietib.& differetia inter reli- 

differentiacruru fit dupla exccffus, quo quii latus,& bafim, inuenire triag. 341 
crus maius fuperat bafim. ibid. Pr.VIII.Dato vno ex laterib.triag.datu ver 

De Refolut. & Compofitionc Problematfl, ticis angulu ambictib. datoq. aggregato 

qu*fub Algebram non cadunt. 330 reliqui lateris, Sebalis, inuenire triag- 3+3 

FINIS. 
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G H E T A L D I 

DE RESOLVTIONE 

& Compofitione Mathematica^ . 


A' MNES Mathematica? probationes ve! a conceflis ad 

c i Uf( ' ta > vel ^ < l U3Eluis acl conceffa progrediuntur. 
1 7 ni 92* * conc*®* progrediuntur ad quaefua , cotnpoii- 

M [r tiones appellantur. Compoficio enim eft affumptio 

Y ' c ®B c «®P erco °fe , ! oen t» a ad quxfiti finem , & com- 
U^r/A; h pr®Hcnftonem . quae vero a quarfiris progrediuntur ad 
conce! ^ a duplices funt ; vel enim concdfa ponunt, vel 
* dcftruunt ;quar ponunt conccffa, rcfolunonesvocan- 

tur:Efteniit)Refo!urio alFumptio quartiti tanquam concefliperconfcquen- 
tiaad verum conceffum. Nam in rcfolutione id quod queritur , vt iam exi- 
B ftens,& vt verum ponentes , per ea, qiix deinceps conlequuntur , procedi- 
mus ad aliquod conceiTum: quo opere quxfqam concluiionem , in proprias 
caufas, per quas demonftratur reducimus : atque his refoiutionibus compo- 

TIrirtn r Cari hA'im nnrail 1 1 » A axL 1 f „ I. ^ /* 1 • 



i T>e R efol. (ef Comp. Mathematica . 

blcmata, cuius fcopus eft rationem confteudionis, atque demonftrationis in- A 
ueftigare: propofita enim Problemata couttroerc docet; viamq; ad conftru- 
dionis dcmonftrationem oftendit . fed omnia fere Theoremata, & Problema- 
ta, quae fub Algebram cadunt facillime refoluuntur, at per relolutionis vefti- 
gia componuntur: non quidem vulgaris Algebrs beneficio; qus refolutionis 
veftigia omnino confundit; fed illius , cuius audor eft Erancifcus Vieta, vir 
certe de rebus Mathematicis optime meritus: cui non folum noftra,fed etia 
fuperior aetas haud fcio an vllum huius feienti* laude parem, nedum fuperio- 
xem inuenerit- etenim lidoJutio procedens per fpecics immutabiles , non 
autem per numeros mutationi, quacunque operatione tradentur, obnoxios ; 
fua veftigia clara relinquit , per qux non eft difficilis ad compofittonem redi- 
tus : compofuio enim in Problematibus, flue per Algebram ,liue Anciquoru B 
methodo refolutis, a fine refolutionis , ad prineipium pet refolutionis veftigia 
regreditur: ia Theorematibus vero quorum verna^per. Algebram exploratur, 
eodem ordine quo inuenta eft Theorematis ventas, dcmonllratio procedit. 

At Theoremata vel Problemata , qus fub Algebram noncadunt qualia funt * 
ea, qus per comparationem angulorum demonftrantur, rdoluuntur,& com- 
ponuntur methodo ab antiquis tradita, cuius exempla extant in libris Archt 
med s.A;iollonij, & Pappi, aliorumq; veterum ac recentium. Et quamuis ea 
methodo otnnia Theoremata, & Problemata rcfoJui ,& componi poffint; ta- 
men ea, qua fub Algebram cadunt, plerumque facilius ac expeditius per Al- 
gebram rdoluuntur,ac drinde per refolutionis veftigia componuntur. Hac 
omnia exemplis, atque etiam prsceptis vbi locus exiget perfpicua fient. Pri- C 
roum igitur proponam . Exempla ad inuentionem Tbeoreniatum,<9nimq; 
demonflrationem pertinentia ; deinde ad refnlutionem , & compofitionem* 
Problematum : primis enim quatuor Theorematibus in Problematumrefolu- 
tionibus & compoGtionibus fspe vtemur. 

• Propofitio. Prima . . 

Si reda linea fecetur 'utcumque ; red angulum Jub tota, (f differentia 
p artium cui plano ad ipjat partes relato aquale fit inuejtigare-. 

S Eceturreda linea in duas partes, quarum A fit ma- 
ior, B, minor. Oportet inueftigaxe cui plano ad t ^ - GB , D 

ipfas pattes relato squale fit redangulum fub A •}» ■ • u . ■■■ 

B, & A B . Ducatur A •)» Bin A— B, fit A Q*. B Q^. huic igitur planozqua- ^ 
le eft redangulum fub tota & differentia partium ; quare inuentum eft quod 
quxrebatur . Hinc formatur 


Theorema I. 


Si reda linea /icetur vt cumque , red angulum fub tota, & differentia 
parttum, aquale- ell differentia quadratorum partium . 


Secc- 
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Liber Primus. 

A Ecetur reda linea A B vtcunquein C , & produ- 
W catur in D, vt fic C Dsqualis A C, ergo difFe- 
^ rentia partium A C, C B erit BD. Dicoredan- 
Sulum ABD squale ellc differentiae quadratorum 
A C , C B. Defcribatur enim fupcrCD quadratum 
C H , & ducatur diameter D E , quam B G parallela A 
redar G E fecet in F : d,einde per F ducatur ipfi ABC 
parallela K F L . Similifer ducatur & ipfi B K parallela A L . Quoniam igi- 
tur redangulum A I , aquale eft redangulo BH,funt enim A C ,DH squa- 
les, & aequales C I , B D / Addito igitur communi redangulo B 1 , redangulu 
A F squale erit redangulis B H, B I , hoc eft gnomoni MNO per quem dif- 
r ferunt quadrata C H , 1 G. Redangulum igitur A F squale eft differentis 
quadratorum C H , I G quod erat offendendum . 

Idem Theorema poflet quoque itaenunciari . 

St reda Une a fecet ur 'utcumque, redangulum fitb tota, differentia 
partium vnd cum quadrato partis minoris , aquale eft quadrato par- 
tis maioris. 

O S tenfum eft enim.redangulum A F aequari gnomoni MNO, 'addito 
communi quadrato I G , redangulum A F, vna cum quadrato IG a* 
quabirur toti quadrato C H . 

f? Itaque Theorema hoc idem eft, quod Theorema quintum, vel fertum li- 
bri fecundi elementorum . Nam in quinto Theoremate dimidia illa reda in- 
tclligatur pars maior, intermedia vero fedionum, pars minor, reliqua autem 
differentia partium . In ferto autem Theoremate dimidia illa reda intclliga- 
tur pars minor, altera vero dimidia cum adieda, pars maior , ipfa autem adic- 
da , differentia partium. His ita acceptis manifeftum eft vnum , eundemq; 
fenfum contineri in hacnoftrapropolitione , atque in illis duabus Euclidis. 

Propofitio II. 


Si reda linea fecet ur vt cumque, quadratum differentis, partium quibus 
D planis adipfas partes retatis squale fit inueHigare . 

S it redalinea feda in duas partes A, B quarum A ^ 

Gr maior ; ergo earum differentia erit A — D . opor- — — — -* 

tet inueftigare quibus planis ad ipfas partes re- • r-, 

latis squale fit quadratum ex A-i-B . Ducatur A-^-B in fe : produdum, 
erit A Q.4» B Q— B in Az. Atque hscfunt ea plana quibus squale eft qua- 
dratum differentis pirtium . quare inuentum eft quod qusrebatur.; Hinc 


formatur . 

i 

/ . ■ , . . v • % 

• :■ -• . 

• i ( - 

' , e 
r.r.: ^ 


1 ^ 

A i 

Theo- 
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Theorema II. 

« • 

Siretta linea fecetur utiumque , quadratum differ enti a partium , aquale 
ett quadratis parttum mtnui duplo fub partibus reti angulo . 

S Eceturreda A B vteumquein C, eaq; produca- 
tur in D, vt fit C D aequalis AC: differentia igi- ^ 
tur partium A C » C B , erit B D . Dico quadra- 
tum B D sequale effe quadratis A C , C B , minus re- 

dangulo A C B bis . Defcribajur euim fuper C D 

quadratum C H , in quo agatur diameter D E , qua A C B 

reda B G , parallela ipfi C E , vel D H , fecet in pun- 
do F , per quod agatur ipfi C D parallela 1 F K. funt igitur B K , 1 G quadrata 
redarum B D , C B , & quadratum B K vua cum redangulis C H, I H, aqua- 
le clt quadratis C H , l G , demptis vtrimque redangulis C G, I H , reliquum 
quadratum B K aquale ent quadratis C H , l G , minus redangulis C G , I FD 
hoceft aequale erit quadratis redarum AC, CB, minus rcdangulo ACB 
bis : quod erat oftendendumj . 

Theorema hoc, quemadmodum & praecedens, demonltrantur ex ipfa con- 
ftrudioui, quonam vnico tantum adu refoluuntur, nullo refolutiotiis pro- 
gredi in primo enim Theoremate ex dudu A * B in A— B , in fecundo au. 
tem ex dudu A--B in fe, veritas innotuit. 

Idem Theorema poteft quoque iuiptoponi; A C 

Si reBa line a fecetur utcumque , quadrata partium fimul aqualia funi 
quadrato differentia partium, una cum duplo fub partibus re ft angulo. 

ItaqueTheorema hoccft vnum, idemqjcum Theoremate feptimo libri fe- 
cundi Elementorum ; nam in eoTheorcmate totaillareda intelligatur pars 
maior, alterum autem (cgmentorum, pars minor, reliquum vero, differentia 
partium : quibus fic acceptis , manifefturo ell vnum , idemq; propofitum effe 
vtriufque Theorematis . * . 

* Propofitio i II . • • 

Si retta linea fecejur utcumque, quadratum totius minus quadrato diffe. D 
tentu partium , etti plano ad tp fai partes relato aquale fit inueUigare , 

S it reda linea feda in duas partes A, B , quarum A A 

fit maior, ergo differentia earum erit A — B • Opor- * — - 

tet inueftigare . cui plano requalefit quadratum ex 
A B minus quadrato ex A — B . Fiat quadratum ex A B id , erit 

A B B in A t . 
ab eoqj auferatur quadratum ex A — B quod eft 
Aqff*B(^— B in Ai. 

Rema- 
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A Remanebit B in A 4 . Huic igitur plano aequale eft quadratum totius rc&e , 
minus quadrato differentia: partium : Quare inuentum eft quod qua:reba- 
tur . Hinc 

Theorema III. 

Si retia tinea fecetur •vtcumque , quadratum totius minus quadrato dif- 
ferentia partium aquale efl quadruplo Jub partibus reti angulo . 

S it reda A D fe&a vtcumque in B , & retix D B , 

qu* fit minor pars , fiat aequalis B C ; ergo dif- A S 5— — ? 

ferentia partium A B, B D , erit A C . Dico qua- 
® aratum A D, minus quadrato A C,arquale effe quadruplo reftanguli A B D. 
Quoniam enim quadratum A D atquale eft quadratis A B ,BD vnacum re- 
(ftangulo A B D bis ; quadratum autem A C ®quale eft eifdem quadratis A B, 
B D , minus re&angulo A B D bis, fi igitur a quadratis A B, B D, & re&angu- 
loABDbis auferantur quadrata AB, BD, minus rc&angulo A B D bis, re- 
manebit re&angulum A B D quater . Quadratum igitur totius retix , minus 
quadrato differentis partium, squale eft quadruplo re&angulo fub partibus, 
quod erat offendendum» . 

Idem Theorema potuit quoque ita enunciari . 

Si retia linea /icetur 'utcumque, quadruplum reti angulum fub partibus 
^ 'una cum quadrato differentia partium aquale efi totius linea quadrato • 

C Vm enim oftenfum fit quadratum totius , minus quadrato differenti® 
partium, ®quari quadruplo rc&angulo fub partibus, fi vtrobique adda- 
tur quadratum differenti® partium, quadratum totius aequale erit qua- 
druplo re&anguloTub partibus, vnacum quadrato differenti® partium , 
Itaque Theorema hoc idem eft quodThcorcma oftauum libri z. Euclidis 
in eo enim Theoremate tota illa r&ftaintciligacurpars maior, alterum autem 
Tegmentorum, pars minor, reliquum vero, differentia partium. quibus fic ac- 
ceptis, manifeftum eft vnum, idemq; propofitum effe ztriufque Theorematis 

D x : :: il - " Propofitio IIII. 

Si retia linea fecetttr •vtcumque , quadratum totius •una cum quadrato 
differ entidi parttum , quibus planis adipfas partes relatis , aquale fit 
imenircj.< 1 -o- .. ••• * 

S Ecetur refla linea in duas partes A, B, quarum A ^ s 
fit maior, ergo differentiapartiu erit A— B : Opor- ‘ 

tetinueftigare, quibus planis sequale fit quadratum ex A B, vnacutn 
quadrato ex A— B . Fiat quadratum exAff*Biderit 
A Q^ B Q^ff* Bin A z ■ 

i A } Simi- 
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Similiter fiat quadratum cx A— B id erit , ■! h ■ ojtr,- 

. . , . A Qjf» B Q^— B in A 2 . i. ; 

Horum quadratorum aggregatum cll AQ2 *$<■ BQji. Atque hisrplanisa;- 
qualia funt quadrata, totius videlicet, & diiferequ«e partium . quare inuentum 
eft quod querebatur . Hinc : '“'..-v: v 

tA-vj dm ••••'-Thcercrtfii JY^-w - 

■ ■ ••• . 'i. . -i VS\ • • v 

Street a linea fecetur 'utcumque , quadratum totius vna cum quadrato 
differ entia partium , dupla funt quadratorum partium / a 

S Ecctur redh A B vtcumque in C, & a maiori , 1 4 

parte , que (it AC, auferatur C D squatis C A < — - — — ... £ .. ^ 


A 


B 


B : ergo differentia partium AC,CB erit AD . Dico quadrata A B.A D 
dupla effe quadratorum A C , C B . Quoniam enim quadratum A B squale 
« fccsdi efTquadraris AC, CB , vna cum rediangulo A C B bis^ quadratum autfcm 
Theor. 1 A D squalb’quadratis A C, C B , minuri e£iangulo A G B bis, ideo quadrata 
AB, A D «qualia funt quadratis A C , C B bis; hoc eft dupla funt quadra- 
torum A G, C B . quod erat oftendendum . In hoc Theoremate idem often- 
ditur , quod in Theorematibus nono , & decimo libri fecundi Ek menrdrun» 
licet in alia forma fit propoiirum . Nam in nono Theoremate, dimidia illa 
tedla , intclligatur pars maior , intermedia vero fcdiionum , pars minor, reli- 
qtia auternj differenria partium ,, i ' v.t ;l .. 

In decimo autem Theoremate dimidia illa rcdfa ^inttlligswrfwrsmioor, ^ 
altera vero dimidia cum adiundta, pars maior, ipfa autem adiuncla, differen- 
tia partium .quibus Jic acceptis, manifeflum ett huius nolfri Theoremati^, «ie 
efle propofitum , atque didorum Theoremacum nom dr-decimfi - q f 
Quatuor prscedentia Theoremata ca ratione, qua propoliteffttu,’ii& par- 
uo vfui erunt in refolunonibus, & compofirionibusj oarwvr inldblutiombus 
plana (quibus squatur quadratum drtfcrcmls partium vel rcdiangulum fub 
differentia partium , Si aggregato ) cum alij 1 planis i«p e co m pari A tur 5 ftc rur- 
fus in competitionibus, qu« pcrfiliUBifeiolutionis. progrediuntur, aut regre- 
diuntflr;*adempjana proquadrato diftqrenti»pawium , feU Wdtafigulo fub 
differentia pardu,& aggregatarum ijfdem alijs ^nis,coparentur neceffe elh ^ 

Propofitio V. 

Mr, >ar. »wc ,r i»*i.'i*vWvn>:..-. 

Inobtufiangulis triangulis , quadratum lateris angulum oblufttm ftb ten- 
dentis , quanto maius fit quadratis reliquorum laterum imientre . 

S it triangulum cuius latera A B D & latus A fubtendat 
angulum obtufum . Oportet inuenirc quanto firma- 
ius quadratum lateris A quadratis laterum B &D . Ab 
angulo verticis cadat in D . baiim continuatam pcrpcndi-r 
cularis G , fitqj continuatio E ; quadratum igitur lateris A 
i ‘ «quale 
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4 7 primi 


47 primi 


A jequale*erit quadratis i perpendiculari , & a bafe produdia vfque ad perpendi- 
cularem, hoc eft ' • i'.' ; , r> 

A Q^xquale eritG Q4* D Q^4* E Q*irD inE i . fed 
G Q^4* E Qjtquale *cft B ergo 
A Qjequabitur B Q4» D D in E z i 
Quadratum igitur lateris A maius eft, quam quadrata laterum B, & D redta- 
guloD in E a . Quare inuentum eftquod querebatur. Hincformatur . 

"• Theorema V. 

In obtuftanguhs triangulis , quadratum lateris angulum obtufum fubten- 
B dentis , maius eft , quam quadrata reliquorum laterum , reftangulo.co- 
prehenfo bis ab vno reliquorum laterum , in quod fiihcet protraclumj 
perpendicularis cadit , & d linea, qua inter perpendicularem , (f an- 
gulum obtufum inter qcitur . ' K 

S it obtufiangulum triangulum ABC, obtufum angu- 
lum habens A C B , & ducatur a punito A ad BC 
produdtam, pcrpcnditfularis A D. Dico quadratum 
A B, maius eife, quam quadrata AC, CB reiiangulo B 
C D bis ; quoniam enim quadratum A B atquale * eft qua- 
dratis AD, QB ; quadratum autem D B xqualc*quadra- B 
C tis D*C,-C B,vma cum reiiangulo BC D bis ; eritquadra- 

tum:A 3) aquale quadratis AD, D C , C B vna cum reiiangulo B C D bis . 
fed quadrata A D, D C squaliaTunt quadrato AC, ergo quadratum AB, opr>®> 
«quale erit;quadratis A.C , C B vna cum reiiangulo B C D bis ; itaque qua- 
dratur» A R maius eft, quam quadratum AC, C B , reiiangulo B C D bis. 
quod erat oftendendunu . 

^opofitio vi. • C-" 

In acHiianguCis triangulis , quadratum lateris angulum acutum fubten- 
dentis , quanto minus Jit quadratis reliquorum laterum , tnuemre . 

D It triangulum cuius latera A B D & latus A fubten- 
^ dat angulum acutum . Oportet inucnire quanto mi- 
^ nuS lit quadratum lateris A quadratisdaterum B & 

D. Cadat ab angulo verticis in bafim D, perpendicula- 
ris G? lecattS ipfam balim in duas partes 1 , quarum illa , 
q»x eft inter perpendicularem , & angulum acutu lit E; 
ergo altera pars erit D— E • 

Et quouiam A Qxquale*eft quadratis ex G & D — E, ideo optimi 

A Q^asquabitur G Q^«J» D Q^*J* E Q^D in E a . 

Et addito vtrique parti D in E t 



primi 
4 fecudi 


v O.i 







?. 
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A 4 » D in E a , aequabitur G Q^ D Qj& E fed A 

47 primi q g q x quale’eft B Q, ergo 

A Q4* D in E a arquabitur B Q^ 

Quadratum igitur lateris A, minus eft , quini quadrata laterum D, & B re- 
dangulo D in E 1 . Hinc 

Theorema VI. 


In acutiangulis triangulis, quadratum lateris angulum retium fid ten- 
dentis, minus eft , quam quadrata reliquorum laterum , reti angulo co- 
prchenfo bis, ab uno reliquorum laterum , in quod perpendicularis ca- 
dit , £5’ d portione tpfius lateris, qus, inter perpendicularem, angu- 
lum acutum interijcitur . 


B 


S it acuti angulum triangulum ABC, acutum ha- 
bens angulum A C B , & ducatura pundo A ad B 
C, perpendicularis AD. Dico quadratum A B, 
minus effe, quam quadrata A C, C B rcdangulo BC D 
47 prim» bis . Quoniam enim quadratum A B tcquale *eft qua- 
jheor.» dratis A D, D B, quadratum autem D B a:qualc‘eft qua- 
dratis BC, CD, minus rcdangulo BCD bis; reda 
- enim B D,eit differentia inter B C, CD : ergo quadratum A B arquale erit 
quadratis AD ? BC,DC, minus redangulo BCD bis. addatur vtrobique C 
rcdangulum BCD bis, ergo quadratum A B vna cum redangulo BC Dbis, 
47prim arquale erit quadratis AD , B C,DC. fed quadrata A D, D C arquaiiaYunt 
quadrato AC, ergo quadratum A B vna cum redangulo B C D bis, tequale 
erit quadratis BC,C A. Itaque quadratum AB minus, elt quam quadrata 
B C , C A redangulo B C D bis . quod erat oliendendum . 

In principio libri tertij decimi Elementorum extant in fcholijs nonnulla 
exempla ad Refolutionem,& Compofirionem Theorematum pertinentia; ibi 
enitq quinque Theoremata refoluuntur, & componuntur . Ego quoque eo- 
rundem Theorematum veritatem alia methodo inquiram; peritus autenu 
Geometra in inquirendo huiufmodi Theorematum veritate , poterit ea me- 
thodo vti quae facilior videatur . / D 



Propofitio VII. 

St retia linea extrema , ac media ratione fecetur quadratum maioris 
portionis afiumentts dimidium totius , quanto maius fit quadrato di- 
midia totius inuetiigare_j . 


S it reda linea B x extrema, ac media, ratione 
fe&a, cuius portio maior fit D ergo portio 

OA 



minor 
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A minorcrit Bt-D; dimidia autem totius eft B, itaque compofita ex maiore 
portione, & dimidia totius, eric D Oportet inueftigare, quanto maius 
fitquadracum ex D B, quadrato ex B; pofuimus eam fedam extrema, ac 
media ratione, effeB a non autcBfimpIicemjficenim fradiones vitabutur. 

Quoniam igitur feda eft B i extrema, ac media ratione, redangulumiub 
tota, & portione minori, aequale erit quadrato portionis maioris . hoc eft 
B Qj 4 — B in D i aequabitur D 

Quadratum autem ex D B , eftD Q^.$* D in B t . fi igitur de- 

matur DQ.& in locum cius iubrogetur BQjf-B in Dx, cui oftenfum eft 
xquari D (^, prodibit B Q^. S,idq; aequabitur quadrato ex D Bjatqucadeo 
quadratum ex D B quincuplum erit quadrati ex B . Quare inuentum eft 
B quod quzrebatur . Hiuc ordinatur 


Theorema VII. 

Si refla linea extrema , ac media ratione fecetur , quadratum maioris 
portionis a fument is dimidiam totius, quintuplum efl quadrati dimi- 
dia totius. \ 1 ' 


Ecetur A B extrema, ac media ratione in C, P A c » 

O fitq; maior portio A G , caq; producaturin ' 

O D, vtfit A Datqualis dimidiae A B. Dic 6 quadratum exD Cquintuplum 
eflcquadraqexD A. Quoniam enim feda eft AB extrema, ac media ratione 
C jn C, quadratum A C arquale erit redangulo ABC, hoc eft quadrato A B , 
minus redanguloB A C; feu tyiod idem eft , quadrato D A, quater minus 
redangulo DA C bis, dft enim A B dupla ipfius A D- Et quoniam quadra- 
tum D C a:qnale*eft quadratis D A , A C vna cum redangulo D A G bis : fi 4fcdidl 
dematur quadratum AC, &iniocum eiusfubrogetur, ipli squale quadratu 
DA, quater minus redangulo D A C bis, itidem manebit squalitas , hoc eft 
quadratum D C zquale erit quadrato D A quinquies . Itaque quadratum D 
C quintuplum eft quadrati D A , quod erat ofteodendum . 
i . t'. 5 . 1 • 

... Propofitio VIII. . 1 •• '•vS ; 


D Sirefla tinea partis ipfius quintuplum pofit, dupla di fla partis, extrema 
ac media ratione /e fla . quarttur an maior portio fi fla fit reliqua pars 
eius qua d principio refla linea. 


~B 2 ,. 




* 






n Eda linea conftans ex partibus B Dquin- 
tuplum pofiit partis B, cuius dupla eft Bq 
A ipfa igitur B i fecetur extrema, ac media 
ratione . Oportet inueftigare an maior portio fedae fit D , reliqua videlicet 
pars eius , quae a principio redas linea: . Quoniam igitur vna pars ipfius Bi, 
eft D reliqua pars erit B 2— D,demonftrabimus aut infra ipfamB 2, maiorem 
efle, quam D . Et cum quadratu ex B D ponatur quintuplu quadrati ex B . 

BQ. 
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B Q*$» D B in D i , aquabitur B Q^S. A 

Auferatur vtrinque B Q, ergo 

DQ-tJ» in D2atquabiturBQj4. . . ■, ...... 

Auferatur quoque B in D i , vt D Qfolum remaneat, cum re<fta D compa- 
randa fit cu portione maiori ipfius B 2 fedtse, extrema ac media ratione, ergo 
.. DQaequabiturB Q^ — BinD2 _ ■ ' 

Seu quod idem eft * • 

D Qjtquabitur B 2 — D in B 2 . • / > > 

Et aequalitate ad proportionem reuocata , proportionales erunt 

B 2— D D B 2 . ; 

Itaque B z fe<Sa eft extrema, ac media ratioBe, & maior portio eft D ; cum 
fitipfa D media proportionalis inter portionem B 2— .D, & totam B 2. qua- ®' 
re inuentum eft quod quaerebatur . Hinc 


Theorema VIII. 


Si refla linea partis ipfius quintuplum pofiit . Dupla di fla partis extrema 
ac media ratione fefla , maior portio , reliqua pars e fi eius qua d prin- 
cipio refla linea. 

S ft 7 ]ua<Jratum re&e A B quintuplum qua- D A € B 
drati parcis B C, & ipfius B C dupla fitC D; ' 1 

poft autem oftendemus BC duplam maiorem effe reliqua parte C A . 
Dico GCD extrema ac media ratione fccctur,C A efle portionem maioreijn 
4 fccsdi Quoniam enint quadratum A B , quod * conftat quadratis A C , C B , & re- 
dangulo A C B bis, ^ponitur quintuplum quadrati B C, quadrata A C , C B 
vnacumtedangulo A C B bis, aequalia erunt quadrato B C quinquies ; dem- 
pto vtrinque quadrato BC, relinquetur quadrarum AC, vna cum redtangu- 
lo A CB bis aequale quadrato BC quater, hoc eft relinquetur quadratum A C 
vna cum re&anguloDC A aequale quadratoC D; ponitur enim CD dupla 
ipfius BC: auferatur quoque vtrinque redtangulumDC A, ergo quadratum 
A C, aequale erit quadrato C.B , minus redtangulo D C A ; hoc eft aequalo 
it fc*ti eritfe 3 angulo C D A; quare*vtD A ad AC ita erit A CadC D. Scita eft 
igitur redtaC De wcma, ac media ratione , & maior portio eft C A, quod 
erat qftendendimu . 

v “At veroBC duplam maiorem effe , quam C A ficdenfonftrabitur. 

Sn enim ii fieri poteft B C dupla non maior quJm C A , ergo quadratum 
AC nonerit minus quadruplo quadratiCB.&confequenter quadrata AC, 
CB non erunt minora quintuplo quadrati C B, fed ponitur quadratum AB 
quintuplum quadrati CB, ergo quadrata AC ,CB, non erunt minora qua- 
4 Midi drato ABrquod cftabfurdum; quadratum enim A B aequale*eft quadratis 
A C , C B vna cum redangulo A CBbis . Dupla igitur B C maior eft, quam 
C A quoderatoftendendunu. . v 


C 


D 


. . j : 


r. i . » • : . ' 

Propo- 
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Propofitio IX. 

St reti st linea fecetur extrema , ac media ratione, quadratum minoris 
portionis af umentis dimidiam maioris portionis . quanto maius Jit 
quadrato dimidia maioris portionis , inuejhgare . 

S Ecetur reda extrema , ac media ratione cuius 

portio maior fit B i, portio minor D . Quaeritur — .-— fi ■ — 5 — , 

quanto maius fit quadratum ex D ^ B quadra- 
to ex B. Quoniam 1 igitur ex natura huiufmodi fe&ionls redangulum fub to- 
ta, & portione minore aequale cft quadrato portionis maioris, ideo 
B D in B 2 ■•f* D Qatquabitur B Q4 

Quadratum autem e* D conftat ex- 
. D Q«f» B Q*f* D in B 2 

cui quadrato fi dematur D in B 2 , &: D Q. & in locum eorum fubrogetur 
sequus va!or,nefmpe B Q4 ; fit B Q$ pro valore eiufdem quadrati cx D B . 
Itaque quadratum ex D ■*$» B quincuplum erit quadrati ex B. Quare inuen- 
tum cft quod quaerebatur , Hinci. 


Theorema IX. 

Si reBa tinea fecetur extrema, ac media ratione , portio minor ajfumens 
^ f dimidiam maioris portionts, quintuplum potcH eius , quod a dimidia 
maioris portionts deferibitur quadrati . 

S Ecetur AB extrema, ap media, ratione : in C a C # 

cuius portio maior AC, fecetur bifariam in D. • ■ 

Dico quadratum B D quintuplum elTVq uadra- 
ti D C. Quoniam enim ex humfindiii fedifjne redangulum A 6 C , aEquale 
eftquadrato AC ipfi autem redangulo A BQ, aequale eft quadratum C B 
vna cum rcdangulo A C B , hoc eft vna cum redangulo D C B bis , & qua- 
dratum AC quadraprirm eft quadrati D C, ergo quadratum C B vna cum 
xedanguk>DCB bis, squsilia crurtt quadraro DC quater. Etquonia qua- 
dratum D Baequale*elt quadrati^ D C, C B vni cum redangulo DCB bis. 4fecudi 
D demptis quadrato CB,& redangulo D C B bis, & in locum eorum fubrO- 
gato quadrato D Cquater, cui ea aequalia funt, rurfus manebit aequalitas, ne- 
pe quadratum D B , aequale erit quadrato D C quinquies . Itaque quadratum 
AB quincuplum erit quadrati DC. Quare coniiat propofitutru . 

1 l . . ? ’ ■ » 

Propofitio X. 

SireBa linea fecetur extrema, ac media ratione; quadrata totius & 
portibus minoris Jtmul , quanto ftnt mater a quadrato portionis ma ■ 
toris, imteftizare^» . 

Secetur 
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, Fcetur refta B extrema, ac media, ratione, fitq; 
I minor portio D ergo maior ent B-i— D . Qua:- 




, _ 

— ritur unanto maiora fint quadrata ex Ii tk D , 

quadrato ex B — D . Quoniam igitur ratione fcdionis, quadratum portionis 
maioris rcqualc eft rc<ftangulo iub tota & portione mitiori 
B Q^ D Q — B in D 2. arquabitur B in D . 

Addatur vtrobique B in Dr vt BQj&DQ vnacxpartcexiftant, cum fine 
comparanda cum quadrato portionis maioris, ergo 
B Q D Q aequabitur B in D 5 . 

Quadrata igitur cx B & D fimul, tripla funt quadrati portionis maioris . Qua- 
re inuentum eft quod quaerebatur. Hinc 


*Oi: 


Theorema X . • < .• 

Si rcfta linea Jecetur extrema , ac media ratione ; quadrata totius , q* 
portionis minoris fimul , tripla [isnt quadrati portionis maioris . 

S Ecerurrc&a A B in C extrema, ac media ratio- A 
nc, fitq portio maior A C , & portio minor C r 
B. Dico quadrata A B^.BC fimul, tripla efle 
quadrati A C. Quoniam effimex fe&ionis quadratum A C aequale eft re- 


B 


“C‘ 

1 1 


£ 


Th»r » (ftangulo ABC , &’xqua!e quoque quadratis A B» B Q , mimh. duplo redtan- 
guli A BC,rcdta enim A C differentia eft redtarum A B, B Q,, ergo' quadrata 
AB,BC, minus duplo redtanguli A B.C,kqu?iia erunt rc<jangu|q ABC; G 
addatur vtrique parti duplum re&angulutn A BC,ergo quadrata AB, BC 
aequalia erunt triplo reftangulo ABC hoc eft triplo quadrati A C quod erat 
oftendendunu. — ' «’ ■ 1 r: u :.'. ; A • 1 < ■ 

„ . • r -.U , 1 C1 mi ji; n r 

. •• .1 Propofltio XLi» mi.snji' .[> .... 0 

Si reda tinea ektrenftt , ac medie ratione Jecetur ^ad^ciaturtj ipfi squalis 
maiori portioni . Queritur an tjta^ linea Jit, extrema, ac media raitim% 
'Jefta, ita vt maior portio Jit ea que d pririctptopofitafijtretta lines*., i 

S it rfc 5 a linea Bfe&aestrma, ac mfedia K k £ H ;,:i -B f ‘ • 

rationeyficq;.maior portio A, ergo portio ... D" 

minor erit B^A : ipfi autem Bsdijtjiatur • ' • ' 6 J' " ' 

redaatqualis maioti portioni, ea erit A . Opbr- dl **' 1 ' ,Ji '{ 

tetinueftigare annota B A* A Iit fedta excrema, ae fftidia, ratioheviti vt 
ior portio fit B. Quoniam igitur ex natura fedtionis eft 
vt B ad A ita A caH.Ru. A", 

Erit conuertentio vtA adB ita B—. A ad A , . 

Et.componendb vtA^»B ad B ■ 'ft^B 'ad A.' 

Sefta eft igitur B A-ertftema, ac media ratione , & portio mai& eft B quae a 
principio pofita eft. Itaque inuentum eft quod auarrehamr. PFnV> *■'' 


Theo- 
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Theorema XI. 


*3 


S i reda linea extrema , ac media ratione Jecetur , adqciatur j ipfl aqua- 
lis maiori portioni, ertt tota linea extrema , ac media , ratione , (e da , 
et maior portio ertt ea, qua d principio po/itaejl reda Imea . 


, Tt reda linea A B , quae fccetur extrema , 
I ac media, ratione, in C Se fit portio maior 
C B , cui squalis ponatur B D . Dico rc- 


B 


A+I> 


dam lineam A D extrema, ac media, ratione, fecari in pundo B, & maiorem 
portionem efle A B , qus a principio pofita eft . Quoniam enim ratione fc- 
dionis eft, vt A B ad B C , ita BC adC A,etic conuertendo, vi B C, hoc 
eft B D , ad B A , ita A C ad C B ; SC componendo , vt D A ad A B , ita A B 
adBC; hoc eft ad BD. Seda cftigitur A D extrema, ac media, ratione, in 
B , & maior portio eft A B . quod erat oltendendunu , 

Problema Primum . 

Datam redam lineam fecare , ita vt maior pars minorem dato exceflu 
fuperet . Oportet autem datum exce/fum minorem e/fe data fecanda . 

.1 Relblutio . 

S it data reda linea B fecanda in duas partes, 
quarum maior fuperet minore exceflu squali 
datx redx lines D. 

' Fadum tam fit & pars minor efto A,maiorigi- ** B- ‘ 

tur erit A «J* D, vnde tota erit A i «J* D fed eadem data eft B , ergo 
d- .i-' 1 : B squabitur A t 4* D 

auferattir vtrioque D, vt magnitudines dats ex vna parte exiftantj ea vero de 
qua qusriturex altera, ergo - 

B — D squabitur A 2 

Vnde • Porifma. 

• • 

Reda data minus exceflu dato, squalis eft duplo partis minoris . 

, f'Daturergo minor pare quxfita.. 

' Compofitio. - . -d,.; 

S it dada reda linea A B; quam oportet fecare vt « — 2 — , 

pars maior fuperet minorem exceflu squali da- A 5 £, J? 

tx reds lines D ,4 reda A B auferatur B C s- 
qualis ipfiD, reliqua vero C A fccetur bifariam in E, erit igitur A E minor 
pars, E B maior; hsc enim fuperat illam exceflu C B, squali ipfi D, quare 
fadum eft quod oportebat. 

B Alia 
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P Ars maiore Ab A, minor igitur erit A — D, 
tota ideo erit At — D, fed eadem data eft 
Bcrgo - 

B «quabitur A 2 — D 

Addatur vtrobique D , vt quariita magnitudo i datis feparctur. ergo 
B «J» D «quabitur A 1 . 

Hinc *** 

Porifma . 


Reda data plus cxceffu dato «qualis eft , duplo partis maioris 
Datur ergo maior pars qu«fita . 

Compofitio. 

S it data reda linea fecunda vt petitur AB, datus 
autem exccffus D . Producatur A B in C , vt B C 
fit squalis D , & tota A Clecetur bifariam in E ; ^ 


, o f 

Es C 


minon. 


B 


erit A E pars maior , E B pars minor , reda enim E C , hoc eft A E , fuperat E 
B , cxceffu B C «quali ipli D . Fadum eft igitur quod oportebat. 

Corollarium X. 

E X demonftratis manifeftum eft , redam lineam , quae in duas partes di- 
uiditur, audam cxceffu partium , «qualem effe parti maiori duplae, di- 
minutam vero, dupla: minori . 

In pofteriorienimdemonftrationeredsrA Bfedsiu E adiedaeft BC dif- 
ferentia partium A E EB,&fit A G dupla partis maioris A E. 

I n priori vero dcmonftratione redae A B , qu* feda eft in E , ablata eft C B 
differentia partium A E EB, derelinquitur AC dupla partis minoris A E . 

Corpllarium II. , 

Er confequens hoc etiam verum eft, dimidia lines reda: in duas partes di- 
uifae , auda dimidio exceflu partium , «qualis eft parti maiori , diminuta 


P 

Pofui corollaria haec, quoniam frequens eft eorum vfus in reiolutionibus , 
pr«fertim in conftituendis partibus ex aggregato partium, & differentia . 

Problema II,- . 

Vau retia linea , alteram retiam adiungere , <vt data cum adimtia , ad 
aditiqtiam , datam teneat rationem . Oportet autem datam rationem 
‘ ejfe maioris ad minus . 


Refo- 
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Rcfblutio .' 




s. 


f -B — A — 


S !t data refla linea B , cui oportet alteram reflarru 
adiungere , vt data cum adiunfla , ad adiunflafn,fit 
vt R ad S, quarum R fit maior. 

Faflumiam fic& adiunfla de qua quxritur efto A, • «. 

ergo data cum adiunfla erit B A , & erit : < '• 

vt R ad S ita B <$* A ad A . 

In hac propofitione duo tantum! dancur termini, primus nempe, & fecun- 
dus , vt neceffe eft dari quoque tenium, nam nifi fint cogniti tres propofitio- 
nis termini, quartus, hoc eft quxfita magnitudo , non in notefcec. igitur vt 
tertius quoque detur terminus, qui conftat ex B & A magnitudinibus, data 
fcilicet, & quxfita, liberandus eft a quxfita, ita tamen vt quatuOr illi termini 
proportionales exiftant . liberabitur autem in hoc cafu, au ferendo confeque- 
tes ab antecedentibus, hoc eft per diuifionem rationis argumentando, nam 
cum fit . ' ' ' 

vt R ad S ita B «J* A ad A 
erit diuidendo vt R — S ad S, ita B ad A . 

Dantur ergo tres proportionalium termini, itaque dabitur ,' & quartus, hoc 
eft adiunfla , de qua quxritur . 


Porifma . 


..ii- 


Vt differentia terminorum rationis datxad terminum minorem , ita eft 
data ad adiunflam. . * . n- . ■ > 


Scholiutn.' 




Sxpe autem contingit, non vnum tantum, fcd plures proportionis termi. 
nos conftare ex datis magnitudinibus ea de qua quxritur, vel eiqsrgra- 
du, nec rationem apparere, qua datx magnitudines a quxfita feparari poifint, 
feruata proportione quacunque, ideo ee cafu tefoluenda eft ad xqualita- 
tem proportio & procedendum xqualibus xqualia addendo, vel fubducen. 
do vel xqualia per xqualia multiplicando, aut diuidendo, donec fafla omni- 
no fub magnitudinibus daris ex vnaxq nationis parte exiftant, extera vero ex 
altera. Hxc autem exemplis fuo loco fient illuftnora*. ,i;voiii!A 

CompofitiO. : 

S it data refla linea A B .cui oportet alteram 
reflam adiungere, vtdatxcum adiunfla ad 
adiunftam fit,vtRadS maior ad minorem. 

Ponatur ACxqualis R, ita vtcuro ABeonfti- 
tuat angulum quemcunque, & ab AC abfeinda- 
tur CD xqualis S, & iungatur D B, eiqj paral. 



B 


lela 
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lela agatur C E fecans AB produdajn in E . Erit’ igitur vt ADadDCdif- A 
ferentia videlicet terminorum R St S ad lefftiinum minorem , ita A B ad B E, 
datfuacmpf&d adiundam , Jtaque continuata eft A IhnE, quemadmodum 
ad rifmaiuBetjhoceft datis tribus redis lineis AD DC A B> inuetaeft quar- 
ta proportionalis Bfi, Nunc autem oftendendum eft , vt R ad S ita eiTe A fi' 
ad B E . Quoniam jgitjrt eft vt A D ad D C , ita A B ad B E , erftcomppnen- 
dovtACadDC, hoceft vtR adS , ita A E ad BE cum enim in Refolu- 
tione per diuifionem rationis argumentatus fueris, in compofitronc per corti- 
poficionem rationis argumentaberis & c contra. Continuata eil igitur A B in 
E; vt A E ad B E rationem habeat vtR ad S quod erat faciendum.. 


Problema III. 


’? r 


u 


' R — 
S- 
B-' r A- 


.cr. 


Datareda linea .alteram redam adiungere , it differenti* datet ad- 
iunfla ad aggregatum earundem r axionem habeat datatn . Oportet au- 
tem datam rtaionemejfe minoris ad maius. 

Hoc Problema duos cafus habet ; aut enim data fuperabit adiundam , aut 
adiunda datam . primum data fuperetadiundarru , 

. ' Refolutio primi cafus , . 

S it data reda linea B, cui oportet alteram redam 
adiungere vt exceffus quo data fuperat adiundam 
ad aggregatum earundem , rationem habear, vt R 
atfS; quz ratio fic minoris ad maius; i • i - • '-' r 

Sit iam fadum & adiunda dc qua quzritur efto A , ergo exeditis quo data 
fuperat adiundam, erit B — A, aggregatum vero earundem B A & erit 
vtR ad S, 'ita E — A adB*J*A. 

Quoniam igitur itt;b« proportione plures termini, noii vnus tantum con- 
ftant, ex datis magnitudinibus, & ea de qua quxrirur neque inpromptu eft 
quomodo data: magnitudines a qu adita feparari poflint, feruata proportione 
quacunque; idcirco rdblucnda eft proportio ad aequalitatem , vt factum fub 
extremis proportionalium terminis, aequale fit fado fub nredijs ea igitur re- 
foluou ! ob,cb »u» . i . cn -dr^s 

R io- B *$»"R in A aequabitur S in B— S in A 
Addito ytrique parti .S4n A L 

R in B «I» R in A «J» S in A zquabirur S in B 
Et ablato vtrinqueR in B . • ;i 

R in A «$» S in A aequabitur Sin B — R inB , 

Setrqnod idem elfc R «f* S in A aquabitur S — R in B 
Et «qualitate ad ptoportionem reuocata . erit ?. 

VtR «J* S ad S — R ita B ad A 


vt c- 


B 


: a 


s. •_ 


Hinc 
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Porifma . 


¥ 



Vt aggregatum terminorum rationis dacs ad differentiam eorundem, ita 
eft data ad adiundam . Datur ergo adiunda de qua quaeritur. 

Compofitio primi cafus . • __ 

S it data reda linea AB, data autem ratio R ad S 
minoris ad maius. Oportet ipfi A B alteram te- 
dam adiungerc , vt excefTus quo data fuperat ad- £ 

B iundam, ad aggregatum carundem fit,« R ad S , Po- 
natur A C aequalis S confticuens cum AB angulum/* 
quemcunque caq; duplicetur in E, & fumatur C D 
aequalis R. icaq; differentia ipfarum AC, C D,eritDE, aggregatum vero 
A D. iungatur autem D B, eiq; parallela agatur EF occurrens continuat* 

A B in F, erit ’ igitur vt AD ad DE ita A B adB F, hoc eft, vt aggregatum « fa « 
terminorum rationis datae ad differentiam eorundem, itadata ad adiundam, . 
atejue adeo fidum erit quemadmodum Porifma docet . Nunc autem denfo- 
lirandum eft vt R ad S, na effe differentiam redarum A B , B F ad A F , idq; 
per repetitionem veftigkmim refolutionis ducendo initium a fine, ita fit ma- 
nifeftum. Sumatur BG squalis B F , ergo dtffcretftia redarum A B , B F jerit 
C A G . Er quoniam eft vt A D ad D E ica A B ad B F , refoluta ad squalitate 
proportione, redangulum fub extremis A D, B F squale erit redanguio fub 
medijsDE, AB. nam cum in fine refolutionis squalitas ad proportionem 
fit reuocata; in principio dcnionftratiortis proportio ad squalitatem , refol- 
uenda eft , quod enim poftreraum eft in refolutione, id in compofitione pri- 
mum effe debet . Cum igitur redangulum A D, BPquodconftatredangu- 
JisA 0,BF C D,B F, squale fit redanguio D E, A B, cui aquatur tedan- 
gulumC fi, AB minus redanguIoCD, AB, erit redangulum AC ,RE 
vnacum redanguloC D , 8 F squale redanguloC E , AB , mitius redangu- 
loC D, A B. addatur Vtrique parti redangulum C D, A B , quia in refolu- 
tidne detradum fuit, ergo redangoliimAC.B Fvni cum redangulisCD 
D B F$C D, A B, sqiiakerit redanguio CE, A Bjhoc eftredangulO-GA By 
funt enim squales AC , CE . au feratur vtrinque redangulum A€, B P, ad- 
ditum enim fuit in refolutione; ergo redangulum CD, BTvnii Cum redam: 
gulo C D; A B, hoc eft redanguhittt-C D, A F, squabitar redanguio C A B, 
minus redangulo A C , B F , hdc eftequabitur redanguloC A G ,& reuoca- 
ta ad proportionem squalitate, cum in refolutione propdrtio ad squalita- 
tem fit refoluta ycrit vt t) C ad C A , lioc eft vt R ad S , ita A G ad A F - Dat* 
igitur A B adieda eft B F , quarum differentia ad aggregatum rationem habet 
vtRadS.quodcrstfactendum.. • • ■: - . .-:r. 


S 
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B $ 
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Confpe&us Refolutionis 8$ Compofitionis . 

Principium Refolutionis Finis Compofitionis 

l , •/ / i J y 


R S B — A B q* A ’ 

hoc eft R. A G A F 

DC CA 

ad squalitatem 

ad proportionem 

hoc eft V C P A F 

hoceft VCAG 

R in B q» R in A S in B — S in A 

qVCDAB 

— VACBF 


VCD B F 

V C A B 

Addatur S in A 

auferatur VACBF 


B 


R in B R in A S in A | S iri B 


«i* V CDAB 
^VCDBF 
VACBF 


hoc eftVCAB 
VCEAB 


auferatur R in B 


addatur V CDAB 


^VCOBF 

R in A q* S in A SinB — Rin$ hoceft VACBF 
fcu R q» S in A i S— -R in B, V A DBF 

ad proportionem 
R«|»S $^*~R B A 

Fini? Refolutionis 


— VCDAB 
hoceftVCE A B 
V DEA B 


h C 

;r.o 


ad squalitatem 

AD D E A B 

I < I /\ i/ , iv . j T 


BF 


Prine ipfum Compofitionis 

. ' . ' . 01 U ' ftsr. . ■ . T G 

T - . ;• . t , Scholium . -:i. oiyi; - m ;1 «r, 

■■■ • ; - • . ) 1 j • r^iiioa m > i r»pp ; fte t' - 

Satis eft per repetitionem veftigiorum Reiblutionis .imieotfe demonftra- 
tionem , jouque ac) eam explicandam neceffe e(t omomo Refolutionis vefti- 
gjafequi* poieftemm ipfaderowiftrario, cognitis iam medij* alia quoque 
Yi%aliquandOcla;i?>F?, «cqueadeoci^gaptiore perfici; fed, cura deRefolu- 
tione,&Conippfiyone mihi ageodurn.fif, vtpropofuiagreffibus Rcfolurio- 
nis m Compolitiombus feu demonfftrationibus pon recedam ; licet iplas de- 
monfttationes rudes, # incultas prput ex RefolutmAibus nafcenturlcxpo. $ 
fuero", fic cnin» apertius patebit quomodo demonftratio per filium Refolu- 
tionisprocedat, :. .< oa 

Idem autem cafps-alia quoqueyia breuiori, ac faciliori poterit , & refolui , 

& componi fine vUo a proportione ad aequalitatem* tranfitu ;^qu3muis non 
appareat quomodo magnitudines datjt aquarfitafeparari poflint, teruata pro- 
portione quacunque; nam fatis eft, vt tre? proportionis termini conftent cx 
daris magnitudinibus , quod in Cafibw fimilibus commode fieri poteft; 
quartus autem terminus etiam ficonftet ex dato &qi>sfito, nihil refert. 

Altera 
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*> 


. , c j Altera Ecfoluiio elufdem cafus , 

S it data rcfta linea B, & oportet facere quod impc- ^ 

ratum eft. Fa&ii iam fit, &adiub(Sa de quaqua^ $, - t 

rirureftbA. Exceffus igitur quo data fuperat ad. ^ ^ 

iundara erit B— A aggregatum vero earundem B q* A r' ■'*' \ 

& erit 

vtR adS itaB-^A ad B A 
Et componendo erit vtR^SadS itaBz adBA^A. 

Porifoia , . 

B Vt aggregatum terminorum rationis datar, ad terminum fecundum ,> ita 
eft data dupla ad compoficam ex data, & adiun&JL. . 


Altera Compofitioemfdem cafus . 


c l> 


£ G 


Itdlta re<fta linea AB, cui oporteat alteram re- 
^ <ftamadiimgerc, vtexccffusquodacafuperatad- _ 

iumSam, ad eomppfitaro exd^Fb & admnfla fit, \ 
vtC DadDE, quirum ClD fic minor. Duplicetur A B in F, & ponantur 
in dirc&#m C£> , D E, & fiat vt C E ad E D, ita A Fad aliairr,qua? fit A G, 
ea maior erit, quatn A B dimidia videlicetipfius A F , quoniam & E D maior 
eft, quam dmwdiaCE, ponitur enim C D minor, quim D E. Itaque ia&um 
c eft vt docet Porjfma. Redtam autem B G problema efficere, Gcdemonftra- 
bimus. > (Quoniam enim vtC E ad E I>,itaeftA F ad AG, erit diuidendo , 
vtCOad D E , ita P G ad G A , cum enim in refolutione fa&us fit tranfitus 
percompofinooem rationis, in demoOftratione fieri debet per diuifionero ra- 
tionis, vr dfiftUm-eftjii antecedenti problemate, fedF G eft exceffus, quo 
BPjfvel A B fuperat ipfam B G j ergo vtCDad D E, ita erit exeeifus, quo A 
B luperat BG, ad contipofrtam ex AB,B G,data videlicet, & aikundta.. 
QaaM faftum eft quod oportebat. 

muiqowL: : i u A > i r£( L. : ' i3 fe{‘ i jM ,),bL ' Vv ' ' ? 

< a a .a CooCpet^us Rciomtioms ,oc Lompoutioms . 


-in :u 


. i (1 ib jod 4 1 B ti Wa^liisucj: ji miii wisop.-*. 

Jiejoluttom «inmi.ua a 


O .utM 

-rui mi ! $ • il-o-A B4*A 

componendo R «I* S S Bi B<fA 

’ . OS "< U. i. • ■? i -^1 ■ • ■ - ' 


diuidendo 0I> DE- PG G A 
■-•i ■- C€ E D AF aAG 
.v- , 




i- Initium Compofitioms 

Refolutio fecundi caius , d / . . - , . * 


S it data resfta linea B, ratio autem, vt R ad S 
minoris ad maius. Oportet ipfi B alteram ro- 
&»madiungcre, vt caceffus quo adiun&a fu- 


K>- 

S- 


perat 
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perat datam , ad aggregatum earuofJcnj.fit-» vc R ad S . A 

Sit fadum, & adiunda cfto A, excefTus igitur, quo adiundbi fuperat datam, 
erit A — B , aggregatum vero earundem A B,& erit 

n 1 A n 1 1 * n 




i j: 


• i / 


> 


.. < 


. --- — a 


' j 

. : 

ii. 3 /i 


' b< 

Jvh 


/» f» 


vtJR ad S' ita A— B ad A «f* B 

Et refoluta ad aequalitatem proportione 

R in A R in B atquabitur S in A— S in B . 
addito vtrique parti S in B 

R in A R in B S Jn B aequabitur S inA i 
Et detrado R in A ' • * c. i* ty 

R in B S in B arquabitur S in A — R in A . 

Seu quod idem eftR^Sin BTequabitutS— Rin A. 

Et squalitate ad proportionem reuocata , erit „■.* B 

vtS— R adR«J*S •: itaB ; ad A* ; -i:t - 

. : ,. :i - " Porifina . - i. • .\h 

Vt differentia terminorum rationis data:, ad aggregatum eorundem , ita 
eftdata,adadiun&aqr- Datur ergo adiunda de qua qusritur. 

Compofitio fecundi caius. L ' f 7/ 

S It data reda linea A B, cui oporteat alteram re- H c ; 

fiam apiungerc, yiexpeffus qt»p adiunda fupe- ” 1 ^ ttmii 

rat datam ad aggregatum earundem fit, vtCD ^ $ 

adDE, minor nempe ad maiorem. Duplicetur E D* 1Mc: , , y C 

in H» fiat vt H C ad G E , ita A B adiaaam,qu*f»t B f;,bocieft >vt differen- 
tiaterminorum rationis dat», ad aggregatumeorundemiita dataad'adfUn(Sa, 

ficenim Porifma fieri docet . Nuoc autem offendendum cft , re&umRF pro- 
blema efficere. S«n*mr B G xquali&BA, igitur R F/uperat.fpfam. A fi ex- 
ceffu GF. Et quoniam dt vtH-CadC E,fiaAB-ad R F,redangulum fub 
medijsCE, A Bjhoteftduoredangula CD AB, DE A fi squaliacrunt 
redangulo fub extremis HC,BF, hoceftrcdaoguloH D,‘ BF, minus re* 
da n gulo C D , B F , addito vtrique parti redapgulo C D, fi F : demptum 
enim fuk io RefoUfiibfcevtrgo mdangUla C D BF, CD A BV0E AB, 
aqualia erunt redangulp HD BF,hoceftDE B F ,& ablato vtnnque re- 
danguloDE A B , feuDE B G, fuit enim additum in refolSriorte^edan- D 
gulaC DBF, C0 A B, hoc eH rcctanguium CD A F , aequabitur redan- 
gulo D'E ;fiF, mipus tedangulo DE RQ . hoc eft teqtiabitur redangulo 
DE G F , & aequalitate ad proportionem reuocata, fuit enimin refolutione 
proportio ad «qualitatem refoluta, erit vt C D ad D E , fta Gf ad F A, hoc 
eft ita excefTus quo B F adiunda fuperat AB datam* ad aggregatum earun- 
dem . Dat* igitur A B adiunda eft B F vt faciendum erat. 


f g > n 5 : 
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'it:b;:ir.f.f5 ^ 

Gonfpe- 
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Confpe&us Refolutionis •& Com politionis . 

Initium Refolutionis Finis Compofitioms r 

jR S - A — B A*B CD D E , GPj .A. 


Addatur S in B 


L 1 

ad squalitatem _ ad proportionem n . t O 

— hoc cftVCD AF hoc elt V DE «F 

JtinA*RinB Sin A — Sin B *VCDA9 — V 1JR B& 

VCDBF V B E BF 

Addatur S in B auferatur V DEAjJfeuV DE fefcf ^ 

. , 4* V DE AB , .. 

4» V CD AB hoceftV 1J)E BF 
Rin A4* RinB * SinB SmA VCDBF VITO BF 

* auferatur RliTA " "addatur VCDB F : 

* “ 4* V DE AB —V CD BF 

RinB*SinB SinA-RinA hoceftV CD AB hoceftV HD BF 
feu quod idem eft V CE AB ^ V HC BF 

R4*S in B (S— RinA 

i ■ T~ ~ ad aqualitatem 

ad proportionem . _ 5 

S-Hl?rn , HC AB BF 


Finis Refolutionis 


Initium Compofitionis 


Et hicCafus poterit refolui, & componi, etiam G nullus ^proportione ad 

aequalitatem fieret tranfitus , hac ratione . 

Altera Rcfolutio fecundi cafiis . 

I lfdem datis quaeratur adiun&a, vtiaanteceden- • 

tiiefolutione.erit . ,1 - s * T^v _ 

w RadS ita A— B ad A 4 * B i 1 

D EtconuertendiovtS’ ad R ita A 4» B ad A B 
Et diuidendo * ‘vt S— R ad R ita B 2. ad A— B 

; \ Porifma. ' ; 

'r . ; > , ~ .• ' T . . . • , v 

Vt differentia terminorum rationis datse ad terminum priorem ,itadtda- 
ta dupla ad exccffum, quo adiun&a fuperat datam* « — , r.y . 

t Datur ergo adiumfta de qua quasntur . 


Altera 
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. Altera C om politio fecundi cafus . 

S ltdatxred* A B addenda altera reda, vt ex- 
ceflfus adicfts fupra datam , ad aggregatum ea- 
.rundemfit, vtCDad DE. Duplicetur A B in a 
G , & fiat , vt E C ad C D , differentia videlicet ter- *T. 
minorum rationis dat* , ad terminum priorem , ita 
A G ad aliam , qu* fit G F,ficcnim Porifma docet. Dico B F Problema ef- 
ficere . Quoniam enim, vt E G ad C D , ita eft A G ad G F , erit componedo, 
vt EPad D C,ita AF ad F G, & conuertendo , vtCD ad D E, ita G F ad 
F A . Dat* igitur A B adieda eft B F, cuius exceffus G F fupra datam A B fe 
habet ad A^compofitam ex data, &adicda, vtCDad DE; quod facere 
oportebat . ; • ■' **.*• ■ , • . , 

Confpe&us Rcfolutionis , &Compofitionis . 

Initium Rejoltlt tonis 

RS A— B A*B CD 

conuertendo K 

S R A^B A— B 


n $uidcndo 
‘S— R R Bz A— B 
•;v . FmyJleJblut tonis 


ED 


EC 


Finis (ompoftlioms 
DE GF FA 

conuertendo 
DC AF FG 


componendo 
'CD AG GF 


Initum Compofttionis 

' .•« • . , Problema IV. . . _ 

Datam retiam lineam in duas partes diuidere , W partium quadrata , 
dato quadrato differ atft . Oportet autem latus quadrati dat i minus 
e][c data Jectinaa •? ■ Gi nr 

\ - - Refblutio. ... ; . • 

S it data reda linea B fecanda induas partes, yt - " 2 - 

quadratum partii maioris fuperet quadratum “ “ 
minoris partis quadrato dat* Z, ‘ si 

Ponatur fadum effeV&differentia partium efto A 




ei' — ***■“■ 


•fr- 
ago B 4* A ent*maior pars dupla j.& B-r-A dupla minor, vnde fimpla pars 
maior erit B * 4* A4 , fimpla minor B-f — A 4. Quadratum autem partis 
matoris eft B Q4;4* A:Qi4 4* B in A 4% quadratum vero partis minoris eft 
B Q4 4* AQ -t—B in A -F . ablato jgicur quadrato partis minoris d quadra- 
to partis maioris, refiduum erit B in A, idq; «quale eft L Q^, differunt enim 
partium quadrata per quadratum Z dat* . ergo squalitate ad proportionem 
reuocata , proportionales erunt B Z A . 


nili A 


Porif. 
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Porifma . 

Latus quadrati dati medium proportionale eft interdatam redam qu* 
iccanda proponitur, & differentiam partium ciufdem. 

Datur ergo differentia partium qusiita. 


B 



Gompofitio. 

S it data reda linea A B fecanda in duss partes , 
vt quadratum partis maioris fuperet quadratu 
partis, minoris quadrato datxZ,,qus minor fit 
ipfa AB. Defcribaturin A B femicirculus, in quo 
accomodetur A C sqnalis Z, & i pundo C demitta- 
tur in A B perpendicularis G D & fecetur D B bifa- 
riam in E; differentia igitur partium A E E B erit A 
A D, & dudaCB, angulus AC B in femicirculoredus erit; quare A Ccui 
squalis eft Z erifmcdia linea proportionalis inter B A A D , itaque feda eft 
A B in E, proutPorifma docet. Nuncoftcndendum eft differentiam quadra* 
torum A E E B , squari quadrato Z . Quoniam igitur proportionales funt 
B A AC AD, quadratum medis A C squale erit redangulo B A D, fed 
redangulum B A D comprehenfum fub tota B A , & A D differentia partium 
A E E B , xquale*eft differentis quadratorum A E EB , ergo & quadratum 
A C squale erit eidem differentis quadratorum A E E B . Seda eft igitur 
ABmfivt Problema poftulat quod faciendum erat . 

Problema V. 


D at amr eft am lineam fecare , 'vt redangulum fub fartibus ad quadra- 
tum vnius f artium rationem habeat datam . 

Rcfblutio . 

S it data reda linea B fecanda in duas partes , 
vt redangulum fub partibus ad quadratum 

vnius partium fit vt R ad S . 

D Sit lam feda, & pars ad cuius quadratum datam 

rationem habet redangulum fub partibus eftoA, 
ergo pars altera erit B — A , atque erit 

vt R ad S , ita B in A — A Q^. ad A Q. hoc eft ita redangulum» 
fub partibus ad quadratum vnius partiunv- 
Quare refoluta ad squalitatem analogia 

R in A Q^ squabitur S in B in A— S in A Q 
Applicentur omnia ad A vt aliqua magnitudo fit omnino data, cui magaj- 
tudines inccrts comparabuntur, ergo 

R in A squabitur S in B— S in A 

. ' Addito 




B- 


~A— *' '‘'"B - A' 


Coroll. 
prop. 8. 
lex» 


Tbeor.C 
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Addico vtrique parti Sin A, vt cognita ab incognitis feparencur. A 

R in A «$► S in A squabitur S in B . 

Seu quod idem ctt R S in A aquabitur S in B , 

Et reuocata ad proportionem squalitate , proportionales erunt 
R * S S B A 


Porifma . 

Vtaggrcgatum terminorum rationis datsaJ terminum fecundum, ita eft 
data reda ad partem, ad cuius quadratum debet habere rationem datam rc- 
dangulum fub partibus . Datur ergo pars quxfita . 


Compofitio . 

S it data reda linea AB, quam oportet fecarc ^ 

vt redangulum lub partibus ad quadratunu c / ^ 

vnius partium ratione habeat vt D C ad C A . / 

Ponanrurindiredum D C C A, & fiac vt A D ad * • 

A C , ita AB ad aliam qux fit A E. fic fieri Porif- E S 

ma mbet, ergo rcdangulum D A E fub extremis , hoc eft duo redangula D C 
A E , & C A E , xqualia erunt redangulo C A B iub medijs . auferatur vtrin- 
que redangulum C A E , ergo redangulum D C A E aequale eTit redangu- 
JoC A B, minus redangulo C A E, hoc eft aequale erit redangulo C A E B. 
Ducantur omnia plana in A E vt fiant folida, in refolutione enim omnia fo- 
lida deprefla funt ad plana applicatione eidem A E , ergo folidum fub D C & 
quadratum A E squale erit fjlido fub C A A E E B , & reuocata ad pro- 
portionem squalitate, erit vtDC adC A , ita redangulum A E B ad quadra- 
tum A E. Seda eft igitur AB in E, vt redangulum A E B ad quadratum A E 
rationem habeat , vt D C ad C A . quod erat faciendum . 


B 


Scholium , 

Plures vis funt quibus Problemata refoluuntur ; alis quidem faciles , quae 
fua quali fponte occurrunt ; alis vero cum aliqua difficultate inueniuntur . Ex 
facilioribus autem nonnunquam oriuntur demonftrationes , etti veriffims, 
iubobfturs tamen , ac parum vfitats, qualis clt fuperiordemonftratiopcrx- 
qualitatem etiam lolidorum procedens, quibus in planorum Problcmatu de- ® 
monftrationibus non eft vtendum; initium enim quodammodo videtur ad 
planorum Problematum detnonftrationcs perficiendas folida cotrahere, hoc 
eft ea perimpropnum genus demonftrare. Re igitur in dcmonftraiionc pla- 
ni problematis, folidis vtar, idem Ppoblema aliter refoluam & componam . 

Altera Refolutio eiufdem Problematis . 

S it data reda linea B, quam oportet fecare.vt redangulum fub partibus 
ad quadratum alterius partis rationem habeat vt R adS. 

Seda iam fit &pars ad cuius quadratum datam ratione habet redan- 

gulum 
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A gulum fub partibus efto A , quemadmodum pofitum eft in antecedenti relo- 
lutione , efgo altera pars cric B— A . Quoniam igitur eftvt R ad S,itare- 
dangulumTiib partibus ad quadratum alterius partis , erit 

vt R ad S ita B in A — A Q ad A ’ O 
& componendo erit , vt R * S ad S , ita B in A 
ad A Sed B in A ad A Q^cft vc B ad A , 1 

fiint enim eiufdem altitudinis redangulum B iru S' ~ — 1 
A & A quadratum , cum fit vtriuique altitudo 
Ai ergeferit 'p-A.J 

. - ... vt R «$♦ S ad S , ita B ad A ~ • 

f - - ■ • . ! . 

B . Porifma. ▼ 

Vt aggregatum cerminorufti rationis datat ad terminum fecundum , ita eft 
rcfta data , ad partem ad , cuius quadratum debet habere rationem datam re- 
dangulum fub panibus . <f 

Illud iplum elt , quod per antecedentem relblutionem inueniebatur . Da- 
tur ergo pars quadita ; '* ‘T. j. • . i/, i \ . . . 

.'*'•» t r 'CU' * * \ * *, 

Altera CompofitioeiulHcm Problematis . 

S it data reda linea AB, quam oportet feca- 0<; i 
re , vt redangulum fub partibus ad quadra- c / 

tum alterius partis rationem habeat, vc D C f \ 

C ad C A . Ponantur in diredum A C C D » & /— 

fiat, vt AD ad AC, ita A B ad aliam , quas fit 

a *- r r- . ^ . r> % * . 








~k 

A E , fic fieri Porifma docet , ergodiuidendo erit , vt DC ad C A , ira B E 
ad E A , ita eft redangulum B E A ad quadratum E A, cum fint eiuldcm al- 
titudinis EA, ergo vt DCad C A , ita erit redangulum BEA ad quadra- 
tum E A. Seda eft igitur A B in E, vt Problema poftulat. quod erat faciendu. 

Problema VI. . 

Datam redam lineam lecare, vc redangulum lub tota,& parte minore x- 
quale fit redangulo fub differentia partiu m, & parte maiore . ' 

i Rcfolutio . 

' 4 *'• • M . 

S it B data reda lecanda,vc peritur. Ponatur iam 
fadum . &pars maior, de qua qua-ranir efto A , 
ergo B — A erit pars minor , harum partkmu , 

differentia erit At — B ; fi enim ab A auferatur B —rA, 
remanebic A t — B . Quoniam igitur redangulum fub tota , & parte mino- 
ri aquale eft redangulo liibdifferentia partium, & pane maiori, 

BQ— 'BinA aquabitur AQi — BinA - * 

Addatur vtrobique !; in A, ergo i 

B Q^ aquabitur A Qr 

C Po- 
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i-» % 


i>« 


: . -jt.Vt n._ ; ~ k 

4 * k 


Quadratum totius reda: fecancte duplum eft quadrati a maiore partc^defcripti. 
Datur ergo maio^ pars qpfitay ' v ' v 


Compofido ; 


4V , 


svvi 


t .. t. . . . 

^It data refla linea A B, quam oporteat fecare 



4». primi 


\ vt reflangulum fub tota, & parte minori s- 
^ quale fit reflangulo fub differentia pardu , 

& parte maiori . Deicribatur iji A B ,-ftmicir cu- 
lus, cuius circqlfifcrentia fecetur bifariam in D,& 
conneflantur A D, D B. quadrata igitur aequalium AD,DB* xqualia erunt 
quadrato A B,angulusienim A D B in felici rculo reflas eft,vndc quadratum 
AB duplum em quadrati A D. Fiat Wgo A C aequalis A D, & fadlu erit que- 
madmodum Porifma docet: lefla eft enim A B in C* vt quadratum ipfius A B 
duplumfitquadiad AC. Nunc oftendendiup eft eam feflionem Problema 
efficere. Producatur enim C B inE,vt fit C E squalis C A , itaque differentia 
pardum A C, C BeritB R. Et quoniam quadratum A B duplum eft quadrati 
A C ; hoc eft aquale feflangulo E A C, li auferatur commune reflangulum 
B A C; re iquum reflangulum ABC, reliquo reflangulo E B , AC, squale 
erit, hoc eft reflangulum lub totale parte minori squale reflangulo fub dif- 
ferentia partium,&parte maiori . Sefla eft igitur A B>nC, & quod facien- 
dum erat; 4 ; t vl .. . i. ; \_ , 

; Problema V 1 1. . i t • 

28 r.i t ADLc 3 a vt . . . 

Datam reftamJiruj?rp fecare, vt reflangulum fub panibus comprehenfum s- 
quak fit ei, quod 44i4cfentiapardam, fit quadrato . t 

.-■ji.rr.D d »•.„ 1-oup ■ Refo l utio . 


Corol. i. 
*robL i. 


s 


It data refla linea B lecanda vt petitur. Ponatur 
k iam iefla,i5c differenda partium efto A ergo B 
>p A’ erit pars maior dupla, & B — A pars mi- 


•-A- 




nor dupla. Et quoniam reflangulum fub panibus squale eft quadrato diffe- _ 
rentis panium, reflangulum fubpartibus duplis squale erit quadrato diffe- ^ 
rendx panium dupls t,- hoc eft " 

-.B Q^”r- A aequabitur A 4 
Addito vtrique parti A Q^vt quaffitum adato ieparetur 
.. BQ_ aquabitur AQ. 5 

7" n3 ? ' ^ Pirifina. 

Quadratum totius focands quintuplum eft quadrati differentis partium . 

Datur ergo differentia pardum qusfita . 


Com- 
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^ Compofitio. 

S it data reda linea AB, qua oportet !ecarc,vt redan»- 
gubm fub pedibus aquale fit quadrato differetis , 
panium. Producatur A B yi C, vt B C fit aqualis / 

quinta pani ipfius A B> & in A C deferibatur femicir- f 

cuius A DC,& ex B erigatur ad A Cperpendicularis ^ - - 

B D, cui aqualis fiat B £,& r?liqua EA. fececur bifariam in F: differetia igitur 
partium A F,F B erit E B,& cu fit A B quintupla ipfius B C, quadratum A B 
quintuplum erit redanguli ABC, hoc eft quadrati B D,vcl B E. Seda eft igi- 
tur A B in F, prout Porifma docet. Redangulu aute A F B lub partibus squale 
B quadrato E B difieisenns partium vt Problema requirit , fic demonftrabo . 

Quoniam enim quadratum A B quintuplum eft quadrati B E , feu squale cll 
r, quintu pio quadrati B E, ablato vtrinq; quadrato B E,quadracu A B mimis qua- 
drato B E, squale ell quad tuplo redangulo A F B,cum fit B E differetia ipfa- 
rum A P, F B , ergo quadruplum rc&angulunv A FB asquabitur quadruplo 
quadrato. B E, & confequenter fimplum fimplo. Seda eft igitur A B in F , vt 
xedangulum A p B fub panibus squale fit quadrato-E E| differentis partium; 
quod faciendum erat.. : }t.jjuba u.iq oiw.d i; tn..‘A , , ■ A q 
Si quis vc, uerit perada Problematis refolutionc Porifina,quod cx ipfi tefq- 
lutionedcducitur,in formam Theorematis proponcre,ac demonftrarei aemon- 
ftratio fiet per repetitionem veftigioru rdolucionis^liredo ordine nonrecro- 
C grado. Plurimis autem Problematibus, potefl fatisfieri dcmonftratiane Porif. 

matis tantum,prscipue quando Problema numero explicandum cft;exemplu 
a fiibijciam quo fit res dilucidior, itaque Porifma proxime praecedens propone- 
tur in formam Theorematis, & demooflrabiturhac ratione 


Tbtor. j. 


Theorema. 1 11 


• ftlJ UE Z1 

i !!>■; r ma 
IVJt «to 


Si reda linea fecetur, ita vt rcdangulum fijb partibus comprehenfiim squale 
fit ei, quod a differentia partium fif quadrato*quadratum totius reds quin-' 
rupjun) erit quadrati differentis partiuq. . , , ' .‘-' x 

S Ed.i fit reda A B inF, ita vt redarigulum A F B X 
squale fit quadrato differetis panium A F, F B 

l> klCWAl * TV I AT _ ,.J . 1 




i i — — — — - — f- — -- - > - 

Dico quadratum A B quintuplum effe quadrati differetis ipfarum par- 
tiumAF, FB.a maiorienim parte, qus fit FB auferatur F E squalisF A, re- 
liqua E B erit differentia panium A F, F B. Et quoniam redanguhml A F B 
ponitur squale quadraro E B, quadruplum redaguhiroAFB quadruplo qua- 
drato E B squale erit, fed quadruplum redangulum A FB* squale eft qua- ts«*. ,. 
drato A B, minus quadrato E B,ergo quadratu A B, minus quadrato E B,squa- 
le erit quadruplo quadrat» E B, addito vtriq; pani quadrato EB, quadratum 
A B squa le erit quintuplt» quadrato E B ,'hoCcft quadratu A B , quintuplum 
erit quadrati E B . quod erat offendendum. • i n 


ini 


C 2 


MA- 
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LIBER SE C V N D V S. a 

NTERD VM accidit fractionem magnitudini in- ^ 
tegrar aequari , eamq. oportere in fua membra rcioluij 
ita vt squalitas in proportionem tranfmutccurud enim 
pleruma; fieri expedit , ne plena in pmgreflu rcfolu- 
i ionis ad L lida, vel etiam ad plano-plana alcendant . 
Nam fi tractio plana reducenda effet ad' denominatio- 
nem integram manente inter partes squalitate, opor- 
teret omnia plana tum fractionem , tum quibus equa- 
tur ipfa fractio ducere in denominatorem fractiomsv quo i>nere,?qualitas qui- 
dem: non itu> nutaretur iied plana ad lolida,vel ad plano-plana alcendcrcnr, 
quibus tnpla.iorum Problematum rciolutionibuS:^ &; compolicionibus non 
eit vccndumob rationes m fcholio quinti Problematis libri primi allatas. Sci- 3 
rc autem oportet, non omnem fradtionem pofle in fiia membra reiolui , nifi 
eam cuius numerator relblubilis eft in duas magnitudines, quar ductu fuo effi- 
ciunt ipliim numeratorem. Dicendum igitur e It quomodo fractio niagnnu- 
dirtj integra: aqualis numeratorem habens refolubilem in duas magnitudi- 
, nes ) duciu luo ijpltim nufmeratdrem efficientes , refoluatur in fua membra , vt 
squalitas in proportionem traiifmiitetui' . 

Reloluuur dicta fradtio in fua membra hac ratione . Denominator fractio- 
nis, magnitudo integra, cui squatur ipfa fra&io, ponantur proextremis q in- 
tuor proportionalium terre inisjmagnicudnics verb, que ductu lyo efficiut nu- Cl 
meratorcitijpouatuUf pco medijs/rcl contra , magnitudines numeratorem effi- 
«SlHejjponantur proextremiSi denommator vero magnitudp Integra pro q 
anedq s, leru ata faa& cond itione , vtptimus terminus & lecundusdincciuldcjud. 
gaesis,, quia mpgwquflincsdiueriigencru non poifunc inter fe, comparari:. 
Cpoltltui quatuor.proportionales termino; quoniam & fi tres etiam poiiuri 
coniticui, medium pro duobus intelligo,iscnim bisfumitur. qua; igitur/ 1 hac 
euidenuora . t proponatur ~ squan A , & oporteat fractionem in lu», 
membra rcfoluerc , ¥t squalitas in. proportionem tranlmutctur . Fiam ex- 
tremi termini D & A , medius vero B , eos autem proportionales elTi/ 
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A* manifeftum cft . nam cum fit ve D ad B , ita B ad L&, , fra&io autem x . 
qualis A j erit > vt D ad B , ita B ad A . facium eft igitur , quod imperabatur. 
Rurfus — a ejuetur D Q_, & oporteat iuflum facere . Fiant extremi termini 
A Se D Q, medi; vero B , & B Q , eos autem proportionales efle manifellum 
cft jnarfi cum fit vt A adB , ita B Qad aqualis D Q^crit vt A ad 

B,itaB Q^adD Q. fadum eft igitur, .quod oportebat. 

Deinde ' u —~ arqUeturG, & fit rcfbluendafra&iojytdi&um eft. Fian;, 
extremi termini A & G , tnedij v ero B &c D . Quoniam igitur cft , vt A ad 
B , ita D ad , & fradio B -^-2 iq ualis G , ent vt A ad B , ita D ad G. 

Vel contra fiant extremi termini B & D , medi; vero A 6 i G . Quoniam 
g igitur — ponitur *quari G.duvlis omnibus ia A,Bin D aequabitur G in 
- A> ® ^qualitate ad proportionem reuocata, erit vt B ad G > ita A ad D . fra- 
dlio igitur Lii } cu j aquabatur G , reioluu eft in fui membra , & 5 qualitas 
tranimutatain proportionem , quod faciendum erat . Item 5 uetur F, 
& oporteat iuflum facere. Fiant excremi termini A 4 * G & F , medij verb 
B & D»vel contra fiantextremi B & D, medi; vero A 4* G &c F, eos pro- 
portionales cf Fe demonftrabiinus eadem ratione q ua jupra . : ; 

Amplius t “ , ° w c ?quetur FQ_, & oporreat iuflum facere. Fiant extremi" 
termini A j&FQ^ mcdi;veroB,&.DinG,yelG ,&B in D, vel etiam- 
D & B in G . Quoniam igitur eft, vt A adB. ita D in G ad ipfaqut/ 

fradlio squalis F Q, erit vt A ad B, ita D in G ad F Q * & reliqua demon- 
C lirabuntur, vtiupra . Similiter fi medijtermini ponantur pro extremis, ex- 
cerni vero pro medi/s , itidem proportionales erunt . . - 

Item . G . , u ^ quetur F , &■ oporteat iuflum ftcere . Fiant extremi ter- 
mini A , 8c F , medi; vero B 4 * Q & D , vel contra . Quoniam igitur cft, vt 
A ad B 4 * G , ita D ad ‘ n J~" 0 caquefradio f qualiseft F erit vt A ad B 
4 * G ita D ad F . Quare fadum eft quod imperabimur' ‘ 

Sed — "-'-^ gquetur A, & oporteat iuflum facere . Ponantur pro extremis 
terminisG & A; promed'jsveroB 4 * D& B — D , vel contra. Quoniam 
igitur eft, vt Gad Bs-fy D,itaB — D ad ‘i^Jll^ipfaque fradio aequalis eft 
A i erit vt G ad B 4» D , ita B — D ad A . Quare factum eft quod oportuit. 

Vel Q-LP S-l— ii”: aequetur F,& oporteat facere > quod imperatum cft.- 
Fiant extremi termini A &F, medius veri B 4 * F) , eos autem proportiona* 
les efle manifellum eft, nam cum fic, vt A ad B 4» D.itaB 4 " D ad 
— a t -~ t " '"■■■' , ipfaque fradio aqualis fit F , ait vt A ad B 4» D , ita B 4 * O, 
adF. Fadu m eft igitur quod oportebat. : •• . .3 j.ili.yUm; *"t 

Denique 


D 


B Q. in D(^ 


tquetur A Q, & oporteat Cicere ,quod imperatum eft; 
Fiant extremi termini G Q, & A Qmedius vero B in D . Quoniam igitureft, 
vt G Qad B in D , ita B in D ad B ipfa , ue fradio aqualis cft A Q, erit 

Vt G Q_ad B in D > ita B in D j ad A Q^, fadum eft igitur quod impe- 
rabatur. • in . ^T-'Z *•_ K ' — r 
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Vel fiant extremi termini , vt prius G Q jjSc A Q, medij veri R Q, & D Q. AA. 
Eadem ratione oftendetur , vt G Q_ad B Q>rta dic D Qjd A Q^ factum cit 

igitur quod oportebat. 

° j tem D j° atquetur B Q^&c oporteat iufliim facere . Fiant extremi ter- 
mini D — G , & B medi) vero D> &GQ 1 eadem ratione quji fupra 
oftendetur, vtD — G ad D , ita efle G Qad B , - 

Vel fiant medij termini G , Sc^ D in G . Quoniam igitur eft , vt, 
D—, G ad G , ita D in G ad «rjqj*- ipfaque fradlio aequalis eft B Q^erit vt 
D — G ad G , ita D in G ad B facium eft igitur quod oportebat. 

Eadem ratione omnes alis fra&iones , qus magnitudini integrssquantur, 
numeratoremq. habent refolubilem in duas magnitudines , qua: dudlu fuo ef- 
ficlunc ipfum numeratorem ; poterunt in lua membra reiolui , vt squalitas in ^ 
proportionem tranfinutetur . Atque hsc quidem de tranl mutatione squalita- 
tis in proportionem per relbliitionem fradlionisftifhciant . 

Fractiones autem quarum numerator non eftrefolubilis , vt didhjm eft,non 
poflunt in lua membra reiolui ; poterit tamen squalitas in proportione trani- 
mucari hac ratione . Denominator fradtionis magnitudo integra, cui ipia 
fractio squatur, ponantur pro extremis trium proportionalium terminis ; latus 
vero vniuerfalc numeratoris , ponatur pro medio . Exempli gratia propona- 
tur ? - *“ -£■ t . f ? aquari A, & oporteat squalitatem in proportionem tranlmu- 
tare . Ponantur pro extremis terminis H &: A ; pro medio vero ponatur L. V 
BinD F inG., Eos autem proportionales cfle manifeftum eft; nam cum 
fitvr HadJL V^ Bin D FinG, icaidcm L. V. BinD *FFinGadC 
»_ud t f .. o jpf a q Ue fragio aqualis fu A , ent vt H ad L. V. B in D F in G , 
ita idem L. V. B in D «$» F inG. ad A. fadtum eft igitur quod oportebat . 


Theorema I. 


Si fecenturdus redis lines squales, ita vt redlangulum fub partibus vnius 
squale fit reblatxgulo fub partibus alterius ; panes vnius partibus alterius 
squales erunt , (tnaior videlicet maiori , minor minori . 

S Ecentur dus redis A B , C D squales in G H , 

fitq. rc&anguium AGB squale re&angulo A G B C 

CHD : . bico partes AG,GB panibusCH D 

H D aquales efle, maiorem videlicet maiori, mino- *J_ 2— ^ 

rtrn minori . Sccctur enita vtraque A B, C Dbifa- 
fiam ih pundlis E F . Quoniam igitur ledis iiint 
AB,CD insqualia&nonsqualxa , redlangulum AGB vna cum qua. 

, drito E G * squali eft quadrato A E . Similiter & redlangulum C H D vna, 

, uaMi . cum quadrato FH* squale quadrato CF,qus quidem quadrata AE,CF 
squalialunt cum. fint squales redis A E, CF, ergo redlangulum AGB 
vna cum quadrato E G asquale erit redlangulo C H D vna cum quadrato F H; 
auferantur squalia rc&angula A G B , C H D , erg® reliquum quadratum E G 

reli- 


loode 
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A/feliquo quad rato F H aequale erit , vnde & reda E G squalis reds F H , & per 
additionem, vel fu bdudionem sqtialium squalibus, erit AG aequalis CH, 
& G B aequalis H D , quod; erat oftendendum, . 

i ' ' s *" : Theorema I I. 


Si dus redii lineae aequales feds fuerint, atque quadrata partium vnius fi- 
mul lumpta, squalia fuerint quadratis partium alterius fimul fumptis , 
partes vnius partibus alterius squales erunt, maior maiori, minor minori . 

D Vs redae A B , C D aequales feccntur itL, 

pundas GH, & fint quadrata A G , GB A G B C 
u . zqualia quadratis CH, HD. Dico par- D. H E F’ 

tes A G, GB partibus CH, HD squales cflemaio- TT7TT 
rem maiori , mino em minori. Secetur enim vtraque AB, CD bifariam 
in E F . Quoniam igitur quadrati A G, GB* dupla iunt quadratorum A E, * f«»«. 
E G , & quadrata CH , H D * dupla quadratorum C F , F H, erunt quadrata , r«<u>4. 
A E , E G quadratis C F ,FH squalia ;led qUadracum A E squale efl: quadra- 
toC F , ergo & reliquum quadratumEG reliquo quadrato FH squale erit} 
vnde & reda E G s qualis redfs _ F H ; quare per additionem squalium squa- 
libus , erit & A G squalis C H , & reliqua G B squalis reliqus H D . Quaro 
conflat propofitum. 

C • Theorcpia j. .. ; 

Si a duabus redis lineis abfcindaiitur partes squales, 8C redangulum fub 
tota, & parte reliqua vnius aequale ut redanguloliib tota , & reliqua pane 
alterius ; tota toti , & reliqua pars , reliqus squalis erit . 




A Redis A B , C D abfeindantur partes squa- , 1 . 

les BE,DF,fitq.rcdangulu BAEsqua- A, r 

le redagulo D C F . Dico A B, C D squa- c, E_ 

les efse , & squales A E, C F . Secentur enim E B, 

FD bifariam in GH. Quonia igitur redangulum BAE ponitur squa- 
lcredangulo D CF , & quadratum EG squale efl quadrato F H , redan- 
D gulum BAE vna cum quadrato E G squale erit redangulo DCF vna 
cum quadrato FH ;led quoniam fcdsfunt EB, FD bifariam , & ipfis in 
redum adieds fant EA, F C , redangulum BAE vna cum quadrato 
EG,* aequale efl quadrato A G. fimihtar, &c redangulum DCF vni (hm ii. 
cum quadrato FH* squale quadrato CH} quadratum igitur AG aequa- « 
le erit quadrato C H vnde & reda A G squalis redz C H , & additis 
squalibus GB,HD tota AB squalis erit toti C D r vel ablatis aqualibus 
E G , F H , reliqua E A , reliqus F C squalis erit . quod erat oftendendum . 


Thco- 
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• ' Theorema • J V. / • . ; " ' 

Si a duabus redis lineis abfeindaritur partes arquales, & fit reliqua pars prim* 
ad reliquam lecundx, vt tota fecunda ad totam primam > reliqui quoque 
partes aqua 'es erunt . 

Redis A B , C D abfeiadantur partes arqua- 
les B E , OT ,i fitque A E ad C F , vt C D ad 
A B . Dico A E , C F xquales efle . Quo- 
niam enim ponitur A E ad C E:, -vt OD kd A B j re- * 

dangulum B A E fub extrehiis * trquale erit redangulo D CE fub medijs; 
ponuntur autem &C partes E B,FDxqualcs,ergacx antecedente Theorema- B 
te reliqua parsAR ,re!iquxCF xqualis erit. "r 2 . ! 
c;:) .a A mi * ' 



B 


tl.n 


• Thcorpma. V, 


Siduoredanguli factinf xqualia ■, fuerint autem & quadrata laterum primi 
xqualia quadratis laterum fecundi. Latera primi lateribus fecundi x- 
* qtialia erunc, maius videlicet maiori , mitius minori . 

Theorema hoc dembnftraui in libro variorum hic quoque eamdem demon- 
ftrationem t ansferam . • " ~ £ ' 1 i 


S int xqualia redangula A B C, D E F, & xqua- 
lia quoque quadrata A B i 1 fe C fimul' fiimptx. A G B C C 

quadratis DE , EF fimul fumptis,. .Dicp re- D H £ F 

das A |J jBC redis p E , E 1 xquajcs ,efle , maio- 
rem Videlicet maiori , minorem minori . 

Quoniam enim ponuntur xqualia redangula A E C , D E F , ea quoque 
dupla xqualia erunt, fed& quadrata AB, BC ponuntur xqualia quadratis 
1) Ei E F , ergo quadrata A B , B C vna cum duplo redangulo A B C, hoc* elt 
quadratum A C xquale erit quadratis DE ,E F vna cum duplo redangulo 
D E F , hoc elt * xquale erit quadrata D Fi quare, & reda A C xqualis erit , 
redae D F . Secentur autem iplx A C, D F bifariam inG ,& H . erunt igi- 
tur A G , D H xquales , & xqualia eorum quadrata , fed quadratum A G* x- 
qualeeltredaagulo A BC vna cum quadrato GB >& quadratum DH* x- D 
quale redangulo DEF vna cum quadrato H E, ergo redangulum ABC 
vna cum quadrato G B, aequale ericredanguloD E F, vna cum quadrato H E, 
demptis xqualibus redangulis A B C , D E F , reliquu m quadratum G B , re- 
liquo quadrato H E xquale erit , vnde & reda G B xqualis redx H E , & per 
additionem , & iubdudionem xqualium xqualibus erit A B xqualis DE, & 

B C a qualis E F , quod erat oftendendum . 

.ombrvbnwo - ■ •• bo: ■' • ■ 


Theo- 
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A Theorema Y I. 

Reehmguhirafub differentia crurum trianguli, & aggregato eorundem, 
rquale qft rebhngulo fub differentia fegmentorum bahs, & ipfa bafc . 

S it triangulum D B C, in quo perpendicularis A D 
fecctbafim B C in duo fegmentaB D ± DCi^ 
cetro A interuallo A B vnius crurum delcribatur 
cirpulus dixans alterum erit A C etiam produftum hinc E 
ifide in pungis E G ; ba/im vero B C in F . crurum igi- 
tur Aty > AC differentia; erit C E ; aggregatum vero 1 1 
B G C , 'didereijci.a autem, fegmentorum A D , D C erit 
' £F , * lqp?e4imBP,D F aquales,, Dico rcftangur Ji 
Iqm E C G «juftfe elfe rcfougtjlo F, G B,, hoc mantfe» 

Itum eft er propol. 36. & 3;. tertij elementorum. 

1 ' A hc 1 i (I ; n ii b-- d 

. . ^i,y. Jfe !>j> iitr^i-:.;- - • -'«.-i 

Differentia crurum trianguli fe habet ad differentiam fegmentorum bafis i 
vt bafis ad aggregatum crurugf ; ftoqrno3 

Efumatur aptcccdew^TheorcmiSis figura . DicoE C-ad C F ,«ffe 

vrrrB ad G G . quontam eoam cectanguliw EGG $qualt^£*^ 

C 1 M rectanijulo F.C.fi j) ■ jpmpqtfipnate erunt E 9 »>C Fj c B liiC^i 
quare donflat proppljcut®j» >1., *.I i no i be t> d :• i> 1 d vr 

~ ? ui.ibi wpr.ii/ ttwli i wlaiii .Q -J 'tisti * 1 . j 

| ' “1 j ;( nuii J»q «■ -nc oiita:- •• »«!■.*» .c-j 

Djattrqaadrato/asqualeredangulUm inueni^e, cuius latera darip teneant ra-^ 

. uonem - .. : iaivliUrd ; ^.;i'v t oi * .oifoinilm» 

S Jt datum B quadratum, ^cui «frafe oporteat , rrftifflguft «n inaeftim ha-, 
bens latera jn ratione, vt RadS-Surummucntumrefon^ 
ciu&cjue latus prinunntfto A icrgtxlalcus,{ecundttni dcit r^r 
vt RadS, na A latus primom adlatus tccundum. Atrt< 2 angu]<imiiib laid 
D ribus ponitur «equale B quadrato , ergo 

* arquabirar 'B 

Refoluatur fra&io !£££■. in fuarn c mb$-? v^quffitar ^^qportioopw . «#■ 
mutetiir quemadmodum in principio libri docui- r( 
mus, ergoproportioniles erunt <n t ^7ol. r,Jibrl 

R S A BQ^ I ®<l 

Et conuerccndo proportionales erunt ; 1 

. S R B q AQ. r 

r ■ .xitd if.auo L< . , rnuut.q a inuiiUib tsc:*".! , hi c * utn 

V/ Po- 


i in n witn.nul 


■ff 
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. Vt terminus fecundus rationis datz ad terminum primum , ita eft quadra- 
tam datum ad quadratum lateris primi redtanguli de quo quaeritur . 

D atur ergo latus primum rediangult quadi ti . 

Alia eiufdem Problematis Refolutio. i 

L Atus primum redtanguli efto A . Quoniam igitur in omni rcflangulo 
cft .vclatiq primum ad latus fecundum , ita quadratum lateris primi 
ad ipfum redtangulum jiunt enim eiuldem altitudinis, cum fit vtriufq; 
altitudo latus primum, latus aurem primum rectanguli qusefiu ad latus fecun- ® 
dum ponitur vt R ad Sjergo vtR ad Sita erit A Q^ad redtangulum quaditum, 
hoc ell ad B Qj huic enim ponitur aiquaU rcdtengulum dlud , & conuerren- 
do erit . mutoiuj*u'2‘J tbm :• r ; ' 

y_*vt S ad R ica BQ_ ad AQ^ 

Daturergo lactis primum re&anguhquxferijidq. in paderit ratione atque iiu 
antecedenti Rc(q|utiope.» , ii V i, - - 

Compofirio i ' -i 

& dato quadrato A, *quife're^anguldm inuehiendu, 
cUiils laferaintjvtRed S? FiaevtSad R,jr4 quadra- 
rum Aadiltud qbadratUmscuiiis l«us ficB C, deinde 
vtRadS ,ita fiat B G ad aliam, qua fit C D , & <m BC, G1 
C D fiat redtangulum B D • Sic fieri docet vtraque relolu • B 
tio . Demonftracio autem fiet pet earumregreflum; idem 

rc^pupmsprpgr/efliis . Quomam igi- c l. 
tur ell vt S ad R , ita quadratum A ad quadratum B C, ex 
conllruchoue, eriteonuertendo, vt Rad i, hoc ell vt B C ad C P, ita quadra- 
tuaritiCodiquid^attwri A';ledivc'BCidC i)y ita-eil qtiadraturn BC ad rfi- 
ct angulum BOe^cumifinceiuidcra altitudin» BCyergo rechnguium B D 
quadrito.A a^urde <rui, attpiaefi B C ad G Dyvc R nd S, ex conllruclione . 
Iiiutiimmeitigitur-recYangulum li D, quale tnucnicndum proponebatur. 

o !lP«»blema II. 

tfai)affl%0iam f finehh^ /ccnre , Vt partium quadrata fimul fumpta , ad quadra, 
tumdifferentif paWiWm,tatioriem habeant datatti . Oportet autem datam ra. 

tibnemefle maioris ad minus . lra ' < ‘ f ; 1 > 

! i T p •'• ] O ' ; i A ' /i 

‘ • Refolutio. > : :• .tfi.oi . 

■ s 

£^It data redta linea B i fecanda ih duas partes , quarum quadrata fi- 
mul lumpta , ad quadratum dificrentia: paruum , rationem habeant 
~ -ol vt 


‘i 


1 . 




D 
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iUber Seeundys. 

▼t R ad £., tj&Moris nempe ad minus . 

Sit iam fecla , vt peticur>,& dimidia differenda, 
panium eftp A , ergo® 4 » A * erit pars maior , f/ ' 
13 — A pars minor , harum partium quadrata fimul 


iS 


s 


B 


-B2^, 


i-' b-a* 


CoroJ.j.p«» 
bl. «. lib. i* 


* 


fumpea ad quadratumdlfforenui’ partium, rationem hafrent , vt R ad 5 , fed 
quadratum cx B 4* A eft B A Q^4* B in A z , quadratum vero ex B 
t — A eftB A Q,— B in A z . eorum fumma elt.B Qj, >£ A Q^x. 
Quadratum autem totius differentia; partium eft A Q_ 4 , dimidia enim diffe- 
rentia ponitur A ; itaque tota differentia eft A z , eius quadratum A Qjf , 
ergo erit .1 ) ~ w 

vtR adS itaBQj. d* A C^z , ad AQ ^4 

Et duplatis antecedentibus , erit Vt R z , ad S , ita B Qjr 4 » A Q 4 , ad 
AQ4, & ita B A Qjid A 

Eft enim eadem ratio fimph ad fimplum , qua: quadrupli ad quadruplum . 
denique diuidendo erit .Jioj-jz.. 

vtR z — S adS itaBCj^ ad 

Porifma . . 

. !i 1 . ’ ■ . : • • • • • 

V t exceffus quo primus rationis datae terminus duplus fuperat fectmdum , 
ad ipfum fecundum , ita eft quadratum dimidiae data;, ad quadraram dimi- 
dia: differentia: partium . 

Datur ergo dimidia differentia partium , de qua quaeritur : 

' Compofido. • 

— • | | 

S it data reda linea ABfecanda in duas partes , quarum quadrata fimul 
fumpta , ad quadratum differentia; patuum fint , vt E F ad F C , qua- 
rum EF fit maior. Duplicetur F fc inH, & in F H defcribatur femi- 
circulus, in quo erigatur ex G perpendicularis G K, 
vfquead circumferentiam : deinde fecetur A B bifa- 
riam in C, & fiat vt H G ad G K , ita A C ad aliam, 
qu« fit C D. Seda eft igitur A B ficud Porifma do- 
Nam cum fit H G ad G K , vt A C ad C D,erit 


cet 


EGI 
A_ r C p 


F 

-2_5 


& quadratum H G ad quadratum GK , ficut quadra- 
tum A C ad quadratum C D . Sed quadratum H G 
ad quadratum G K eft vt H G ad G F, ergo vt H G ad G F , ita erit quadratum 
A C ad quadratum C D ; quod Porifma requirit. Nunc offendendum eft, 
quadrata partium A D , D E ad quadraram differentia: earnmdem, rationem, 
habere , vt E F ad F G • id autem exrcfolutionis regreffu , ita fit manifeftum . 

Ponatur ipfi C D «qualis C I , & cum fint «quales C B, C A fiunt «quales, 
& reliqui B D, A I , vnde differentia partium A D , D B erit ID. Et quo- 
niam oftcnfum eft, vcH G ad G F , ita effe quadraram AC ad quadratum, 
A D , ciru componendo , vt H F ad F G , ita quadrata A C , CD ad quadra- 


ram 
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tum C D, & ita quadruplum quadratorum A C, C Dad quadruplum qua- A 
drati C D i eft enim eadem ratio quadrupli ad quadruplum j quae (impii ad 
(impium , & lub duplatis antecedentibus erit , vt E F ad F G , ita duplum 
quadratorum A C , C D ad quadruplum quadrati C D» hoc eft ad quadra- 
tum I D i ted cum A B fetta fit in aequalia in C , & non aequalia in D > qua- 
,, fecundi drata A D , D B , * dupla funt quadratorum AG,CD, ergo vt E F ad F G, 
ita erunt quadrata A D , D B ad quadratum I D . Sctfta eft igirtir A B data 
in D »vt problema poftulat, quod erat (actendum . 

, ; .. .i t t - - « * V . " " • r - 

Problema III. : 

; • ' i . . . I 

Data perpendiculari, differentia crurum trianguli, & differentia tegmento- g 

rum balis . inuenire triangulum . 

* I i - * 

RefolUtio . 

S it data perpendicularis trianguli B , dif- 
ferentia crurum D, & differentia teg- 
mentorum balis G . Oportet inucni- 
re triangulum . 

Ponatur inuentum cfle & bafis ipfius trian- 
guli efto A . Quoniam igitur eft , vt D ad G, 
ita A ad c -—^- erit 2-£- A aggregatum cru- 
rncor.f.n- rum, eft * enim , vt differentia crurum ad differentiam tegmentorum bafis, c 
*" ita bafis ad aggregatum crurum . 

Et quoniam quadratum aggregati crurum vna cum quadrato differentia 
tkcw. 4 . eorumdem * dupla fiint quadratorum c cruribus , ergo 

< L2 r p T ±3- * DQ^ aquabuntur quadratis crurum bis . 

4 , prini Quadrata autem crurum bis* aqualia funt quadratis tegmentorum bis, 
plus quadrato perpendicularis quater , ergo 

° Vu* ^ Qaquabuntur quadratis tegmentorum bis plus B Q 4 
Thtor Sed quadrata tegmentorum bis* aqualia (unc quadrato bafis vna cum qua- 
drato differenti* tegmentorum bafis , ergo 

DQ^ aquabuntur A C^t G Q^cf BQ 4 . 

Auferantur vtrinque A Q»& DQ, vt cognita ab incognitis feparencur, 
ergo 

_ AQ^xqusbitur BQ _4 4* DQ_ 

Hoc & xqua*- itur B Q^4 t G Q_— D Q, eft enim 
idem quod A Qj nam A Q^dudhim in D Q^, eidemque D Q__ 
applicatum nullam excipit altcrationem, quoniam quod fuperefficit dudio , 
idem relbluit applicatio. , ■ 

Seu quod idem eft Z Jk z* ** aquabitur B Q^ 4 fG Q^— PQ_ 

Refoluatur fradtio in fua membra , ita vt «qualitas in pio» 

por- 
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Liber Secundus . j7 

A portionem tranfmutctur , ve in principio huius libri docuimus, quo foeta 
proportionalia erunt plana . . 

GQj- DQ^ B^^ GQr-DQ. D 
Atque eorum radices proportionales erunt . 

L. V.GQ^-DQ^L. V.BQj.^GQ^-DC^, D, A 

Porifma.~. “ ' ' 

* ,*i . « ' * ' 

Vt recta, cuiusquadratum arquale eft cxceffui , quo quadraram differentia: 
figmentorum bafis trianguli fuperae quadratum differenti» crurum , ad re* 
dam cuius quadratum squale eft quadrato perpendicularis dupla: , vnacum 
prxdido quadratorum exceffu ita eft differentia crurum , ad bafim . 

h Datur ergo quarfita trianguli bafis . 

Ex Porifimte apparet, differentiam figmentorum bafis maiorem efle diffe- 
rentia crurum eo quod quadraram differentia: figmentorum maius eft qua- 
drato differentiae crurum. >• -i e 

Similiter apparet, priorem redam ih Forifinatc nominatam ad pofterio* 
rem , minorem rationem habere quam differentiam cruru ad differentia, fig- 
mentoru bafissPorifroa enim indicat, priorem redam ad pofleriore, fi habe* 
re vt differencia cruram.ad bafim . H»c omnia de monftranda funt^tq; Pro- 
blemati pri figenda» determinationesjnedata fortuno, vd etiam dc induftria 
cxponancur,ex quibus Problema conftrui non poffet . 

C Lemma L 

Differentia figmentorum bafis trianguli maior eft quim differentia crurum . 

- • t • - 

I N triangulo ABC perpendicularis A D, ficet bafim 
in duo fegmenta B D, DC, & centro A intcruaJlo A B 
vilius cruru deferibarur circulus ficans crus A C, etiam 
fi opusfoent produdu in E,bafim varo B C ei ia produdam 
in Fs crurum igitur A B, A C differentia erit £ C , differen- 
tia vero fi gmentorum B D, D C eric F C , f unt enim B D , 

• D F * aquales . Dico F C maiorem efle quam E C i na cum 
reda AC rranfeatper centru , bafis vero B C ficus,reda F C 
B ‘maior eft quam CE, quod erat offendendum. 

r ,- Leqima I L 

I N omni triangulo reda , cuius quadratum aquale eft 

exreffui.quo quadratum differenti» fegmentoru bafis ' :i 

luperat quadratum differentis cruru, ad redam cuiusquadratum aquale 
eft quadrato perpendicularis dupl»,vni cum eode quadratorum cxccffu,mino- 
rem ratione habet, quam differentia crurum ad differentia figmentorum bafis. 
Efto triangulum A B C , in quo perpendicularis A D: 8c centro A , intcruallo 
A B cruris minoris,delcribatur circulus ficans bafim trianguli in E, crus raa- 
-1 D ius 



I «nii 


itmij 
6 7 terti j 


Digitized by Google 


Thror, 4 
pnpi 

47 prtau 

Th«*e. 4 
pnmi 



j 8 De Re fol. Comp. Mathematica . 

rus inGfdifferentia igitur figmentorum B D,DC 
erit E C; differentia vero crurum BA, AC eritGC. 

Deinde ex G erigatur perpendicularis G H , in qua 
ponatur CKxqualis C E, & fumatur G I xqualis 
G K,& fiat G H dupla ipfius A D, & iungatur I H. 

Quadratum igitur C K hoc eft CE 1'uperar quadra- 
tum G C quadrato G K, vel G I 5 & quadratum I H 
aequale eft quadratis G H,G I: hoc eft quadrato per- 
pendicularis duplx , exceffui quadratorum EC, G C. Dicoigitur G I adi 
1 H minorem raionchabcrc quam G C ad C E. Producatur enim C A vfqj 
ad c ircumferentia circuli in F . Quoniam igitur quadrata FC, C G * xqunha 
funtduplo quadratorum F A, A C, duplum autem quadratorum F A , A C B 
duplum autem quadratorum F A , A C hoc cft B A>AC‘ aequale eft duplo 
quadratorum B D, D C vna cmn quadruplo quadrati A D ; ideo quadrata FC» 

C G. aequalia erunt duplo quadratorum BD, D C vna cum quadruplo qua- 
drati A D ,hoceft vna cum quadratoH G , led duplum quadratorum BD,L'C 
* xqualeeft quadratis BC, C £, ergo quadrata F C,CG xqualia erunt qua- 
dratis B C, C E, H G, auferantur vtrinque quadrata B C, C G , ergo quadratu 
F C minus quadratoBC xquale erit quadratis H G,CE, minus quadrato CG, 
fed quadratum C E minus quadrato C G , hoc eft quadratum C K , minus qua- 
drato C G. idem valet, quod quadratum G K, vel G I;ergo quadratum F C,mi- 
nus quadrato C B, xquabitur quadratis H G, G I hoc eft quadrato H I . 

Et quonia eft E C, vel C K ad C G, vt C F ad C B, erit & quadratum C K C 
pd quadratum C G> vt quadr. C F ad quadratu C B, &diuidendo, vt quadratu 
C K, minus quadraro C G, hoc eft, vt quadratu G K , vel G I ad quadratunu 

G, ita erit quadratum F C, minns quadrato C B, ad quadratu C U;led qua- 
dratu F C , minus quadrato C B , oftenium eft aquale quadratoH I , ergo vc ' 
quadratu G I ad quadratu G C, ita em quadratu H I ad quadratu C B > & per- 
mutando, vt quadratu G I ad quadratu I H, ita erit quadratu G Cad quadrafu 
C B, & conlequcnter, vt G I ad I H , ita G C ad G B ,/ed G C ad C.B minore 
ratione habet, quimeade G C ad C E , ergo & G i ad: I H minore rationem 
habebit, quam G Cad CE, quod erat oftendendutiri i • . . 

Hxc demonftratio procedit per refolutionis filum., dirc&o tamen ordine, 
non retrogrado; hic enim non oftenditur conftrutSio Problematis, led propo- D 
fteo Theoremate, conclu fio eiusdemonftratur; Porifmata enim, qux exreibiu- 
tionibus Problematum deducuntur in formam Theorematis propofita, eodem 
dcmonftrantur ordine , quo ipfa Problemata reloluuntur ; vt memoraui- 
mus in Scholio Theqrematis , quod Problema leptimum primi libri liible- 
quitur . 

Demonftratis igitur qux ad determinationem Problematis pertinent , 
Problema ita determinandum erit. . , 
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O portebit, differentiam iegmentorum bafis maiorem efle differentia 
crurum . 

Determinatio I I. 

O Portebit quoque, redam, cuius quadratum squale eft exccflui, quo 
quadratum differentis Tegmentorum baiisiiiperat quadratum dide-' 
rentiz crurum , ad redam cuius quadratum zqualc elt quadrato 
perpendicularis duplz , vna cum eodem quadratorum exceffii , minorem ra- 
B tionem habere , quam differentiam crurum ad differentiam Tegmentorum 
baiis . Sed in fimpliciorem formam poteft hzc fecunda determinatio ita 
reduci . 

Oportebit quoque , duplam perpendicularem maiorem rationem habere 
ad redam, cuius quadratum zquale eft przdicto quadratorum exceffui, quam 
eamdem redam, ad differentiam crurum . Huius autem redudionis demon- 
itratio ita le habet . ' 1 •' 

Quoniam enim oftcnfum eft, G I ad I H minorem rationem habere, quam 
GC ad C E ; conuertendo HI ad I G* maiorem rationem habebit, quam 
E Cad C G ,Si conlequenter quadratum H I ad quadratum I G, maiorem ra- 
tionem habebit, qu im quadratum E G ad quadratum C G & diuidendoqua- 
C dratum H l , minus quadrato I G hoc eft quadratum H G ad quadratum GI 
maiore rationem habebit, quam quadratum EC, minus quadrato CG, hoc 
eft, quam quadraram C K. , minus quadraro C G; feu quod idem eft , quam, 
quadratum I G ad quadratum G C . vnde iC reda H G ad redam G I maio» 
iem habebit rationem, quam eadem G I ad G C. quare conilae determinatio. 

. . . . Compoiltio Problematis . ; . 

S it dita perpendicularis trianguli 
A Bjdifferenua crurum BC,& 
differentia iegmentorfi bafis Z. 

- Oportet inueniretrungulu. Inclinen- 
D tur ad redas angulos A B BC,ipiaquc 
BA duplicetur in D,St in eam etiam ii 
opus fuerit produda ponatur CEx- 
qualisZ. eft auteZ maior, quam BCex 
determinatione prima ; quadratu igi- 
tur E C iiiperat quadratum B C qua- 
drato E B; it iqj reda E B ponenda eft 
pro prima quatuor proportionalium . 

Sic I orifma iubet . Deinde, produda 

C B in F , vt iit B F squalis B E lungatur F D. quadraram igitur F E zqua- 

Da lc 
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40 ;r*S "■•‘TT ** DcR cibi. & Comp. Mathematica 
leeft quadratis B D, B F , hoc eft, quadrato perpendicularis dupls , & qua- 
drato B E , quod eft exceffus quadratorum E C , B C i itaque reda F D de- 
bet fieri fecunda quattuor proportionalium tertia B C, & qusrenda eft qpary. 
fic habetur ex Porifmato. Producatur igitur EB inG,vt fit E G squalis 
D F ipfi autem B C parallela agatur G H occurrens E C continuata: in H . vc 
igitur E B ad E G > ita erit B C ad G H ; atque adeo inuenta eft quarta pro- 
portionalis G H j ea debet fieri bafis trianguli conftruendi , ex prxcepto Porii- 
matis- ab ipfa igitur GH abfcindatur HI squalis Z. eft autem Z minor, 
quam GH iOam.cum fic EB adEGficiit BCad GH,EB autem, adEG^ 
qx determinatione miporcm rationem habet , quam B C ad Z , ergo & B C 
ad G H minorem ratipnem habet quameadem ftCad Z,vnde Z* minor eft , 
quamGH. Denique fecetur IG bifariam, fiiadrcdos.an^ulos inKa reda Q 

KL squali ipfi B A,$c iungis GL,EH cpnftitumtUdh triangulum L G H, 
quemadmodum Porifma docet . eft enim vt E B ad E G , ita B C ad G H ,, 
hoc eft vc reda, cuius quadratum squale eft exceftui quadratorum E C , B C 
ad redam , cuius quadratum squale eft quudeUQ perpendicularis dupls, vna 
cum eodem exceflu quadratorum, ira eft differentia crurum adbafim . Nunc, 
oftendendum eft, ineo triangulo effeca qus requiruntur . 

Primucn perpendicularis L K squalis-eft A B ex cpnftrudione . deinde I H 
differentwjiegme/uorum bafis G K,KH xquahsZ, pariter ex conftrudione-j, 
fijpereft igimt» v t differentia crurum L G»L H squetur ipfi B C ; id autem re- 
peteudp-t^lutiQtiis veftigia, itafictmamfeftum. , , , 

i CentrccLinteruaJlpLG delcribatur circujusfecans HL continuatam in- C 
puncftsMiN- differentia igitur crurum E G^EHericH N, & circulus M G N 
tranfibic peri, fime enim G K, K Esquales, & L K perpendicularis eft ipfi 
G I , Quoniam igirur - quadratum EH„ minus quadrato H G*squalceft quar 
drato E G,yel D Ejhoc efiCquadratis D B, E F,feu qu.od idem eft quadrato E K 
quater, & quadrato B E , fioc *• eft & quadrato E C minus quadrato B C. addi- 
tis vtrobi ;ue quadraris G H,BC cum fint deinpta in refblutione ; quadrata- 
E H, B C squalia erunt quadrato L K qtiater vna cum quadratis G H, E C., 
hoc eft & I H , fed quadrata G H, I H * squalia ftuu quadratis G K ,K .H bis ; 
ergo quadrataEH, B C squalia erunt quadratisG.K , K Hbis vna cum quas 
drato L K quater, fed quadrata G K , KHhft V$4 cum quadraro L K quatei; * 
squalia funt quadratis GL, LH bis, feq M bis;,crgoqua<ftaca EH, P 
B C squalia erunt quadratis M L, L Hbft. , quadrata aut^pi ML, LH bis,* 
squalia funt quadratis M H,N H,crgo quadrata E HBQquacftafisM {-EN.H 
squalia erunt. ' ' r jf' firU:. . v • 

Et quoniam propter fimilitudinem triangulorum E C B, E H G eft vt B G 
ad C E , hoc eft ad 1 H,ita G H ad H E , re&angulum fub extremis. B C, H E 
squaleerit re&angulo I H G fijb medijs , hoc eft* redangufo M H, N , fed Sc 
quadrata E H, B C ottenfa funt squalia quadratis M H, H N ergo M H ipfi 
E H ‘squalis erit, & NHipfi BC. quod erat oftendendum. Conftru&um 
eft igitur triai^julofnLGH.dcoqttcxlfaciendumcrat.": : ... 

- 'G CON- 
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CONSPECT VS RESOLVTIONIS. 

E T C O M P O SIT I QNI S. 

Illi* * t* u ' ‘ jf i : , i • i. ,» 

JLaitiutn Refolutionis, , . ( . Finis Coxnpofitionifc 

'ii—''— o/ jtii r -"'; «hoceftVMHN u;;t 

C . , ;; ■ VRCU _ 1,:. , V i HG |. r ' M ;) 




. ..j . 
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hoceftl H • • • <3 42... 
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Uiloa 
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A i a y; O. H ;--o) .'“gfl 9A 1 * ,1 q a iMH. • • 

duDla lunt nu.-idratorutri a cruribus • . — . a. ’ n— — • j! 


* dupla fune quadratorum a cruribus 

+ r .5 M v iri. t r) --j ,-feIfli Jl- iM 

fed 9 L G 1 1 . , 




D Q «qualia erund, r- AsAS,: 
U. Q quadratis crurum bis ^cgp^jji H 


- ■ ' . * ' M — . 

^ fr .Std quadrata crunVbW**qualiisift'qua<Wa>Wr(J»b 4 ^ 3 ' n '"’ f'9 L H 1 i 7Pt -i frt j 
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•V -i w -v » ■» *■ * » * 

V Eiima fradio * ^ reipondetin compofitione quadrato E G, 

nam eum fit,Vt D QjidG Q^DQ,' rta A Qjid 0 *- ° £■ * * , 
quod quidem in compofitione eft, vt quadratum B C ad quadratum 
E C minus, cjuadfato B G ; ita quadratum G H ad quadratum EG ; quadra- 
tum igitur E G idem eft , quod fradio r ' a " -‘b’ : ^ 

Similiter fradio r ' ' A Q. 


•Ltimafradio 0 ^-;-^* 


D 

A Q^refpondet in compofitione quadrato 

• » a . I O Q in A 5 1 _ IX I . 


Mmiucer q* _ r r i 

E G ; nam cum fit , vt D Qjd G Qi-ica A Qad °- 2 ^— > <]uod eft in com 
pofitione, vt quadratum B C ad quadrartim E C , ita quadratum G H ad qua- 
r j Unn^tumE H idem quod fradio conlcquen- 


politione, vi uuauiaiuiii » ^ ; — r T ~ ' x. - , 0 

dratumEH’, erit quadratum E H idem quodfradio coni 

tcr cojn_A_a_ ^ q_ reipondebit m compontlqne quadrato E H , 


minus 


P 


CCi ■ T- t » % X- —- - * -r -r ••• * 

auadrato G H ; hoc eft rcfpondebic quadrato E G , quemadmodum & vlunia. 

S 1 1 ‘' * — 


Dcmonftratio autem iumit initium ab xqualitate qnxcft inter fradionci» 
c_ojnAO. AQ^-6 cBQ_ 4 |-J4G'Q^ — D Q, non autem a proponionc, in- 

quam per refolutioncmfradionis tranfmutatafuit ipia squalitas, defijtque re- f 
folutio Problematis ; nam cum in ipla squalitate infit , cx-vi fradionis pro- 
poTtio, per qnam ordinata eltProblematis-conftrudio , latis eft ab lpla aqua- 
fitate demonftrationem inchoauifle . Alia eiuidem Problematis Rclolutio , in 
qua progreflnsquidem fimplicior eft, breuiorq. operatio autem paulo ope- 
rofior ob multiplicationem fradionis , per' magnitudinem integram. ' C 

Sitlgittirdata perpendicularis trianguli B difte- ' • 

rentfa crurum ET, Sc differentia fcgmeiUorunrbairs 
G . Oportet inuenire triangulum. G - \y •' 

Fadum iam fit , & bffis ipfius trianguli efto A , 

• ergo A. t.G* erit duplum fcgmenci maioris. Et quo- 



hiarrTeft , Vt &^ ita : A ad 7 rnt SJLi aggregatum erum, « ~ 

fre D erit * duplum cruris maiorisjfed quadratum cruris maioris dupli squa- 
le eft quadrapdwpU Iqgnienti maion? vna .^qm ; quadrato ^ perpendicularis 
dupls;crgo ■ i i 

ocL,n > t». f ;p nj n.i h A t squabit&rA Q -fr:G - — -Gin.A B 4 < ’ 

Auferantur vtririqi GinlA D Q^, vtcogjuta ab incognicis fepa- D 

renrarj ejgq -W i ' , . _ _ 

g <a.io a p - — A j aequabitur B Q .4 G Q_ — D Q~ 

Hoc eft ° c% » * ^ atquibitur B CL4TG Q_- D Q_ 

" Sea 'l3^^A;*qu»bicur B , * G — . 

Et squalitate in proportionem tranlmutata per refolutionem fradionis, 
proportionalia erunt plana > •- . •- 

r G q^- 'D Qj B^ Q_4 * G Qj- D DQ^, A Q.‘ 

Atque eorum radices proportionales erunt 

L.V.GQ^— D Qj L.V. BQi ❖ GQ,> DQ., D A, 


O in A 


Ai 



. . : Liber Secundus. 

A > Ea ipia proportio, qu« per antacedentem resolutionem inueniebatur,vn 
de idem erit & Porilma , exdemque exeo determinationes dedocentur. 

’ 1 Compofitio: - ’' , , 

' i - - - ------ • - J 

S ItdaU perpendicularis trianguli- i j- ■ . i - 

A B, differenti» eruturo BCr ; ' • 

& differentia Segmentorum ba- 
fisZ. Oportet inuertire triangulum .» 

Fiatoadem conftru(ftio,qua* iiiantece- L-"- 
denti compofitione i tmqguii igitur 
L G H perpedicularis L K «qualis eft-*Ll 
8 AB, ex conftru&ione s & iH diffe-""' 
rentia fegmentortlm bifisGK, KH"‘!'i 
aqualis Z, pariter exconftrti&ionc . --- . \ 

Supereft vtoftendatur N H differeheia- • •>.; G -. 
crurumLG, LH «qualis ipfiBCiid ;■ 

'autem- per regreflum reloluti&nis 1 1 _ t--.ii-. - . . 

hoc modo Quadratum E H, minus quadrato H G , ‘ «quale cft quadraro 
EG vel D F, hoc cft* quadratis D B,B F, feii quod idem eft quadrato duplat 
L K , & quadrato B E , hdt eft & * quadrato E C ,mittus quadrato B C» ad<- 4> . ril _j 
-ditis vtrobiq; quadratis- G H ,BC,& reftangulo GH I bis: quadrata E H, 

B C, vna cum re&anguIoGHI bis, aqualia erunt quadraro dupl« IK, vna, 
cumquadratisGH,& E C, vel & I H , & infoper re&atigulo GHI bis-, Sed 
quadrata G H , I H vna cum re&angulo G H I bis , ‘«qualia funt quadrato 4 
compofici ex G H , H I , hoc eft * quadrato duplat K H, ergo quadrata £ H., 

B C vnicumre&anguloGHI bft, «qualia erunt quadratis duplarum LK, 

K H , hoc eft quadrato dupl« LH , hoc eft compofita: ex M H , H N ; ied re- 
&angulum G H I atquale eft rc<5hngulo E H, B C-, nam cum fint fi milia trii- 
gulaEHG, ECB, eftGHad A E, vt B C adCEj hoc eft ad HI, ac pro- 
inde rectanguium G HI lubextremis atquale retftangulo E H, B C fubmedijss 
ergo h loco rc&anguli G H I ponatur redangu'um E H ,B C, quadrata E H, 

B C vna cum re&angulo E H , B G , hoc eft ' quadracum compofita: ex E H , 4 <«■* 
B C , atquale erit quadrato compofiti , ex M H , H N , quare & illa compofi- 
D ta huic compofita: «qualis eritjied& re&angulum EH,BC, oftcnlum eft 
atquale rcdlangulo G H I , hoc eft * re&angulo M H N ergo E H * «qualis erit 
MHSc^ BC atqualis N H,quod erat oftendendum . Conftru&um eft igitur 
triangu lum LGH.Bc^c.vt faciendum erat. : -.it. 

• . ■ - :i„ii - • :• . 

• Schobum . , . .. ■ .7 


C Vm determinationis fa&a mentio fit ; res ipia poftulare videtur, vt 
filbijeiam quomododeterminatio Problematis determinati, cum ea 
ex ic non patet i in Porifmatc , vel in conftru&ione Problematis de- 
prehendatur. -' i 

Pio- 
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Problematum igitur determinatorum aba liinr, ia quibus ftatim vt prdpo- A 
nuntucdeterminationes occurrunt, vt propoficio zt. libri primi Euclidis, & 
propofitio prima libri 4. ciulclem , nec non prima quattuor problemata pro- 
cedentis libri , mulcaq. alia ; eorum enim determinationes in ipia Problema- 
tis propofitionc manifefto fune . A ia vero Problem-baJunt , iu quibus dacpt 
determinatio ; verum peradta reiolutiouc problematis » in.Porilruarcdctegi- 
tur: interdum aperte, vt prima determinatio buiusf Problematis; interdum» 
non item , vt fecunda , verum tamen fumpto luditipcxaliqua iiypofeibilita- . 
te vera , dubiauc-j qUo in conltruendo, iuxta rationem Pori linatis, Problema- 
tc interponitur ; quod Problema determinatione cgeati, deinde F-oriiinate at- 
tentius pcrpenfo, deprehenditur deteriuinacio.: vi yjjiac confiruclione ; vfii 
datis tribtfsredlis E B, F D , B C , inuenta eft qu arta proportionalis G-H pro & 
baie trianguli conftrucndi , vt Porifma}dotec, ipiaG H, nifi vicium ell iru 
datis , debet effe maior , quam Z , bafi$ enimtrianguli. maior eft > quam dif- 
ferentia figmentorum bafis. &cum abipfaGH auferenda fitredh oqualjs 
dato Z pro conflituendo quod quoritur triangulo, fi jpfa G H non effit ma- 
ior , cxretfla auferri non poiTcc , lumpto igitur inditi» qx hbc dubio impofsi- 
bilitatis , quod problema determinatione egeat ; deinde reuerfur ad Porifma , 
inuenio reclairi,cuiusquadratum oqualceil exceifui , quoquadratum diflcren- 
tia* legmentorum babs trianguli fuperac quadratum differendo crurum, ad 
rc&.im, Cuius quadratum oquale ell quadrato perpendicularis duplo, vni 
cum eodem quadratorum e \ceffu , eandem rationem habere, quam differen- 
tiam crurum ad bafim , ex quo infertur priorem retiam ad polleriorem, mi- C 
norem ratiortem habere , quam differentiam crurum, ad differentiam feg- 
mentorum bafis : quippe quo minor ell bafc . Itaque ioipphta determiiiatiOr 
ne , vt ratio prioris retio ad poflcriorem minor fit ratione differentia' crurum» 
ad differentiam legmentorum bafis , neceffarioG H maior erit , quam Z; atq; 
adeo inflantia , quo aduerfus copftru&ionem Problematis ferebatur cfelLructa 
erit , quodiquidcta ablquc determinatione non euenirct . Exempli gratia , fi 
quisimproderts , taegfetla deterininatipne , expolupric data , ita vt ratio prio- 
iii xedo ad pofteriorem fuerit non minor ratione differendo crurum ad diffe- 
rentiam figmentorum bafis» vr pote expofuerir perpendicularem trianguli 1 , 
differentiam crurum z»&ldifferentiam legmentorum bafis 3, iufferitq. trian- 
gulum: conftcuerc , fruftrafi excruciabit , qui triangulum illud tentauerit in- D 
ucrure 5 quoreret enim id quod non eft, fi quidem nullum poteft dari trian- 
gulum in quo perpendicularis fit 1 , differentia crurum t , & differentia fig- 
mentorum bafis 3 , quoniam ratio huiufmodi datorum non continetur intra, 
limites a determinatione proftitutos . Sic igitur determinatio , quo prius io» 
Porifmate latebat , perca quo conftrudlioni aduerfabantur , in ipfo Porifma- 
(e patefit . A lia autem Problemata funt, in quibus neque /ponte fi fe offert 
determinatio , neque .id Porifmate vllo modo deprehenditur ; fed inflantia; 
quo aduerfus conflrudlipnem Problematis feruntur, ipfam fuggerunt deter- 
minationem ; nam cum in conftrudtione , quo fit per rationem Porilinatis 
-• :'i occur- 
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A occurrit ali ;uod , quod fieri non poteft , vel in dubium venit , an fieri pofsit , 
argumentum eft, vitium eiTem datis, vel certe pofreeiTe,cx coque oriri il- 
iud impolsibihtatis , vel dubij impedimentum . Neque enim ftmfma iubec 
ea , qui fieri non po/Tunt, immo indicat cuando Problema pofsibile ell , Sc 
quando impofsibile , vt fuo loco dicetur . Cognitis igitur, qu e aduerfus con- 
initant ; determinatio quoque cognita erit; nam determinatio 
ninil aliud eit , quam cautio quidam , ne quidaduerfus conftru£tionem Pro- 
biematis initet , exemplum ad huiufmodideterminationem pertinens, fubii- 
ciam in Scholio Problematis quinti . 

In hoc Problemate , quod & in libro variorum conilruxi , Clemens Cy- 
riacusfe non fatis accuratam demonftrationem aflerit deprehendifle , quod 
B nondemonftrauerim,quartam illam proportionalem G H maiorem efle quam 
G H auferenda fit re&aiqualis E C : miraturq. vir alloqui 
oetnsimus , id a me omiflum , ac le luppleturum , quod omilerim , pollice- 
tur , vt ea mecuraleuaret. Sed cum ea qua: pollicetur non loluerit, non alie- 
num putauenm planum facere , primum illam demonftrationem , licet in ea 
id quod Cyriacus notat omiflum fuerit, non ideo potuiflc dici, non accura- 
lib^f f* m Cyriacum P n u i mo fuppleuifte , quamuis fupplendi munus 

Et quidem . fi demonftratiomea exhuiufmodi omifiione non accurate 
dcmonftrationis vitio laboraret ; idem Archimedi , idem A ppollonio , idem 
pluribus alij^ accuratifsimis Mathematicis tribuendum eilet ,cum in eorum 

C dcmonftrationibus quamquam verifsimis, plura omifla fuerint , qui Eutocius 
Afcalonita, FedericusComandinus, & plurcs alij comentatores viri erudi- 
tifsimi in luis comentarijsfuppleuemnt, quas quidem demonftrationcs cum 
nemo pon accuratas fit auiiis dicere, non video quid cau& fuerit , cur Cy- 
riacus demonftrationem meam non accuratam appellarit . 

Verum vt concefteripi, poruilTe me de non accurato opere acculari , fi quis 
cafus dari poflet, in quo ipia G H non fit maior quam E C , ita plane affir- 
mauerim, audaciorem potius Cyriaci cenfuram , quam non fitis accuratatiL. 
demonftrationem extitille,cum certum fit nullum huiufmodi cafum dari pofi 
f ibilibus ( ad Problema conltruendum ) datis exiftcntibus,vt in conftrudtione 
Problematis demonftraui . 

P Sed conatur in fua animaduerfione Cyriacus offendere , 
poife dau cafum,in quoredla G H non fit maior, quam E C, 

& ad id faciendum conilituitduo triangula , re&angula fi- 
milia BCD , Ii F Gj quorum maius habet bafim FG mino- 
rem latere maximo B L> trianguli minoris, idq. ad fimilitu, 
dinem conftrudhonis duorum triangulorum h BC , E GH 
in conftrudione Problematis conftitutorum ; atque ex hoc 
arguit caium iupramemoratum dari polle . Verum parum 
anunaduertit,quod in triangulis B CD, B FG inluaani- 
maduerfione conftitutis ,luppofucrit data ex quibus Problc- 
. aa ma 



46 De Refol. Comp. Mathematica . 

ma conftrui non poteft. quid icitur mirum fi ex male fuppofitis male conciu- \ 

ierit ? hoc autem ita fe habere (ic demonllrabo. 

RelumaturCyriacxanimaduerfionis figura, in qua offenduntur a:quales 
B D , H K , & propcerea F G minor quam D B , itaque ex F G non polle au- 
ferri red 3 in arqualem B D manifeftum eft . 

Sed intdligatur A B data perpendicularis trianguli quxfiti , C D dif- 
ferentia crurum , & B D differentia fegmentorum bafis, atque redae B F 
quadratum fu aequale quadrato A B duplae , & quadrato B C , quo nimi- 
rum differunt quadrata BD > DC , fic enim difponuntur dafa in con- 
ffrudione Problematis . Dico ex datis A B perpendiculari , C D diffe- 
rentia crurum, & B D differentia fegmentorum bafis, nullum triangulum, 
inueniri pofTe. Quoniam enim ob fimilitudinem triangulorum BCD»BFG B 
eft , vt B C ad B F , ita C D ad F G , C D autem ad F G maiorem rationem ha- 
bet, quim eadem CD ad B D, cumfitB F G minor, quam BD ,ergo & 
BCad B F , maiorem ratiofiem habet, quam C D ad B D ; hoc eftreda.cu- 
ius quadratum xqualc ell excefTui , quo quadratum differenti* fegmentorum 
bafis fuperat quadratum differenti* crurum, ad redam cuius quadratum, 
zquale eff , quadrato perpendicularis duplx , vna cum eodem quadratorum 
exceffu , maiorem rationem habet , quam differentia crurum ad differentiam 
fegmentorum bafis , quod quidem in nullo triangulo potefl effe . oftenlum 
eft enim lemmate fecundo, in omni triangulo priorem redam ad pofterio- 
rem minorem rat onem habere quam differentiam crurum , ad differentiam 
fegmentorum bafis . Quare ex datis A B perpendiculari , C D differentia cru C 
rum , & B D differentia legmencorum bafis , triangulum inueniri non poteft . 
quod erat offendendum . 

Cum igitur in triangulis B C D , B F G in animaduerfione Cyriaci condi- 
turis, luppofita fine data ,ex quibus Problema conltrui non poteft, maleCy- 
riacusdeducitcxeo,quod inipfis triangulis reda F G minor fit , quam BD, 
etiam in triangulist BC,EGH, >n conftrudione Problematis conftitutis, 
in quibus pronuntur data, ad conllrucndum Problema, pofsibilia, redam G H 
tmnorem aliquando futuram quam E C* 

lamverooftendcndumeft,Cyriacum id quod pollicitus eft non fuppleuiflc. 

Quoniam enim Problema , de quo agitur, ex determinatis eft, quippe, 
quod conllrui non poteft , ex daris in quacumque ratione exiftentibus, vt de- D 
monitraui , in eo nihil aliud deerat nili determinattopro cohibendis datis , ne 
fiios fines egrediantur , nam adhibita congrua determinatione , nihil eft am- 
plius quod defit , vt videre eft in conftrudione Problematis fupra allata . Sed 
cum Cyriacus nihil dc determinatione tetigerit , non video , quid Lemmate 
illo fuo prateipuo ( fic enim appellat , propter eximiam , quam de eo conce* 
piffe videtur prsftanciam ) fuppleueric j fedvt manifeftius id patear, offendam 
Lemma illud omnino inutile cfle , fed exercitationis gratia exponam prius da- 
ta ad conftruendum Problema impofsibilia,hoc eft ex quibus triangulum 
conftrui non poteft } deinde offendam quomodo cx ea datorum impofsibili- 
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^ ure oriatur inflantia coniftrudioni obfiftens ; quibus oftenfis , perfpictid ap- 
parcbic , Gyriacura nec prscipuofuo Lemmate, nec approbata conftrudio- 
ne , fel quod omiflum aflcrit fuppleuiflc .. < 

Sit igitur daca A B perpen- ... ) 

dicuiaris trianguli 1 , B C , dif- £ 

ferentia crurum i , Z dif- 
ferentia fegmentorum bafis ^ 

3 , vel fit A B 10, BCfit Z 
n, vtpofuit Regiamoncanus, 

& oporteat inuenire triangulu . ■ 

Hoc maniteftum eft fieri non 
^ polle , cum nullum triangulum 
pofsit habere perpendicularem, 

& differentias erutum, & fig- 
mentorum quales hic exponu- 
turjnam in his datis, rectacuius quadratum squale eft excelli» quo quadratum 
Z firperat quadratum B C, ad redam cuius quadratum, squale eft exceflui quo 
quadratum Z luperat quadratum B C , ad redam cuius quadratum squale eft 
quadrato A B dupls , vna cum eodem quadratorum excefTu , maiorem ratio- 
nem habet, quam B Cad ZipriorenimredainprimisdariseftL. $ > pofterior 
vero 3 , & L . j ad 3 maiorem habec rationem , quam 1 ad 3 . In daris vero 
a Regiomontano expolitis prior reda eft L. 135, pofterior L. j 3 5 , & ratio 
C L. 1 3 j ad L. 3 3 s , maior eft ratione 3 ad 1 1 , quod in nullo triangulo poteft 
effe : fi quidem oftenfum eft, in omni triangulo priorem redam ad pofte- 
norem minorem rationem habere , quam differentiam crurum , ad differen- 
tiam fegmentorum bafis . Ex datis igitur qusifupraexpofitalunt, Problema 
conftruinon poteft ; quod animaduertilte operepmmm fuit. i-iot 

Nunc autein oftendam , quomodo ex ea datorum impoisibihtate oriatur 
inftantia conftrudioni obfiltens . v. 

• Expolitis ijldcm datis, nempe impofsibilibus, procedatur cum conftrudio- 
lic , quemadmodum Porifinadocet , donec aliquod impedimentum occurrat , 
occurretautcm -,nam e * impofsibilibus impofiibilia fequi neoeffe eft. t 

Inclinentur igitur ad redos angulos AB,BC,&inBA produdam po- 
D natur CE squalis Z,'fcT producatur C B in F,vtficBF squahsB E sdcinde 
duplicetur B A m-D , &<onnedatur DF , cui squalis fiarE G,& ducatur G H 
parallela redx B C , occurrens EC centinuatsinH . Hic fubfiftimus niec 
pollumusaltenus progredi, nam cum reda GH debeat efle bafis trianguli 
qusfiti , vt Porilma indicat, ipfaq; G H minor fit , qaam Z, ( G H cnim in 
prima figura eft L. 7 J- Z j» in fecuiada eft L. 3 -i , Z 1 1 ) non poteft ab ipfa 
GH auferri redasqualisZ. Hic icaque occurrit inflantia qu:r reliquam con* 
ftrudionis partem impedit ; ncc mirum quia ex datis impofsibilibus, lequuur 
qusfitum impoisibileiimpofstbiliacmm exponuntur data, & inueniturqusfi- 
ta bafis trianguli minor , quam dau differentia tegmentorum bafis , quod eft 
< •*! • im- 
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impofsibile , totum videlicet minus effe fiui pane . Hanc inftancum debebat ^ 
difloluete Cyrneus , deinde vero conAructioncm luam dicere approbatam- : 
nam expolitis datis ad Problema con Arucndum , vel pofsibilibus , vel impofi- 
fibihbus , quid commodi affert illud ipfius pracipuum Lemma, cum ex eoncc 
(ciri polsit , qui fint pofsibiliadata, quiuc impolsibilia , nec ideo Problema- 
ti determinatio pnfigi , vt ea inftantia , qui aduerliis coniti uctionem fertur, 
dcltrui polsit? quid ve illa lua conltructio approbata valet, cum ea perlici 
non polsit , nifi prius initantia , qui conAructidnem impedit , determinatione 
deltruatur ? Non igitur omiffa lupplcuit Cyriacus, vc pollicebatur, ciim in- 
itandam conltru&ioni aduerfantem , non dilioluent , nam nihil aliud nili de- 
terminatio contra initandam a dodto commentatore dchdcrabatur, qtnppi/ 
qui lola omnia priAitiflct . led quamquam ea me liipplendi cura non kuarit £ 
Cyriacus, magnas tamen ci ago gratias, habcoq. licet enim ei votum defuerit, 
ipfe tamen voto non defuit . 

lacobus quoque Chriltmanus in Nodo fuo Gordio ait, (e meum hoc Pro- 
blema examinaffe ,eiulque conltruSionem vacillantem deprehendiffe , notu 
tamen in quo vacillet exprimit . profedto affumpferit, in fuo examine Aba- 
cularis calculator demonltradonum Geometricam plane innocens , numeros 
ad conltrudionem Problematis non idoneos , quippe ignorau it Problema de- 
terminatu effe, nec ideoconltrm poffecx quibuluis datis; idcirco non miror ii 
fuo vacillanti per abaculos calculo dclulus , vacillantem mea conAructioncm 
fibi.vifusfuerudeprehcndiffe.i . 

Idem vidu non accurati demon Arationis notat Cyriacus in Problemate fc- c 
eundo Francild Vieti inApendjcula prima ad Apolioniu Gallum , atque de- 
terminatione a Victa Problemati pripofita illegitimam efle cenfw, & ideo de- 
lendam. quam male dc vtroque tudicct , ingeniofiffime Alexander Ander- 
fbnus diffemit, vir fane erudicus in paucis , mihique percarus ; cui mul- 
tum debeant Mathematici difdplini, quas priclaris monumentis illuflra- 
uit, cum quibus dc mc non (cmel perhonorifice meminerit , meique patroci- 
nium fufccpent , multum iane nie.fibt lua humanitate, ac prona in mc vo- 
luntate deuinxu. Verum cum ipfe quoque moleAc .ferrem , quod tanti vi- 
ri laudes, non fine aliqua temeritatis nota, vt leuiisimc dicam , Cyriacus 
aufus fit immjnuere , non poffum non oAcndcie t,i quam longe .abiit a 
vero in fuis anintaduerfionibus iudicium Cyriaci . Nempe hoc a me po. jj 
ftulac lingularis quidam meus in Victam amor, atque obleruantia, atque 
adeo ar&ifsima amicidi , coniunctiomfque nccclsitudo , qui. mihi cum il- 
lo Parifiys intercefiit, mutuis offidjs confirmata. huc accedit, quod ciim Cy- 
riacus in vno , codemque libello ,& Vietam , & mc dc non accurata de- 
mon Aratione accufauerit , inofficiofus effem , fi omiffa amici caufa meant 
tantum defenderem . Primum igitur refoluam Problema illud , deinde Dc. 
terminationem Problemati pripofitam , non folum legitimam , verum enant 
ncceffariam effe demonitrabo . PaArcmo compofito Problemate, pcrlpituunt 
fict,Cynacuntdc delenda illa determinatione non recte iudicafle . 

Pro- 
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Problema Vietae . r , 

Data bale altitudine & ratione crurum trianguli . inucnire triangulum . 

Reiolutiq,. - 

S it daratriaguli bafis 15 D, t 
altitudo Z , & ratio cru- 
rum vtS ad R. Oportet 
inucnire triangulum . 

Fadium iam fit,^ fit illud 
triangulum NBD.cuius bafis 
fit ipla B D data, altitudo vero 
N O iit squalis Z, crura autem 
B N,N D Ic habeant, vt S ad R. 

Sccctur angulus B N D bifaria a recta N E (ecante bafim B D in Ei circulu ve- 
ro circa triangulu B N Ddelcriptu, ingerit igitur ratiqBE ad E Ddata.cu fit 
B £ ad E D , vt B N ad N D,hoc cit vt S ad R, ergo* data crik & iegmeta B E, 
E D : vnde dabitur &c redtangulum B E D , ac etiam vt ei ‘squale redtangu- 
lum NEM. Ducatur autem per pundtumEredtaE H padaflela , & squa- 
lis redts O N , eaque producatur donec occurrat redfcs M I perpendiculari 
ipfi N M in I , & iungatur N H ca parallela erit bafi B D ; & ideo poli- 
tione ent , atque politione erit , & H I, cum ea 'perpendicularis fit ipfi 
B D. Et qqoniam fimilia lunt triangula E^d N , E M I artguli enim EHN>’ 
EMI tedti lunt , & ideo squales , fid'" squalesquoqueanguliadE ; vt igi- 
tur EHcad EN, ita erit E M ad EI; quare redtangulum HEI iub ex- 
tremis , squale erit rcdtangulo NEM, iub medijs ; icd datur redtangulum 
NEM, vt dcmonftrauimus ; ergo dabitur & redtangulum HEI; data au- 
tem elt redta H E , quippe qus squalis eit N O , vel Z dats , ergo dabirar 
& redta E I , magnifudine quoque ; quare 6t fcmicirculus in ea delcriptos . 
Denique lecta BD bifariaminC. connedtatur C M ea perpendicularis 
erit ipli B D, cum lint squales circumfercntisB M , M Drarione squalium 
angulorum B N M , MND, ipfis circurnferentijs infiftentium : quare ipia 
CM politione data erit ; ergo dabitur & puildtum M, per quod nimirunfi 
tranlit iemieirculus E MI, cum fit rectus angulus EMI, exconftrudtiol 
ne; (ed datum elt &■ punAum E , ergo dabitur redta ME politione, &' ma- 
gnitudine ; vnde & redta F. N politione erit ; ied politione elt & NH , erg& 

dabitur & pnndturti N: quarefii triangulum N B D . T-' ' r)T> 

i . t V 1 t Hi- • ;r»s ‘<il 

• ! Scholium 


H 
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15 aon iai 


At vi, i exiltimo Vietam iuum Problema rcfoluiflc , ex qua quideme 
rciolutione apparet E I latitudinem, quam facit redtangulum RE D, 
iub iegmentis balisledts, pro ratione crurum,applicatum ad E H, 
• E alti- 


1 daturus 

M >*™i 
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altitudinem trianguli , non cfTe minorem differentia figmentorum B E, , 
E D. nam cum iemicirculus in diametro EI deicriptus neceflario cranfiat 
per pun&um M, quod commune eftrc&is E M,C M,eiusque fimidiameter 
non fit minor, quam M P perpendicularis ad E I, hoc cft quam E C j per con- 
fequens neque toca diameter E l minor erit quam dupla E C , id cft quam dif- 
ferentia {egmentorum B E , E D . ,• , 

Hincdeduxit Vieta determinationem Problematis, nempe. 

Oportere cumbafisjecabiturprp ratione crurum, & re&angulum quod 
fit (ub figmentis applicabitur ad altitudinem trianguli, quod inde orietur, non 
efic rnmmdiffcrcnpaiegtnentopm b^fi s v \ , 

Hanc d^ciiminarionemXCyriacpyilljEgjtimamcflegfnfeA idep deledam, 
ego vero eam non iolum iegitunim, icdetjam neceffaxiam ede demonftrabo . 

Lemma. T' " 

Si bafis trianguli ficetur pro ratione crurum ,& redangulum fub figmentis 
applicetur ad altitudinem trianguli , latitudo inde orta non erit minor dif- 
ferentia {egmentorum . 

: > ; 7. . . 

S it triangulum NBDjCtir 

ias angulus verticis fice- '"n. \L -^, h 

tur biurum k re&» M E y/^IT ^c — — A r> i 
fecarite bafitn B O io£j itaque 7 j "p 

trk vt B N ad N P,itaB Ba4 A \ \ ) -^ /\ 

E D - Ducafuraute per pungit \ \ / / ' i i 

E perpcdicularis rt E I , & fiat j S >— < j j/ 

H E squalis HO, altitudini 

trianguli N B P . Deinde ap- ^ «vj ; xtsp") • J 

phceturre&anguluBJE P-ad r«2a H E, & faciat latitudinem E I, Dico ipfara 
E I non eiTe minorem differenda legmentoru m B E, E D . Producatur enirp 
N E donec fec«t circumferentia circuli circa trianguli! B N D deferipti in M , 
& decetur B D bifariam iAC» & jungantur MC»MI,NH, Quoniam igi- 
tur aequales fitnt anguli BNM , M N D , erunt «quales & c ircum ferentia- 
B M»MC, quibus ipfi anguli, infifcunt i vndcMC perpendicularis cm ipfi 
B D , &jdeoparaUcIare<5ts EI . Ec quoniam re&aopiiumBE I aquale cfi 
re&anguloB E D , cxconfirubtione , hoc efi re&angtuo N E M> enc vt E I ad 
E M ira E N «d E H i fiint autem anguli IifiM , M E H ad verticem squales , 
ergo * squiangula erunt triangula E M 1 , E H N i quare angulus £ M 1 squa- 
lis erit angulo E H N, fid re&us eftE H N , ergo & E M I redlus erit ; vnde 
fimicirculus in diametro. E I deferiptus tranfibit per M , ciufq; {emidiame- 
ter non erit minor quam MP perpendicularis ad EI , hoc cft quam EC, hC' 
per coofcqucni , nectota diameter E I minorem , quam dupla E C i led leg- 
aneijta BE, E P ddferunc perduplam E C , ergo jpfiE I non erit minor quam 
differentia figoaentonun 13 £ , E D quod erat ofiendendum . " 
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Corollarium . 

H Oc igitur demanftrato,canftat,determinationem,qUatn Vieta Problema- 
ti prxpoluic, legitimam efle» atque neceflariam . 

Compoflcio Problematis ea ipfa, quam Vieta exhibuit . 


B 


S it data trianguli, bafis BD, 
altitudo Z, ratio cruru vt S. 
ad R Oportet tnuenire cria- 
gulum. Bafis B Dfecetur bifaria, 
& ad angulos re&os inCa retfla 
A C, qus fit ipfi Z squalis, & per 
A agatur F A G ipfi B D paralle- 
la. Eadem bafis B D fecctur.m E 



ratione crurum , vt fit B E ad E D ficut S ad R , & agatur H E ipfi ACi- 
qualis , & parallela , & ira producatur in I , vt quod fit fub H E, E I , fit squa- 
le ei, quod fit fub B E, E U, & iecetur E I bifariam in K , & centro K inter- 
ualloE K, vel K I deferibatur circulus, quem A C continuata fecet in pun&is 
LM, aut demum contingat mMjfecabit enim aut continget circuluillu AC, 
quoniam cadens in eam exccntroK perpendiculariterjerir squalis ipfi E C» 
cui ex cautione adiecta Problemati prsflabit , aut demum erit squalis E K ic>- 
midtameter circuli . denique acta M E lecet F G in N, & connedbantur B N, 


C N D. Triangulum tgicur conftru&umeft B ND , cuius bafis eft data B D , in 
quam cadens perpendicularis N O fit ipfi AC, feuZ datx squalis. Conne- 
6tatur autem 1 M, fiunt igitur triangula fimilia redangula N H E , I M E , & 
eft, vt N E ad I E, ita H E ad £ M, quod fit, kaque fub N E, E M squale eft ei 
quod fit lub H E, E I, ideft redbngulo fub B E, E D . quare pundla N B,D M 
iunt in circulo, in eo autem fubtenla B D lecatur bifaria ad re&os angulos ab 
A C, quare IcCtio cfl per centrum, & Iunt peripheris squales B M, M D , an- 
gulus igitur BNE angulo E ND eflsqualis ,&idcoeftB NadND , ficut 
B E ad ED. Triangulum igitur B N D deficriptum eft lub data bafe B D, cu- 
ius altitudo N O squalis eft imperarx Z,feuAC,&BNadNDfe haber, 
vt B E adEDjleuvt Sad R, quod faciendum erat- 
D Ammaduertit Cyriacusin Vietam, quod non demonftrauerit circulum in 
diametro EIdcficriptum fecari , aut tangi a retia C M , fed cauerit ne recfa 
E I minor fit quam differentia fegmentorum B E, E D,ex caque cautione de- 
duxerit , ipfium circulum fecari , aut tangi ab ipfa CM ; quamobrem C yria- 
cus cautionem illam, feu determinationem c medio tollendam efle cenfer, 
prsfieenim fert, inquit, quamdam exceptionis non legidms fpcciem , vc 
habet latius in' fuo libello . Miror quomodo Cyriacus deceptus fit, vt 
determinationem illam, qus adeo neceflaria eft , vt . dcraonftraui, delen- 


dam efle ccnfeat , cum fine ipla Problema conftrui non pofsic. ipfafene 
determinationis neccfeitas erat oftendenda, fed licet hoc omifcnt Vieta,, 


E 2 . non 


k 
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non ideo demonftratio illa poteftdici non accurata, ciim iplam necefiitatem \ 
quilibet etiam mediocriter in Geometricis verlatus oftendere pofiic. Sed vi. 
deo Cyriacum nituli determinationes Problematum xibmarc , cum determi- 
nationem illam, qux adeo neceflaria eft, tamquam inutilem delendam ccnlcat, 

& tamen fine determinationibus Problemata determinata luncimpolsibili u . 
Determinatio enim fola cohibens data intra fuos terminos, omnes initandas 
conftru6fioniaduerfantesdeftruit,ex datis enim determinationi non lubia- 
cendjaus initanda» iplae oriuntur. Vt hic, lublaca determinatione, vt vulc 
Cyriacus, detur B D bafis trianguli 1 1 , Z altitudo 5 , ratio crurum 
vt 1 ad 3 , & C oporteat inucnire triangulum . Fada conftrudiouc vt lu- 
pra prodibit recta E I j , itaque minor quam 6 differentia , videlicet Icg- 
mentorum B E , E D , quae funt 3 & 9 ; quare femicirculus in E I de- B 
feriptus, neque Ieeabit rectam C M, neque tanget, nec ideo Problema 
perfici poteric . Ac praecedente determinatione , haec initantia conftrudio- 
nem impediens difloluitur: ea enim , vt didum eft , procedit ex datis ad 
conilruendum Problema non idoneis, nullum enim triangulum daripo. 
reit bafim habens , &z altitudinem, & rationem crurum , quales hieprx- 
feribuntur. 

Illud autem quod in libello Viet 2 in ipla determinatione didum efff. 

Oportere quod inde orietur maius efle differentia Tegmentorum bafis ) cu 
dici debuiffet ( non efle minus j error eft Typographi, nam Vietam in- 
lellcxifle ( oportere quod inde orietur non efle minus ) clare ceftancur ver- 
ba illa in conftrudione Problematis exprefla nempe ( Ieeabit enim , aut C 
continget circulum EMI reda AC, quoniam cadens in cam ex centro 
K perpendiculariter,erit xqualis ipfi EC, cui ex cautione adieda Proble- 
mati prrftabit , aut demum eric xqualis K E lemidiameter circuli ) quod fi 
aliter lenfiflet, nempe (oportere quod inde orietur maius efle dirterentia fig- 
mentorum bafis) non add.diflcc ( aut demum erit «pialis EK lemidia- 
meter circuli . 

His igitur ita le habentibus , melius quidem Cyriacus feciflec,fi commen- 
tatorem potius, quamcorredorem egiflec,fic enim liippleuiflec id quod omil- 
lum fuerat a Vieta, oftendens determinationem illam neceflariam efle , non- 
autem tamquam inutilem fuifle delendam ccnfuiflet . 

Dc Problemate primo Appendiculae primx ad Apollonium Gallum, quod D 
licet explicatione indigeat non leui , Cyriacus intadum prxterijt . 

Problema Conftrudum a Vieta , 

Data bafi trianguli, altitudine & redangulo lub cruribtis;inuenirc triangulu . 

T Rianguli , de quo quaeritur, efto data bafis A B , altitudo aequalis re- 
dx A C , redangulum autem fub cruribus detur xquale ei , 
quod fit fqb A C , A E . Oportet inucnire triangulum , cuius ba- 
fis AB altitudo ipfi AC squalis, St redangulum lub auribus xquale ei. 
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Liber Secundus. 

A quod fit fub A C, A E.Inclinetur 
AC, AB ad anguIosredos,& ip. 

Sx AEjA&frcetur bifaria mFt), 

& per D agatur D G ipfi G A E 
parallela, in qua ponatur A G ipfi 
A F arqualis,& cctro G interuallo 
G A,vcl GB defiribacur circulus. 

Deniq; per pundu C agatur C I 
ipfi A B parallela ficos circulu in 
I,& connedatur A I,B I. In cria- 
guloigicur AlB cu ex vertice ca- 
B dat in bafim A B perpedicu laris 
lL,ipfa erit altitudini AC. atqua- 
Jis. Agatur aute diameter IGM; 

& connedatur M B,erit triangu- 
lum IBM redangulum, &fimi- 
lc triangulo 1 A L i redi enim funt anguli I L A ,• I B M, & fiue anguli IMB , 
fiue anguli 1 A B, duplim amplitudinem eadem peripherialB definit. quare 
eft vtl L ad A I, ita I B ad IM, fidi M eft dupla ipfius AG , & ideo aqua- 
lis toti A E . Itaque redangulum fub IM,I L confticuitur redangulofub 
C A , A E sequale, ergo eidem quoque aequatur redangulum fub A I, I B . 
Ad datam itaque bafim A B , & altitudinem I L , fiu A C , ita conditurum eft 
.C triangulum A I B, vt redangulu fub cruribus aquale fit , redangulo lub A C, 
A Ea quod erat faciendum . 

Miror cur Cyriacus in fuo libello inftantias quoque, quae aduerlus conftru- 
dionero huiulce Problematis feruntur non adnotauerit , cum ea; fint plures , 
maioresque quam in illo meo Problemate variorum , aut in Problemate fe- 
cundo fupradidi Appendicula; , in quo ftudium omne adhibuit , vt corri- 
geret etiam qui corrigenda non erant . Neque verifimile eft Cyriacum Pro- 
blema primum non legifle , cum fecundum illud tam attente perlegerit . Sed 
nec dubito quin ad explanationem huiufmodi difficultatem fufficeret, curru, 
eruditum eum, ac varia litterarum fuppclledile inftrudum, libellus ipfi o- 
ftendat. fbrtaffi iucundiora ftudia , vel etiam quxftuofiora fecutus , laborioia 
P hic prattermifit . 

Duz funt inflantia , qua: conftrudionem huius Problematis impe- 
diunt. altera quidem quod non patet redam aequalem AF poffi a pun- 
do A in perpendicularem DG duci, quoniam fi AF maior effit , quanu 
A D , ea reda duci non poflec. Altera vero inflantia efl,quod no apparet qua- 
reCl parallela bafi A B, debeat neceflariofecarc circulum AB Ij nam fi AC 
maior effit , quam reda D G produda vfque ad circumferentiam circuli, ip- 
fa C I non fecaret circulum , fcd ne tangeret quidem . Sumam igitur perio- 
nam commeutatoris.nec dedignabor canti viri feripta preflo,ac breui flylo tra 
dita,& obidfortaffelubobfcura fufiiisexplicare.Oesitaq; inftktiascoftrudioni 

E 3 ad- 
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aduerfantes determinatione difloluam , eamque neceffariam efle demonltra- \ 
bo , nec inde mihi gloriam quiero, non enim mi|u moris eft paruam rem 
attollere , quo plus priftitifle videar . Problema igitur illuti fic explana- 
tum exhibeo. . " . . 

Problema " ■ • 

: . . . * • 

Data balc trianguli , altitudine , & redangulo fub cruribus, inuenire tri- 
angulum . 

O Portebitautem,cumtria- _ T i t.. . .1 c j k 
gulum fub cruribus ap- -v 

plicabitur altitudini, la- . J y \ ^ /V.^ \ B 

titudinem inde ortam non effo / / I \ V A ^ — — y.a 

minorem bale ; nec compofi- l / VI.K i J \ / / 

tam ex dimidia latitudine, & re- A's^j — V \ / / 
da, cuius quadratum iquale eft 3 - F _\ 

excefliii , quo quadratum djmi-’ 

dia: latitudinis le perae quadratu ,p 'v - H 

dimidii bafis, mMipremeiTe al- yj ^ ' > 

titudioe, f: Art «'C /f / 

. , TriSguli de quo quxrkus efto E . IV '\J/ /f q 

data baus AB , altitudo iqualis *!• — ^ .U^H Ii 

redi AC.redangulum 


1 autem . ji 

fub cruri b 9 detur iquale ei quod I • > x*s L' a 

fttlub AC, A E> quarum AE n *1 ' /1 o > .ni.* • 

non fit minor , quam A B , nec compofica ex dimidia A E.» & reda, cuiils 

quadrato differt quadratum dimidii A E a quadrato dimidii A B , minor iit 
quam AC . Oportet inuenire triangulum cuius bfdis A B , altitudo ipfi A C 
«cuajis, & rectangulum iub cruribus aquale ei, quod fic fub A C , A E . In- 
clinentur A C , A B ad argulosredos, &rcdi A £ j A B iecentur bifariam 
inFD,,&perD agatur D G ipli A C parallela, in qua ponatur A G ipfi AF 
aequalis , eii enim A F non minor , quam A D , curti e,\ determinatione Pro- 
hleniatistota A E non fit minor, quam tota A B. Deinde centro G interuallo 
G A, vel G B dcfcnbatur circulus lecans DG produdam in H, erit DH ex de- 
terminatione Problematis non minor altitudine A Ct componitur enim ipla 
D FI ex redis H G, G D, quaru H G iqualis eft G A vel A F , & quadratu re- 
di G D excelfus eft,qno quadratum A G vel A F fuperat quadratu A D , itaq-, 
acta Ci ipfi A B parallela , fccahic circulum aut continget . lecet ergo aut con- 
tingat in I, & connedantur A 1, 1 B. In triangulo igitur A I B , cum ex verti- 
ce cadat in balim A B perpendicularis I L., ipla erit altitudini AC iqualis . 
Agatur autem diameter I G M , & connedatur M B , eric triangulum IBM 
rcdangulum & limilc triangulo 1 A L; redi enim fune anguli I B M , I L A , 
hic ex conffrudionc ille ex vi lemicirculi , & anguli I M B , I A L iiint 

iqua- 
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A squales ■, in pijmis^nimtribuf figuris eidem circumferenti* I B infiftunt, in 
rei i qua vero cum anguli oppofici IMB ,IAB quadriori 1 M , B A in ciri 
culo squales fine duobusffcftis» & squales quoque duobus re&is anguli I A L, 
I A B , exulK anguli IMpjiA B sqUalcs angulis, I A L, I A B , dempto com- 
muni an gujo.I (A B , reliqy usXM. B reliquo 1 A L squalis erit. Cum igitur fi- 
nalia fifltjriangnlaJBM>JkAieritvt ILadlA,iraIB adIM, vndere- 
ibngulum XIMCub cwpeswf > *quale erit rciiangulo A I B fub medijsj fcd 
redangiilum XI Msqualeeft redangulo C A E, quoniam squales funt IX» 
C A , & squales I M ,A£, ytraqueenim dupla elt ipfius AGi ergo rc&an- 
gulum A I B squale erit rocl&ngulo C A E . Ad datam itaque bafim A B , & 
altitudinem It, fiu A C , ka conftitutum eft triangulum A IBYt rectangu- 
B lutn fub cruribus sqwal? fit re&angulo c A E» quod erat faciendum . 

Determinatum ell , regiam D H compofitam ex A G , G D , non e(Tc mi- 
norem altitudine AGi fed fi difiercniia quoque iplarum AG,GD fuerit 
non minot.cadem altitudine AC j. duobus modis Problema abfoluetur,nem- 
peduodiuerfa triangula Problema cfiicieoc . m vnoangulus verticis erit ob- 
tulus , in altero acutus . Hoc apparet in duobus vltimis figuris . 

At vero Determinationem, qtiim Problemati adiecimus, necelTariam efle, 
fequenci Lemmate oftcnidetur 0 ., (i . , ... 

Lemma. i M -j 



S I reftangulum fub cruribus trian- ; 
guli applicetur ad altitudine ciuf- 
dem trianguli, latitudo inde orta , 
non erit minor ba(e,ncc com polita ex 
dimidia latitudine , & rc&a , cuius qua- L 
dratum squale ell exceffut , quo Qua- 
dratum dimidis latitudinis luper^t qua- 
dratum dimidis babs , minor eric alci- 

tofat».- 1 * e «tfdmy sounacrrji-l «m ... w 

; Sit trfahsailiitit 1 A B CJ cuius altitudo A D , fitque re&angulum-B AC* 
’fi^crurit«fr/s^ua!eje€Iilrt^dl8-A DF. Dico prirflura, DF non eflertU 
•ftOrem bale B C . Delcribacur eriim cift-a triangulum circulus A BC, &iS 
^ ducatur didmrter C E.y 8t iungatur A E : angulus igitur E A C in fimi-i 

circulo reatus erit j & ideo*quiilisre<2o A DB. lunt autem.. & anguli’ ABC, 
A B D afQaslfesH fti pnma enim figura * eidem cncumfeteniis A C 'infiftunt , 
in fecunda vero quadnlateri EA> BC piAcirculo^inguli appolm AEC j 
ABC duobus rddtts lunt squdl^s'; led 4c anguli A BD i 4 B C squales funt 
duobus «ais, ergo anguli A E C, A- BC squales erunt angulis A B D, A B C, 
dempto communi angulo ABC, reliquus angulus A EC «liquo A B D ae- 
qualis erit j led • te- anguli E A.C , A B lyoftenb lunt-squales , ergo fimilia 
erUnHrianguliEfACi, APB. quare vt A.D*d AB.itaerir ACsd CE, ac 
-proinde retipogolom liib extremis A D , C E squale erit re&angula B A C 
-bcp fub 
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fub medijs , hoc eft rc&angulo A D F . vnde D F aequalis erit diametro CE, A 
& confiqucnter non minor quam BC quod eft primum . 

Deinde fecttur B C bifariam , & ad redlos angulos in G i reda G I ftcan- 
te diametrum E C in H , circumferentiam vero in I ; erit ergo H tentrurru 
circuli , & lemidiameterH I vel H C , squalis erit dimidisD F. Dico igitur 
re£tam 1 G compofitam ex 1 H , & H G hoc eft ex dimidia D F , & reda cu- 
ius quadrato fu pera tu r quadratum C G a quadrato C H , feu dimidix D F, no 
effe minorem altitudine A D . Hoc licet manifeftum fit , tamen ne dicat Cy- 
riacusdemonftrationem non efle accuratam \ lftud quoque demonftrabo . 

Si pun&um D idem fit , quod G erit & D E eadem , qusG I , ergo conflat 
propofitum . fi vero pundtum D non fit idem quod G , conedatur G A , erit 
G I , cum fit in ea centrum circuli maior , quam G A ; fid ipfa G A maior eft B 
quam D A , quadratum enim G A squale eft quadratis D A D G , ergo G I 
multo maior erit, quam D A i non autem minor quod fecundo loco erat 
demonftrandum . Quare manifefta eft determinatio Problematis. Longius 
quam par erat incepto abi) ad propofitum redeo. 

Problema I V. 

Data perpendiculari, aggregato crurum trianguli, & differentia figmen- 
torum bafis , inuenire triangulum . 

Rcfolutio. 

It B data perpendicularis trianguli, Dag- * ^ 

gregatum crurum G differenda figmen- 
torum bafis . Oportet inuenire triangulu . 

Sit iam fadum . itT bafis trianguli ello A . 

Quoniam igitur eft , vt D ad A , ita G ad ° ** ■ 

Tb»,.-, erit ° " --differentia crurum , eft enim vt* ag- 

gregatum crurum ad bafim , ita differentia figmentorum bafis , ad differen- 
tiam crurum ; fid quadratum aggregati crurum, vna cum quadrato differen- 
Tbeor* 4 b* eorundem , * dupla funt. quadratorum a cruribus, ergo D Q^ 

. squalia erunt nuadratis crurum bis: Quadrata autem crurum bis,‘squalia 
funt quadratis figmentoru bis, vna cum quadrato perpendicularis quater,ergo. D 
D Q^«|» r -K ^~ aquabuntur quadratis figmentorum bis .$» BQ^4 
neot Sed quadrata figmentorum bis* aqualia lunt quadrato bafis, vna curru 
' ,ta “ quadrato differentis figmentorum bafis , ergo 

D Q_* ■^“^•squabitur A Q^. G Q^ B Qj. 

H ic non poffunc auferri ex vtraqj parte A Q, & D Q_, vt cognita ab ineo- 
gnitis fiparentur ; quia ijs ablatis . 

A Q, squaretur BQ4+ G Q_ D Q_ 

Atque adeo ervna squalitatis parte exifteret quadratum differentis cru- 
rum , minus quadrato bafis, quod effet abfurdum ; nam non poteft auferri 

qua- 
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A quadratum bafis a quadratodifferentix crurum, maius nempe atninore.au- 
kraur ergo vtrinquc & G Q_, &c_ B Qjf, vt cognitaab incognitis 
icparentur . ergo 

D C^— G — B Q^4 xquabicur A 6 ^ 

Vel D Q — G Q- — U Q 4 aequabitur D **-■■ * <l - ct» * o. 
eft enim idem quod A 

Seu quod idem eftDQ — GQ^— B Q^4 aquabitur *? 

Denique reioluatur fr adtio D 4 ~ D a iua membra , vt aequalitas in 

proportionem tranlmutetur , vt in principio huius Libri docuimus , ergo pro- 
portionalia erunt plana , 

$ DQ-GQ, DQ — GQ_ BQJ..DQ4, AQ^ 

Atque eorum radices proponionales erunc 

L. V.DQ_GC^ L.V.DCL— GCL— BQj,D A 

’* Porifina, 

V T recta, cuius quadratum xquale eft cxcelTui, quo quadratum aggre- 
gati crurum trianguli ,{uperat quadratum differentia: legmentorum 
baiis , ad rectam cutus quadratum aequale elt cxceflui , quo quadra- 
tum aggregati crurum luperat quadrata , qui fiunt ex differentia iegmento- 
rum baiis , Sc perpendiculari dupla * ita eit aggregatum trurumad bafim . 

Dacur ergo baiis trianguli de qua quaerebatur , . 

C Ex Porilmate apparet, quadratum aggregati crurum maius efle quadratis, 
qui fiunt a differentia legmentorum baiis , & a perpendiculari dupla . 

Apparet quoque, priorem redtam in Poril mate nominatam ad polteriorc, 
minorem rationem habere, quam aggregatum crurum ad differentiam feg- 
mentorum bafisjpnpr enim redtaad polteriorem le habet, vt aggregatum 
crurum ad rotam bafim . Sic Poriltm indicat . / 

Hic ornum dononftranda iitnt , & Problemati prxponendi Determi- 
nationes . 

. ' ... i 

Lemma L 

P Quadratum aggregati crurum trianguli maius eft quadratis, qui fiunt er 

differentia legmentorum bafis , & a perpendiculari dupla . 

S it triangulum A B C, in quo perpendicularis A D 
fecet bafim BC in duo legmenta B D, DC, quorum 
differentia fitB E , & continuetur B A in F , vt fic 
B F atqualis compofitx ex B A , A C . Dico quadratum 
exBF maius efle quadratis ex BE , &r A D dupla. Quoniam enim quadra- 
tum B F * xquale eft quadratis b A , A F , & duplo iccf anguli B A F , qua- 4 tami ‘ 
drara autem B A , & A F > hoc eft & AC , ‘xqualia fiunt quadratis B D , 47 f»»' 

D C , & duplo quadrati A D , duplum vero reclangulum B A F maius eft du- 
plo 
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pio quadrati AD, cumvtraque ipiarum B A, A F maior fit ipfa AD, ergo A 
quadratum A F majus erit quadratis B D , D C , & quadruplo quadrati A D , 

& conlequenter multo maius quadrato B E, & quadruplo quadrati A D,hoc eft 
& quadrato A D dupla: . quod erat pftendendum . 

Lemma 1 1. 


R E£la, cuius quadratum aequale eft cxceffui, quo quadratum aggregati 
crurum trianguli Iuperat quadratum differentia: iegmentorum bafis, ad 
redam cuius quadratum squale eft exCcffui , quo idem quadratum aggregati 
crurum iuperat quadrata differentis legmentorum bafis, & perpendicularis 
duplae , minorem rationem habet , quam aggregatum crurum addifteren- 
tiam Tegmentorum bafis . . j V! 


S it rriangulum A R C, cuius bafim BCftcet per- 
pendicularis A D in du o fegmenta 'i D , D C , quo- 
rum differentia fit B E , & producatur B A in F , 
vt fit A F squalis A C , & in B F deicribatur iemicircu- 
lus , in quo accomodetur F G squalis B E , & iungatur 
GB; deinde ex B demittatur B H perpendicularis ipfi 
B C , dupls vero A D squalis , & iungatur H E : ea mi- 
nor erit , quam B F j quia quadratum B F , ex anteceden- 
te Lemmate , maius eft quadratis B E , B H i hoc eft qua- 
drato H E , ergo in (emicirculo B G E aptetur F I squa- 
lis H E ,& iungatur I B . quadratum igitur B F iuperat 
quadratum B E hoc eft FG , quadrato G B , idemque quadratum BF iuperat 
quadrata B E , B H , hoc eft quadratum F. H > feu FI, quadrato 1 B . 

Dico igitur B G ad B I, minore ratione habere, qua B F ad B E. Deicribatur 
enim cx A centro ad interuallum AC vel A F circulus, quem A B fecet iru 
k, is circulus cranfibit per E , cum fint xqualcsED,DC,& A D perpendi- 
TScor. ♦ cularis ad B C . Quoniam igitur quadrata B F , B k*squalia funt duplo qua- 
f, ”“ dratorum B A , A F , hoc eit B A , A C , duplum autem quadratorum B A , 
4r pii „i AC* squale eftduplo quadratorum B I) , D C , & quadruplo quadrati A D ; 
crgoquadrataBF, Bksqualia erunt duplo qu ad latorum B D,DC, & qua- 
druplo quadrati A D, hoc eft & quadrato B H; eft enim B H dupla ipfius A D; 
Th»r- « ied duplum quadratorum B D , D C , * squale eft quadratis B C , B E , ergo 
quadtata B F , B k squalia erunt quadratis B C , B E , B H 4 auferantur vtrinq; 
quadrata B k , B E , B H , quadratum igitur B F , minus quadratis B E , B H , 
hoc eft minus quadrato H E , squale ferit quadrato B C , minus quadrato B k ; 
fed quadratum B F , minus quadrato H E vel F I , idem valet , quod quadra- 
tum B I } ergo quadratum B i squale cnc quadrato BC, minus quadrato B k . 

Et quoniam eft B F adBE, velF G , ficut B C ad Bk ,erit & quadratum 
B F ad quadratam F G , Vjt quadratum BC ad quadratum B k ; & diuidendo 
4 t frim erit vt quadratum B F , minus quadrato F G , hoc * eft , vt quadratum B G ad 

qua- 



C 


D 
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quadratum F G , ita quadratum BC, minus quadrato B k, ad quadratum,. 

B k i led quadratum B C , minus quadrato 8 k , oltcnfurn clt xquaic quadra, 
to B I , ergo vt quadratum B G #d quadratunrFG, ica erit quadratum B I ad 
quadratum B k , & per corkquem vfB GsdFGjhpc «ii adB E, ita erit B I 
ad B k , & permutando vt B G ad B I , m B Bfld B k ,'hoc * e(l, ita B F ' ad*'™'°<. 
BC i ied minor eit rati- B F ad & C, quini B F ad B E , ergo & ratio BGad 
Bl , minor erit quam B F ad Iit , quod erat oltendendur» , 

His dcmonikratis , Problema ita determinandum c«t . 

4 . t l , - : ■ . . J 

Determinari»? ’ , , 

Portet quadratum aggregati crurum , maius efle quadratis , qua: fiunt ex 
vy differentia Tegmentorum bafis , Sc i perpendiculari dupla . 

Determinatio I I. 

,, , i . > CW 1 e .,,1 ■ 

O Portet quoque redam , cuius .quadratum iqualc cftexceffui, quo qua- 
dratum aggregati cryrum fuperar quadratum differentia: fegmento» 
rum iaafis , ad redam , cuius quadratum aquale cll ejxeflui , ouo 
quadrarum oggregati crurum luperae quadmtad ifferenya: fegmeforuto bans, 

&. perpendicularis duplae , minorem ratWHem habere, quam aggregarunt, 
crurum ad differentiam Tegmentorum bafis- 5ed aliter quoque in hmplicio- 
rem formam poteft h*c fecunda determinatio ita redud . r ,-i 

Oportet quoque duplam perpendit uiaremm morem habere rationem, ad 
redbnr, cattK quadratum aequale etoceffui, quo quadratum aggregati oss- 
ium fuperat qu#dr»©MD ddferenu* legmcntorum bafis,quim eadem retU 
ad aggregatum crurum ■ >•], ’> 

r: Deteroanaitionem Iwtc demoftrabigms hoc modo , • 

' Quadtatum BF fuper« quadratum: &G ‘ quadrato .> 

febofisliBiti, idem amem quadratum BF, fuperac! 1 1 
quadraui » B 1 quadrato F I , hoc ell quadram H 6 , leu ✓ 
quadratis BE,IH,quadrawm igitur BGfuperabit qua- f j / 
dratum B I quidraco B H ; jixio t.rut' • e-- inuhv.m f z' J 

Et quoniam okeniwncft 13 C ad BI nin^rem ratio- \ / 

) nem babece,quam B Fad Bh , vel ad F G, habebit «.pro- r>^ £ 

que & quadratum BGad quadratum. B i minorem ra- J 
quam quadratum B F ad quadratum F G i qua- f 


tioncm , quam quadranti» or ad quadratum i' C j qua- I / 

re per conucrfionem rationis, * quadratum B G ad qua- „»,5 

dratum B G t minus qeadratQ B 1> hpc elt au quadratu j . 

B H,maidM;m habebit «donem, quam quadratum Of A<i quadratum PF, 
«linusquadramFGi hOc eftad quadratam B C ; «jrgo*.<»»w«cnda irimo- as *i.t 
rem rationem hahefcnt quadratum BH ad-quadratum BG, quam idem qua- 
dratum B G ad quadratum, J} Fi, & coutcqUeater b HadB G minarem quoque 
rationem habebit quamesakm BGadB F, quare confwt Determinatio . 
d Com- 
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B- 



S It data pe rpendicalaxis trianguli A} aggre- 
gatum crurum B, & differentia fegmcn- 
corumbafis C D . Oportet iAuenire trian- 
gulum. ipufuSo D ipfi C Dducacur perpendi- 
cularis D E, in caq* ponatur C E aequalis B, qua- 
dratum igitur E C fuperat quadratum C £) qua- 
drato E Djitaq; redta E D, ex praxepto Poril ma- 
tis , ponenda eft pro prima quatuor proportio- 
nalium , Deinde in E D <delcribatur iemicircu- 
Ius , in quo accomodetur D F aequalis dupla: A , 

( eft autem E D maior quam A dupTa, quoniam 
ex prima determinatione Problematis quadra- 
tum E C, cui aequalia funt quadrata C D, D E , 
maius eft quadratis C D , ftcl A dupl*,atq; adeo 
quadratum D E maiuseft quadrato dupla; A , 

Vnde & redta D E maior quam A dupla ) , & iungarur E F • Quoniam igi- 
tur quadratum E C fuperat quadratum CD quadrato D E ; quadratum aute 
D E fuperat quadratum D F quadrato E F lpfum quadratu E C fuperabit qua- 
drataC D, D F quadratoEF ; ergo recta E F debet fieri fecunda quatuor pro- 
portionaliu, tertia E C , & quatrenda eft quarta; fic Porifma docet , redite igi- 
tur E F ponatur tequalis E G, & agatur GH parallela ipfi DC fecansE C in 
H ,- erit igitur vt E D adD G , ita E G ad E H: quare E H eft quarta propor- 
tionalis qusfica.Atq; ea debet fieri baifis trianguli Conftruendi. fic habetur cr 
Porifmatc . Ab ipia igitur E H abfeindatur E I squalis C D (eft autem C D 
minor, quam EH; nam cuta fi t vtEDadEG, ita E C ad E H; rado autem 
E D ad E G minor, qii8m E C ad- C D , ex fecunda determinatione , erit ergo 
& ratio E C ad E H minor, quam E C ad C D, quare * C D minor eft , quam 
E H ) . deinde reliqua f H fececur bifariam , & ad angulos redtos in K a redia 
Lk a quali dactt' \ & iungantur E L,LH . Icaq; triangulum L E H conftitu- 
tum eft , quemadmodum Porifma docet ; eft enim vt E D ad EG , hoc eftad 
'E F ; ita E C ad E H , hoceft vt redta , cuius quadratum squale eft exceftui , 
qpa quadratum E C fuperat quadratum CD, ad rediam cuius quadratum ] 
aequale eft excefTui , quo idem quadratum E C fuperat quadrata C D , D F , 
ita eft aggregatum crurum ad bafim . Nunc oftendendum eft, triangulum ib 
lud Problema efficere". J d 

ln triangulo L E H perpendicularis L K squalis eft A data:, ex conftrudtio- 
-rie , & EI differentia fegmentorum bafisLk , KHsqualisCD,fimiliterex 
.conftrudlione, fiipcreft vt compoficaex cruribus E L, L H oftendatur squa- 
li t dat* E. id fiet repetitis refblutionis veliigijs hac racione . 

CencroL interualloL Hdefcribatur circulus (beans eiusELin M, pro- 
dudium vero in N, is circulus tranfibit par pundtum 1 cum fint squales Ik, 

-•+ 3 KH , 


B 
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^ KH, &: Lk perpendicularis ad EH. Quoniam igitur quadratum E H mi- 
nus quadrato H G squale ' eft quadrato. E G , hoc c 11 E 1- , ieu quod idem * eft « m 
quadrato E D, minus quadrato D F , quadratum autem E D * squale ell qua- « r»-i 
dratoE C minus quadrata CD, ergo quadratum EH; minus quadrato H G 
xquale erit quadrato' E C minus quadratis C D „ D F . addamur vtrique pani 
quadrata H G , CD, D F ; eacnim dempta lunt in relolucione, ergo quadra- 
taEH,CD,DF, xqualia erunt quadratis E C , H G ; led quadratum C D 
squale eft quadrato E I , & quadratum D F quadrupimn eft quadrati LK ; 
cum fit D F dupla ipfius L k , ergo quadrata E H , E I , vna cum quadruplo 
quadrati LkxqualiaerunrquadracisEC, HG; (cd quadrata EH, EI* rqua-n™. 4 
jua funt duploquadratorum EK,KH. ergo duplum quadratorum E k,k H , 

$ vna quadruplo quadrati L k xquale erit quadrans E C , H G ; led duplum qua- 
dratorum EK,kH, vna cum quadrupIoquadratiLK* xquale elt duplo qua- p,ta ' 
dratorumEL,LH, ergo duplum quadratorum EL,LH aequabitur qua- 
dratisE C , H G , duplum autem quadratorum E L, L H , hoc ell E L , L N 
‘squale ell quadratis E N, E M, ergo quadrataE N, E M quadratis E C, H G tw«. 4 
.squalia erunt. 

Et quoniam propter fimibtudine trianguloru E HG, E C D eft,vt E H ad 
H Gdca E C ad C D hoc ell ad E I,redangulum I E H fiib extremis,boc * eft > 6 «■>* 
re&angulum ME N xqualeeritrcdangulo E Cdd G iub medijs,led Sc qua- 
drata t N,E M oftenlafunt aequalia quadratis E G,H G , erga reda LM‘a-qua- nm S 
lis erit redx H G,& E N squalis E C, hoc eftdatx B, quod erat oltendendu . 
Conllrudum ell igitur triangulum L E H quale conftruendu proponebatur . 


Problema V. 

f 

. Data differentia figmentorum bafis fubtendentis angulum redum trian- 
guli^ differentia crurum . Inuenire triangulum . 



’ Rclolutio - 

S L data differentia legmetorum bafis D, differentia 
crurum B ,fic oporteat inuenire triangulum . 

Sit iamfadum,8e aggregatum crurum triaguli 
eflbAjcrgo A B erit* crus maius duplu, A — B*du- 

<J) plueras minus. St cofequenterfimplum crus maius, erit 
A - cras minus A ~—B^- , fed quadrata crurum 

xqualia fiint quadrato bafis fubtendecis angulum redum triangub,ergo 

aq? tsod-BtaU 

■ Hoc eft A - 4* B Q _7 xquabiturquadrato bafis 

: It c6fcqueterL.V. A Qf«J*BQ_r aequabatur ipfi bafi 

Et quoniam eft* vt differentia crurum ad differentiam figmentorum bafis, tw , 
ita bafis ad aggregatum crurum, ideo proponionales erant . 

B D L.V.AQJ-^BQf A 

F Et 
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- Er pbr c6nfc<}uens earum quadrata proportionalia croiit . A 

■ V, 1 :.'/ BQ^DQ_ A Qj *BQ^ A Q.. 

tt duplatis antecedetibus,vtpoteItas integra liat, erunt quoq; proportionalia 
’ B(^iDQ^AQ_+D(^ AQ_ 

Et diyidendo proportionalia erunt 

B Qj. — D Q_ D Q_ B AQ_ 

Atque proportionalia erunt , & eorum latera 
- L. V. B Qa — D Q_ D B A i • 

i .'!' r . 'i : • ... 

Porifma . 

Vt refla, cuius quadratum arqualeeft cxceffui,quo duplum quadratum 
differentia? crurum liipcrat quadratum differentia: legmentorum baiis lubten. B 
derjtis angulum reflum trianguli ad differentiam tegmentorum bffisj ttaeft 
differentia crurum ad aggregatum eorundem . 

Datur ergo aggregatum crurum >dc quo quarcbatur . 

Ex Foritmate apparet differentiam iegmentorum baiis iiibtcndcntis angu- 
lum reflum trianguli minorem effe refla , cuius quadratum duplum eil qua- 
drati differentia’ crurum , eo quod duplum quadracum differentias crurutiu. 
maius cft quadrato differentia; iegmentorum . 

i Id offendendum eit atque Problemati prasiigenda determinatio , ne diffe- 
rentia iegmentorum baiis detur non minor, quam refla, cuius quadratum 
duplum eit quadrati differentia? crurum . quamebrem ita propono . 

Lemma . 


Thenr. 

fumi 



Differentia iegmcntoru baiis fubtendentis angulu reflum trianguli,minoreft, 

■ quam refla cuius, quadratu aquale eit duplo quadrari differentia: crurum . 

S it triangulum ABC reflangulum in A , cuiusba- 
lim B C iecet perpendicularis A U in duo Icgmen- 
ta B D , D C , & centro A interuallo A C cruris 
minoris deicribatur circulus Iccans baiim BCin E , crus 
vero B A in F, produflum autem in G. Differentia igi- 
tur fegfnentorum BD,DC erit B E ; differentia vero 
crurum BF. Dico B E minorem effe refla, cuius qua- 
dratum iqualc-cff duplo quadrati BF . Quoniam enim B G fecla cft vtrunq; O 
4 in A, quadratum totius B G vna cum quadrato BF differendi partium * xqua- 
Ic erit duplo quadratorum B A , A G , hoc cil B A , A C , feu quod idem efi: 
xqualcerit duplo quadrati B C, confcquenter quadratum B G minus eric 
duplo quadrati B C. Et quoniam eff B C adii G vt B F ad B E , erit & qua- 
dratumBGad quadfatum BG vt quadratum ii F ad quadratum B E, &du- 
platis antecedentibus vt duplum quadrati BC ad quadratum BG, ita erit 
duplum quadrati B F ad quadratum B E ; fcd quadratum B G olreniurn 
eit minus duplo quadrati B C, ergo &' quadratum B E minus erit duplo qua- 
drati B F , atque adeo & refla B L minor erit , quam refla cuius quadratum 
5 - aqua- 
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A aquale eft Juplo qu.jdr.ui.iiF, quod erat oftendendum . 

Hoc igitur deaionftrato , Problema ica determinandum erit . 

Determinatio . 

O Portebit differentiam figmentorum bafis fiibtendentis angulum redti 
trianguli , minorem efie reda , cuius quadratum duplum dt quadra, 
ti differentiae crurum, maiorem vero differentia crurum. 

Compofitio Problematis , 

S it data differentia figmetorum bafis angulum re- 
dum fubtendends Z . differentia crurum A B . 

- Oportet inuenire triangulum. Ponatur ipfi A B 
«qualis , & ad angulos redos A C , & conedatur C B. 
quadratum igitur C B aequale erit quadratis C A , A B, 

& ideo duplum erit quadrati A B. Itaque a quadrato 
C 8 debet auferri quadratum Z,fic Ponfina iubet; eft 
autem Zminor,quam C B ex prima determinationis parte ; ergo in circulo 
circa diametrum C B deferipto aptetur B E aqualis Z; ea maiorerir, qua A B, 
ex fecunda pane dctcrminationis,& iunda E C quadrata C E, E B aequalia erue 
quadrato C B , redus eft enim angulus C E B in icmicirculo , quare fi a qua- 
drato C B auferatur quadratum E B ■, hoc eft. Z remanebit quadratum C E, re- 
da igitur C E quadratum aquale erte excelTui, quo duplum quadrati A B fu. 
C perat quadratum Z , ergo ipfa C E ponenda eft pro pruna quatuor proportio- 
nalium , quarum fecunda erit B E, tertia B A , & quarenda dt quarta . Cc ha- 
betur ex Porifinate. ItaquearedaE B abfcindatur B l) aequalis £ C, & con- 
nedarur D A , cui parallela agatur E F occurrens B A continuata in F . erit 
igitur vt B D ad B E , ita B A ad B F . inuenta eft igitur quarta proportio- 
nalis B F ; ea debet aquari compotitae ex cruribus trianguli conftruendi, vt 
inPorifmate, fcd eorundem crurum datur differentia AB, ergo fecetur F A 
bifariam in G a perpendiculari G H «quali ipfi G A, vel G F , conneda- 
tur H B ■ compofita igitur cx cruribus H G , G B trianguli HGB,( manen- 
te tamen eorundem differentia A B) aqualis erit ipfi B F- Itaque conftitu- 
tum eft triangulumH GB, quemadmodum Porifinadocet,eftenim vc BD, 
D Hoc eft E C ad B E, feuZ, ita B A ad B F, hoc eft vt reda cuius quadratum 
«quale eft ei , quo differt duplum quadrati differentia crurum , a quadratq 
differentia fegmentorum bafis ad differentiam fegmentorum , ita differentia 
crurum ad aggregatum eorundem . Nunc autem oftendendum eft triangu- 
lum GHB efle quale Problema requirit . .. 

Primum igitur triangulum G H B rcdangulu eft, quonia angulus HG B 
ircduseft,exconftrudione . deinde crura eius HG, G B differunt per AB 
datam ; fiint enim aquales H G , G A , ex conftrudione j itaque fupereft , VC 
differentia fegmentorum bafis aquecur Z dacxjid autem ita fit manifeftum. 
Ducatur enim G I bafi H B perpendicularis, & centro G interuallo G H,de- 
. . F a feri- 
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feribatur circulus fecansbafimH B in K, erum squales H I, I K, vnde dif- A 
ferenda figmentorum H I, I B ericK B. Quoniam igitur ob parallelas D A, 

E F ell, vt D B , hoc ell E C ad B E , ita A B ad B F ; erit & quadratum E C ad 
quadratum B E , vt quadratura A B ad quadratum B F, & componendo ( na 
in refolutione perdiuifionem rationis argumentatus futn)erit vt quadrata 
4 , r,m , £ c, B E, hoc cil * vt quadratum C B , feu quod idem eft, vt duplum quadrati 
Th.0,.4 A B ad quadratum B E, ita quadrata A B , B F hoc elt ita * duplum quadrato- 
rum F G, G B, feu G H,G B ad quadratum B F,8c_ fubduplatis antecedetibus, 

( in relblutionc enim duplata lunt antecedentia ) erit vt quadratum A B ad 
quadratum E B , ita quadrata GH,GB, hoc elt , ita quadratum B H ad qua- 
dratum B F , & conlequenter , vt A B ad B £ , ita B H ad B F , fed vt B H ad 
BF,ita efc B AadB k; ergove A B ad BE, ita erit A B ad B K; quare B k B 
aqualis erit B E hoc efc Zdatx, quod erat offendendum. Conftrudum eft igi- 
tur triangulum G H B & Problemati, fatisfic quod faciendum erat. 

Scholium. 

Aduerlus conltradionem huius Problematis duae feruntur infeantiae qua- 
rum altera per primam Determinationis partem di/Toluitur ; altera per fecun- 
dam . Et prima quidem Determiaationis pars in Porifmate conlpicitur ; lci- 
licet differentiam iegmentorum bafis minorem efle debere reda , cuius qua- 
dratum duplum eft quadrati differenti* crurum, eo quod quadratum diffe- 
rentiae Iegmentorum minus efc duplo quadrato differenti* crurum , vt Porif- 
ma indicat. C 

Secunda vero pars Determinationis , nempe differentiam Iegmentorum 
bafis maiorem efle debere , differentia crurum , neque in propofitione Pro- 
blematis , neque in Porifmate cernitur ; fed per inftanciam qu* aduerlus con- 
ftrudionem fertur manifefta fit. Nam cum in circulo C AB aptari- debeat 
reda B E squalis Z , differenti* Iegmentorum bafis ,'vc Porifma iubet ; ea. 
liifi cfTet maior quam A B differentia cniru reda E C, non-effec minor , quam 
E B , nec ideo ab ipfa E B , poffet ablcindi reda squalis £ C ; itaque Proble- 
ma conltrui non pofTec. Sed cum inflantia h*c conllrudioni aduerfansprocc- 
dat ab eo ; quod differentia Iegmentorum bafis polfet exponi , non maior , 
quam differentia cnirum , adieda Determinatione Problemati , vt ipfa diffe- 
renda legmencorum maior fit , quam differentia crurum , ea inflantia diflol- D 
uitur . differentiam autem Iegmentorum maiorem efle , differentia crurum » 
dcmonflrauimus Lemmate primo Problemate certij huius libri . Atque h*c 
quidem de inuentione Determinationis in hoc , atque in fcholio Problematis 
terdj huius libri dida fufficiant. . :<;i 

Problema V I. 

Data differentia Iegmentorum bafis fubtendentis angulum 
& aggregato crurum , inuenirc triangulum . 
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redum trianguli!* 
Rclo- 



Porifma 

. ; fj Vt rc£ta cuius quadratu «quale eft ei , c 
■gati crurum, a quadrato differentia: iegrnei 
"xeChim trianguli , ad differentiam Tegmentorum baiisj ita eft 
.crurum ad differentiam eorundem. 

Datur ergo dittercnoa crurum ,de qua quarrebaturi 

Compofitio Problematis. T-? 1 r ' 

S it data differentia fegmentorum bafis angulum . L , 
Tedumiubtendentis Z , aggregatum crurum ■ 

A B . Oportet inuenire triangulum . Duca- f \ 
tur ipfi AB perpendicularis , & aequalis A C , & D |V^. 
iungatur C B ; cius igitur quadratum aequale erit \\ ^ 
cjuadratis C A, A B,& ideo quadrati A B duplu,itaq; \\ 
a. quadatoC B auferendu eftquadraru Z.ficPorifma j ■*— 
fieri iubet ergo delcribatur circulus circa diametru “ 

C B , in eoq. aptetur C D «qualis Z, & iungatur D B. * 


5U{*fcpa; W, 
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Quadrata igitur C D , I) Baequalia erunt quadrato C B, quoniam redtus eft A 
iti femicirculo angulus C DB, quare fi a quadrato CB auferatur quadratum 
CD, hoc cftZ, remanebit quadratum D B . Itaque redx D B quadratum x. 
quale erit ei , quo differt duplum quadrati A B a quadrato Z . Igitur ipla D B 
ponenda eft pro prima qu&cuor proportionalium, quarum fecunda erit Z, 
tertia A B , & quaerenda ell quarta „ id Poriima praecipit . Sumatur ergo ip- 
fi Z, vel D C aequalis B E , & iungaturD A , cui parallela agatur. E F iecans 
AB inF,vtigitur BD ad BE,itaerit BA ad BF ; inuentacft igitur 

J ruarca proportionalis B F . ea debet fieri differentia crurum trianguli quzfitf, 
ic Porifma docet; fed eorumdem crurum aggregaturo datur A Bjergo iecctur 
FA bifariam irt G i perpendiculari G H , aequali ipli G A;,-yel GF, St con- 
nedatur H B . Differentia igitur crurum H G, G B trianguli H G B , manen- B 
te quidem eorumdem aggregato A B , erit B F . Iraque conllicutum ell trian- 
gulum H G B , vt Poriima dotet . cfl enim vt B D ad B E , hoc eft ad Z , ita 
5 A ad BF , ideft, vt reda cuius quadratum aequale ell ei, quo differt duplum 
quadratum aggregati crurum, a quadrato differentia: fegmentorum bafis ad 
differentiam Tegmentorum , ita aggregatum crurum aii differentiam eorum- 
dem. Nuncoftendendum eft in trungviloGH B, efle ea, quae requiruntur. 

In triangulo igitur CH,B angulus HG B re&us eft, ex conftru&ione^ , 
compofita verd ex cruribus HG , GB aequalis eftA B datae; reliquum aute , 
nempe vt differentia fegmentorum bafis aequetur datxZ, id autem, repetendo 
refolutionis veltigia, ita fit manifellum . 

DucaturGl perpendicularis adbafim H B,&fentroG interuallo GH, vel C 
D F ,feuG Adefcribatur circulus fecansbafim HB inK. erunt igitur * ae- 
quales H I , I K , & ob id differentia fegmentorum HI, I B , erit K B . Et 
quoniam ob parallelas D A , E F , eft , vr B D ad B E , hoc eft D C , ita B A 
ad B F ; erit quoque & quadratum B D ad quadratum D C , ficut quadratum. 

B A ad quadratum B F ; & componendo erir , vt quadrata B D , D C , hoc 
*ft,vt quadratum CB, feu quod idem valet, vt duplum quadrati A B ad 
quadratum DG‘,tta quadrata B A , BF , I oceft, ita ‘duplum quadratorum 
A G , G B , vel G H , G B ad quedratum B F , & lilbduplatis antecedentibus 
erit , vt quadratum A B ad quadratum D C , ira quadrata G H , G B, hoc eft , 
ita quadratum B H ad quadratum B F , & confequenter vt A B ad DC, 
ita erit BH ad BF;fcdBHad BFeft, vt B A ad Bk, ergovt AB ad D 
D C, ita erit AB ad B k, quare B k aequalis erit D C, hoc eft Zdacx, quod 
oltcndiflc oportuit. Conltruchimelt igitur triangulum G H B , vt facien- 
dum erat . 

S 11 ' • • * 

Problema VII. 

Data differentia crurum trianguli ,& differencia fegmentorum bafis, datoqtic 
exccflu inter crus maius & bafim . inuemre triangulum . 


Hoc 


Digitized by Google 


Liber Secundus. 67 

A T" TT Oc Problema quatuorcalus habet: aut enim exceffusefl penes bafim, 

I i aut penes crus maius ; & fi penes crus, aut differentia (tegmentorum 
bafis maior eff, quam dupla differentia crurum,auc minor, aut arqua- 
lis ; quartus hic cafus vix inter Problemata annumerari potell , cum in eo 
innumera triangula Problemati latisfacianc, vt ex cius reiolutione & competi- 
tione patebit . Primum igitur fit cxceffus ille penes bafim . 

Refolucio Primi Cafus . 

S it data differentia crurum trianguli B, differen- 
tia legmencorum bafis D, & exceffus, quo ba- 
fis luperat crus maius G . Oportet inueniri- 
B triangulum. 

Sit iam fadum , ciulque bafis effo A , ergo crus 
maius erit A — G , crus minus A — G — B * dif- 
feruntenimerura per B. atque aggregatum crurum erit A 1 — G z _B- At 
re&angulum fub differentia crurum & aggregato eorumdem* aequale e 11 re- * 
dtangulo fub differentia legmentorum bafis Sc iplabale. itaque 
B in ( A 1 — Gi — B aequabitur D in A 
• Scu qopd idem eft B in A a — B in G z — BQ_xquabitur D in A 
• Additu vrrobiq 1 ; B in G &BQ, ergo 

B in A i xquabitur Din A B in G 2. B Q^. 

Et ablato vcriuque D in A , vt cognita ib incognitis ffparentuf , 

C B in A i — D in A aquabitur B in G 1 ^BQ i 

Seu quod idem elt B z — D ) in A aequabitur G 1 B ) in B. 

Et aequalitate ad proportionem rcuocata, proportionales erunt . 

Bi- DGx*B B A 

Porifina : 

Vc exceffus, quo' dupla differentia crurum trianguli prxffat differentiae leg- 
mentorum bafis , ad compofitam ex differentia crurum , & duplo exceffu,quo 
bafis luperat crus maius , ita eft differentia crurum ad bafim . 

Daturcrgo bafis trianguli , de qua quaerebatur . 

D Ex Porif mate apparet in huiufmodi triangulo duplam crurum differentiam 

maiorem effe differentia legmentorum bafis . quod quidem , antequam Pro- 
blema componam , demonltrandum eft, atque Problemati praefigenda deter- 
minatio, ne crurum differentia dupla detur, non maior quam differentia leg- 
mentorum bafi s. Itaqj ad id offendendum Lemma huiuimodi propono . 

Lemma. 

' * ' *• * - * ; . 

Si bafis trianguli fuerit crure maiore maior, dupla erorum differentia dif- 
ferentiam legmentorum bafis excedet . 

1 

Hoc 
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H Oc Lemma quod ad determinationem Problematis attinet fic j ro- 
politum & demonftratum determinationi facisfacic , vt in libro va- 
riorum Lcm, i ante Problema quintum fadum eft. Verum quo- 
niam dupla differentia crurum ninguli, etiam fi bafis fuerit minor crure 
maiore , potefi efle maior quamdiflerentia figmentorum bafis , ideo Lemma 
illud in meliorem formam fic propono . 


A 


Lemma . 


Si bafis trianguli fueritdimidio aggregati crurum maior , dupla crurum dif- 
ferentia, differentiam fcgmentorum bafis excedet. 


S it triangulum A B C , cuius bafis B C , fic maior 

dimidio aggregati crurum B A , A C, & ccn- , 
tro A interuallo A C cruris mmoris defcribacur < . 
circulus fecans crus A B productum in pun&irFG ,'l 
bafim vero B G in £ , & cadat in B C , perpcndicu- i 
laris A D. erit igimr B F differentia crurum A B, A C, 
differentia vero fegmencorum B D , D C erit B E ; 

, , mii funtenim * aquales E D , DC . Dictr duplam B F maiorem efle quam B E . 

Quoniam enim B C ponitur roai r dimidia B G, dupla B,G maior erit, quam 
Th«r .7 tota B G , fed vt B Cad BG , ita* eft B F ad B E, ergo duplatisantecedentibus 
erit, vtBC dupla ad BG , itaduph B F ad B E; fed BC dupla oftenia eft jna- 
ior,quam B G, ergo & B F dupla, maior erit quam B L,quod erat oftendendu . 
Hoc igitur demonflrato praefigenda eft huic cafui hac determinatio . 



B 


C 


Determinatio , 


O Portebit duplam differentiam crurum maiorem efle differentia figmen- 
torum bafis , fimplam vero minorem . 

» ’ * ' * . • li 

V Qompofitio Primi Cafus . 

S it data differentia crurum trianguli A B , differentia figmentorum bafis 
A C, qux fit maior , quam A B , minor autem , quam dupla A B & ex- 
ceflus, quo bafis luperat crus maius BD. Oportet inucnirc triangulum. I> 
Fiat C F dupla ipfis A B , ea , ex determinatione , maior erit , quam A C. fi- 
nulitcr Sc B G fiat dupla ipfius B D , & fiat vt A F ad A G , ita A B ad aliam , 
qux fit A k; ea ex prxeepeo Ponfmatis debet fieri bafis trianguli conftruendi, 
eamq; maiorem effe , quam A C offendetur infra , ergo feceturC k bifariam 
in I a perpendiculari I L , in qua ponatur k L xquahs K D ; ipfa autem K D 
maior eft quam KI, vtdemonftrabimus infra & iungacur A L.pofuimus k L 
xqualem k D pro crure minore trianguli conftruendi quoniam ipfum crus 
debet fuperari a ba/e A K , exceflii A D > nam cum bafis A k debeat f uperare 
crus maius , cxccflu B D , crusautem maius fuperarc debeat crus minus excef- 

fu 
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A fu A B; bafis A k debebit fuperare crus minus 
vtroq; exceffu A B, B D. Conftru£tum eft igitur 
triangulum LaK, quemadmodum Ponlma- 
conftrucre docet, factum eft enim vt A F excef- 
lus,quoAB. duplafuperat AC,ad compofi- 
tam ex A B , & dupla B D , ita A B ad A K ba- 
CmtrianguliLAk. Nunc demonftrandumeftfi 
in eo triangulo effe ea qui requiruntur . Diffe- 
rentia tegmentorum bafis A I, I K eft ipfa AC 
data , cum fint aquales C I , I k , ex conltru&io- 
ne; difterentia vero crurum A L , Lk aqualem 
B effe A B dati , per refolutionis regreffum offen- 
detur ; reliquum autem, ideftlatusALfuperari 
a balc A K cxceffu B D ex demonftratis patebit . 

Centro igitur L interuallo L k deferibatur circu-p - ^ - fa 
lus fecans A L in M ; produdtam vero in O , is 

circulus tranfibit per C cu m fint ‘ aquales G I , I k . deinde producatur A k in 
E, vcfitkE aqualiskG . Quoniam igitur EG dupla efc ipfias K G» &GB 
dupla ipfiusGD tota E B erit dupla twiuskD , huc eft ipfidskL, atque adeo 
B E , M O a: quales erunt . 

Et quoniam eft vt A F ad A G , ita A B ad A k , redtangulum F A K fub e x- 
tremis aquale erit redtanguloB A Gfiib medijs, led rcdtangulum FAK aqua- 
P tur rectangulo C F , A K , minus redangulo C A K Jaoc elt aquatur duplo re- 
dtanguli B A K, minus rectangulo (C Akredtaenim CF dupla eft ipfius AB) 
ergo duplum redtanguli B A K , minus redtangulo C A K, aquale erit rectan- 
gulo B A G . addatur vtrobique rectangulum C A K i detradtum enim fuit in 
refolutione , ergo duplum rectanguli B A K; hoc eft redt angulum fub B A , 

& dupla A K , aquabitur redtangulis B A G, C A K . auferatur vtrinque re- 
dtangulum B A G , additum fuit in relolutione , ergo rcdtangulum fub A B , 

& dupla A k , minus re&angulo B A G , leu quod idem valet, redtangulum 
fub B A,& compofita ex A K, k G , quod eft redt angulum B A E ( funt enira 
aquales k G , k E , exconftrudtione ) aquale erit redtangulo C A K , * hot eft * mi > 
M A O , atque funt aquales M O , B E , vt eft demonftratum, ergo & A M * s 
® aqualis erit A B . Reliquum eft vt bafis A k fuperet crusL A exceffu BD; id 
autem ex demonftratis patet , nam cum L k fuperetur ab A k cxceffu A D , 
ex conitructione , ab A L vero cxceffu A B , vt demonftrauimus , L A fupe- 
rabitur ab A k reliquo cxceffu B D . Conftrudtum eft igitur triangulum- 
L A k, cuius crurum differentia A M, aqualis eft data A B i differentia ve- 
ro figmentorum bafis eft ipfa A C data , & bafis A K fuperat crus maius L A 
datoexceffu B D , quod erat faciendum . 

At vero A K maiorem effe, quam AC fic demonftrabitur , Quoniam- 
enim A B minor eft , quam A C , ex determinatione , atque F C dupla cil ip- 
fius AR, a; conitructione , erit A F minor, quam A B fed A F eft prima qua- 

tuor 
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'♦ tuor proportionalium A F, A G, A B, A K; ipfa autem A B tertia, ergo &* fc- A. 
eunda A G minor erit, quam A K quarta; fi igitur A G non eliminor, quam 
A C , vc in prima figura manifelium ell A K maiorem efle > quam A C. Si 
Vero A G minor elt, quam A C, vc in fecunda figura , fececur F C bifariam in 
H , erit A B aqualis C H , re<fta enim F C dupla cft ipfius A B ex conftru&io- 
pe ; dempta igitur communi H B , reliqua A H reliqui B C iqualis erit . Et 
quoniam eft vt AF adAG, ita A B ad A k, ex conftru&ione , erit permu- 
tando, vc A F ad A B , hoc cft ad F H , ita A G ad A K , & perdiuifionem ra- 
tionis vt A F ad A Fi ,hoc eft adB C , ita erit A G ad G K ; (cd A F prima 
minor eft , quam A G tertia , cum fit etiam minor , quam A B , vt demonftra- 
uimus , ergo &c fecunda B C minor erit, quam G H quarta; atque addita com- 
muni AB, tota A C minor erit , quam compofita ex A B , G K, & confe- B 
quenter multo minor, quam A K quod eratoftendendum . 

Similiter K D maiorem efle , quam K I fic oftendetur. Si K G non eft 
minor quam K I , manifeftum eft D compofitaro ex K. G , G D maiorem 
efle, quam Kl. 

Sed K G fit minor quam K I . Quonia igitur A K oftenfa eft maior,quam 
'A G , dempta communi A D , reliqua D K maior erit, quam reliqua D G , 
hoc eft quam D B , & ideo multo maior , quam D C ; ergo punctum D, ei ic 
, «ni; inter pundta C I , cum fint * aquales K I , I C . quare K D maior eft quanu 
K I . quod erat oftendendum . 
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CONSPfeCtVS RESOL VTIOMIS» 

ET COMPOSITIONIS. 

Initium Refolutionis, ( Finis Compofiticmis. ^ 

hoc c/i S/ M 

V C AJ i 


VBAE ! ' I 
VBAGr: | 
VBAK al 


feu quod B in(A z — G z — B 
idc eft B111A2 — B in G z — B 


addatur B in G 2, & B 


auferatur V BAG 


Din Af-BdnG-itB VBAJta I VUAGfVCAK 


auferatur D in A 


addatur V'C A if 


feu quod B in A z — D in A 
idecll B z — £>) inA 


BinGz jBQ;; — Vfr-AKv ■; 

G z f B ) itiB . feu V B A K.z 
— V CA1C' ' 
. . . . hoc efti V (j frAK- 1 

a :• ■ 


«qualitas ad proportionem 


proportio ad «qualitate 


Bz-D GzfB B A 

■ . 'I 

Finis Refolutionis 


Initium Compofirioni* wl 


• ■ . . f: ^ 

* Sjftititef re&ang. BA.E idem ejl . quod in re/idutmt^ , j. 

B in (Ai --G-J -■ B. nam ipfum rettemg. BAE conti- / 

tutat fub B A t ■& ixeeffu , quo A K dupla Juperat G A ' rr: ~ JCOUC/:. 
compo/itai»- ex G B , B4>, boc eJlexG D 'dupla , & ‘p/it-e ( ■ 

BA.cuimiideni redlanguh rejptmdet ex refilutieni rettang. f, , 

B.in(A i-Gi.-B. : 6 I 

• ’ . . A . 

* ■Nota quod reciang. BAG. idem ei} quod t n nfplutione 
B iti GzfB (E nam ipfum refUng-B. A G aequale efi redlang 
A B 1 . G.pitii quadrato A B.bote/1 reflanguh A B D. bis , plus 1 ?" jL 1 ’ ' 
qie.ul. AB. que qiudem wieffufime Jt nl Bin Gi t SAL E A ** 

lnisi', 1 . :<:■ -.11 .1 .- ^i i 

udi / 1 c ■ . • » . . ■ • 
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Eundem calum alia breuiori via , & rcioluam , & componam , in coque refol- A 
uendoproportione vtar , non xqujlicace . 

EiulHem Cafus lecunda Relolutio . 

Ifdem datis, pofidfque,vt in antecedente refo- 
lutione, & rclumpta ciuld em refolutionis figu- 
ra. Quoniam cit* vt differentia crurum tria- 
guli ad differentiam legmentorum bafis , ita Da iis 
ad aggregatum crurum , erunt proportionales . 

B D A At-Gi-B 
Et duplatis antecedentibus , proportionales erunt 

Bt D A i Ai — Gi — B ® 

Et per conuerfionem rationis proportionales erunt 
Bi Bi — D Ai 

Rurfus fubduplatis antecedentibus , erunt proportionales ' 

B Bt- D A Gi^B 
Et conuertendo erunt proportionales 
Bz— D B Gr*B A 
Denique permutando proportionales erunt 
Bi — DGi + BBA 

Hic autem permutatio non erat neceffaria , cum etiam inpenultima pro. 
portionalium ieric, primi tres termini cogniti exilcanr , icd quoniam in ean- 
dem proportionem recidit hxc relolutio quemadmodum & antecedens; vo- G 
lui vt etiam eorum Poriimata eadem verborum textura exempli arcentur . 

Porifma . 

VtexceiTus , quo dupla differentia crurum trianguli prxftat differendi 
legmentorum baiis , ad compofitam ex differenda crurum , & duplo cxceffu , 
quo baiis luperat crus maius , ita eft differentia crurum ad balim . 

Ex hoc Porifinate idem apparet quod ex prxcedenri, eadem ergo Deter- 
minatio , qui illic , ihtelligatur hic quoq; appolita , ac demonltrata . 

— Primi CafusCompolido lecunda, 

S it data vtin priori Compolidonc differentia crurum trianguli AB , diffe- E 
rentia legmentorum baiis AC,& cxceflus, quo baiis fuperat crus maius 
BD, & oporteat inuenirc triangulum . Producatur C A inF, vt lit 
CF dupla iplius AB, dupla enim A B maior cll, quam A C ,cx determina- 
tione ; Deinde fiat vt A F ad A G, ita A B ad aliam , qui fit A K,ea maior 
erit quam AC ,vc dcmonlfratum ell fub antecedenti Compofidone. Scce- 
tur ergo C k bifariam in I ad re&os angulos a redta I L , in qua ponatur K L 
squalis KD ell autem kD maior, quam kl, vt lubeadem Compofidone de» 
monftrauimus , & lungaturA L . Hic conftruddo eadem ell, qui inprx- 
cedenneom politione ; quoniam vtraque fit per rationem vnius , eiufdemquc 

Po- 
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Porifaatis* Jn triangulo igitur L A k differen- 
tia icgmentorum babs A I, i K elt ipia A C data, 
cum Ixnc aquales C I , J k , ex conitrucdone . vc 
autem ollendantur reliqua , centro L interualio 
L k circulus deicribatur lecans A L in M, pro- 
du&umvero in O jis circulus tranfibit pcrC, 

cum (me iquales CI,IK. deinde producatur*. ^ 

A K in E . vt fic k E aqualis k G . Quoniam igi- S A 
tur E G dupla elt ipfius KG.&GB dupla ipiius 
G D,tota E B erit dupla totius k D,hoceftip(ius 
k L , (cd &• M O dupla elt ipfius L k , ergo aequa- 
les erunt B E,‘-M 0’.' n ‘ 6 1 

Et quoniam elt yc-,AFad AG,ita A B ad A k, 
ericpetmutalido vt A'F ad A li ita A G ad AK, 

&L_ conuerccndo vc ft u B ad A F , ita A K ad A G, ^ 

& duplatis antecedentibus vc F C ad A F, ita erit f aT^ eogc' 

A K bis ad A G , 6c per conuerfionem rationis . } 

vc F C ad A C , ita A k bis ad A E , & rurfus lubduplatis antecedentibus , vt 
A B ad A C , ita erit A Kad A E ,(edvt ACad A M , itaeft A O ad AK} 
ergo in perturbata proportione erit vt A B ad A M , ita A O ad A Ei atque 
M O oi let}ia elt iquahsJ3 E , ergo & A M * aequalis erit A B. reftat igitur vt 
ba(is A k (uperec crus maius L A , exceflu B D } id autem ica fit manifeitum 
C Quoniam enim Lk lupcjratur ab A k , exceflu A D , ex conflru&ione , ab 
L A vero exceflu A 8 , vcdemonldauimus, L A fuperabitur ab Ak, reli- 
quo exceflu B D . Conltraitum cft igitur triangulum E A K, &c. quod fa- 
ciendum erat. : * " . 



“'•v Scholium, i ! 

Hic demonllracio procedit per refolutionis filum vfqae ad illam feriem 
quatuor proportionalium ABjACjAKjAE inclufiue , ordine vt hic ia- 
cent difpoficarum , illinc enim Relolutio iumpfit initium . Sed quoniatiu 
A M conferenda elt cum A B , ad quod omne confilium dirigi debec, opus 
D fuit eximere duas medias proportionales A C , A k, & in earum locum alias 
_ duas iubrogare A M , AOj quippe qua» prioribus ad conidrutionem pro- 
portionalium manentibus extremis AB, A E fiint iqui u aientes } cum re- 
ttangulumC A K * aiquale fit redtah^ulo M AO, qui quidem fiibrogatio * 6,w, i 
fit per argumentationem ex iquali in proportione perturbata , vccernitur. 


CON- 
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CONSPECTVS RESOLVTIONIS» A 

ET COMPOSITIONIS. 


initium Refolutionis , 


B D A A * — G a — 3 

Duplatis antecedentibus 
B 2 D A 2 Atv t«2" B 
Per cpnuerlion$ni rationis 
B s B2--D A 2 G 2 1 3 

Subduplatis antecedentibus 
B B 2 D A G2 + 3 
ConueriendQ 

B 2 - D B G 2t B A 
Per mutando 

B 2 ». D Ga + B B *A 

Finis Relllutionis , 


Finis CompoHtionis. 

A M A O 

AB aC AK AE 

Subduf latis antecedentibus 
FC AC AKi AE 

Per conuerfionem rationis 


FC AF 

AK 2 

AG 

Duplatis antecedentibus 

A G 

AB AF 

Cenuerrcndo 

AK 

AF AB’ 

AG 

AK 

Pei mutando 



AF AG 

AB 

AK 


Initium Compofitionis 






D 


/ * 1 ■ n. ■ . 

Alias duas Refolutiones , & Compofitiones eiufdem Cafus 
proferam, quarum altera per aequalitatem , altera per propor- 
tionem procedet ; fed aliter atque in praecedentibus , in ijs 
enim quaefita eft bafis trianguli j in his de aggregato crurum 
quaeram . • 


Pri- 
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Primi Cafus Refoludo tertia 


Ii 


I 



Ifdcm datis, nempe differenda crurum 
trianguli B , differenda iegmentorum 
bafis D, & exceffus quo balis liiperac 
crus maius G. Oportet inucnjr: triangulum. 

Aggregatum cruru de quo qu«eratur efto 
A, ergo duplum cruris maioris* erit A Bj 
quare fimplum A & cum baiis liipc- 

rcc crus maius exccffu G, erit bafis A ‘ r +B|-*fG. & quoniam re&angulurm. 
fub differentia crurum trianguli, & aggregato eorundem zqualc dt re&angu- 
B lofub differenda Iegmentorum bafis, & ipia balc; ideo 
B in A zquabitur D in A ~ t D in B ' r f D in G. 

Et duplicans omnibus vt fractiones vitentur 

B m A i aequabitur D in A t D in B -f* D in G a 
Auferatur vtrinque D in A, vtcognita ab incognitis diffinguantur, ergo 
B in A z — D in A tequabitur D in B >£ D in G i 
Seu quod idem dlBi — D ) in A aquabitur B tG i ) inD 
Et squalitate ad proportionem rcuocata proportionales erunt 
B» — D B «J» G * D A 

Pori Ima , 


Corel, i 
FretJ. ■ 
puosi 


C Vtexceffus.quo dupla differenda erutum trianguli fuperat differet iam fcg- 

mentorum bafis ad compofitam ex differenda crurum , Se duplo cxceffu,quo 
bafis luperaccrus maius , ica elt differenda fegmentorum bafis ad aggrega- 
tum crurum. 

Datur ergo aggregatam crurum. 

Idem apparete* hoc Porifmate, quod ex przcededbus, nempe duplam dif- 
ferendam crurum, maiorem elle differentia Iegmentorum balis; quare iuteL 
ligatur hic quoque eadem determinatio, quz lupra . 

Primi Caius Compofldo tertia. 

S ic data differentia crurum 
trianguli, A B, differen- 
da fegmentorum bafis 
A C , & exceffiis quo bafis fu- ° 
perat crus maius B D . Opor- 
tet inuenire triangulum. Fo- 
fitis in dire&u A B,B D,dupli- 
cecur B D in G,6cC A produ- 
catur in F, vt fit C F dupla ip- 
fius A B,eft aute A B dupla maior , quam A C, ex Determinatione . Deinde 
fiat vt AFad A G, ita AC ad aliam » quz fit A E, ea maior erit, quam A G, 

G a «juia 
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quia A C maior eff ,quam A F, atque ablatis A BabAG,& AH,iqaa /£, 
h ipfi A B ab A E , reliqua H E maior erit, quam reliqua B G , & cum fecctur 
H E bifariam in L, erit quoque L E maior, quamBD. qui dimidia eff ip- 
fius G B. in ipfa igitur L E fumatur L O iquahs B D , & centro L interuallo 
L E, vel L H deferibatur circulus . fimiliter centro A interuallo A O alius cir- 
culusdclcribaturlecans priorem in K,& lungantur AK,L K,ipfam aute A k 
fecetcirculus EkH inM , perpendicularis veroLI in I. Itaque conffrudu 
eff triangulum L A k quemadmodum Porilma docet, fadum eff enim vt A F 
exceflus, quo A B dupla fuperat A C ad A G compofitam, ex A B, & B D du- 
pla , ita A C ad A E aggregatum cruru trianguli A L K . Huius igitur trian- 
guli cruraL A,L Kdifieruntper Ak ipialera dati A B , ex conffrudione; 
tufis vero A k fuperat crus maius A L excefluL O iquali ipfi B D , pariter cx B 
conffrudione . Supereft igitur vt differentia legmentorum bafis offendatur 
jequalisdati A C , id autem repetendo relblutionis veffigia, ita perfpicuu fiet. 

Quoniam enim L I perpendicularis eff ad A k * erunt iqualcs MI, I K v 
quare differentia figmentorum * I ,IK,crit AM . Et quoniam eff vt A F 
ad A G , ita AC ad A E , rcdangulum F A E fiib extremis, iquale eff: rc- 
dangulo C A G fub medijs , fed redangulum F A E , idem valet , quod re- 
dangulumF C AE minus redanguloC A E , hoceffidem valet, quod re- 
dangulum H A E bis , minus redanguloC A E , ergo rcdangulum HAE 
bis , minus redangulo C A E , iquale erit redangulo C A G , addito vtrique 
parti redanguloC A E, redangulu H A E bis , iquale erit redangulo C A G, 
plus redangulo C A E , hoc cft iquale erit redangulo, C A, G E , fed redan- C 
gulum C A , G E duplum eff redanguli C A O , nam cum fint iqualcs A B> 

A H , & iquales quoque L E,L H , erit E B dupla ipfius A L , fed & B G du- 
pla cft ipfius LO, ergo tota EG dupla erit totius A O , & conlequenter rc- 
dangulum C A, G E duplum redanguli C A O. redan gulum igitur. HAE 
bis,hoceftM A K, bis, iqualeeritredanguloC AO bis, vel C A k bis, vn- 
de & rcdangulum M A K femel, iquale redangulo C A K femcl, quare & re- 
da M A iqualis redi A C , quod erat offendendum . Con ffjudum eff igitur 
L A K, &c. quod faciendum erat , 

Primi CafusRefolutio quarta . 

I lfdern datis, pofitifquc prout in antecedenti Refolutione . Quoniam* eff D 
vt differentia crurum ad differentiam legmentorum bafis , ita bafis ad 
aggregatum crurum, erunt proportionales 
B D Al*B-j*G A 
Et duplatis antecedetib 9 , proportionales erut 
BtD A+B^Gi A 
Etdiuidendo erunt quoque proportionales 
Bt-D D B^Gt A 
Et permutando erunt proportionales 
Bx- D B + GiD A. 
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f|l re&angulo fub differentia figmentorum bafis, &; ipfa bafe , ideo • 

B in A i 4* B in G i — B Q^ aquabitur DinA. 

Quoniam autem ponicur D maior , quam dupJiJJj planum D in A maius 
prit plano B i in A,vel quoti idem eff B in A i, itaque poterit B in A i auferri 
A p in A . auferatur ergo ycrinque, vt cognita ad incognitis leparcntur , ergo 
B jn G i — B Qatquabuur D in A — B in A i . 

Seu quod idem eft G a — B ) in B aiquabitut D — B a ) in A 

Et rcuocata ad proportionem squalitate , erunt proportionales 
D — Bi' Gz— B B A - 

Porifma . 

Vt exceffus quo differentia figmentorum bafis trianguli fupclat duplans 3 
differentiam crurum , ad excedit m quo dupla differentia inter crus maius, & 
bafim fiiperat differentiam crurum , ita elt differentia crurum ? ad bafim . 

Datur ergo bafis trianguli de qua qusntur , 

Ex Porifmate apparet duplum exceffum , quo prus maius fuperat bafim , 
imiorem effe differentia crurum, 

Apparet quoque exceffum , differentia figmentorum bafis fiiperat duplam 
differentiam crurum . ad exceffum quo dupla differentia cruris maioris, & 
Sg. bafis luperar differentiam crurum , jminorcm habere rationem , quam dif- 
ferentiam crurum ad differentiam figmentorum bafis . primus enim exceffus 
ad fecundum f e habet vt differentia crurum ad bafim . fic Porifma indicat . 

Hic omnia offendenda fime yr data intra terminos coerceantur, non enim C 
ex quibufeunque datis Problema conftrui pofle manifejtum cll . Dico igitur 
Lemmata ad determinationes pertinentia fic propono , 


» Lemma ,I f 

‘ * '***'•- • - • a- - • • I -1 

Si bafis trianguli fuerit crure maioreminor ; differentia, autem figmentorum 
bafis fuerit maior , quam dupla differentia crurum ; Duplus exceffus, quo 
crus maius fuperac bafim , maior ent quam differentit crurum . 

S it triangulum L A k, inquo perpendicularis L I 

fecet bafim Akin duo fegmenta A 1,1 k , &cen y^^N,o 
tro L incerualloLK. cruifis minoris, delcribarurrCi / N \ 

circulus fecans bafim A k in C , crus vero L A in M , / \ 

ipfumque productum inO. Differentia igitur crurum i / 1 

L A, I. K erit A M, differentia vero figmentorum- /l l 

A I,Ik erit A C.fic autem bafis AK minor crure LAj /\ } 

ipfa autem A C maior, quam dupla A M . Dico du y \ / 

pium exceffum, quo crus A L fuperat bafim A k, ma- i \ 

iorem effe, quam AM. Sccecur enim A M bifariam, in At* 

, H, erit igicurLH dimidia ipfius A Oj Et quoniam* cft 
vt A M ad A C, ita A k ad A Q, duplatis antecedentibus erit , vt A M dupla- 
, ad 
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A .1*1 A C, ita dupla A K ad A O, fed A M dupla ponitur minor, quam A C, er- 
go & A k dupla minor erit quam A O ; & confequcnter A K limpla minor, 
quam L H , dimidia videlicet ipfius A O quare cxceffus, quo L A fuperat 
A K maior erit, quam A H, & per conlequens duplus eli exceffus maior, 
quam dupla A H , hoc eft , quini A M. quod erat offendendum . 

Lemnia 1 1 . 



Ji/dem pofitis . Exceffus, quo differentia figmentorum bafis fuperat duplam 
differentiam crurum , ad excellit m quo dupla differenda cruris maioris, & 
bafis fuperat differendam crurum , minorem habebit racionem, quam dif- 
ferentia crurum ad differentiam figmentorum bafis . 

R Efumatur antecedentis Lemmatis figura, Sk 
M A duplicetur in B , ac etiam producatur 
in F, vt licM F tequalis A C. producatur quo- 
que A K in E , vt (it A E aequalis A L ; & laniatur 
B G dupla ipfius K E , Dico B F ad A G , mtnoreoL. 
rationem liaber e, quam A M ad A C . Hoc deruonftra- 
bitur progrediendo per filum iefolutionis directo or- 
dine, non inuerfo . liac ratione . 

Quoniam enim aequales funt B A, A M , Sf. aequales 
quoque M L , L O , erit B O dupla ipfius A L , hoc eft ' 

C ipfius A E . Et quoniam reCtangulum M A O , hoc 

eft B A 0 ,fcu quod idem valet reCtangulum A BO, minus quadrato AB 
aquale eft re&angulo C A K , fed cum fit B O dupla ipfius A E ; rcdhngulu 
A B O aequale eft duplo reotanguli B A E , hoc eft duplo rcdanguli B A K , 
& duplo redbnguli B A , k E j hoc eft & fimplo redangulo A B G , eft enim 
B Gdupla ipfius kE , crgoduplum reCtanguh B A k,plus rcftangulo A B G 
minus quadrato AB, aequale! er>t rectunguloC A k,boc eft, rectangulo M F, 
A Kj auferatur vtrinque duplum rc&anguli B A K, ergo re&angulu AB G 
minus quadrato A B , hoc eft, re&angulu m B A G aequale erit re&angulo M F ■ 
A K, minusduplo redanguli B A K , hoc eft, minus redtangulo M B A k , 
icu quod idem eft, aequale cric rc&anguk) F B A k . Cum igitur rectangulum 
O BAG aequale fit re&angulo F B A k , reuocata ad proportionem aequalitate ; 
erit vcF B ad A GicaB A, hoc eft A M,ad AK, fed A Mad A K, minorem 
lotionem habet, quam A M ad A G , ergo & F B ad A G, minorem rationem 
habebit, quam A M ad A C. quod erat oftendendum . 

His igitur demonftratis patet, non ex quibufeumque datis Problema con- 
finii pofle > ideo praefiniendi funt limites, intra quos data conflftant . 


Determinatio I. 

••• 1 : 

O Pbrtebit duplum exceffum, quo cras maius fuperat bafim maiorem ef- 
fc differentia crurum . 

Dc- 
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Determinatio 1 1, 


A 


O Portebit quoque exceffum quo differentia Tegmentorum bafis fupe- 
rat duplam differentiam crurum , ad exceffum quo dupla differentia 
cruris maioris , & bafis fuperat differentiam crurum , minorem ra- 
tionem habere, quam differentiam crurum, ad differentiam iegmentoru bahs, 

/ 

Compofiti® fecundi cafus , 


s 


It data differentia crurum 

trianguli A B , differentia / >? 

figmentorum bafis AC, / / \ B 

qux fit maior, quam dupla AB, 

& exceffus quo crus maius fupe- 
rat bafim B D . Oportet inue- 
nire triangulum , ergo oporte- 
bit duplam B D maiorem efle 
quam A B , & exceifum,quo AC 
fuperat duplam AB adexceffumj 
quo B D dupla fuperat A B, mi- 
norem rationem habere, quam 
AB ad AC. Ponatur ergo CF 
tequalis dupla: A B , & duplicetur 
B D in G , & fiat vt A F ad A G, 
ita A B ad aliam qu£ litAfc, ea 
ex prxeepto Porifmatis debet fie- 
ri bafis trianguli conff ruendi, at- 
que habebit AB ad A k mino- 
rem rationem, quam A B ad A C 
quoniam & A F ad A G, minore 
ratione habet quam A B ad A C 
ex determinatione,quarc Ak ma- 
ior erit, quam A C , Secetur ergoC K bifariam in I a perpendiculari I L , in 
qua ponatur k L sequalis K D , & iungatur L A . 

Poluimus K L ajqualem k D,pro crure minore trianguli conllruendi ; 
nam cum crus maiusdebeat fuperare crus minusexceffuA B , bafim vero cx- 
ceffu B D minori in prima figura quam A B , bafis A K maior effc debet cru- 
re minore exceffu D A . In fecunda autem figura, crus maius trianguli con- 
ftruendi , debec fuperare crus minus , exceffu A B , bafim vero , exceffu BD 
qui maior eft , quam A B , ergo bafis A K minor effc debet crure minore , 
exceffu DA. Triangulum igitur L A k conftitutum eft quemadmo- 
dum Porifma docet ■, cft enim vt A F exceffus , quo A C fuperat duplam A B 
ad A G exceffum , quo B D dupla fuperat A B , ita A B ad A K bafim trian- 
guli 
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A guIiL A k; in eo aute triangulo effe ea, qux requiruntur, fic demonftrabirur. 

Centro L inceruallo L K deicnbacur urculus (ccans A L in M , produdam 
vero inO , is circulus tranfibit per C cum fiut squales CI, I k ■, differentia- 
igitur Tegmentorum babs Ai, Ik erit lplaAC data. Duplicetur autem- 
G K in E,& fiat E H squalis G A . Quoniam igitur E G dupla eft ipfiuskG, 
& G B dupla ipfius G D, erit & reliqua E B dupla reliqusk D, vel KL, atque 
adeo B E , M O squales erunt . 

Et quoniam ell vt A F' ad A G , ita A B ad A k , redangulum B A G fub 
medijs, squale erit redangulo F A k, fub extremis ; hoc eft redangulo C A K, 
minus redangulo C F , A k , feu minus duplo redanguli B A k re dia enim 
C F dupla eft ipfius A B , ex conllrudione . addatur vtrique parti duplum re- 
B danguli B A k , ergo redlangulum B A G , vna cum duplo redanguii B A K, 
hoc eft vna cum redangulo B A H ; feu quod idem valet , rediangulum B A 
G H , vel B A E squale erit redangulo C A k , hoc eft M A O , atqui lunt 
squales M O, B E, vt eft demonftratum , ergo & A M differentia crurum 
A L, L K , squalis erit ipfi A B Supercft igitur vt crus A L maius fit bafc 
A K, exccffu B D j id autem ita fit manifeftum . 

Quoniam enim in prima figura crus Lk fuperatur a crure A L,exceffa 
A B , vc oftendimus , a bale vero A K exceffu A D , ex conftrudione , bafis 
A k fuperabitur a crure A, i . reliquo cxceffu B D, in lecunda vero figura bafis 
A k fiuperatura crure L K , excelfiu D A , ex conftrudione , ipfiumque crus 
L k fiuperatura crure L A, exccffu A B , ergo bafis A k fuperabitur a crure 
C A L vtroque cxceffu DA, AB> h°c eft exceffu B D,quod erat oftendendum. 
Conftrudium eft igitur triangulum L A K , in quo A M differentia crurum 
A L , L k squalis eft dats A B, & differentia Tegmentorum bafis A 1, IK, eft 
jpfa A C data , atque crus maius A L fiuperat bafim A k exceffu B D quod erae 
faciendum . 

Aliter eundem cafiutn breuiori via & refoluam & componam, omiffaque 
squalitate , proportione vtar . 

Alia Refolucio Secundi cafus . 


S it dara differentia crurum trianguli vt prius B ; 
differentia fegmetorum bafis D, & exceffus quo 
crus maius fiuperat bafim , G , & oporteat inue- 
nire triangulum. Bafis trianguli eftoA, ; ergo crus 
maius erit A G, crus minus A G — B, vnde 
aggregatum crurum — B* Et quoniam 

eft* vt diffe;entia fcgmentorum bafis ad -differentiam 
crurum, ita aggregatum crurum ad bafim i erunt 
proportionales * , . 

D B Ai^Gr-B A 
Et duplatis conlcquenubus, proportionales erum . 
D Bx Ai^G:-B Ax 





TkfN. f 


Et 
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Et quoniam dupla differentia crurum ponitur minor, quam differentia- A 
(cementorum bafis, hoc eft B i ponitur minor quam D, poterit B a auferri 
A D, ergo admifione rationis argumentabor i hoc eft diuidcndo proportio-’ 
oales erunt 

D-^Bl B* Gt '“B At 

Et rurfus fubduplatis conlequentibus , erunt proportionales 

P ^ 3 1 B G t 1 B A 

Atque permutando proportionales erunt . 

D — B i Gi-B B A 

Hrc permutatio licet non fit neceffiria , cum in pratccdcnti quoque pro- 
portionalium fcrie dentur primi tres terminii tamen addita eft , quo commo- 
5ws rorifaa , ac 0 f terminationes ordinentur . . 0 

Porifma . 


Vtcxccffus, quo differentia Tegmentorum bafis trianguli fuperat duplam 
differentiam crurunj ad exceffum , quo dupla differentia inter crus maius, fle 
bafim fuperat differentiam crurum , ita elt differentia crurum ad bafim . 

Illud ipfum Porifma eft, quod ex antecedente Refolutione deducitur . 
Eadem ergo Lemmata, eardemque deteiminationes , qua: illic, hic quoque 
intelligantur prapofita: . Sed quoniam fecundum illud Lemma, quod ad 
fecundam Determinationem huius Cafus pertinet, offenditur per repetitio- 
nem veftigiorum Refolutionis , eaque refolutio procedit per squalitatem, ha:c 3 
autem per proportionem ; idem Lemma hic etiam, fed ahte^omiffa aequalita- 
te , per proportionem demonllrabo. 

t 

Lemma. 

Si bafis trianguli fuerit crure maiore minor, differen- 
tia aure (egmentorum bafis fuerit maior, quam du- 
pla differentia crurum. Exccffusquodifferentia feg- 
mentorum bafis fuperat duplam differentiam cru- 
rum , ad exceffum quo dupla differentia inter crus 
maius , & bafim fuperat differentiam crurum , mi- 
norem rationem habebit quam differentia crurum- 
ad differentiam (egmentorum bafis . 

R E fumatur eiulHem Lemmatis figura , fle fiat ^ 

eadem conftru<ftio.C ico BF excelsu quo AC, « ' 

fuperat duplam A M ad A G, exceffum quodupla K E fuperat A B, 
Vel A M , minorem rationem habere , quam A M ad A C . Quoniam emi» 

A L fuperat A K dimidia BG i eft enim BGdupla ipfius, K E , fuperabit du- 
pla A L ,hoc eft rc&a B O duplam A k tota B G , quare GO dupla erit ipfius 
AK. Et quoniam eft vc AC, hoc eft FM ad A M, ita A O ad Ak; duplatis 
4 conle- 
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{R conlequentibus , erit vt F M ad M B , ira A O ad GO, 8^ diuidendo,vt 
F B ad B M ; ita A G ad GO, rurfus fuhduplatis coniequentibus erit F B ad 
A M, ita AGad A K, & permjtando,vt FB ad A G, ita AM ad Ak, ied 
A M ad AK, minorem rationem habet . quim A Mad AC, ergo & F B ad 
A G»minorem rationem habebit, quam A M,ad AQquoderatoUendcndum* 

Alia Compohuo leeundt cafus. 


I lfdem datis, qu® in antece- 
denti Compohcionc, cadem- 
que facta coitruClione, Olte- 
dendum eltin triangulo L Ak, 
cfle ea qu® requiruntur. Quo- 
niam enim elt vt A F ad A G , ita 
A B , ad A k , ex conftru&ionv, 
eric permutando, vt A F ad A B , 
ita A G ad A K , & duplatis con- 
fequentibus, vt A F ad F C , ita 
A G ad A K , & componendo, vt 
A C ad F C , ita erit G H , hoc < ft 
A E, ad A H ; & rurfus (ubdupla- 
tis colequentibusjVt A C ad A B, 
ita erit A E ad A k . Vt auteotu 
A B conferatur cum A M,ielca- 
fur extrema: AC, AK propor- 
tionalium , & in earum locum 
fubltituantur A M,AO, quip- 
pe qu® ad conftitutionem pro- 
portionalium, manentibus mc- 
dijs AB, A E funt ®quiualentes: q 
propter quod rectangulu MAC, 
aequale elt re£tangulo,C Akj fed ad eas delendas, aiiasque fubflituendas 
oportet prius commutare extremas proportionalium . cum medijs; nam ar- 
gumentatio ex aequali in proportione perturbata eximit medias proportiona- 
i lium , aiiasque iubfticuit , non autem eximit extremas . Conuertantur itaque 
proportionales vt excrem? cum medijs commutentur j ergo, vt A B ad AC, 
jta erit A k ad A E ;fed vt AC ad AM, ita elt A O ad Ak , ergo in pertur- 
baca proportione erit, vt A B ad AM , ita A O ad A E ; atque funt xquales 
M O , B E , vt oftcnfum eft in antecedentiCompoficione , ergo* & A Mdif 
ferentia crurum A L, LK, atqualisent A Bdarx. differentia autem fegmen- 
tonim bahs A I , I k elt ipfa A C data : & bafim A K fuperari a crure A L , 
exccffu B D oitendetur eadem ratione, qua in antecedenti compohtionc. 
Conltruclum ell igitur triangulum L Ak, &c. quod faciendum erat. 
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Refolutio Tertij Cafus . , i/-.- ; - 

"f Vrfiisfitexceffus,qui eft inter crus maius, & bafim penes ipfumc-nw 
1-^ feci differentia fegmentorum bafis iit miiior,qudm dupla differentia 
crurum i fit igitur data differentia crurum trianguli B differentia 
fegmentorum bafis D minor, quam dupla B , fi/ ex- 
ceffus , quo crus maius fuperat bafim fit G. Oportet 
inuenire triangulum . Bafis trianguli eito A , ergo 
crus maius erit A*fG crus minus A *$*■ G — B , at- 
que adeo aggregatum crurum erit Ai^Gi — B. 

Et quoniam rcdtangulum fub differentia crurum , & 
aggregato eorumdem, "squale eft redtangulo iiib dif- 
ferentia fegmentorum bafis, & ipfa bafe, ergo 

B in A i ^ B in G 2 . — B QjEquabicur D in A , 

Et quoniam ponitur D minor, quam B i , planum 
D in A minus erit, plano Bain A, vel Bin Ai, ' ^ ; 

quod idem eft i itaque Bin A i non poterit vtnnque auferri , vt cognita ab : 
incognitis feparentur, quia auferetur etiam a D in A , maius videlicet a mi- 
nore, quod effet impofsibile, ergo vt feparentur cognita ab incognitis, ad-'*- 
datur vtrique parti B Q__> & auferatur B in G i . ergo 
B in A i aequabitur DinA*J*BQ__ — BinGt 
Et auferatur quoque D in A. ergo 

BinAi — D in A squabitur B Q^— B in G t 
Seu quod idem eft B i — D ) in A aequabitur B — G i ) in B 
Et reuocata ad proportionem squalitate proportionales erunt 

B i — P B — Ga. B A 

Porifma , • 

Vtexceffus, quo dupla differenda crurum trianguli fuperat differendam-, 
fegmentorum bafis , ad cxceffum quo differentia crurum fuperat duplam dif-.* 
ferendam cruris maioris , & bafis i ita eft differentia crurum ad bafim . 

Ex hoc Porifmate apparet , duplum exteffum, quo crus maius liiperac ba- 
fim , minorem cfle differenda crurum . 

Apparet edam, cxceffum, quo dupla differenda crurum fuperat differentiam IDk 
fegmentorum bafis, ad exceflum, quo differenda crurum fuperat duplam; 
differentiam cruris maioris, & bafis , minorem rationem habere , quam diff e- 
rendam crurum ad differendam fegmentorum bafis ; primus enim exceftus 
ad fecundum fe habet , vt differentia crurum ad bafim . fic Porifma indicat .. 
Qus quoniam ad determinationes pertinent , offendenda funt . Lemmata 
igitur ad id opus fic propono . 
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Lemma I: 

Si bafis trianguli fuerit crure maiori minor, ac etiam differentia fegmen- 
torum bafis minor , quam dupla differentia crurum . Duplus exccfliis 
quo crus maius fuperat bafim , minor erit, quam differenda crurum . 

S it triangulum L A K , in quo perpendicu- 
laris L I fccet bafim A K in duo fegme- 
ta A i , I K , & centro L interuallo L K, 
cruris minoris , deferibatur circulus fecans ba- 
fim A KinC ,crus vero KL in M , ipfumque 
B continuatum in O . differentia igitur crurum 
L A,LK erit A M , differentia vero fegmento- 
rum AC, Sit aute bafis A K minor crure ma- 
iori AL, & A C minor, quam dupla A M . Di- 
co duplum exceffum,quo A L fuperat A k , mi- 
norem ede, quam A M. Se&aenmi A M bifa- 
riam in Herit A O dupla ipfius L H . Et quoniam eft vt A M ad A C,ita A K 
ad A O, duplatis antecedentibus, erit vt A M dupla ad AC, ita dupla A K ad 
A O, fed dupla A M ponitur maior quam A C, ergo & A k dupla , maior 
erit , quam A O , & < onfequenter A k /impia, maior quam L H, dimidia vi- 
delicet ipfius A O j fed A k ponitur minor , quam A L; ergo ipfa A L /upe- 
C rat A K exceffu minori, quam A H, & per cofequens duplus excefTus,quo A L 
fuperat ipfam Ak , minor erit, quam A M,qu;e eft dupla ipfius A H , quod 
eratoftendendum. 

Lemma I I. 



Ijldem pofitis. Tico infuper excedam , quo dupla differentia crurum fii- 
perat differentiam Tegmentorum bafis,ad cxceflum quodifleretia cruru fu- 
perat duplam differentiam cruris maioris, & bafis,minorem habere ratio- 
nem, quam differentiam crurum ad differentiam figmentorum bafis. 

R Elumatur enim antecedentis Lem- 
matis figura,& duplicetur M A in 
B , ab eaq. abfeindatur MF atqualis 
AC,& producatur A kin E,vc fit AE squa- 
lis AL,& re&e k E: fiat dupla BG . ea mi- 
nor erit quam A B , ex antecedente Lem- 
mate . Offendendum eft igitur B F ad G A 
minorem rationem habere , quam A M 
ad AC , idque fiet per refolutionis fi- 
lum procedendo , diredlo tamen ordine. 

Quoniam igitur squales fune AB,AM,ji 
& squales quoq; M L,L O, erit B Q dupla 
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jpfius A L,vel A E . Et quoniam re&angulum M A O.Koceft B A O, fiu £ 
quod idem valet re&angulum A B O , miniis quadratu A B , a;quale. ell re- 
ttangulo C A k , rectangulum autem A Ii O aequatur duplo redanguli B AE, 
CU m (i t BQ dupla ipfius A E, hoc clt aequatur duplo redanguli B AK, & 
duplo redanguli B A ,KE,ergo duplum redanguli Ii A K vnacum duplo 
redanguli B A , k E ( minus quadrato AB xqueje erit redangulo C AK; 
addatur ytrobique quadratum B A , & auferatur duplum redanguli BA,kE, 
hoccft rectangulum A B G. ellemm B G dupla lpiius k £ , ergo duplunu 
redanguli B A k aquabitur rcdangulo C A k , & quadrato B A , minus re- 
dangulo A B G ; ablato vtrinque tedangulo G A k , duplum redanguli 
B A K , minus rcdangulo C A k, hoc etlredangulum MB , A k minus re- 
dangulo C A k , vel M F , A K , ieu quod idem valet, rectangulum BF, B 
A k , aquabitur quadrato B A , minus redangulo A B G , hoc e(t a quabitur 
it foti redangulo B A G. reuocata igitur ad proportionem aequalitate erit * vt B F ad 
AG , ita Ab, vel A M ad A K , fed A M ad A K minorem rationem habet, 
quam A Mad A C, & ergoB F ad A G, minorem ratione habebit, quam AM 
ad A C. quod erat offendendum. 

His igitur demonftratis praponendat funt huiufmodi Determinationes . 

Determinatio I. 

O portebit duplum cxceflum , quo crus maius fuperac bafim , minorem 
efle diiferentia crurum , 


• y ' ;• Determinatio II. C 

O portebit quoque excdTum, quo dupla differentia crurum luperat diffe- 
rentiam legmentorum bafis, ad cxceflum quo differentia crurum lu- 
perae duplam differentiam cruris maioris, & bafis, minorem ratione 

habere,quam differentiam crurum ad differentiam legmentorum bafis. 
CompoGtio tertij cafus , 


S it data differenda crurum trianguli 
A Bjdifferentia vero legmentorum 
bafis A C,quifitminor,quam du- 
pla A B.. exccflfus autem, quo crus maius 
luperat bafim fit B D . Oportet inueni- 
rc triangulum. Oportet autem, ex Deter- 
minatione prima, B D duplam,minorem 
efle,quam A Bj cx Determinatione vero 
fecunqa, oportet exceflum, quo AB du- 
pla fuperat AC ad cxceflum, quo AB lu- 
perat duplam BD, minore ratione habe- 
re, quam AB ad AC- Ponatur igitur C F 
squalis dupla: AB,& duplicetur BD in G , & fiat vt A F ad AG, ita A B ad alii 
qui fit A K , ca ex pneepto Porifmatis debet fieri bafis trianguli conltrucndi, 

atque 
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A atque habebit A B ad A k minorem rarionem, quam A B ad A C> quoniam 
& A Fad A G minorem rationem habee , quam AB ad AC ex determina- 
tione ; quare A k maior erit , quam A C . Secetur ergo C k bifariam in I 
perpendiculariccr a reda I L , in qua ponatur K L squalis k D , & iungatur 
I_ A . polita eft K L aequalis K D , pro crure minore crianguli conftruendi j 
nam cum crus maius trianguli debeat fiiperare crus minus , exceflu A B ; ba- 
fim vero exceflu B D ; bafis A K maior efli debet crure minori , exceflu D A ; 
itaque triangulum L Akconftrudum eft , quemadmodum Porifma docet ; 
cll enim vt A F excefliis, quo dupla A B fuperacA C ad A G excefliim , quo 
A B fuperat duplam B D i ita A B ad A k bafim trianguli L A K. in eo au- 
tem triangulo ede ea , qua: requiruntur , fic demonftrabitur . 

B Centro L inceruallo Lk deleri batur circulus fccans ALin M, iplamque 
productam in O , is circulus tranfibic per C cum fint squales CI, I k. Diffe- 
rentia igitur Tegmentorum bafis AI , I k , erit ipfa A C data . Duplicetur 
autem G K in E , & A k in H . Quoniam igitur H G dopla eft ipfius K G» & 

B G dupla ipfius G D , erit & reliqua E B dupla , reliqua; K D , vel K L, atque 
adeo B E, MO squales erunt . . 

Et quoniam eft vtAF ad A G, ita A Bad A k, redtangulum F A k liib 
extremis , aequale erit rectangulo B A G fub medijs , fed redtangulum F A K 
arqualeeft redtangulo C F , A K, minus redtangulo C A k , fiu xquafe eft re- 
diangulo B A k bis , minus re&augulo C A k ( eft enim C F dupla ipfius 
A B ) ergo reCtangulum B A K bis , minus redtangulo C A K aequabitur rc- 
C dtangulo B AG;addacurvcrique parti redtangulum CAk, ergo redtangu- 
lum B A k bis , hoc eft rcdlangulum B A H , aequabitur redtangulis CAK, 

B A G ; auferatur vtrinque rcdlangulum B A G , ergo redtangulum B AH, 
minus redtangulo B A G , fiu quod idem valet redlangulum B A , G H , vel 
B A E squale erit redtangulo C A K > hoc eft redtangulo M A O , fid squales 
fiint M O, B E , vc eft demonftratum, ergo &* A M aqualis erit A B. Et quo- £*»•> 
niam LK fuperatur ab A K excedis A D, ex conftrudlione , ab A L vero ex- 
ceflu AM squali A B ,vc offendimus, ipfi Ak luperabiturabA L reliquo 
exceflu D B . Conltrudtum eft igitur triangulum L A K in quo A M , diffe- 
rentia crurum aequalis eft datx A B, & differentia figmentorum balis AI, 

IK eft ipfa AC data: atque excefliis quo crus LA fuperat balim Ak eft 
D B D. quod erat faciendum . 

Alia Refolutio certij Caliis . 

I lldem datis, qusratur bafis trianguli , vt in antecedenti Rcfolutione' 

& refumatur eadem figura, . Qiioniam igitur * proportionales fiint , 
differentia crurum trianguli, differentia figmentorum bafis , ipfa ba- 
lis , & aggregatum crurum , noc eft 
B D A AxqpGx — B 

Duplatis antecedentibus, erunt quoque proportionales 
Bt D Ai Aiijt Gi - B 

H z Et 
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Etperconuerfionem rationis proportionales erunt 
Bi Bi-D Aa B- Ga 
Et rurfus /ulxluplatis antecedentibus , proportio- 
'• pales erunt 

'B Ba-D A B-Ga 
Et conucrtendo Ba-D B B-Ga A 
Et permutando Ba — D B--Ga BA 
Harc permutatio non erat neccffaria , fed addita . 

eft ob 'eas , quas in relolutione lecunda , $( quarta t>7 

primi Cafus , & in Relolutione lecunda lecundi, at» 
tuli rationes. 

Porifma , 

Vc cxceffus ,quo dupla differentia crurum trianguli fuperat differentia rm. 
legmentorum bafis, ad exceffum » quo differentia crurum luperat duplam 
differentiam cruris maioris , & bafis ; ita elt differentia crurum ad balim. 

illud iplum Porifma , quod per antecedentem relolutionem inuentum elt> 
neque ideo opus ell Lemmata illa > ac l.'cterminationes, qu® poli eam Relo- 
Jutioncm loquuntur repetere . Verum quoniam Lemma illud fecundum per 
filum refolutionis oltenduur, hic euam idipium alia via per alium huiulce 
Refolutionis filum demonilrabo . 

Lemma. 

Si bafis trianguli fuerit crure maiori minor, & differentia legmentorum 
bafis minor quoque , quam dupla differentia «urum . Excefliis quo du- 
pla differentia crurum luperat differentum legmentorum bafis, ad excef- 
fum quo differentia crurum luperatduplam differentiam cruris maioris, 
& balis , minorem rauonem habebit , quam differentia crurum , ad diffe- 
rentiam Tegmentorum bafis. 

R Efumpta eiufdem lemmatis fign. 
ra,cademque fada conlfrudtione. 

Offendendum elt BF exceffum 
quo M A dupla fuperat A C , ad e ceflum 
A G, quoM A fuperat duplam k E, mino- 
rem rationem habere, quam A M ad AC. 

Quoniam enim aequales fune A B , A M,&: 
aiquales quoque M L, LO, erit B O dupla 
ipfius A L, led cum A L fuperec AK di- 
midia B G j ell enim B G dupla ipfius k E 
fuperabit dupla AL,hoc elt iplaB O dupla J 
A K,tota BG;quare GO ipfius A K dupla erit. Et quoniam clf,vt AM ad A C 
ita AK ad AO,duplatis antecedtubus etit,vt BM ad AC hoc elt ad MF,ita GO 
• ; ad 


B 
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A ad O A» per conucrfioncm rationis , vt BM ad BF, ita G O ad 
GA, fle rurfus iididuplatis antecedentibus, vt AM ad BF,ita erit AK 
ad A G : fle conuertendo , vt B F ad A M , ita A G ad A K ; ac denique per- 
. mutando erit, vt B F ad A G,ica A M ad A k ; fed AM ad Ak, minore m . 

ratiorem habet quam A M ad A C i ergo & B F ad A G minorem rationem 
habebit quam A M ad A C , quod erat attendendum. 


Alia Compoficio terti; cafus, 

I Hdcm datis , quae in antecedenti 
Coni politione , failaq. eadem coti- 
ftrudionc , Quoniam igitur eft, 
vt A F ad A G , ita A B ad A K i 
erit permutando , vt A F ad A B , ita 
A G ad A k i & conuertendo , vt AB 
ad A F , ita A K ad A G , fle duplatis 
antecedentibus , vt C F ad F A , ita A H 
ad H G, fle per conuerfionem rationis, vt 
C F ad C A , ira AH ad H G , hoc 
ctt ad A £ . fle rurlus fubduplads ante- 
cedentibus erit , vt A B ad A C , ita 
Ak adAE, ledvt A C ad AM,itaeft A O ad A k , ergo in perturba- 
C ta proportione erit, vrABadAM,ita AOad A E, atque squales fijnc 

MO, B E, vt demonftratum ctt in antecedenti compofitione : ergo fle * * 

reliqua AM reliqua? AB squalis erit. Et cum Lk fuperetur ab L A , 
exceflu A M squali A B , vt oftendimus , ab A K vero , excedit AD, 
cx conttrudione , ipfa Ak liipcrabitur ab A L , reliquo exceflii DB. 
Conttrudum ett igitur triangulum L A k, cuius crurum LA Lk difle- 
rentia A M , squalis eft dats A B , fle differentia fegmencorum AI, I k , 
ctt ipfa A C data, atque crus L A fu per at bafim Ak, dato exceflii BQ, 
quod erat faciendum * 



Scholium . 


D 

I N hac quoque demon ftrationc, vt A M cum A B conferri pofiit, opus 
fuerit eximere proportionalium inedias AC A K , fle in eorum lo- 
cum alias A M, AO lubrogare , prioribus ad conttitutionem pro- 
portionalium ( manentibus extremis AB, AE) squiualenres , vt fa&um 
eft in fecunda Compolicione primi Cafus, fle in fecunda fecundi, fle fic cum 
aliquid fimile occurret faciendum erit. . 
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Rclblutio quarti, &vltimiCafus, 

Eniquc exiftcnteexcdlii , qui eft inter crus maius, & bafim , penes 
ipfuni crus , fit differentia fcgmentorum bafis «qualis dupla: diffe- 
„ - rentite crurum , vtpote fit differentia crurum trianguli B, diffe- 

renda fcgmentorum bafis B a ,& exceffus , quo crus jnaiis iuperat bafim G. 
Oportet muenire triangulum . Bafis trianguli cito A, 
crus igitur maius erit A t G , crus vero minus A A- G 
— B aggregatum ideo aurum At+Gi — B ; fed cu 
f fit vc B ad B * ; ita A ad A z , ‘erit A t aggregatum cru- 


D 



non com. 


B 

Addatur vtrique parti B , ergo 
A 1 B «quabitur 
JEt auferatur vtrinque A 1 ,ergo 
B aequabitur G 1, 

Jn hac «quationc qua muis Refolutio rite fit pera 5 a, quafitum 

paratur cum dato , yt tali comparatione & lpfum innorefcat , atque adeo 
pofsit definiri; quod argumentum eft, bafim trianguli, de quaquxritur, pcffe 
effc cuiufque longitudinis , modo daramdifterentiam fegmentorum bafis ex- 
cedat ,cum bafis tuaior fit, quam ipfa differentia . Apparet tamenex re bin- 
ione , duplum cxceffum > quo crus maius iuperar balim , .aqualcmeffc diiie- 
jentis crurum, jdquerjuoniam ad determinationem pertinet de roonftran- C 

. * X-erotna * , j / 1 . < 

5 } differentia fegmentorum bafisfuerit dupla differentia; crurum. Crus ma- 
ius excedet bafim, exceffu dimidii differentia: crurum aquali , 

S it triangulum ABC ,in quo perpendicularis- A O 
fecet bafim BCjn duo iegmenta B D , DC,.& 
centro A , interuallo A C , quod fit crus minus ,dc- 
Icribatur circulus iecans bafim B C in F ; crus vero A B in 
E , iplumq.produ&uminG; fit autem BF differentia, 
fcgmentorum bafis V dupla B E differentia: crurum . Di- 
co ABexcedere ipfam B C , exceffu «quafi dimidiae B E, 

Scceturcnim B Ebifanam in H. Qwwiam igitur cli vt 
B F ad B E , ita B G ad B C , & eft BT dupla ipfius B E, 
erit & B G dupla ipfius B C ; fcd & ipfius A Kdupla eft B C , cum fint A F.. , 

E H aquales ipfis A G , H B , vtraque vtrique, ergo B C «qualis erit A H. 
itaque AB fuperat ipfam B C exceffu H B «quali digffdi« BE, quod erat 
pftendendum , 
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O Portebic, exceffu m , quo crus maius trianguli fuperat balira, iqualem 
ede dimidii differentia: crurum. , 


Compofitio quarti Cafus . 

S ic data differentia crurum trianguli A B, 
differentia tegmentorum b.tfis A C,qux 
Iit dupla lphus AB, fle exceffus quo 
crus maius iiiperat bafim B D , is debet effo 
B aequalis dimidii AB, ex Determinatione . 

Oportet inuenire triangulum . Producatur 
A C quantum Jtbuerit mK ,&Cfc fecetur bi- 
fariam in I ad rectos angulos d reda i L , in. 
qua ponatur K L iqualis K D , & itmgarur 
A L . Dico, triangulum L A k Problema ef- 
ficere. Dupliceturenim A K. in E' , fle cen- 
tro L interuallo L k deteri bacur circulus fecans A L inM , ipfamque pro- 
dudaminO. is circulus* traniibic perCi cum fint iquales C I, Ik,cx con- l<odi 
ftrudlione. Et quoniam A E dupla eft ipfius A K, & A B dupiaipfius A D; 
erit fle reliqua E ii dupla reliqui k D , vei KL > ted & M O dupla cll eiuf- 
C dem K L, ergo M O iqualls erit B E . Et quoniam cft vt A B ad A C, ita A K 
ad AE j funt enim contequenrcs antecedentium dupli , flevt AC* ad A jw» 
ita eft A O ad A k; erit in perturbata proportione , vt A B ad A M , ita A O 
ad A E : atque funt iquales B E , M O , vt eft demonftratum , ergo 8c A M * 

A B iquales erunt , fle cum L k fuperetur ab A k exceffu A D , ex conftru- ' 
dione , ab A L vero exteffu A B , bafis A K luperabicur a crure L A , reli- 
quo exceffu DB. Atque differentia tegmentorum bafis AI, IK, cft ipia 
A C data . Conftrmftum cft igitur triangulum L A k, flcc. quod facien- 
dum erat • 

Is Cafus, vt dixi in principio Problematis, vix inter Problemata annume- 
rari poteft , manentibus enim ij felem datis, innumera triangula conftrui pote 
D limt , vt ex fupradittis patet j bafis enim Ak fit ad libitum, eaque poteft fie- 
ri fle maior, fle minor, requiritur tantum vt datam AC difterenciam teg- 
mentorum bafis excedat. Conuenientior huic Problemati locuserat in pri- 
mo libro, cum in Refolucionibus omnium eius cafiium fimpliccs iquationes 
exiftant i fed quoniam pluribus Determinationibus indiget, in coque libro 
nulla fit de Determinationibus crabhtio,viium fuk illud in hoc fccubdo li- 
bro collocare . 


Pro- 
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Problema V i I I* ^ 

Data bafc trianguli , angulpm fertum fubtendentc, & differentia crqruro. 
Inuenire triangulum , 

Refolutio 

S it D data bafis trianguli redanguli , B differentia* 
crurum. Oportet inuenire triangulum . 

Sit iam fadum . & trianguli illius aggregatum 
crurum e fio A , ergo A B * erjt duplum cruris maio- 
ris , A B * duplum auris minoris , vnde fimplum crus 
maius erit A? <— Bf , (impium crus minus Af Bj 
Sed cum quadrata crurum* iqualiafint quadrato bafis 
A Q. r B Qr squabiturDQ^. 

Et omnibus duplatis , vt integra fiat Poteftaa 
A B Q_ arquabitur D Qi 
Et ablato vcrinquc B Qj vt cognita ab incognitis leparentur 
A C^iquabitur D Q_i — B Q,. 

Porifma j 

Duplum quadratum bafis fubtendentisangulum redum trianguli , minus ^ 
quadrato differentii crurum iquale cft quadrato aggregati crurum . 

Datur ergo aggregatum crurum de quo quaerebatur . 

Compofitio. 

S it data bafis trianguli angulum redum fubtendens 
AB, differentia crurum Z . Oportet inuenire 
triangulum . Ducatur ipfi A B perpendicularis , 

& squalis A C , & iungatur B C . a quadrato igitur B C 
quod eft duplum quadrati A B , debet auferri quadra, 
tum Z. ficPorifinaiubet,ergodefcribaturin BCle- 
micirculus, in quo aptetur C E iqualisZ, & iungatur 
E B , erit angulus C E B redus in femicirculo , & ob id 
quadratum E B * squale erit quadrato C B , minus qua- 
drato EC , hoceft aequale erit duplo quadraco A B, minus quadrato Z. Ita- 
que ex prxeepto Porifmatis aggregatum crurum trianguli conflruendi de- 
bet squari redi EB,ita tamen ,vt differentia eorundem crurum iquetur 
ipfi Z,vt Problema exigit . ergo fumatur in E B reda B F squalis EC, vel 
Z ; reliqua vero F E fecetur bifariam in D a perpendiculari D G iquali ip- 
fi D E , vel D F , & iungatur G B . Compofita igitur ex cruribus G D, D B 
trianguli D G B iqualis eit ipfi E B , differentia vero eorundem crurum , hoc 
; eft 


( 
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A eft BF arcjualis ipfi Z. Itaque conftrutftum eft triangulum DGB.qucm. 
admodum Porifma docet, iplum autem triangulum Problema efficere hoc 
modo demonftrabitur. Quoniam enim recftus eft angulus C E B in femicir- 
culo , quadratum E B squale erit quadrato C B , minus quadrato E C , hoc 
eft squale erit duplo quadrati A B , minus quadrato i B , addatur verique 
parti quadratum FB , ablatum enim fuit in Rclbiutionc, ergo quadratum 
EB vna cum quadrato FB, hoc clt duplum ‘quadratorum E D, DB , ar- 4 
quale erit duplo quadrati A B > quare & fimplum fimplo , fed quadrata 
E D , D B , hoc eft GD,DB' squalia funt quadrato G B , ergo quadra- it p>‘ 
tum G B quadrato AB r jualc erit, vnde & recta G B squalis reda; A B. 
Conftrudum eft igitur triangulum DGB re&angulumin D, cuius ba- 
B fis G B squalis e(t ipfi AB, Sc^F 6 differentia crurum G D , D B squa- 
lis ipfi Z > quod faciendum erat , 

Problema I X. 

Data bafc trianguli angulum rc&um fubtendente , & aggregato crurum. 

Inucnire triangulum. • 

Refolutio . 


S it D data bafis trianguli redhnguli , B aggregatum crurum 1 Oportet 
inuenire triangulum . Ponatur iam fadum efle, & differentia crurum 
trianguli efto A , ergo B -i* A erit duplum cruris maioris, B» 
A duplum cruris minoris . vnde fimplum crus maius erit B «J» A j- : 
fimplum crus minus B,- -Ai. horum quadra ftmui * squalia funt qua- 
drato bafis , ergo 

B Q_,f «f» A Q_ ' t squabiturD 
Et omnibus duplatis , vt Poteftas integra fiat 
B Q_ AQ xquabitur D Qj 
Et ablato vtrinque B Q w 

A Q_ squabitur D - B Q^, 



Porifma , 

Duplum quadratum bafis fu btendentis angulum fe&um trianguli , minus 
quadrato aggregati crurum, squale eft quadrato differentis crurum. 

Datur ergo differentia crurum , de qua qusrebatur , 

Ex Porilmate apparet fi crura trianguli funt insqualia , duplum qua- 
dratum bafis, maius cfle, quadrato aggregati crurum ; fi vero lime squa- 
lia, duplum illud quadratum huic quadrato aequale efle ; nam cum fine cru- 
ra squalia, nulla eft eorum differentia, & confequenter nullum differen- 
tis quadratum, fed quadratum differentis crurum squale eft exceflui, quo 
duplum quadratum bafis fuperat quadratum aggregati cruium jfic Porif- 
ma 


Digitized by Google 



fbcor. 

friml 


A 


X 


De Refol, & Comp. Mathematica . 

nit indicat, ergo & exccffus il!e nullus erit, in hoc enim cafu nihil n.ulo 
adaquatur. Cum igitur nullus fit exeeOus inter duplum quadratum bafis, 
ouadratum aggregati crurum , duplum illud quadratum huic quaarato 
a-qualeerit lecundum porifma. Hac omnia demonftranda func,vtProble- 
maaeaquam decet determinatio prsponatur , 

Lemma . 

Re&a cuius quadratum squale eft duplo quadrato bafis fubtendenus angu- 
lum redum trianguli , non eft minor aggregato crurum . 

S it triangulum ABC redangulum in A, cuius bafis 

BC. Dico redam cuius quadratum aquale clt duplo 'e 

quadrato cx B C, non effe minorem compofita ex cru- 
ribus , B A , A C . Producatur enim B A in E,vtiit Ah 
srqualis AC, & fint primum aqualia crura AB, AC. 

Quoniam igitur quadratum BC squale eft quadratis BA, 

AC , hoc eft B A , A E duplum quadratum B C aquabitur 
duplo quadratorum B A, A E, hoc eft aquabitur quadrato B E, quaro 
& reda cuius quadratum aquale eft duplo quadrato BC , aqualis ent iph 
BE. Non igitur minor . 

Deinde nnc inaqualia crura A B , A C a maiori er- 
go quod fit A B , abfeindatur A D aqualis A C, vel A E. 

4 quadrata igitur B E , B D * aqualia erunt duplo quadra- 
torum B A , A E . hoc eft duplo quadrati B C, ergo du- 
plum quadrati BC, maius erit quadrato B E tantum, 
vnde & reda , cuius quadratum aquale eft duplo qua- 
drato B C , maior quam reda B E . quare conftat propoli tum-. • 

Hoc demonftrato. Problema ita determinandum erit . 

’ Determinatio ? 

Portebitbafim minorem elTe aggregato crurum . Redam aucem , cu- 
ius quadratum aquale eft duplo quadrato bafis , non effe minorem. 

Compofitio 


f 



o 


S Itdata bafis trianguli angulum redam fubtendens 
A B j aggregatum crurum Z . Oportet inuenire 
triangulum . Ducatur ipfi A B perpendicularis, & 
aqualis A C , & conncdatur C B , a cuius quadrato (eft 
enim duplum quadrati A B ) auferendum eft quadra- 
tum Z; fic Porilma iubet, ergo in B C delcribatur leml- 
circulus , & in eo aptetur C E aqualis Z \ reda enim 
B C , ex Determinatione , non eft minor quam Z ; dcin- f 
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^ de cannedatur EB, erit igitur quadratum E B «quale quadrato C B . iri- 
nus quadrato EC. hoc eitsqualc erit duplo quadrati AB, minus quadra- 
to Z . Itaque ex prsccpto Porifmaus differentia crurum trianguli con. 
ftruendi debet squari reda: E B . Sumatur igitur in E C reda CF s- 
qualis EB ,& FE iecetur bifariam in D ad rectos angulos a reda DG 
aequali ipfiDE,vel DF, & iungatur CG. Differentia igitur crurum 
C D , D G trianguli C D G , a?qualis eft ipfj E B , aggregatum vero «qua- 
le ipfi CE, hoc elt Z. Itaque triangulum CDG conftrudum clt quem- 
admodum Porifma docet . nunc oltendendum elt in eo efle ea qua; Pro* 
blema requirit . Quoniam enim redus cft angulus C E B in femicirculo; 
quadratum E B , vel C F arquale erit quadrato C B , minus quadrato 
B E C , hoc elt squale cric duplo quadrato A B , minus quadrato E C , ad- 
dito vtrubique quadrato E C quadratum C F vna cum qfladrato C E . 
hoc elt ' duplum quadratorum C D , D E , aquale erit duplo quadrati A B, 
quare & fimplum fimplo . fed quadrata C D, D E. hoc elt CD, DG 
arqualia funt quadrato CG, ergo quadratum C G quadrato A B squa- 
le erit . vnde 6Cw reda C G bafis trianguli CDG squalis reds A B . 
eft autem & compofita ex cruribus C D, DG squalis ipfi CE, hoc cft 
Z daes , ex conllrudioni/ , Conftrudum cft igitur triangulum CDG 
quale conftruendum proponebarur . 

Finis Libri Secundi. 
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LIBER TERTIVS. 


E ijs , qui ad Refolutionem , hT' Compoficionem pertinent, A 
exift entibus fimplicibus laterum, aut quadratorum aquationi- 
^ bus j (iipcrionbus libris fatis me dixilfe cenleo. venio nunc ad 

c *P^ can< la ea, qui in Relolutionibus , & Compofitionibus oc- 
currunt , quando in aquationibus quadrata affedtionibus impli- 
cantur . Sed prius dicam quomodo huiulmodi aquationes explicentur. 

Multi fane A udiores de explicandis quadratorum affe&orum aquationibus 
fcriplerunt , ijque omnes prater Diofantum, ac Petrum Nonium, vna ca- 
demque Methodo , aut parum dilianti vtuntur, quamuis diuerias afferant de. 
monllrationes . Diofantus quidem non curat quadratum aquationis a comi- 
te, hoc eft a data magnitudine in quam du<2um elt liberare, vt ex fe fubfi- 
ftat , quemadmodum notat Bachetus , ied pracipit duci homogeneum com- B 
parationis in eundem Comite quadrati , & reliqua perfici, vt luo loco dicetur 
quo fit vt magnitudines ad plano plana alccndant, ac proinde longiori opera- 
tione, & ad Geometricas Compofitiones minime apta aquatio explicetur . 
Petrus autem Nonius fumit totam < oelficieritem longitudinem , non aute di- 
midiam prout communis Methodusdocet; fu mu quoa; quadruplum homoge- 
neum comparationis, &fic explicata aquatione exhibet duplum latus quali- 
tum, ex quibus Compohtio fit difficilior, hanc Methodum Nonius excogita. 
uit,vt ffadliones nutr erorum vitaret, qua quoniam in Geometricis locum nc 
habent, nihil eft quod nos cogat ca Methodo vti . Communi igitur Methodo , 
qua eft fimplicilsima vtar , eamq. Geometrica ratione demonllrabo , alijs ta- 
men medijs, atque ali j Icriptores; per hac enim media commodior a Refolu- 
tione ad Conipoluionc fit regreflus , iplaq. Compofitio clarius, ac facilius de- 
monflratur, vt exemplis manifcflum fiet. 

De 
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Liber Tertius . 

A De aequationibus quadratorum alRdlorum explicandis . 


■"pRibus modis «quatio rite ordinata variari poteft aurenim quadratu affi- 
X citur adiunctione plani, fub Jatere,& data cocfficiete longuedinejaui af- 
ficitur multa ipfius phni, aut denique planum ipium affiurur n .ulta quadrati . 
Tres igitur Canones proferanvjuibus ratio explicandi ^uauoixa continetur* 

Dc explicanda «quatione, in qua quadratum afficitur adiundlione 
plani lub latere , & djtacoefficiente longitudine . 

Canon Primus; 

^ * J . . : f t •' <.*'• • * : ■ { : 

TTEirxcuius quadratum arquale eft quadrato dimidia?coefficientisdjtar,& 
dato ho.nogeneo co mparationis^dematur dimidia coeificiens ; reliqua- 
aequabitur lateri quatbto . ... , r 

Proponatur A B in A «quari Z Q_> explicata fecundum Cano- 

oem «quatione. r , 

L. V. ( B Q ~ f Z Qj ~ B j aequabitur A lateri quifito. 

» riM ,1 ;i 'i*VOW •: . . 1 ■: < i - *'• r 


Demonliratio Canonis primi . 


:J It!' 


S it A B calus quarfitum , B C, data copfficicns longitudo, & quadraturo ex 
Z d.uumcompir.itM>nis horriogeneuni. i olitis in dire&um AB»iiC 


-i ■ 


lecetur B C bila.riam in 1 >,& ex Derigatur 
perpendicularis DE,a:quali!>y?roiipliZ,&. 
conne&icurEC , ex qua ablcindatur CF 
«qualis C D. Dico reliquam F E «qualem 
c fle A B- Deleri baturettirt» ex eentroCod 
jnteruallum C F,vei C D c irculus lecos-E C - 
proJu5kain inG, is circulus canget redEim 
D E in D. & quoniam quadratum A B vna 
cum redtagulo ABC panicur aquale qua • O’* 

dratoZ:ett autem* «quale & redhngulo 
B A Ciideoreciingulud ACxq uls erit quadratoZ, hoc eft quadrato D B» 
D led & redmgil jn F E.I 'arqu ile eft quidraco D S. ergo redtingula F E G, 
B A C«qnlueruc,at iffi ic« quales FG,B C.ergo & reliquat* E F,A B a: qua- 
les erunt, quod erae oftendendum. Patet igicur ptnonem re<3e elTe inllitutum . 
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Dc explicanda «quatione, in qua quadratum afficitur multa plani 
fub latere , & data coeftictente longitudine . 

l;i • ' , I ‘ » .• * . . : 'i .1, . t 

Canon Secundus. ' n ' 

R Eiftat cuius quadratum «quale eft quadrato dimidiicoefficicntis datx,8e 
dato homogeueo comparationis , addatur dimidia coefdciens. C opofij 
. 1 1 «qua* 
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squabitur lateri qusfuo . Proponatur A Q~ B in A squari Zt^ Explica- A 
ta iecundum Canonem aquatione , 

L. V.( B Qj «pZQJ t fi r aequabitur A lateri qusfico. 


Demonftratio Canonis lecundi. 



B 


S it quadratum ex Zdatum compara* 
nonis homogeneum, A C latus qua* 
fitumj& quia ponitur A Q-- B in A 
squati Z Q^cric B coefliciens, minor quam 
A, hoc eltdaca coefliciens longitudo, mi* 
nor erit 1 nere A C . 

Sit igicar data coefficies longitudo B C, 
eaq. iecetur bifaria in D , & ex D erigatur 
perpendicularis D E,& aqualisipfi Z , & 
connccbtur EC> eaq, producatur in G , vt 

fu C G aqualis C D . Dico E G aqualem e/Te A C . Centro enim C inter- 
uallo C D, vel CG defcribatur circulus fecans E C in F , is circulus tanget rc- 
ftam E D in D, Et quoniam quadratum A C , minus rcdangulo A C B,poni- 
tur aquari quadrato z; quadratum autem A C,minusredanguloAC B,xqua- 
tcclt reiftanguloC A B.ergorcdhngulum CA I' aquale erit quadrato z, hoc 
cll quadbtoC E, ftd& rcdhngulumG E F ' aqualcdf quadrato DE, ergo 
redtangula GEF,CAB «qualia erunt, atque iiint squales FG , B C, ergo C 
* tota E G tui A Cpequalis erit,quodcrac Oitendchdum , ex quo manitdtunu 
eit Canonem rette dic luititucum . - 


De explicanda squacione , in qua planum fub latere , & data coef- 
hcientc longitudine afficitur multa quadrati . 


Canon Tertius. 


R E&a, cuius quadratu squale eit extelTui.qao Quadratum dimidiscoef- 1 
fidentis dat*, prarltac dato comparationis nomogenco , dempta vel ’ 
addita dimidia: coefficientii reliqua vel compohta, latus qushtu erit, 
proponatur B in A - A Qsquari z Q. explicata (ecundu Canone aequatione. D 
BA - L. V. ( BQ^ - - ZQJ«quabitur A lateri qu«fi«o. 

Vel B L. V, ( B z QJ«quabicur A lateri quxfito . 

Antequam demonitratio Canonis fiat,oiiendendu eit , redu cuius quadratu 
«quale eit dato comparationis homogeneo noefic maiore dimidia coelficicte . 
Pioponacur B in A - AQ aequari ZQ^Dicoz non efle maiorem dimidia B. 

Reuocctur enim ad proportionem squalitas, erunt tres proporuonales B — 

A, z, Aj led dupla media non eit maior, quam compohta ex extremisjeompo- 
hta autem ex extremis ell B, ergodupla z, non Cflt maior ipfa B , hec fimplc, 

It maior dimidia B , quod erat oitendendum , 

Demon- 
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Liber Tertius. 

A Demonftratio Canonis tertij . 

S ic quadratum ex Z datum compara- — - , ^ x 

donis homogeneuro > A B data coef- f \ 

fidens longitudo, qua: fecetur bifariam / M ' . r 

in C , erit Z non maior quam A C, vt proxi-^A E W J* > 

me demonrtrauimus. im ipla igitur AC de- 

fcnbacur femicirculus , 8^ in eo accommodetur A D squalis Z,8c iungatur 
D C. angulus igitur A iD C in lemicirculo rectus erit, quare quadratum A C 
* squale erit quadraris A D,D C, vnde quadratum D C erit cxceflus, quo qua-"f' w 
dratum A C,dimidis videlicet coefficietis prsftat quadrato A D,hoc eft qua- 
li draco Z, quod etl datum homogeneum comparationis . Centro igitur C in- 
teruallo C D delcribatur circulus fecans redta m A B hinc inde in pundlis E F. 

Dico latus de quo qusritur, minuis quidem efle A E, maius autem A F , hoc 
eft redtangulum B A E, minus quadrato A E, aequari quadrato Z, &C rurfus 
redtangulum B A F, minus quadraro A F , aequari eidem quadrato Z , in hu- 
iufmodi enim squadonibus latus qu i vfitum de duplici termino explicabile, 
eft . Quoniam igitur A D tangit ci.tculuiii E D F in D , cum fit redtus 
angulus A D C redangulum F A E* squale erit quadrato AD, vel qua- ..maj 
drato z , fed redhngulum F A E , hoc eft B E A, squale eft redtangulo B A E, 
minus quadrato A E, ergo rectanguJum BAE, minus quadrato AE, x- 
quale erit quadratu z , atque adeo lacus quxficum erit A E , quod eito 

C primum^. , _ 

Rurlusquoniam redtangulum E A F squale eft quadrato A D , hoc clt 
quadrato z , ipfum autem redtangul u E A F hoc eft B F A, squale eft re&an- 
gulo B A F, minus quadrato A F, ergo redtangulum B A F , minus quadrato 
A F,squabitur quadrato z.itaq-, latus qusfitum erit A F,quodfecudo loco erat 
oftendendum.ex his igitur manifeftum eft Canonem redte efle inftitutum . 

Diophantus autem u* explicandis quadratorum afle diorum squationibus 
hac vtitur Methodo . . . 

Canon explicah di squationem in qua quadratum 
afficitur affirmate . 

D Atum comparationis homogeneum ducatur in comitem quadrati, & 
produdio addatur q uadratum dimidij coefficientis, 8c a radice qua- 
• drata aggregati auferatur; dimidium coefficientis ; reliquum vero appli- 
cetur ad comitem quad rati , & proueniet latus quarfltum . 

Proponatur A Q^ in D B in D in A squari z Qin D , & explicei tat 
squatio fecundum Canonem , ergo L. V. ( z Q in DQfl* B Qjn D Q_ -■ ) 

— B in D 7 squabitur A lateri quxfito . 

Longa quidem operatione, & ad Geometricas Compofitiones inutili exp i- 
cata eft hsc aquatio , per jpiam enim operationem magnitudines ad plano. 
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plana afcedentes, geometria; terminos trafcenduntjvcraquc tamen Methodus» A 
tam Diophantea, quam comuniseoderecidunt;nam L V ( z o. ir p < at K" p*C'. » 
idem eft quodL V- )fe U q U odL. V. (ZQj^BQ-* )fimi. 

liter -~i idem eft quod B i . igitur L. V . ( ko-u-c- j - »mp , ^ em ^ 

quod L. V. ( ZQ_ 4 * BQ^i )- Bi,cui quoque (aquatione communi Me- 
thodo explicata ) aquatur A . 

Repetatur enim eadem aquatio , qua fupra ; hoc eft A QJn D * B in D 
in A , xquetur ZQ^inD. hac aquatio non poteft dici rite ordinata, donec 
A liberetur a comite D , ergo applicentur omnia ad D. igitur A O t B in 
A xquabicur Z Qj & explicata communi Methodo aquatione L. V. ( z Q + 

® Q. i 7 ) ** ® ,7 > aequabitur A . Siue igitur Methodo Diophantea , fiue com- 
muni aquatio explicetur , opus eodem recidit , fed Diophantea quidem Me- 
modus longa eft, & Geometricis com politionibus inutilis ; communis autem 
breuis , & commoda , idem inteliigendum eft de rehquis duobus, qua fequen- 
tur aquationibus , & ne eadem repetantur, hac dixille lufHciat . 

Canon explicandi aquationem in qua quadratum efficitur negate . 

T"\ Atum comparationis homogeneum ducatur in Comitem quadrati , & 
produ&o addatur quadratum dimidi j coefficientis , & radici quadrata 
a gg re g atl > addatur dimidium coefficientis , idque compolitum applicetur ad 

Comitem quadrati, & proueniet latus qualitum . ” q 

Proponatur A Qjn D B in D in A , aquari Z Qin D ; explicata fecun- 
dum Canonem aquatione . 

L. * UULJ aquabitur A 

Hoc eft L. V. ( z Q. 4 * B ~ ) 4* B j . aquabitur A 

Eadem enim ratione , qua Cub antecedenti canone oftendemus . 

L. V ( ^ 4» -V ) 4» — - t ‘ - idem efle quod L. V.( z QjP B i j 

T B;, 


Canon explicandi aquationem , in qua quadratum negatur 
de afficiente homogeneo. 

Atum comparationis homogeneum ducatur in comitem quadrati , & jj 
produdum auferatur a quadrato dimidij coefficientis, relidui radix 
quadrata addatur , vel dematur dimidio coefficienti , liimma vel rcliduum ap- 
plicetur ad comitem quadrati, & proueniet latus qualitum . 

Proponatur B in D in A -- A Qjn D aquari z Q^in D explicata fecun- 
dum canonem aquatione . • 

B_inD 7 B. V- 1 B Q in D Q J. - Z Qin D ) aquabitur A 

Vel B in D - L. V. ( B Q_ in D Q_ i -'--ZQin DQ^aquabitur A 

Atque hac de aquationibus quadratorum affedoru explicandis di&a fufficiat. 

Pro- 
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Liber Tertius. 

L Problema I. 

Datovno ex cruribus trianguli angulum redum ambientibus , dataq. di&- 
rentia tegmentorum batis . inuemre triangulum . 

H Oc Problema duos Cafus habet, aut enim datur crus maius, aut cn» 
minus . Primo Caiii oportebit differentiam tegmentorum batis mi- 
norem effe crure , ficjmdem crus maius toto maiore tegmento ma- 
ius cit ; fecundus Cafus Determinatione non indiget . 

Refolutio primi Cafus . 

S it datum crus maius trianguli rcdanguli B, differentia fegmentorum 

batis D . Oportet inuemre triangulum . , , , . 

Sit iam fidum, & batis trianguli efto A , ergo A * D em duplum 
(cementi maioris , & quoniam crus maius trianguli 
redanguli mediu:n eit ’ proportionale inter baum, 

8 C tegmentum maius , redangulutn tub bale , & teg- 
mento maiori * xqu.de erit quadrato cruris maioris, & 
confequemer redangulum liib bafe , & duplo teg- 
mento maiori aquabitur duplo quadratocruris maioris , hoc eft 
A Q_ t D in A xquabitur B(^i 
Et ex plicata fecundum primum Canonem aquatione . 

L. V. (BOj-^DCLi-J-Dr atquabnur A 

Torifina . 

Reda, cuius quadratum xquale.eit duplo quadrato cruris maioris crkngtf 
li redaneuli,vna cum quadrato dimidia' differenu* tegmentorum batis, 
trada eadem dimidia differentia xqualis elt bau trianguli . 

Dacur ergo quxtica batis trianguli . 

CompoCtio primi Catus. 

S it datum crus maius trianguli redan- 
guii AB, data autem differentia teg- c 
mentorum batis Z. Oportet inuemre I 
triangulum. Inclinentur ad angulos redos 
A B, A C xquales, & connedaturC B, cuipcr- 
pendiculans clueatur B D> aequalis dimidia Z» 

& connedatur quoque C D : eius quadratu x- 
quale cric quadratis CB,BD>hoc eft duplo qua* 

drati AB, & quadrato dimidixZ. ab lptaigi- , 

turCD auferenda eft reda ^uaUs dimidia: Z } rehqua vero fumendajwo 
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bafe trianguli conftruendi. fic habetur ex Porifmate. centro igitur D inter- ^ 
«alio D B deferibatur circulus (ccansCD in H . deinde jn C H , deicnbatur 
lenncirculus , in quo accommodetur C F aequalis ab ipfaautem A 13 minor 
eft,quimCH,vtoltenderur infra, deniqut lunda F H Letum erit trian- 
gulum C F H > vt Porifma docet . a recta ctunn C D, cuius quadratum arcua- 
leefl quadratis C B, B D. hoc elt duplo qu aurati A 13, & quadratodimidixZ 
ablata clt DH aequalis dimidiae Z , & rth> ua CH bahs cit trianguli C F 
H. Nunc oftendendum clt in eo triangulo ciFe ea , qui Problema requirit. 

Ducatur enim F I ad bafim C H perpendicularis, producatur C D 
vfque ad circumferentiam circuli in G. Quoniam igitur in femicirculo cit 
angulus C F H trianguli C F H , is cit rectus , & crus F C aquale eft A B 
datx, ex conltrudionc, ipfumque crus maius cfTc crure F H manireitnm B 
clt, nam feda bifariam circumferentia femicirculi CFH in L, & iunda 
4ri»wiHL, quadratum C H* xquale erit duplo quadrati H L, fed quadratum CH 
( cum fit minus quadrato CB, elt ennn recta CH nunor, quam recta C B) 
minus eft duplo quadrato A B , ergo duplum quadratum A B > maius erit 
duplo quadrato H L ; quare & (Impium roai us (impio , vnde & reda A B , 
hoceft FC, maior quam reda H L, confcqucnter multo maior , quam 
FH (upereft igitur vt differentia fegmentorum CI,1H oitendatur aqua- 
lis datat Z. id perrcfblutionisregrcfTum ira fit manifeftum 

Quoniam enim reda C B tangit circulum in B , cum fit redus angu- 
lus CBD, ex conltrudionc , reCtangulum HjCG aquale erit quadrato 
CB ,hoc clt duplo quadrati AB,feu quod idem elt duplo quadrati CF, C 
c»«i«. fed cum fit C F * media proportionalis inter HC, CI ,redangulum fiib 
H C ,C I aquale elt quadrato CF, & cvnfequentcr rcdangulum lub HC, 

& dupla CI aquale duplo quadrati C F, ergo rcdangulum HCG aqua- 
le erit redangulo fub HC.& C i dupla; quare CG dupla erit ipfiusCI, 
ac proinde aquales erunt CI,I G^ atque adeo differentia fcguicntorum^ 

C 1 , 1 H erit H G qux xqualis eft Z datx ex conltrudionc . Conftrudum 
clt igitur triangulum FCH quale conftrucndum proponebatur. At ve- 
ro redam AB minorem effe, quam CH manifeftum eft, (i enim noru 
eft minor, erit tota CG minor, quam AB dupla, quia HG, hoccltZ, 
minor eft, quam A B cx determinatione Problematis, Itaque redangu- 
lum HCG minus erit, redangulo fub A B , & altero ipfius dupla , hoc eft D 
duplo quadrati AB, fed duplum quadrati A B aquale elt quadrato C B, 
ergoredangulum HC G, minus erit quadrato CB,fed hoc eft falfim. ; 

* C nim aqualia, ergo A B minor eft, quam C H quodofteadifTe oportuit. 

Refolutio fecundi Cafus . 

S it datum crus minus trianguli rcdanguli B, diffe- 
rentia /cgmentorum bahs D,& oporteat inueni- 
re triangulum , 

Bafis trianguli cito A , ergo A - D erit#* duplum 

(eg- 
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A fegmenti minoris , & quoniam crus minus trianguli * redanguli medium r „ ol , 
clf proportionale inter bafim , & legmentum mtnus , redangulum fubba 'Ut'." 
fe , &; fegmento minore squale erit quadrato cruris minoris, & coniequen- $';!'&« 
rer redan gulum fub bafe , & duplo legmenti minoris, aquabitur duplo qua- 
drato cruris minoris, hoc eft 

A Din A xquabitur BQi 

Etexplicata iuxta fecundum C.monem xquatione . 

L. V.(BQj, *DQJ- )«f»D fsquabitur A 

Porifma . 

Reda cuius quadratum squale eft duplo quadrato cruris minoris trian- 
® guli redanguli , vna cum quadrato dimidia: differentis fegmentorum ba- 
fis, procrada longitudine eiuldcm dimidis differentis , squalis eft bafi 
trianguli . 

Datur ergo bafi trianguli qusfita . 


Compofitio fecundi cafus. 

S ltdatum crus minus trianguli redanguli A B , data differentia fegme- 
torum bafis Z , & oportet inqenire triangulum . Inclinentur ad angu- 
los rectos A B , A C squales , & connedatur C B , cui perpendicularis 
ducatur B D squalis dimidis Z, & connedatur 
C quoque C D , eius igitur quadratum squale eft 
quadratis C B , B D , hoc eft duplo quadrati A B , 

& quadrato dimidis Z, ergo ipfa CD conti- 
nuanda eft longitudine dimidis Z,eaqucficcon- 
tinuaca fieri debet bafis trianguli conftruendi. fic 
Porifma docet . Centro igitur D interuallo I ) B 
defcnbatur circulus fecans CD in G,eandem- 
que continuatam in H , & in C H lemicircu- A 
lus deferibatur , in quo accommodetur CF s* 
qualis A B , & iungatur F H triangulum igitur 

FCH conftrudum eft, vt Porifma docet, reda enim CD, cuius quadra- 
D tum squale eft quadratis CB, BD, hoc eft duplo quadrati A B, & qua. 
drato dimidis Z protrada longitudine DH , squalis dimidis Z bafis eft 
trianguli FCH. Nunc offendendum eft ineo triangulo efle ea, qus re- 
quiruntur. 

Angulus CF H cum fit in femicirculo redus eft , & crus FC squalo 
eft A B dats, ex conftrudione ,iplumque crus minus effe crure FH> ma- 
nifeftum eft, nam ieda bifariam circumferentia femicirculi GFH in L, 

& iunda H L quadratum C H squale erit duplo quadrati H L; fed ♦rm»! 
quadratum CH ( cum fit maius quadrato CB, eft enim 8creda CH ma- 
ior, quam redaCB) maius eft duplo quadrati A B minus erit duplo quadrati 

HLi 
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HL; quare &fimplumminusfimp!o; vnde&reda A Bhocelt FC, minor A 
quam reda H L,& conlequenicr multo minor, quam FH, hic omnia ex con* 
itrudionc patent : differentiam vero legmencorum bafis , iqualem efle 2 da- 
ta: per repetitionem veiligiorum Relolutionis dcmonftrabitur hoc modo . 

Quoniam enim reda C B tangit circulum in B,cum fit redus angulus 
C B D , ex conftrudione , rechngulum H C G squale erit quadrato C B, hoc 
eft duplo quadrati A B ; feu quod idem eft duplo quadrati C F ; led cum fit 
e i , f“ 1 ,u 0p ' ^ ^ * rnc ^’ a proponionahs inter H C , CI , redanguium iitb H C , CI aequale 
eft quadrato C F, & coniequcntcr redanguium iitb HC,& dupla C I , aequa- 
le duplo quadrati CF ; ergo redanguium HC G, iqualeerit redangulo liib 
HC,&CI dupla quare CG dupla erit ipfiusCI,ac proinde aquales erunt 
C I , l G atque adeo differentia Tegmentorum G I , I H erit H G quas aequalis B 
eft Z datas , ex conftrudione ; Conltrudum eil igitur triangulum C F H &c. 
quod faciendum erat , 

Scholium ; 


Omne Problema tot admittit Compofitiones , ex vna eademque Relolu- 
tione pendentes , quot in eo conditiones requiruntur . componitur enim Pro- 
blema vt ex lola conltruchone appareant condiciones Problematis omnes ad- 
impleti, prarrer vnam qua: poftea per repetitionem veiligiorum relolutionis 
adimpleta oftendicur . Nam difponuntur in conftiudione Problematis om- 
nia data excepto vno , lecundum Porilmacis ordinationem : dilponitur fimili- 
ter cum ijldem datis etiam quifitum tamquam datum ; quoniam & ipfum C 
datum eft ex Porifm ate i qui quidem fic dilpofita alia demonllrationc non-, 
egene , cum ex conftrudione paceanc . illud autem quod excipitur quoniam 
ex conftrudione non patet, per regreflum Relolutionis demonllratur . 
Huius igitur Problematis , cum ineo tres conditiones requirantur , nempe 
vt triangulum quod conllruendum proponitur fit redanguium , deinde vt 
alterum ex cruribus qui funtcirca angulum rectum fit iquale dati redi li- 
nei; pollremo vt differentia legmentorum bafis iquetur alteri dati, tri- 
pliciter poteft variari compoficio ex vna , eademque relolutione pendens , 
aut enim excipitur data differentia legmentorum bafis , aut crus datum, a ut 
datus verticis angulus, qui eft rectus . In antecedente compofitione ex- 
cepta eft differentia legmentorum bafis, conftructum eft enim triangu- D 
Ium ex crure, & angulo redo quidataliint, & ex bafe, vt data, quoniam 
reuerfa & ipla data eft ex Porilmate ; ipfumque crus iquari cruri dato , & 
angulum verticis efle redum , manifeltum eft cx eonftrudionc ; differentiam 
vero legmentorum bafis iqualem efle dati differentii, oftenlum eft per repe- 
titionem veftigiorum Refolutionis . Nunc in hac qui fequitur fecunda Com- 
pofitione fecundi Calus excipiam crusdatum , atque ex differentia Tegmento- 
rum bafis, & angulo redo, & bafe iam per Relolutionem inuenta, conftruam 
thangulum iuxta rationem Porilmatis , cuius trianguli crus aquale efle cruri 
dato retrograda Relolutionis viaoftendctur ; citera vero ex conftrudione per- 

fpi- 
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A fpicua erunt, in tertia denique c ompofitione excipiam angulum redum , & 
ac differentia fegmentorum bafis, & crure, & bile inuenca, triangulum 
componam , fecundum prsceptu.m Porifmatis , cuius trianguli angulum ver- 
ticis redum effe ,per Refoiutionis regrelTum demonfcrabo, reliqua cxcon- 
fttudione patebunt . 

Secunda compofitio fecundi cafus. 

S it igitur datum crus minus trianguli rcdan- 
guli A B . {latadifFerenna figmentorum ba- 
f is Z. & oporteat inuenire triangulum, in- 
8 clinatis, vt prius ad angulos rectos A B, A C squa- 
libus connedatur C B , eique perpendicularis du- c 
catur B D squalis dimidis 2.,&c con nectatur quo- 
que C D, & centro D intcrualloD B defcribatur 
circulus fecans C D in G , continuatam vero in H , 

& circa diamecrum C H , alius circulus dcfcriba- 
tur( hadenus eadem conftrudio , qus in antece- 
denti compofitione ) deinde fecetur C G bifariam 

in I a perpendiculari I F duda vfque ad circumferentia circuli , & iungantur 
C F , F H : Trianguli igitur F C H angulus G F H, cum fit in femicirculo re- 
das eft , & G H differentia fegmentorum C I , I H squalis eft dats 2 hsc 
C omnia ita (e habent ex conftrudione ; crus autem FC squariipfi A B,regref- 
fu refoiutionis demonftrabitur hoc modo . 

Quoniam enim reda C B tangit circulum in B , cum fit rectus angulus 
C B L) , redangulum G C H squale eric quadrato C B , hoc eft duplo quadra- 
ti A B , fed cum fic C F * media proportionalis inter FI C , C I , redangulum o™i.». 
I C H squale eft quadrato C F , & confequenter redangulum G C H squale **“ 
duplo quadrati CFj eft enim CG dupla ipfiusCI, ergo quadratum CF, 
squale erit quadrato A B : vndc & reda F C squalis rcds A B . Conftru&um 
elt igitur triangulum F C H,&c. quod laciendum erat . ' 

T ertia Compofitio fecundi Cafus . 

D 

I lfHem datis inclinentur vt prius ad angulos redosAB, AC squales & 
connedatur C B , eique perpendicularis agatur B D , squalis dimidis 
2 , & connedatur quoque C D , & centro D interuallo D B defcribatur 
circulus fecans C D in G , eamque continuatam in H ( hadenus prscedens 
compofitio ) deinde fecetur CG bifariam ini ad redos angulos a reda I F in- 
definita , in qua ponatur C F squalis G A ; eft autem C A maior , quam C I , 
nam cum ipfa C A maior fit quam dimidia C B ea multo maior eric quam 
dimidia C G , hoc eft quam CI denique connedatur F H, in triaagujo igi- 
tur FC Herus FC squale eft C A , hoc eft A B dats, ex conftrudione, fi- 

mi- 
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militer & G H differentia legmentorum C I , I H 
squalis datat Z , ex conltrudione } fupereft igitur 
vt angulus C F H fit redus j id autem repetendo 
relolutionis veftigia ita fit mamfeffum . Quoniam 
enim eft redus angulus CBD, reda CB tan- 
get circulum in B,ac proinde redagulum G CH * 
squale erit quadrato C B , hoc ett duplum erit 
quadrati A B» feu quod idem eft quadrati C F, fed 
idem redangulum G C H duplum eft rcdanguli 
I C H , cum fit G C dupla ipfius C I ; ergo redan- 
gulum 1 C FI squale erit quadrato C F vt* igitur 

I C ad C F , ita erit C F ad C H i quare * finnlia erunt triangula F C I, F C H B 
fed trianguli FCI angulus F ICredus eft, ergo & trianguli FCH angulus 
C F H redus erit. Conftrudum eft igitur triangulu F C H, vt facere oportebat . 

Eadem ratione . & primus Problematis Calus tripliciter coponi poterat de- 
ducendo ex vna , eademque relblutione Compofitioncs . 

Problema 1 1 . 

Dato vno ex cruribus trianguli, angulu m redum ambientibus, datoque alter - 
no bafis fegmento . inuenire triangulum . 



Refolutio . 

S it datum vnum ex cruribus trianguli angulum 
redum ambientibus B alternum autem baiis Teg- 
mentum D. oportet inuenire triangulum . Fa- 
dum fit hoc, & alterum fegmentu bafis de quo quae- 
ratur efto A . Quoniam autem crusB medium* pro- 
portionale eft inter bafim trianguli, &fegraentum A, ergo proportionales 
erunt. 

D*A B A 

Quod autem fit fub extremis , * squale eft medis quadrato , ergo 
Din A «J» A Q^squabitur BQ^ 

Et explicata squatione 

L. V.{ B Qj$* D QJ±) — D •; squabitur A 



C 


D 


Porifma . 


Reda , cuius quadratum squale eft quadrato vnius crurum trianguli an- 
gulum redum ambientium , vna cum quadrato dimidij alterni Tegmenti ba- 
fis , contrada dimidio eiufdem Tegmenti, squalis eft alteri fegmento. 

Datur ergo alterum legmentum de quo qusrebatur . 

Atque hoc Problema cum in eo tres conditiones requirantur triplici via 
componi poteft deducendo ab vna eademque refolutionc compofitiones . 

Com- 
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tor 

Compofitio Prima. 

S it datum vnum ex cruribus trianguli angui umre&um ambientibus A B 
legmentum autem bafis alternum B C . Oportet inuenire triangulum . 
inclinentur ad rectos angulos r\ B, BC , & lecetur BC bifaria in D , & 
iungatur A D . Quadratum igitur A D aquale eft qua- 
dratis AB, B Di erutis videlicet , & dimidij iegmen- ^ 
ti . Itaqueab ipla A D debet auferri redta aqualis B D. 
fic Porilma docet . Centro igitur D , interuallo D B ; 

Vel D C deferibatur circulus lecans A D in E, produ- 
dam autem in G , reliqua igitur A B debet aquari alte- B 
B ri legmento bafis , vc Porilma indicat . Sed £ G , cum 
fit zqualis dato legmento BC, tota A G fieri debet ba- 
fis trianguli conllruendi . In tpU igitur A G dclcriba- 
tur lemicirculus A F G , Sc ducaturperpendicularisE F vfqueadcircumferen- 
liam , &iungantur A F, FG . Trhngulum igitur AFG conftiturum ell , 
quemadmodum Porifma iubet; a reda enim AD cuius quadratum aquale 
ell quadracis A B , B Dcruri; videlicet , & dimidij legmenci alterni; ablata ell 
D £ xqualisipli BD dimidio ieg nenti , & ex reliqua A E fadum eft alterum 
figmentum bafis , vc Porilma docet. Ipliim autem triangulum AFG etlc/ 
quale Problem i exigit , fi'c demonltrabnur . 

A ngulusenim AFG , cum fit in iemicirculo , redus eft, & bafis Iegmen- 
Q tum £ G, zquale ell datxBC ex conllructione .crus autem AF xquale ede 
A Bdatx per repetitionem veUigiorum relolutionis ; ita oftendetur. Quo- 
niam enimredangulumG A B *xqualectl quadrato AB, reda enim A B 
tangit circulum; erunt tres 'proportionales G A , A B, A E ; quarum media ‘ ,kwd 
erit A B , led inter eafiicm G A , A h ell quoque * media proportionalis A F : 
ergo A F xqualis eft A B , quodoftendifle oporcuit . Conftrudum eft igitur 
triangulum A F G,&c. quod faciendum erat . 

Compofitio Secunda . 

I N prxcedend compofitione exceptum eft crus datum , ex datoenim bafis 
alterno legmento, & angulo redo , & ex reliquo bafis legmento quod 
_ per relolutionem inucncum eft , conilru&um ell triangulum , fecundum 

prxeeptum Porifmatis.in hac fecunda Compofitione conftituam ipfumtrian- 
gulumex dato crure , & angulo recto , & ex legmento per relolutionem in- • 
uento alternum autem bafislegmentum xquari legmento dato , per regref- 
fum refolucionisdemonllrabo . 

Sint igitur eadem data , & inclinentur ad angulos redos A B , B C & leda 
B C bifariam in D iungatur A D, & centro D interuallo DB, vel DC, delcri- 
batur circulus , quem A D lecet in E , ipfi autem A D ducatur perpendicu- 
laris E F indefinita , in qua ponatur A E-xqualis ipfi A B, &ex F ducatur ipfi 
AF perpendicularis F G occurrens A Dprodudz in G . In triangulo Igitur 

FAG 
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F A G crus A F continens , cum crure F G angulum re- 
«itum , arquale ell ipfi A B , ex conitrudione , 6c angu- 
ius A FG reduselt, pariter ex conitrudione. legmtn- 
tum autem E G aquari ip/i B C, per repetitionem velti- 
giorum relolutionisdemonllrabicur hac racione. 
rmoi.ptop. Quoniam enim A F * media proportionalis eit inter 
•? mi E A, A G , redangulum E A G* xquale erit quadrato 
AFjhoc eft quadrato A B, atque AB tangit cuculum 
in B quod angulus A B D redus dt, ergo punitum G erit in circumferentia 
circuli B E C , quare E G diameter erit , ac proinde diametro B C aequalis . 

Effe autem punctum G in circumferentia circuli iBEC paret . fi enim non 
eft , erit aur in circulo , aut excra circulum . fit prini ut.*) fi poifibile dt in cir- 
culo &c producatur AGv/quead circumferentiam in H , itaqie redangulum 
E A H arquale erit quadrato A B , fcd & redangulum E A C cfienlum efl 
aequale quadrato A B,ergo redangulum E A G rcdangulo E A FI sequaleeric, 
quare & recta A G arqualis redas A H , pars toti qutd cit abfeirdum . Notu 
eit igitur punitum G in circulo. 

Deinde fit fi fieri potelt punitum G.extracircul im, 
ergo reda A G fecabic circumferentiam , letet in H, 
redangulum igitur E A H arquabirur quadrato A B, 
fcd eidem quadrato aquatur & redangulum E A G ,er- 
gorcdangula EAH.EAG aqualia erunt ; quare & 
reda A H , A G equales p irs & c »;um quod itidem dt B 
abfurdum. Non igitur pundum G dt extra circulum, 
fcd neque in circulo, ergo iiujrcumferentia circuli crir, 
quod erat oitendcndunj . 




A 


B 


C 


'i 


Compoficio Tertia . 

I IlHem datis, inclincnturad angulosredos A B » BC & feda B C bifariam 
inD iungacur A D,& centro Dinteruallo D B, vel DCddcribatur cir- 
culus , quem A D Iecet in E, continuata vero in G , & ex E ipfi A D du- 
catur perpendicularis A F‘indefinita , in qua ponatur A F aequalis A B , & iun- 
gatur FC . Ili triangulo igitur F A G , crus F A aequale ell A B dati , & E G 
iegmentumbafis alternum aquale ipfi BC, diameter nen pe diametro; lu- I <>, 
perdi igitur vt angulus A F G fit redus ; id autem per Reltluuonis rcgrel- 
liim of tendetur hoc modo . 

c«roi<i6 Quoniam enim reda A B 'tangir circulum cum fit redus angulus. ABC,. 

redangulum E A G aquale erit quadrato A B,hoc eit quadrato A F, quare 
• vt A E ad A F, itaeric A F ad A G : vnde * fimiha erunt triangula EAF, 

F A G , fcd redus eft angulus A E F trianguli EAF ergo.Sc angulus A F G 
trianguli F A G redus erit quod erat offendendum i Conftrudum eit igitur 
triangulum F A G quemadmodum facere oportebat . 


Pro- 
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m . . » .. .. Problema III* ... > 

Data differentia crurum trianguli angulum rc&um ambientium , dacaquc 
perpendiculari . inuenirc crungulum * . • ; . t ■- , 

Refolutio. 

i . . • ; i 

S it data differentia crurum trianguli angulum redtum ambientium B , 
perpendicularis autem D • Oportet inuenire triangulum. 

Sit lam ir.uentum > eiusquc balis , efto A . 

Quoniam igitur ab angulo re£to trianguli dudtacftin 
bafim perpendicularis^ triangula ad perpendicularem 
B fi m ilia (unt toti triangulo, vt igitur bafis totius trian- 
guli ad crus vaurn, ita erit cus alterum ad perpendicu- 
larem . ac proinde id quod fjc fub extremis aequabi- 
turci>q'Jod fit fub meiiijs, hoceft 
Ci Din A arquabitur redangulo fub cruribus, 

Sed quadratum dillerentiscrurum:¥quale elt quadratis crurym , minus 
duplo re£bngulo fub cruribus, ergo 

B Q^squabitur A Q_j P in A t — 

quadratam enim baf.s , quod ett A Q_ aquale eft quadratis crurum , & du- 
plum. reckangulum fub bafe , 6^ perpendiculari, quod cfi D in A i, 
Siuak duplo rectangulo.iub cruribus, vc eft demonltratum . Denqueex- 
C pheata aequatione . '. i 

L. ; V. (B D Q ) - D aequabitur A. 3 

Porifma . , 



Recta , cuius quadratum squale eft quadratis differentis videlicet crunntj 
trianguli circa angulum rectum , & perpendicularis, aucta ipla perpen* 
diculari , equalis elt bafi trianguli. 

Datur igitur qu?fita balis trianguli. i ;; •’ •• : 


D 


Compofitio. 

S it data differentia crurum trianguli angu- 
lum redtum ambientium AB, perpendi- 
cularis autem B C. Oportet inuenire trian- 
gulum . Inclinentur ad angulos re&os A B»B C, 
6t connc&atur A C : eius quadratum a: quale erit 
quadratis A B , B C, differentiae videlicet crurum, 
& perpendicularis ; ipfa igitur A C , augenda 
cft longitudine C B , & fic au<2a debet fieri 
balis trianguli conllruendi . fic Porifma docet. 

. . K ergo 
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ergo centro C jnteruaJIo CB defrribatur circulus fixans AC continua- A 
tam iu D. deinde jn AD deferibarur lemicirculus A G D, ex cuius cen- 
tro, quod iit F, ducatur perpendicularis F G , in qua fumatur FH, s- 
qualis CB, vel CD, ipfi autem A D parallela agatur HI, jecans cir- 
cumferentiam in I, & conncflanrur A 1 , 1 D. Conftruflum elt igitur 
triangulum AID, quemadmodum Porilma docet i refla enim A C , cu- 
ius quadratum aequale eft quadratis datarum AB, BC, differenti* vide- 
licet crurum, & perpendicularis, aufla longitudine CB bafis elt trianguli 
A I D, Nunc oftendendum elt ipfum triangulu efTe quale Problema requirit . 

Sumatur enim Ik «qualis I D , & circulus D B £ lccer redam A C in 
E-, & agatur baft AD perpendicularis 1 L; ea parallela erit, & squalis 
refl* HF, atque adeo aequalis quoque CB datae, atque angulus A I D in B 
femicirculo reflus eft . h*c omnia ex conftruflione patent, iplkm autem A k 
differentiam crurum A I , I D «qualem effc A B dat* , per refolutionts re- 
greffum ita oltendecur . . • 

Quoniam enim reflus eft angulus A B C ,ex conftruflione , & ideo A B 
».«« » circulum in B quadratum A B * squale erit reflangulo E A D, feu 

quod idem elt quadrato A D , minus reflangulo A D E, hoc eft minus du- 
plo reflangulo A D ,^I L, elt enim D £ dupla ipfius I L,ex confiructione; 

*» H fed quadratum A D, * ?quale eft quadratis A 1 , 1 D , & rectangulum A D , 

» ie«ti I L squale rcctangulo AID; nam cuiii fine * flmilia triangula ‘A I D,I L D, 

& ob ii, Vt A D ad A I , ita I D ad I E , rectangulum A D, I L lub extremis. 
Squale erit rectangulo AID fiib medijs ■, ergo quadratum AB squale erit C 
quadratis A I, I D, minus duplo rectangulo A I D) fed & quadratum A k dif- 
ferentis iplarum A 1, 1 D, * squale elt quadratis A J, I D, minus duplo re- 
ctangulo AID, ergo quadratum A K quadrato AB. squaleerit, quare & recta 
A K squalis rects AB. Conitrucuim elt igitur triangulum AID, &c. quodfa- 
fcenf oportebat. ’ * '■ • 

- ‘ - Problema I V. : - 

Dato aggregato crurum trianguli angulum rectum ambientium , dataque 
perpendiculari . inenire triangulum . 

S it data compofita ex cruribus trianguli angulum rectum ambientibus B. n 
perpendicularis autem D. oportet inuenirc triangulum . ** 

' . .. Refolutio . 

X / \ /:l \ ■ / 

F Aflum utnft , & bafis illius trianguli efto A. 

Quoniam igitur triangula ad perpendicularem * 
fimilia fijn£toti triangulo, critvt bafis torius 
triaftguli ad crus vnum ; ita crus alterum , ad perpen- 
dicularem , & ideo id quod fit fub extremis * squabitur 
ei , quod iit liib medijs , hoc eft; 

" -* Din 
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A D in A xquabitur re&angulo lub cruribus , 

Sed quadratum compofitx ex cruribus * xquale eft quadratis crurum, vna 4fcc “** 
cum duplo recta n gulo iub cruribus , ergo 
B Q xquabitur A QjJ» j.) in A i 

Quadratum enim bafis , hoc eft A Qjequale eft quadratis crurum ; duplum 
autem rcClangulum lub baie, & perpendiculari ,hoc eft D in A a xqualo 
duplo reciangulo lub cruribus, vceft demonllratum. Denique explicati, 
xquationc . 

L. V. ( B Q^ D Qj -- D xquabitur A 

Porifma; ' ' ; 

B ...... 

Reda, cuius quadratum xqualeeft quadratis aggregati videlicet crurum, 
angulum rectum ambientium , perpendicularis , contratta ipla perpendicu- 
lari , squalis eft bafi trianguli . - ■ 

Datur ergo bafis trianguli, de qua quxrebatur ; 

Ex Porilinate apparet trvplam perpendicularem non efle maiorem reda, 
cuius quadratum xquale eft quadraris aggregati crurum , & perpendicula- 
ris; nam fi ab ca reita auferenda «lb perptndiculans , & ex reliqua facienda 
bafis trianguli conftrucndi,vt Porifmi docet, ipla bafis non debet efle minor, 
quam dupla perpendiculans,intri'angulo«nim rc&anguio fi crura funt aqua- 
lia, bafis dupla eft ipfius perpendicularis , fi inxqualia, maior eft quam dupla 
C perpendicularis. Hxc demonftranda fune , Si Problemati adijeienda deter- 
minatio , ne data fuos limites egrediantur , ’ . ; . 'r ■ 


Lemma . 


-.'i !. 




ca- 


i. ■' .'.doi‘* v.l : > 

Tripla perpendicularis crianguli redanguli ab angulo redo in bafim — 
dens, non eft maior, quam reda, cuius quadratum xquale tlt quadratis ag- 
gregati crurum , & perpendicularis . “ ^ . . . 

S it triangulum redangulum ABC , a cuius angulo redo B AC cadat in 
bafim 8 C perpendi ularis AD,& BA produ- 
catur in E longitudine A C ,& ducatur ipfi BE 
D perpendicularis B G ; xqualis autem ipfi AD,& co.v 
neciatur G E ; eius quadratum xquale erit quadraris BE, ® 

B G , hoc eft aggregari crurum , Se perpendicularis. : 

Dico igiturtriplam AD, non efle maiorem redi G E : 

Auc emm xqualia funt crura B A , A C , aut inxqualia , 
fine primum xqualia, ergo xquales erunt & B L>, DA, D C : vnde qua- 
dratum BA duplum erit quadrati A D.fed quadratum B E quadruplum 
eft quadrati BA, cum fit BE dupla ipfius B A, ergo quadratum BE 
odupluni erit quadrari AD, fed quadratum GE xquale eft quadraris GB, 
B E , & eft reda G B xqualis redx A D, ergo quadratum G E nonuplurn 

K a, erit 
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frit quadrati A D,& confequenter retUGEttipUtccbe A D. Tripla igi 

Wr A D non clt maior, quamG E, 

Sed fint inaequalia crura B A, A C,crgo & B D,DC 
erunt inaequales . Delcribatur autem it) BC iemicir- 
culusBAC , ejus circumterentia tranfibit per A, pro- < L- 
pter angulum rectum B A C , reda D non erit ex • 

centro, quare B C maior erit quam A D dupla, &.coa- L 

(equenter quadratum BC maius quadruplo quadrati 
A P , & redtangulum B C, A D maius duplo quadrati A D.&perccnfcqucns 
duplum redanguli BC, A D maius quadruplo quadrari A D, atque adeo qua- 
dratum BC, vna cum duplo rc&angulr B C, A D maiora erunt octuplo qua- 
drati A D» led quadratum BC aquale elt quadratis B A, AC, & du- 
pium redtanguli BC , A D sequaleduplorc&angulj B A C, e(l enim pro- 
Ifwi pter* fimilitudinem triangulorum ABC, DAC,vt BC ad B A, ita AC 
ad A D, & ideo rettangulum fub extremis BC, AD, aquale rc&angulo 
B A C fub medijs; ergo quadrata B A, A C vna cum duplo rettanguli B A C, 
♦fcnwiijtoc eft * quadratum B E, qui elt aequalis compofita: ex B A , AC, maius eric 
c<5tuplo quadrati A D, atque adeo quadratum G E , cui aqualia lunt quadra- 
ta G B, B E maius erit nonuplo quadrati A D , vnde & re&» G B maior eric > 
quam tripla A D : quare conltat propoli tum . 

Hoc igitur dempnllrato. Problema ita determinandum erit, 

Peterminatio , 

O Portebit triplam perpendicularem non efle maiorem re£ta , cuius qua- 
dratura aequale elt quadratis aggregau crurum, & perpendicularis . 

Compoficio Problematis., 

S it datum aggregatu crurum trian- 
guli angulum re&um ambientia 
A B, perpendicularis autem B C, 

Oportet inucnire triangulu . Inclinen- 
tur ad angulos rectos A B, B C,& con- 
trectatur A C ,eius quadratum aequale 
erit quadratis A B,B C aggregati vide- 
Jicet ciurum,& perpendicularis, ab 
ipfa igitur A C auferenda eft recta aequali? C P » reliqua vero fumenda pro 
tafc trianguli conttruendj i fic Porilma pricipit ergo centro C interuallo 
CB defcnbatur circulus fecans AC in D , in reliqua vero A D defcrU 
jaatur femicirculus A G D,cx cuius centro quod fit F ducatur perpendi- 
cularis F G , tn qua fumatur FH aequalis C B,velC D, eft aute C B non ma* 
jor,quam F Gjnam ex determinatione Problematis tripla C B non clt maior, 
quam AC»ergo nec dupla CB maior erit, quam A Cjnec fimpla CB maior 
quam p G - Ipfi autem AD parallela agatur H I lecans circumferentiam 
- . in 
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A in I , & connedancur AI, ID. Itaque conftrudum eft triangulum A I D, 
quemadmodum Ponfma docec : reda enim A C , ( cuius quadratum aequale 
eft quadratis datarum A B, liC, aggregato videlicet crurum , &: perpendi- 
cularis ) contrada longitudine C B bolis eft trianguli AID. Nunc oftenden- 
dum eft illud triangulum Problema efficere . 

Producatur enim A C vfque ad circumferentiam circuli in E , & in A D 
cadat perpendicularis I L : ea parallela erit , & xqualis recti H F ; atque adeo 
«qualis quoque dati CB. eit autem & angulus A I D in lemicirculo re- 
dus . Hic omnia patent ex conltrudione . Cotn politam autem ex cruri- 
bus A 1 , 1 D , iqualem efle AB dati, repetendo relolutionis vcftigia, ita 
oftendetur . 

B Quoniam enim redus eft angulus A B C , &c ideo A B tangit circulunu 
in B , quadratum A B * iquale erit redangulo E A D , feu quod idem eft qua- ’* 
drato A D vna cum redangulo A D E , hoc eft vna cum duplo redagulo A D 
I L-, eft enim D E dupla lplius I L , ex conltrudione > led quadratum AD’s-*^ 
quale eft quadratis A 1 , 1 D , &c redangulum A D, I L iquale redangulo 
AI D: nam cum fint*fimilia triangula A I D, IL D , &obid , vt AD ad ,ft **‘ 
A I , ita I D ad I L , redangulum A D , I L fub extremis i iquale eft re- 
dangulo A I D fub medijs.iergo quadraturo AB, iquale erit quadratis A I, 

I D, vna cum duplo redangulo A I D i led & quadratum compofiti ex A I, 
ID,*arqude eft quadratis A 1,1 D, vna cumdupb^ctangnli AID, ergo 4fco, “ li 
quadratum coropolitiex A I, I D , iquale erit quadrato A B : vnde & ipla 
C eompofita squalis rccts AB . Conftructum eft igitur triangulum A 1 D,&c. 
quod erat faciendum . < . 

Problema V. 

Datam rectam lineam lccare,vt rettangulum fub tota, & altera parte s- 
quale fit quadrato parcis reliqus . 

H Aic eft Propolicio vndecima libri fecundi Elementorum, leu trigefima 
fexti, qus iubet datam rectam lineam extrema, ac media ratione iccare. 

Relolutio. 

D Clt data recta linea fecanda B , vt rectangulum lub tota , & altera paret» 

^ Squale lit quadrato partis reliqus . 

Secta iam fit, & pars maior cfto , A , ergo minor pars 

erit B - A . Et cum rectangulum lub toca & minori par- __ 

te squale fit quadrato partis maioris ■ ■ ■ '■jPJT* 

BQ^- B in A squabicur A Q 

Addico verique parti B in A , vt cognita ab incognitis leparentur. 

B sqnabitur A QjJ* B in A 

Et explicata squatione L. V. ( B QjJ* B Q_‘- squabitur A . 

*V| w ' •i**, i 

K j Po- 
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Porifma . 


A ’ 


Reda cuius quadratum iquale eft quadratis totius dati , Sc dimidii eiuf- 
dem contrada eadem dimidia, iqualis eft parti maiori . 

Datur ergo pars maior , dc qua quzritur . 

Hoc Problema vnico modo ab vna relolu none pendente componitur,quo- 
niam in eo vna tantum conditio requiritur, nempe vt redangulum lub tota 
data, Sc altera parte iquale ht quadrato partis reliqui . 


Compoficio. 


S it data reda linea A B , quam oportet lecnre , 
vt rcdangulum fub tota , & altera parte , i- 
quale ht quadrato reliqui partis . Ducatur 
'A C perpendicularis . & zqualis dimidii A B , 

& iungatur C B , a qua ablcindaturC D iqualis 
C A , reliqui vero D Bfiac iqualisBH. Seda eft 
igitur A B in E , quemadmodum habetur ex Po- 
rilmatc : a reda enim C B , cuius quadratum i- 
quaie eft quadratis /\B, A C totius videlicet dati, & dimidii eiuflem, ab- 
laca eft Cl) iqualis dimidii AB, reliqui vero BD fada eft iqualis 
BE. Itaque oftendendum eft redangulum BaE iquari quadrato BE. 
id aurem per repetitionem veitigiorum Re/olutionis fiet manifeftum . 

Centro enim C interuallo C A , vel CD circulus deicribatur fecans 
BC continuatam in F, is circulus tanget redam AB in A , ac proin- 



Problema V I . 


B 


i fraudi jg rcdangulum DBF quod 'confiat quadrato D B , & redangulo F D B 

** , * tt ‘ i * iquale erit quadrato AB. auferatur verinque redangulum FDB,quo- 

■ * ■ nYJ. jj: c.:. i- ‘ i_ nn ..fl. 


niam in Relolutione additum fuit i ergo reliquum quadratum DB, hoc eft 
E B,iquabitur quadrato A B , minus redangulo F D B, hoc eft minus 
redangulo A B E i lunt enim iquales FD,AB;cum fit A C dimidia 
ipfius A B ; & aquales quoque D B , B E , feu quod idem eft , iquabitur 
redangulo B A E . Seda eft igitur A B in E , vt Problema exigit , quod 
faciendum erat. 


In dato circulo aptare redam lineam magnitudine datam, qui ad datum 
pundum pertingat . 


H Oc Problema duos cafus habet, aut enim datum eft pundum extra 
circulum ,aut intra; primo Cafiu oportebit redam magnitudine 
datam non «fle maiorem diametro circuli ; lecundo vero Calu opor- 
tebit ea nec efle maiore diametro circuli, nec minore ea recta linea in circulo, 

qui 
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A qux in dato pundofecat diametrum ad redos angulos; ea enim minima eft 
omnium , cum fit a centro omnium remotilsima. 


Refolutio primi Cafus . 

S it iam fadum . hoc eft fit aptata , in dato circulo , vt 
petitur , data reda linea B; qux produda perucniat 
ad datum pundum O, a quo ducatur reda tangens 
circulum, ea data erit; quoniam datum e(t & pundum O 
pofitione, circulus veropofitione & magnitudine. Sit 
igitur ea tangens D , & quaeratur continuatio aptatae; quae 
clt interdatum pundum , & aptatum . ea efto A , ergo to- 
B ta continuata , feu iecans circulum, erit A «J»B. Et quo- 
niam redangulum fub tota lecante , & parte exteriori eiuf- 
dem xquale eft quadrato , tangentis , ideo 
A QjE B in A aequabitur D 
Et explicata aequatione. L. V.(DQjJ* BQ )~B ^.aequabitur A. 



Porifma , 


C 


Reda , cuius quadratum squale eft quadrato tangentis circulum , & qua- 
drato dimidiae aptatx in circulo , contrada eadem dimidia aequalis eft conti- 
nuationi aptatae, quae dato pundo, & aptata terminatur. 

Datur ergo continuatio aptatae de qua quxritur . 

Compoficio Primi Cafus . 


S it datus circulus E H D cuius centrum B ; datum, 
autem pundum A , quod fit extra circulum , 
data magnitudine reda linea Z , quae non fit maior 
diametro circuli. Oportet in circulo EH D rcdxlinex, 

2 squalem redam lineam aptare , qux ad pundum A 
pertingat Si diametro circuli E H D xqualis eft ipfa Z 
ducatura pundo A per centrum circuli reda linea, 
fadum erit quod proponitur . Si vero ipfa Z minor eft 
D diametro, ducatur A E contingens circulum E HDin 
E, & connedaturB E , erit igitur angulus A E B redus. 
deinde in E B fumatur E F , xqualis dimidix Z , & con- 
nedatur quoque A F ; quadratum igitur A F xqualeerit 
quadratis A E , E F , hoc eft tangentis, & dimidix Z. 
itaque a reda A F auferenda eft reda xqualis jpfi F E , vel dimidix Z, refidux 
vero facienda eft xqualis continuatio aptand?,qu$ dato pundo , & aptanda ter- 
minabitur . Sic habetur ex Poriimate. ergo a reda F A abicindatutF C squa- 
lis F E , & centro A internallo A C defcribatur arcus Iecans circulum E H D 
in H, & per pundum H duda reda linea A H D vfque ad cauam eiulHeou 

cir- 
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circuli circumferendam, apcata erit H D in circulo , quemadmodum Porifma ^ 
docet . Eam autem xqualemefle Z datx , ile demonllrabitur. 

Centro enim F interuallo F E, vel F C defcribatur circulus iecans A F con- 
tinuatam in G . Quoniam igitur xqualn lunc redangula H A D , C A G 
vtrunquc enim xquale eit quadrato A E, atque cit A H xqualis AC» erit &P 
A D xqualis A G , quare per tubdudionem xqualium A H , A C , xqualibus 
A DjAC , fiunt & reliqux H D,C G squales ; led C G xqualis eltZ, vtraque 
enim dupla eft iplius E F ; ergoii.' H D ipfi Z xqualis erit. In dato igitur ur- 
culo EH D aptata eft H D dati Z xqualis , eaque ad pu nedum A pertingit 
quod facere oportebat . 

Hoc Problema quia duas conditiones exigit nempe vt aptata in circulo fit 
xqualis datx recte linex , & vt ad datum pundum pertingat, dupliciter com- g 
poni potcll dedudis ab vna,eademque Reiolutione compofitionibus , & licet 
nxc altera qux (equitur Compofitio fit multis de caufis inferior, quam prima 
cam tamen fubijcerc volui , vt olfendatur ex qualibet Reiolutione, tot com- 
pofitiones oriri , quot in Problemate conditiones requiruntur . 


Alia eiuiHem Cafus Compofitio . 



S int igitur eadem data, &oporteac facere quod impera- 
tum eft . Ducatur A £, vt prius contingens circulum 
E H D in E,& lugatur B E, & in ea fumatur E F xqua- 
lis dimidix Z , & iungatur A F , ab eaque ablcindatur F C 
xquaiis F E, 3 t centro A interuallo A C deferibatur arcus le- I 
cans circulum F H D in H , in quo accommodetur H D x- 
qualis Z . Dico H D Problema efficere, eamq. produda per- ' 
uenire ad pundu A.Cetro enim F.interuallo F C,vel F E de- 
feribatur circulus Iecans A F produdam in G , & iungatur 
A H . Offendendum eft igitur A H D redam efle lineam . 

Si enim non eft reda linea A H D producatur A H.vfque ad cauam circum- 
ferendam circuli E H D in I . Rectangulum igitur H A I xquale erit rectan- 
gulo C A GjVtrunque enim xquale eft quadrato A E tangentis,ea enim verum- 
que circulum tangit , fed rectangulum C A G xquale eit rectangulo fub H A, 
& compofita cxAHjHD; funt enim xquales A C , A H ; & xquales quo- 
que CG , H D , ex conftructione , & ideo xquales, & A G , A I ; ergo rectan- 
gulum HA I, xquale erit rectangulo iubH A ,& compofita ex A H , H Dj 
quare A I xqualis erit compofitx ex A H , H D dempta communi A H ; reli- 
qua H I reliqu? H D squalis erit , quod eft ablurdum : recta eft igitur linea- 
AH D ; quod oftendifle oportuit, atque adeo aptata eft in circulo recta HD, 
eaque ad punctum A pertingit quod faciendum erat. 


D 


Re- 
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Rcfolucio fecundi Cafus . 


F Actum iam fic , hoc elt fit aptata in circulo vt peti- 
tur data recca linea B , eaque tranieac per datum pun- 
ctum O, per quod ducatur circuli diameter cui a 
puncto O , ducatur perpendicularis vfque ad circumferen- 
tiam . Quoniam igitur datum elt punctum O , poficione, 
circulus vero politione , & magnitudine , ergo & Jiametej 
ciustranfiens per O dabitur policione,& magnitudino, 
atque adeo dabitur & ipfa perpendicularis, ergo fic ea D,& 
quirarur alterutra pars aptatx, quxin dato putido diuidi- 
B tur : ea cito A ; ergo reliqua pars eric B — A & redangu- 
lumfubparcibus aptati 'arquale erit redangulo fiib parti- 
bus diametri, hoc cll quadrato perpendicularis, itaque , 

B m A - - A Q^ iquabicur D Q_ 

£C explicata fecundum tertium Canoncm iquatione 
B ; * L. V. ( B Q^ 4 - -. D Qj iquabicur A 
Vel B - - L. V. ( B Q f -- D Qj iquabitur A 

’ i hac iquatione A explicabilis elt dc duobus terminis, quorum primus 
pars maior aptati , fecund us pars minor, in eamdem enim aequationem in- 
— ^ue de maiori parte apeati quiricur , fiuc de minori . 

Porifma . 

midia aptata in circulo , protradi longitudine redi , cuius quadratum 
i ]uale eit excelfui , quo quadratum dimidii aptati liipcrat quadratum per- 
pendicularis, iquahs elt pam maiori apcaci, qui dato pundo diuiditur, coo- 
tradu vero iqualiseft patti minori. 


II « «11, 


Compoficio Secundi Cafus . 

S Ed fit in circulo datum A pundu , & data z non 
fit maior diametro circuli dati H E D, neque 
minor cared* linea in circulo, quam diameter 
D per pundu A duda fccac ad redos angulos , Sc oporteat 
facere quod imperatum elt. Ducatur per A circuli 
diameter I A K , cui fi fic iqualis Zdata , tadum ia ru 
erit quod proponitur fi vero lic minor ducatur per A ip- 
fi diametro ad redos angulos E AL Sc fi ipla E L iqua- 
lis fic dati Z , rurfus fadu erit quod proponitur, fi vero 
Z miior fic quam E L ponatur in A Ireda linea 
iqualis dimidii Zj elt autem dimidia Z maior, quam 
A E ,cnm tota Z ponatur maior , quam tota E L , qui 
dupla cft ipfius A E. Quadratum igitur EF fupcr.it 

qua- 
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quadratum E A quadrato A F , itaque dimidii Z addenda elt reda A F , ei- 
que fic aude facienda aequalis pars maior aptandi, quae in pundo A diuiia erit • 
Vel dimidii Z detrahenda elt reda AP,& relidui facienda {qualis pars mi- 
nor aptandi, fic Porilma fieri docet . icitur red{ F E fiat aqualis F C , & 
centro A intcruallo A C defcribatur arcus lecans circulum H E D in H, & 
junda H A producatur vique ad circumferentiam inD. Dico redam HD 
Problema efficere . Centro enim P interualloF C,velF E delcnbatur circu- 
lus fecans F K etiam produdam in G . Quoniam igitur aequalia lunt redan 
gula H A D , C A G i vrrunque enim iquale elt quadrato A E, atque elt A H 
aequalis A C > erit & A D aequalis A G ; quare per additionem iquafium AD, 
A G aequalibus A H , A C , fiunt quoque iqualcs 3c H D, C G , led C G squa- 
lis elt Z, viraque enim dupla elt ipfius F F. , ergo & H D ipfi 2 squalis erit . 
In dato igitur circulo H A D aptata elt HD squalis Zdats, caque per pun- 
dum A tranfit , quod erat faciendum . 

Et hic Cafus duplicem admittit Compofitionem , vtramqueexvna, eadem- 

S e Refolutione emanantem > fed primi Cafus compofmones ed excmplunu 
Sciant . 

Problema VII. 

Dato femicirculo , Sc reda linea fit ipfius bafi perpendicularis . Inter ipfinn 
perpendicularem , & circumferentiam femicirculi ponere redam linearo, 
magnitudine datam , qusad femicirculi angulum pertingat . 

H Oc Problema fex Cafus habet; tres quidem funt cum perpendicu- 
laris fecat bafim femicirculi produdam . primus differt a reliquis 
duobus, quod in primo ponenda elt reda magnitudine data inter 
perpendicularem, & conuexam lemicirculi circumferentiam. In reliquis 
Vero ponenda elt inter perpendicularem, & circumferentiam cauam . Secun- 
dus autem Cafus difiert a tertio , quod in fecundo bafis femicirculi noneft 
maior fegmento balis produdi , quod inter perpendicularem, & circumfe- 
rentiam interficitur , in tertio autem-maior elt . 

Quartus autem Cafiis , 6c^ quintus elt cum perpendicularis in ipfam bafim 
cadit; quartus differt a quinto , quod in quarto ponendi elt reda magnitu- 
dine data inter perpendicularem , & circumferentiam cauam. At in quinto 
ponenda elt intef perpendicularem , & circumferentiam conuexam . 

Sextus denique Caliis eft cum perpendicularis in extremitatem bafis femi- 
circuli cadit. 

Primi quatuor Cafus determinatione indigent : duo vero reliqui indeter- 
minati funt. 

Primo igitur Cafu oportet rectam magnitudine datam non efTe minorent 
cofegmcnto bafis produdi, quod inter perpendicularem, & circumferen- 
tiam interficitur. --••• 

Secundo Calu oportet illam magnitudine datam , non efTe minorem bafr 

pro- 




I 


Digilized by Google 


II» 


Liber Tertius. 

^ produda , vfque ad perpendicularem . 

Tercij Cafus detcrminaionem quare ex Porifinate Refolutionis , fiquidem 
in ea femicirculi,& perpendicularis politione non dum liquet , qua: fit mini- 
ma interceptarum a circumferentia, & perpendiculari quemadmedum cer- 
nitur in procedentibus, Sc^ in ea qua iequitur inlpecta tantum lcmicirculi 
& perpendicularis pofitione . 

Quarto denique Caiu oportebit redam magnitudine datam non efle ma- 
iorem fegmento bafis femicirculi , quod inter perpendicularem , 8c circumfe- 
rentiam interijciturexeaparce ponenda:. 

Refolutio primi Cafus . 

B 

S ic datus femicirculus EFC, in cuius bafim produdam cadat perpen- 
dicularis 1H, Sedata reda linea B, qua: non fit minor, quam CH. 
Oportet inter circumferentiam iemicirculi , & ipfarn perpendicula- 
rem ponere rectam lineam aqualem data B i iiaut ad pundum E perti- 
neat . 

Sit iam fadum , &r fit ea reda FI, Sscannedacur CF. Ct autem da- 
tarum FI , EC, E H ,prim.aB, 
fecunda D , tertia G , vt in fe- 
cunda figura , & queratur E F , 
ca cito A . duplicem figuram 
C appolui, primam quidem vr ex- 
politio Froblematis clarior fiat i 
iecudum vero vt Roiolutioni fer- 
uiat , casque diltinxi , ne multitudine , & diuerfitate literarum , qui in vna 
figura exilterenc obruantur Itudiofi potius , quam iuuentur . Quoniam igi- 
tur fimilia fune triangula EFC, EHI , angulus enim EFC in femicir- 
culo redus elt , & ideo aqualis angulo redo H , & angulus ad E commu- 
nis elt virique, erit vt EF ad EC,ia EH ad E 1 , hoc elt in figura ad 
relolutionem pertinente proportionales erunt . 

A D G A * B 

Sed quod fit lub extremis aquale eft fado fub medijs , ergo 
D A Q^ «$* B in A aequabitur D in G 

Et explicata aquatione L. V. ( B 4* D in G J — B j X- 
quabitur A. 

Porifma . 

Reda , cuius quadratum aquale eft quadrato dimidie F I & redangubr 
CE H , contradi dimidia F I aqualis eft reda E F . 

Datur ergo £ F quafita. - 

Com- 
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S Itdatjs Icmicirculus EFC, in cuius bafim EO 
produdim cadat perpendicularis IH, Si dati, 
quoque reda linea B> qux non Iu minor ,quam 
C H . Oporcer inccr perpendicularem 1 H , Sc circum- 
ferentiam E FC datxB squalem redam ponere ,qux 
ad pundum E pertingat . Si B squalis fit reda: C H , ;e 
fidum iam erit quod proponitur , fi vero fit maior jde- 
Icribatur in E H lemicirculus E k H , a/ ipfi E H aga- 
tur perpendicularis Ck, & lungantur E K , k H . an- 
gulus igitur E kH in iemicirculo reduselt, ac proinde 
E k * media proportionalis inter C E , E H , quare qua- 
&r&w dratum E k * squabitur redangulo C E H . Produca- 



B 


tur autem H kin A , vt fit k A squalis dimidia? B, SciungaturE A : cuadra- 
tum igitur E A squale erit quadratis AK,kE, hoc ell quadrato dimidis B , 

& redangulo C E H . a reda igitur E A auferenda elt A G squalis A K , vel 
dimidixB, refidux vero E G squalis aptanda elt reda in Iemicirculo EFC 
fic Porilma docet . aptetur ergo , & fit ea E F . dcmonllrabitur infra , A G 
minorem die , quam E C . denique produda fc F donec occurrat reds H I in 
I . Dico F I squalem e ile datx B . lungatur enim F C , & centro A interuallo 
A K,vel A G deferibatur circulus lecans E A produdam in D. is circulus tan- 
get redam E K in k quia reduselt angulus E K, cum fit redus& k H; qua- G 
re redangulum G E D squale erit quadrato E B hoc dl redangulo C E H, 
vt igitur G E,leu F F ad E C , ita erit E Had E D> fed propter fimilitudincm 
, triangulorum EFC, E H I , di vt E r' ad AC , ita E H ad EI ergo jpla E I 
squalis erit E D, & ablatis squalibus E F , E G , reliqua F I reliqua G D hoc 
elt data: B , xqnalis erit . Pof ita eit igitur inter circumferentiam E F, & per- 
pendicularem I H reda F I squalis B , eaque ad pundum E pertingit : quod 
erat fadendum . 

At vero E G minorem die, quam E Cmanifeftum efi:, fi enim non dl mi- 
nor, erit maior, vel squalis: led ponitur & G D, hoc eliB, maior quamCH, 
ergo & E D tota maior erit quam tota E H . vnde redangulum G E D , hoc 
cft quadratum E K, maius erit redangulo C E H , quod eit abiurdum , illud D 
eorei.i enim quadratum huic redagulo * squale dl . Non igitur E G maior elt quam 
E C,aut ei squalis, ergo minor quod dtcndifle oportuit. . . 

Determinatione cautum cit ne data B fit minor, quam C H; nam ipfa C H 
minima dl omnium, qus ad pundum E pertinentes inter circumferentiam 
i. FC, & redam 1 H interijeiuntur . Ducatur enim alia vtrumque reda linea 
E F I , ea maior erit quam E H , ied & £ C maior dl quam E F, ergo reliqua! 

C H minor erit quam reliqua F 1 & fic oflendetur ommbus alijs minor . Mi- 
nima dl igitur omnium C H , quare manifdta dl determinatio . 

Rcfo- 
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Refoludo fecundi Cafus . 


S it datus femicircuius efc e cuius ba(e continuata longitudine , notu 
minore ipfa balc , cadat perpendicularis li i : data autem reda li- 
nea B , qua: non fit- minor , quam c h. Oportet inter perpendicula- 
rem h i , & circumfercntiain efc ponere redam lineam zqualem datae B, 



ita vt ad pundum e pertingat . 

Sit iam fadum , &; fit ea reda f e i , & iungatur 
f c . dati funt igitur f i , ce, eh. prima fit B, 
fecunda D, tertia G ,& quaeratur flue ei, fiueef. ' 
altera carum efto A , ergo reliqua erit B — A . 

B Et quoniam fimilia funt triangula e f c , e h i , nam 
angulus c fc in femicirculo redus eft, & ideo x- 
qualis angulo redo eh i , & angulus fec aequalis 
angulo hei, cum fint ad verticem , erit vc e f ad 
cc, ita eh ad c i, hoc eft in figura Refblutioais 
proportionales erunt. 1 ..... :..;;brv3 


Et quod fit fubcxtremis aequale erit ei, quod fit ^ : 5 

fub medijs,ergo 

B in A — A Qjequabitur D in G 
Et explicata xquatione B ~ *$* ( B - D inG ) atquabitur 

Vel B^- - (B -D inG ). arcuabitur 

In hac aquatione A explicabilis eft de duobus terttainis , quoru 
eft e i , fecundus c f fi quidem in eandem arquationem inciditur 
ei quzritur,fiue de ef. . 



Porifma . 


Dimidia f i , protrada longitudine redar , cuius quadratum zqualc eft 
cxcdTui, quo quadratum dimidia: f i fuperat redangulum cch, tequalis 
eft redas c i i contrada vero xqualis redq c f . 

D Daturergo vtraque ei, ef. • » rnO!:., • 

. • •* . j .* i v % ! ' 5 ; ; * » . .t y i 

Compofitio fecundi Cafus . 

> l" j’’-. ■ . i ■, 

S it datus femicircuius E F C ,vt fupra , & oporteat facere quod propo- 
fimm eft. Si B data arqualis fit HC , fadum iam erit quod pro- 
ponitur. fi vero fit maior , agatur ipfi HC perpendicularis EK, 
quam femicircuius in H C deicripcus fecct in k,crit Ek minor quam 
dimidia B , cum fit & H C minor quam tota B . Itaque poterit a pun- 
do K in redam E H duci reda squalis dimidi? B . ducatur igitur k A 

L ea 
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ea maior erit quam A H, minor autem quam AC; ^ ^ 

nam cum fit Ak maior , quam dimidia H C,erit f' /j' \ 
centrum circuli HKC in AC, & ideo A K ma- 
ior quam A H ,& minor quam AC. Producatur 
ergo AH in G.vtfit A G zqualis A K, vel dimi- c “ 
dix B,&in HI ponatur EI zqualis E G, eaque 
producatur ad circumferentiam in F. 1 

Vel vt in fecunda figura ab AC abfeindatur reda 

A G zqualis A k, & in femicirculo EFC accom- D ' 
modetur E F zqualis E G , eaque producatur in I . 
alterutro modo id fiat , fadum erit quemadmodum* 1 
Porifma docet, in prima enim figura redi AG,cui B 

zqualis eft dimidia B , addita eit A E , cuius qua- 
drato fuperatur quadratum K E a quadrato A K ,hoc e fi; fuperatur redan- 
gulum C E H a quadrato dimidix B , & toti E G fada eit zqualis E I . 

In fecunda vero figura redx A G detrada eft A £ , & rcliquz E G fada 
cft zqualis E F. Nunc ofiendendum eft redam I E F Problema efficere . 

Iungatur enim FC, & fumatur AD zqualis A G . Quoniam igitur re- 
darum G A , A E , in prima quidem figura differentia cft E D , aggregatum 
E G i in fecunda vero differentia cft E G , aggregatu m E D ; ideo in vtraque 
figura redangulum G ED ,fub aggregato, & differentia* aquale erit diffc- 
rentix quadratorum GA,AE,ieu k A , A E,hocc(l quadraro kE, vel 
redanguk) H £ C : fed redangulum I E F xqualc cft eidem redangu G 
lo H E C , nam cum fiat fimiiia triangula E H I , E F C, eft vt E H ad i I, 
ita EF ad E C , & ideo rcdangulutii HEC fub extremis xquale redan- 
gulo I, E. F fub medijSi ergo redangulum G E D zqualc erit rcdarigulo I E F. 

In prima quidem figura fic argumentor . led fe zqualis eft G E , ergo & E F, 
ac proinde tota I F zqaalis toti G D , hoc eft ipfi B . In fecunda vero figura 
argumencor hoc modo; fed E F zqualis eft EG ,ergo & E I zqualis erit LD, 

& confequenter tota I F , zqualis toti D G , hx eit datz B , quod erat offen- 
dendum . Pofita eit igitur inter perpendicularem H E Se circumferentiam 
EFC reda 1F zqUalis datat B, eaque ad pundum E pertingit: quod erat 
faciendum. ,’i a ; . 

At vero redam H C minimam effe omnium > quz ad pundum E perci D 
nent, &inter perpendicularem H I,Sc circumferentiam EFC interijeiuntur 
fic demonftrabitur . ' i ( 

Ducatur enim alia quxeunque reda I E F , 8e iungatur FC. Quoniam 
igitur propter fimilitudinem triangulorum E 1 C, E H I , eit vt E F ad EC, 
ita EH ad ii , atque eft maxima quidem E I , minima vero E F ; erit I F com- 
pofita ex maxima, & minima maior,quamHCcompofita ex reliquis: & fic 
oltendctur H C minor omnibus alijs . Quare manifeita eft dete rminatio . 

• -i' • ,1. . ' f • ---i. 

Re- 
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^ Refolucio Tcrtij Cafus .' 

S ic datus femicirculus e fc, e cuius bafc continuata longitudine minori 
ip(a bafc cadat perpendicularis h i , dataque recta linea B : & oporteat 
facere quod imperatum eft. In hoc cafu quoniam ex hac femicirculi, 
& perpendicularis politione non videtur offerri minima interceptarum a per- 
pendiculari , &£■ circumferentia femicirculi, quemadmodum in caltbus pro- 
cedentibus, ideo determinatio petenda eft ex Porifmate . 

Sit igitur fa&umdudiafcilicctredla icf xqualis daex B,& iungacurFC, 
fitque datarum if, ec,ch, prima B , fecunda D, tertia G,& quxratur 
alterutra panium e i , e f, ea effo A , ergo reliqua 
B cric B - A , & propter fimilkudinem triangulorum- — 

e fc , e h i , eritvt e f ad cc,ita eh ad ei,hoceft / / 'X 

in figuris ad refolutionem pertinentibus , proportio- f, ( y' 

nales erunt. I /c B <p . 

A D G B ~ A fl ' 

Vel B-A D G A \\ 

Et fadtum fub extremis squale erit fa£ko fub me- s — — -1 

dijs , hoc eft ' 

B in A - A Q^xquabitur D in G . ( M 

Ec explicata xquatione B j «$»L. V. ( BQ_^- — D - » 

in G Jxquabicur A *' 

C Vel BJ- ~ L.V. (BQJ- ~ D 

in G ) xquabitur A 

* Et in hac quoque aequatione A explicabilis eft de duobus terminis i quo- 
rum primus mdreae maiorem quaefitarum e f, ci > fecundus minorem . 

Porifma : 

Dimidia f i protra&a longitudine redis , cuius quadratum xqualc eft 
exceflui , quo quadratum dimidix fi fuperat reciangulum hec, aequalis 
eft maiori partium e f , e i . concradia vero , minori . 

Ex hoc Porifmate apparet , dimidiam B , non efte minorem media proa 
D portionali inter re&as e h , e c . Porifma enim indicat quadratum dimidix 
B non elTe minus rediangulo he a iubet enim auferri re&angulum illud 
a quadrato dimidix B , minus videlicet a maiori , vel falcem xquale ab x- 
quali , non autem maius a minori 3 neque enim , vc didhim cll, Porifmx. 
iubet, quod Heri non poteft. Determinatio igitur tenij Cafus, quam dixi 
ex Porifmate petendam, hxc erit.' • . ■ . . 
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Determinatio terti j Cafus , 

O Porcebit datam B non efle minorem dupla media proportionali inter 
H E,EC. Nam ipla media dupla minima cit omnium interceptam 
a perpendiculari H I , & circumferentia E FC ; quod quidem fic 
demonftrabitur , 

Re fumatur antecedens figura, & deferibatur in HC femicirculus fecans 
E k ipli H C perpendicularem in k , eric ergo E k media proportionalis inter 
E H , E C . Accommodeturautem infemicircula h F C redaE F «qualis Ek, 
eaqup produda fecet perpendicularem H I ui I, & iungatur F C. erit ob fi- 
militudinem triangulorum E F C , E H I vt E Cad E r , ita E I ad EH , fed B 
Vt E C ad E K , hoc eft ad E F, ita eft E F ad E H, * ergo E F aqualis erit E I, 
atque adeo tota IF dupla eric iphus E K. Dico igi- 
tur ipfamlF minimam efle omnium dubiarum per E, 
qua: a perpendiculari H I , & circumferentia E F C 
intercipiuntur , 

Ducatur enim alia reda vtcumque L E D , & iun- 
gatur D C , Quoniam igitur fimilia funt triangula 
E D C , E H L , erit vt E D ad E C , ita F H ad E L ; 
fedoftenfumeft, Vt ECad £F,ita elTe Ei ad EH, 
ergo in perturbata proportione erit vt E D ad e F , ita 
E Iad E L, led in prima quidem figura, maxima eft 
eL, minima ED;in fecunda' vero maxima eft ED, 
minima E L, vtroque igitur Calit L D cum fit compofita ex maxima mi- 

nima, maior erit, quam IF compofita ex reliquis. & fic demonftrabitur 
I F minor omnibus alijs , Minima eft igitur I F . quod erat oftendendum . 

. . | 

Compofitip terti; Cafus . 

S ic datus femicirculus E F C , vt didum eft j 
data autem reda linea B , qua; non fit minor 
dupla proportionali inter H e , EC. & opor- 
teat facere quod imperatum eft. Deferibatur in H C , 
femicirculus , quem ada perpendicularis E k fecet Q 
in k, & in E H ponatur k A «qualis dimidia: B; 
eft autem dimidia B non minor, quam K E; cum 
tocaBnon fit minor quam dupla E k , ex Deter- 
minatione : Deinde producatur A H in G , vt fit- © 

A G «qualis A K, & in H I ponatur EI «qua- - 
lis E G , caquc producatur ad circumferentiauu 
in F . 

Vel vt in fecunda figura fumatur in A C reda A G «qualis A K , & in- 
’ - fc- 
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Iemicirculo E FC accommodetur E F «qualis E G ,caque producatur i tu 
I . fiue hoc , fiue altero modo fiat conftrutho , ea fada erit quemadmodum 
Pqriima iubet . redam que I E F «qualem efle dat* B demonftrabitur ea- 
dem ratione, qua in antecedenti Cafu ifnmq eadem verborum textura, qua* 
re ijs repetitis habebis demonftrationem , 

Quando autem data B maior eft , quam dupla E k-, non autem qyimH C, 
pofiibile eft per pundum E ducere duas redas lineas , quarum vtraque. 
inter perpendicularem H Z, & circutnle.tf«ti(im EFC interieda «qualis 
erit dat* B r. rr-.rrr.^j or.-- :.-: * J- 

Repetatur enim eadem conftrudio,qus fupra, m,, ‘ i 

& fic inter perpendicularem H Z , & oircumferen- > . 
tiamE F C pofita refla ZEF squalis lpfi B,& a ;- s 
pundo K ad centrum circuli H ktC , ;quod fit 
O , ducatur K O , ea non erit minor, quam k A, g. 
cui squalis eft dimidia B, cum& HC ponatur f ^ 
non minor quam B, quare neque quadratum . 

KO minus erit quadrato kA.> hoc eft nequi. , £ /■_ 
quadrata KE,EO minora cffiyjt quadrati? kE, i 3 n 0li ^. 

E A , atque ablato communi quadrato K E , reliquum quadratum E O non 
erit minus reliquo quadrato E A \ nec ideo reda E O minor , quam reda 
E A , fed Sc O C non eft minor quam A G , ergo tota E C non erit miner 
quam EG tora. Accommodewrdgfair in femicirculo EFC reda EL 
; squalis E G, vel E I, & producatur donec fecec perpendicuIaremH I in M > 
& iungatur E C . Quoniam igitur propter fimilitudinem triangulorum. 
ELC, E HM eft vtEL ad EC, itaEHadEM,& propter fimilitudinem 
triangulorum EFC,EHZ, vtECadEF, itaE I ad E H , erit in perturbata 
proportione , vt E L ad E F , ita E I ad E M , fed E L prima squalis eft ter- 
tisE I, cxconftrudione,crgo& fecundaE F squalis erit E M quarts, &con- 
Zequenter tota M E squalis toti I F , atque adeo vtraque squalis B dars . 

Idem autem Cafus poterit conftrui alia quoque ratione in eodem Porilma- 
te expofita , vbi enim in iemicirculo EFC accommodata eft reda EL ae- 
qualis E G , vel E Z , hic , ornifla ea accommodatione ponatur in H 1 reda 
E M squalis E D , vel E F , fi quidem ipia E D , vel E F non eft minor quam 
E H , quia cum fit ob fimilitudinem triangulorum E F C,£ H I,vt £ C ad EF, 
ita E 1 ad E H , atque E C prima non minor , quam tcftia E Z.vel E C>vt de- 
monftrauimus fupra,erit & fecunda E F non minor, quam E H quarta . Ipia. 
autcmM v. producatur ad circumferentiam E F C inL,& iiingatUf LCierit 
igitur ob fimilitudinem triangulorum E F C , E H I, vt E F ad E C,' Ita EH ad 
r I, fed vt e C ad E L , ita eft r 'M ad E H , ob fimilitudinem triaifgulonim 
E L C, E H M , ergo in perturbata proportione , vt E F ad E L , itaerit £ M 
ad E], fed E F prima squaliseft EM tertis, ex conltrudione, crgo&ftcun- 
da E Earqualiseric quarts E I * 'itaque tota Z F squalis erit y toti M L ,& per 
ebnfequensvtraque squalis 8 daes.-- ■ ■ «**" i 'Ai\ 

L 3 E> c - 
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Reda , cuius quadratum squale eft quadrato di&fdia* P 1, 8r re da n gulo 
HEC> contrada eadem dimidia F I squalis cit redx E F . 

“ „ _ • f . . • - ' T . -.4 OjJIM < 1 •• • • » . 

, P^turergoE Fon*iita- ° 


Compofitlo quinti Cii8,s . 

. ' . I ,V! ; . .j 1 { '-'J.' ‘ : u f ■ 




tur in A , vt fitk A squalis dimidi*B/&iungatur E A 
ab eaque abfcindacur A G squalis A k, &in iemicirculo 
E FC accommodetur E F squalis EG, & prddueaturvlqi 
ad perpendicularem HI . Fa&umeft igitur quemadmo 
dum Porifma docet: a reda enim A E , cuius quadratum 
jequale eft quadratis AK,K£, hoc eft' quadrato dirtji Jis 

B , & redangulo HJE C , ablata elVAG squalis dimidix 

B , & refidus E G aptata eft in femicirculo squalis E F . E 
Redam autem F I squalem cfle dat* B,ica fit mamfeftum. 

Iungatur enim F C & centra A interuallo A E /vel A G deferibatur circu- 
lus fef ans JE A produdatp in D , is circulus tangit redam E K in K , redi us eft 
eninfaKg^ltJs A ffEkiitti fit redus & angullis EkC in femicirculo, & propre- C 
yea re£b'ngulum G BDx quale erit quadrato E k-, hoc eft redangnlo-H E-C 
quare vt G E leu ts F ad E C , ita erit E H ad E D7 led vt EF ad E C , ita- 
eft quoque E H ad E I ob fimilitudihem triangulorum E F C , E H I , quo- 
rum anguli E F C , E H I fatu redi,& ideo squales * & angulus ) E K com- 
munis eft . vtrique ergo’ E 1 squalis erit ED> & ablatiStcquafibus E F , EG > 
reliqua F I reliqus G hoc eft dats B squalis erit : quod erat oitendendum . • 

quare fadumplt quod oportebat.' -;r.r, . H : • : “ - .Jl 

™ • •••Vt '1:. 1.1 i ■ <-■-••-•1 >'* - UJr' • .1 • . 

Refoludo Sexti Cafus 7' L 1 

I - — 1 -ohv • toy?--!" -s c.-iqjfV.i 

S it datus fcmicirculus E FCjin cuius bafis extremita- 
tem cadat perpendicularis IC -,daca autem roda linea- 
B,& oporteat , interi pfam perpendicularefn>& ckcii- > 
ferent iam femicirculi ponere redam lineam squalem ipfi B, 
ita vt ad pundum E pertingat. 

Sit fadutn & fit ea reda F I , & connedatur F C . fitque 
datarum F I . E C , prima B , fecunda D , & qusratur E F 
eaeftoA. Quoniam igitur angulus EFC in femicirculo 
Coni, s rcduseft, erit EC * media proportionalis imer EF,El 

ftui • l rt • r 1 * _ ' C /trilllf . 


ideft iq refoludonis figura proportionales cruut 
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Et quod fit iub extremis xquabitur quadrato media: iioc eft 
AQ_«|» B in A xquabitur D 

Et explicata aequatione L. V. ( B Q -j D Q^-B ~ xquabitur A 

Porifma , 

Reifla , cuius quadratum aequale eft quadratis E C , S^_ dimidia: FI, cou* 
(radia eadem dimidia F I , xqualis eft redii - E F . 

Datur ergo E F quaefita . 

J 

B Compofitio Sexti Callis , 

S ltdatusfemicirculusE F C, vt didtumcft, & opor- 
ceat iuftum facere . Producacur I C in A, vt fic C A 
xqualis dimidix B,& iungatur E A. eius quadratu 
aequale erit quadratis E C, & C A, hoc eft, & dimidix B, 

■a reda iginir E A auferatur A G xqualis dimidix B, 5c_ 
reliqux E G accommodetur in femicireulo xqualis E F, 
eaque produdta fccet perpendicularem C I in I.hxc con- 
ftrudtio habetur ex Porilmate . Redlam autem F I x qua- 
le tn eiTe da cx B, ita ofte udetur . Iungatur enim BC,fc 
C delcribatur ex centro A ad mteruallum A C,vel A G circulus lecans E A cori- 
tinuatam in Dis circulus canget rectam E C , in C, cum fic redus angulus 
EC A, & ideo reCtangulum G E D * xquale erit quadrato EC, vnde redta 
E C erit media proportionalis inter E G , ED| led eadem E C eft quoque* '££•* 
inedia proportionalis inter E F , E I ,cum fit rcdJus angulus E F C in fetni- 
circulo, atque eft E F xqualis EG,cx conftrutftione, ergo & E I xquaiis erit 
t D, & ablatis xqualibus E F , £ G , reliqua F I reliqux G D, hoc eft datx 
B , xqualis erit quod eracoftcndendum. Factum eft igitur quod oportuit. 

Finis Libri Tertij . 
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Reda cuius quadratum squale eft quadratis totius datz , Sc dimidiat eiufi 
dem contrada eadem dimidia , squalis eft parti maiori . 

Datur ergo pars maior , de qua quzricur . 

Hoc Problema vnico modo ab vna relolucione pendente componitur,quo- 
niam in eo vna tantum conditio requiritur, nempe vt redangulum iub tota 
data, & altera parte squale fit quadrato partis reliquat . 

Compofitio. 

S it data reda linea A B , quam oportet lecore , B 

vt redangulum lub tota , & altera parte , ae- 
quale fit quadrato reliqua: panis . Ducatur 
'A C perpendicularis . & squalis dimidii A B , 

£i iungatur C B , a qua abfcindatur C D squalis 
C A , reliqui vero D B fiat aqualis B E . Seda elt 
igitur A B in E , quemadmodum habetur ex Po- 
nlmatc : a reda enim C B , cuius quadratum x- 

quale cft quadram a B, A C totius videlicet dats, & dimidii ciuldem, ab- 
lata cft CD squalis dlmidis AB, reliqui vero BD fada cft squalis 
BH. Itaque oftendendum cft redangulum BaE squari quadrato BE. 
id autem per repetitionem veltigiorum Reiolutionis fiet manifelluni . i 

Centro enim C interuallo C A , ve! CD circulus delcribatur fccans 
BC continuatam in F, is ciiculus tanget redam AB in A, ac proin- 
iftondijg redangulum DBF quod* conftat quadrato D B, &rcdangulo FDB 
'squale erit quadrato A B . auferatur vtrinque redangulum FDB,quo- 
niam in Relolutione additum fuit ; ergo reliquum quadratum DB, hoc cft 
E B ,squabitur quadrato A B , minus redangulo FDB, hoc eft minus 
rcdangulo A B E j funt enim squales FD,AB;cum fit A C dimidia 
ipfius A B i & iequales quoque D B , B E , feu quod idem eft , squabitur 
redangulo B A E . Seda cft igitur A B in E , vt Problema exigit, quod 
faciendum erat. 

Problema V I . 

w, 'r * ■ * -• ’ yf: " •* f#u n.\ i • 

In dato circulo aptare redam lineam magnitudine datam, qtis ad datum 
pundum pertingat . 

H Oc Problema daoscafus habet, aut enim datum eft pundum extra 
circulum ,aut intra; primo Calu oportebit redam magnitudine 
datam nonelTe maiorem diametro circuli ; fecundo vero Cafu opor- 
tebit ca nec efle maiore diametro circuli, nec minore ea recta linea in circulo, 
i ~ qus 
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quiindatopundolecatdiamccrumadredos angulos ; ea enim minima cft 
omnium , cum fit a centroomnium remotilsima. 


Rclolutio primi Caius . 

S it iatn fadum . hoc eft fit aptata , in dato circulo , vt 
petitur , data reda linea B; qui produda perueniat 
ad datum pundum O, a quo ducatur reda tangens 
circulum, ca data erit ; quoniam datum ell & pundum O 
pofitione , circulus vero politione & magnitudine . Sit 
igitur ea tangens D , & quaeratur continuatio aptatae; qui 
ell inter datum pundum , & aptatum . ea efto A , ergo to- 
fi ta continuata, feu fecans circulum, erit A Et quo- 
niam redangulum fub tota iccante , & parte exteriori eiuf- 
dem squale eft quadrato , tangentis , ideo 
A QjJ* B in A iquabicur D 
Et explicaca aequatione. L. V. ( D B Q )-B Liquabitur A. 

Porifma . 

• 

Reda , cuius quadratum aequale eft quadrato tangentis circulum , & qua* 
drato dimidiae aptati in circulo , contracta eadem dimidia iqualis cft conti- 
nuationi aptati, qui dato pundo, & aptata terminatur. 

Datur ergo continuatio aptati de qua quiritur . 

C 

Compofitio Primi Cafus . 

S it datus circulus E H D cuius centrum B ; datuttu 
autem pundum A , quod fic extra circulum , 
data magnitudine reda linea Z , qui non fic maior 
diametro circuli . Oportet in circulo EHO redi linei, 

Z iqualcm redam lineam aptare , qui ad pundum A 
pertingac Si diametro circuli E H D iqualis cft ipfa Z 
ducatur a pundo A per centrum circuli reda linea, 8^ 
fadument quod proponitur . SiveroiplaZ minor eft 
D diametro , ducatur A E contingens circulum E H Din 
E, & connedaturBE,erit igitur angulus A E Brcdus. 
deinde in E B liimacur E F, iqualis dimidii Z , & con. 
nedatur quoque A F > quadratum igitur A F iquale erit 
quadratis A E , E F , hoc eft tangentis, & dimidii Z . 
itaque a reda A F auferenda eft reda iqualis yafi F E , vel dimidii Z, refidu* 
Vero facienda eft iqualis continuatio apeand^qu? daro pundo , & aptanda ter- 
minabitur . Sic habetur ex Porilmace. ergo a reda F A ablcindaturF C aqua- 
lis FE , & centro A incernallo A C defcribatur arcus fccans circulum E H D 
in H , & per pundum H duda reda linea A H D vfquc ad cauam ciufdeitu 

cir- 
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circuli circumferentiam, aptata erit H D in circulo , quemadmodum Porifma ^ 
docet . Eam autem xqualemcfle Z dats , fic demonftrabitur . 

Centro enim F interuallo F R,vel F C defcribatur circulus iecans A F con- 
tinuacam in G. Quoniam igitur squalia lunt r<*dangula H A D , C A G 
vtrunque enim squale eft quadrato A E, atque eft A H squalis AC, erit eZ' 

A D squalis A G , quare per tubdudionem squalium A H , A C , squalibus 
A D, A C , Hunt & reliqus H D , C G squales ; (ed C G squalis elt Z, vtraque 
eni m du pia eft iplius E F > ergo &• H D iph Z squalis eric . In dato igitur cir- 
culo EH D aptata eft H D dats Z squalis , eaque ad punctum A pertingit 
quod facere oportebat . 

Hoc Problema quia duas conditiones exigit nempe vt aptata in circulo fit 
squalis dats rects lines , & vt ad datum pundum pertingat, dupliciter com- g 
poni potclt deductis ab vna,eadcmque Reloluuonc compofitionibus , & licet 
nsc altera qus fequitur Compolitio (it multis dc caufis inferior , quam prima 
eam tamen fubijcere volui , vt oltcndatur ex qualibet Reiblutione,totcom- 
pofitiones oriri , quot in Problemate condiciones requiruntur . 


Alia eiulHem Cafus Compofltio . 



S int igitur eadem data, & oporteat facere quod impera- 
tum eft . Ducatur A £, vt prius contingens circulum 
E HDin E,& lugaturBE, & in ea fumacur E F squa- 
lis dimidis Z , & iungatur A F , ab eaque abfeindatur F C 
aqualis F E,St centro A interuallo A C deferibatur arcus le- I 
cans circulum F H D in H , in quo accommodetur H D s- 
qualis Z . Dico H D Problema efficere, eamq. produda per- ' 
uenire ad pundii A.Cetro enim F.imeruallo F C,vel F E de- 
feribatur circulus fecans A F produdam in G , & iungatur 
A H . Offendendum eft igitur A H D redam ede lineam . 

Si enim non eft reda linea A H D producatur A H.vfquc ad cauam circum- 
ferentiam circuli E H D in 1 . Rectangulum igitur H A I squale erit rectan- 
gulo C A G, vtrunque enim squale eft quadrato A E tangentis,ca enim verum- 
que circulum tangit , fed rectangulum C A G squale ett rectangulo fub H A , 
& compofita cxAH.HD; lunt enim squales AC, AH; & squales quo- 
que CG , H D , ex conftructione , & ideo squales, & AG, A I ; ergo rectan- 
gulum HA I, squale erit rectangulo lubH A ,& compofita ex AH,HDj 
quare A I squalis erit compofus ex A H , H D dempta communi A H ; reli- 
qua H I reliqu? H D aqualis erit , quod eft abiurdum : recta eft igitur linea- 
A H D } quod oftendifle oportuit , atque adeo aptata eft in circulo recta HD, 
eaque ad punctum A pertingit quod faciendum erat . 1 


Re- 
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^ Rcfoiucio fecundi Cafus . 

F Actum iam fit , hoc eil fit aptata in circulo vt peti- 
turdatarecca linea B , eaque cranlcat per datum pun- 
ctum O, per quod ducatur circuli diameter cui a 
punctoO , ducatur perpendicularis vfquc ad circumferen- 
tiam . Quoniam igitur datum eil punctum O , politione, 
circulus vero poiitione , & magnitudine , ergo & (Jiametea 
ciustranfiens per O dabitur politione, & magnitudine», 
atque adeo dabitur & ipla perpendicularis, ergo fit ca D,5c 
quxratur alterutra pars aptata?, quae in dato punClo diuidi- 
B tur : ea eil a A ; ergo reliqua pars erit B — A & redangu- 
lum iub partibus apwcx ' xquale erit redanguL lub parti- 
bus diametri , hoc eil quadrato perpendicularis, itaque , 

B in A -- A C^xquabicur DQ_ 

Et explicata fecundum tertium Canonem xquatione 
B j L. V, ( BQ^- — D Qj xquabitur A 
Vel B - - L. V, ( B Q j- — D QJ xquabitur A 
In hac aequatione A explicabilis eil de duobus terminis, quorum primus 
«ft pars maior aptata: , /ecund us pars minor, in eamdem enim aequationem in- 
ciditur fiue de maiori pane aptat je quzritur , fiue de minori . 

q Porifma . 

Dimidia aptata in circulo , protrahi longitud inc redx , cuius quadratum 
* ]uale eil exceiTui , quo quadratum dimidix aptatz liiperat quadratum per- 
penlicularis, aequalis eil parti maiori aptatz, qux dato pundodiuiditur, con- 
tradi vero x qualis eil pa ru minori . 



Compofitio Secundi Cafus . 


D 


S Ed fit in circulo datum A pundu , & data z non 
fit maior diametro circuli dati H fi D , neque 
minor ca red* linea in circulo, quam diameter 
per pundu A duda fecat ad redos angulos , &c oporteat 
facere quod imperatum eil . Ducatur per A circuli 
diameter I A K , cui fi fic xqualis Zdara , tadum ia ru 
erit quod proponitur fi vero fit minor ducatur per A ip- 
fii diametro ad redos angulos E AL & fi ipla E L xqua- 
lis fit daex Z , rurfiis fadu erit quod proponitur, fi vero 
Z maior fit quam E L ponatur in A I reda linea E F 
xqualis dimidix Z i eil autem dimidia Z maior, quam 
A E , cum tota Z ponatur maior , quam tota E L , qux 
dupla eil ipfius A E. Quadratum igitur EF luper^c 

qua- 



11 «n>i 


Digitized by Google 


Vi 8 De RcfoLde Comp. Mathematica . 

quadratum E A quadrato Ai-, itaque dimidie 2 addenda eftrecla A F ,ei- A 
que fic aude facienda aequalis pars maior aptanda:, quar in puncto A diuifa erit • 
Vel dimidii Zdetrahenda eif reda A F, & refidua: facienda aqualis pars mi- 
nor aptandae, fic Porifma heri docet . igitur red? F E fiat squalis F C , & 
centro A intcruallo A C dclcribatur arcus lecans circulum H E D in H, & 
iunda HA producatur vfque ad circumferentiam inD. Dico redam HD 
Problema efficere . Centro enim t interuallo F C,vel F E deitribatur circu- 
lus fccans F K etiam produdam in G . Quoniam igitur iqualia funt redan 
gula H A D ,C A G; vtrunque enim aequale clt quadrato A E, atque ell A H 
aequalis A C, erit & AD aequalis A G; quare per additionem squalium AD, 

A G squalibus A H , A C , fiunt quoque squales & H D, C G , fed C G squa- 
lis ellZ.vtraque enim dupla ell ipfiusF h, ergo & H D ipfi 2 squalis erit. & 
In dato igitur circulo H A D aptata ell H D squalis Z dats , caque per pun- 
dum A cranfit, quod erat faciendum. 

Et hic Cafus duplicem admittit Cpmpofitionem , vrramqueex vna,eadem- 
que Relolutione emanantem , ied primi Cafus compolmone» ed exemplum- 
(ufficiant . 

Problema VII. 

Dato femicirculo , Sc reda linea fit ipfius bafi perpendicularis . Inter ipfam 
perpendicularem , & circumferentiam femicirculi ponere redam lineam- 
magnitudine datam , qusad femicirculi angulum pertingat . _ 

H Oc Problema fex Cafus habec ; tres quidem funt cum perpendicu- 
laris lecat bafim femicirculi produdam . primus differt a reliquis 
duobus, quod in primo ponenda ell reda magnitudine data inter 
perpendicularem, & conucxam Icmicirculi circumferentiam. In reliquis 
vero ponenda ell inter perpendicularem, & circumferentiam cauam . Secun- 
dus autem Cafus differt a tertio, quod in fecundo bafis femicirculi non ell 
maior fegmento balis produds , quod inter perpendicularem, & circumfe- 
rentiam interijatur , in tertio autem-maior clt . 

Quartus autem Cafus , quintus cfl cum perpendicularis in ipfam bafim 
cadit; quartus differt a quinto, quod in quarto ponendi ell reda magnitu- 
dine data inter perpendicularem , & circumferentiam cauam. At in quinto D 
ponenda ell intef perpendicularem , &c circumferentiam conuexam . 

Sextus denique Caliis eft cum perpendicularis in extremitatem bafis femi- 
circuli cadit. 

Primi quatuor Cafus determinatione indigent : duo vero reliqui indeter- 
minati funt. 

Primo igitur Cafu oportet rectam magnitudine datam non effe minorem 
eo fegmento bafis produdar, quod inter perpendicularem, & circumferen- 
tiam interijatur. 

Secundo Calu oportet illam magnitudine datam, non efTe minorem bafr 

pro- 
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A P r0( ludta > vfque ad perpendicularem , 

Tercij Cafus determinaionem quire ex Pori fm a te Refolutionis , fiquidem 
mea emicirculi,& perpendicularis poficione non dum liquet , qua: fit mini- 
ma interceptarum a circumferenda, & perpendiculari quemadmedum cer- 
nitur in pricedentibus , jn ea qui (equitur inlpecia tantum (emicirculi 
« perpendicularis politione . 

Quarto denique Ca(u oportebit redam magnitudine datam non efle ma' 
rorem tegmento bafis (emicirculi , quod inter perpendicularem , & circumfe- 
rentiam interijeiturexeaparte ponendi, 

Relolutio primi Callis . 

S it datus lemicirculus EFC, in cuius bafim produdiam cadat perpen- 
dicularis i H , & data redta lmea B , qui non fit minor , quam C H. 
Oportet inter circumferentiam lemicirculi , & iplam perpendicula- 
rem ponere rectam lineam iqualcm dat* B ; itauc ad pundlum E perti- 
neat , 

Sic iam fadtum > & fit ea redta FI, dccannedtatur CF. fit autem da- 
tarum FI , EC.EH ,prinuB, 
fecunda D, tertia G, vt in fe- 
cunda figura , & quiratur E F, 
ca cito A . duplicem figuram 
C a PP°fni , primam quidem vi ex- 
politio Problematis clarior fiacj 
lecudum vero vt Rololutioni ler- 
uiac , easque diltinxi , nc multitudine , & diuerficate Iiterarum , qui in vna 
figura exiderent obruantur lludiofi potius , quam iuuentur . Quoniam igi- 
tur fimilia funt triangula E FC , EHI , angulus enim EFC in lemicir- 
culo redlus eft , & ideo zqualis angulo redo H ,& angulus ad E commu- 
mselt vtriqueerie vc EF ad EC.ita EH ad E 1 , hoc eft in figura ad 
teloiutionem pertinente proportionales erunt . 

A D G A * B 

Sed quod fit lub extremis iquale eft fadto fub medijs,ergo 
D A Q^ «J* B in A aquabitur D in G 

Et explicata aquatione L. V. ( B Q ; 4* D in G ] ~ B - x- 
^uabitur A. 7 * 

Porilma - 

Rcifta , cuius quadratum aquale eft quadrato dimidix F I & rcdtangul» 
V £ H , contradi i dimidia F I iqualis eft redtiE F . 

Datur ergo £ F quifita . 



Com- 
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1 A 



S It datus Icmicirculus EFC,in cuius bafiai F.O 
produdim cad.it perpendicularis IH, 3t data- 
quoque reda linea Bj quae non Iu minor, quaro 
C H . Oportet inter perpendicularem 1 H , & circum- 
ferentiam £ FC dati B iqualttn redam ponere , qua; 
ad pundum E pertingat . Si B aequalis fit redi CH, 3 j 
fadum iamerit quod proponitur, (i vero fu maior ;de- 
fcribacur in E H temicirculus £ k H , 6^ ipfi H H aga- 
tur perpendicularis C h , & lungantur E K , k H . an- 
gulus igitur E k H in lemicirculo redus clt , ac proinde 
• ii k* media proportionalis inter C E , E H , quare qua- 
dratum B k * iqu abitur redangulo C E H . Produca- 
tur autem H kin A , vt fitk A iqualis dimidii B, &iungaturE A ; cuadra- 
tum igitur E A iquale erir quadratis A K , k E , hoc ell quadrato dimidii B , 
& redangulo CEH.a reda igitur E A auferenda ell A G iqualis A K , vel 
dimidiiB, refidui veroE G iquahsaptandaell reda in lemicirculo EFC 
fi c Porifma docet . aptetur ergo , & fit ea E F . demon lirabitur infra , A G 
minorem efle , quam E C . denique produda E F donec occurrat redi H I in 
1 . Dico F I iqualem efTe dati B . iungarur enim F C , & cencro A interuallo 
A K,vel A G delcribatur circulus fccans E A produdam in D. is circulus tan- 
get redam E K in k quia redus ell angulus E K, cum fit redus& k H ; qua- 
re redangulum G E D iquale erit quadrato E B hoc eft redangulo CEH, 
vt igitur G E,feu B F ad E C , ita erit E H ad E D> led propter fimilnudincm 
triangulorum E F C , E H I, ell vt E r ad AC , ita E H ad E I ergo ipfa E I 
iqualis critE L>, & ablatis iqualibus E F , E G > reliqua F I reliqui G D hoc 
ell dat* B, iqnahsent. Pofita ell igitur inter circumferentiam E F, & per- 
pendicularem I H redaF I iqualis B , eaque ad pundum E pertingit : quod 
erat faciendum . 

At veroE Gminorem efle, quam E Cmanifeflum eft, fi enim non cfl mi- 
nor, erit maior, vel iqualis: led ponitur & G D, hoc eft B, maior quam C H , 
ergo & E D tota maior cric quam tota EH . vnde redangulum GEO, hoc 
ell quadratum E K, maius erit redangulo C E H, quod ell ablurdum , illud I 
enim quadratum huic redagulo* iquale eft. Non igitur E G maior eft quam 
E C,aurei iqualis, ergo minor quod ollendifle oportuit. . . 

Determinatione cautum eft ne data B fit minor, quam C H; nam ipfa C H 
minima eft omnium , qui ad pundum E pertinentes inter circumferendam 
t F C , & redam 1 H intcrijciuntur . Ducatur enim alia vtrumque reda linea 
E F I , ea maior erit quam E H , fed & E C maior ell quam E F, ergo reliquai 
C H minor erit quam reliqua F I & fic offendetur ommbus alijs minor . Mi- 
nima eft igitur omnium C H , quare mamfefta eft determinatio . 
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Liber Tertius.- 
A • Rcfolutio fecundi Cafus . 

S it datus fcmitirculus efc e cuius bafe continuata longitudine , non., 
minore ipfa bafe , cadat perpendicularis li i : data autem retia li- 
nea B, qux non & minor, quam c h. Oportet inter perpendicula- 
rem h i ,& circumferentiam efc ponere redam lineam aequalem datat B, 
ita vt ad punctum e pertingat. 

Sit iam tactum, & iit ea retia f e i, & i ungatur „ y* 

fc. datae liint igitur f i , cc, eh. prima fit B, . 
fecunda D, tertia G , & queratur fiue ei, fiueef. y_ 
altera earum efto A , ergo reliqua erit B — A . 

B Et quoniam fimilia funt triangula e f c , e h i , nam 
angulus c fc in fcmicirculo redus eft, & ideo x- 
qualis angulo recta eh i , & angulus fec xqualis 
angulo h e i, cum fint ad verticem , erit vt e f ad 
ec, ita eh ad ei, hoc eft in figura Refolucionis 

proportionales erunt. ; 

B - A D G A ‘ 

Vel A D G B-A 

Ec quod fit fubextremis aequale erit ei, quod fit 
fiib medijs,ergo • • '• -> 

B in A — A Qjequabicur D in G 

C Et explicata aquatione B ( B - ~ D inG ) aequabitur A 

Vel B^ — ( B -D inG), aequabitur A 

In hac aequatione A explicabilis eft de duobus terminis - , quorum primus 
eft e i, fecundus e f fi quidem in eandem aequationem inciditur, fiue di> 
ei quaeritur, fiue de ef. 



Porifma . 


Dimidia f i, protrada longitudine redae , cuius quadratum aequale eft 
exceflfui, quo quadratum dimidia: f i fuperac redangulum ceh, aequalis 
eft redae e i i contrada vero aequalis red$ e f. 

D Dacurergo vtraque ei, ef, . :nOii ...v/rsA 

•» ; • • I v ! * 5 ; j • ' 1 • r ' - f. 

Compofitio fecundi Cafus , 

S it datus femicircufus E F C , vt fiipra , & oporteat facere quod propo- 
fitum eft. Si B data aequalis fit HC , foduta iam erit quod pro- 
ponitur. fi vero fit maior , agatur ipfi HC perpendicularis EK, 
quam femicirculus in H C deferiptus fecet in k,erit Ek minor quam 
dimidia B,cum fit& H C minor quam tota B . Itaque poterit a pun- 
do K in redam E H duci reda aequalis dimidi; B . ducatur igitur k A 
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ea maior erit quam A H, minor autem quam AC; 
nam cum fic A k maior , quam dimidia H C, erit 
centrum circuli HKC in AC, & ideo A K ma- 
ior quam A H , & minor quam AC, Producatur ... 
ergo A H in G,vcfic A G «qualis A K, vcldimi- G “j 
dix B , & in HI ponatur E I xqualis E G , eaque j/J 
producatur ad circumferentiam in F. 1 / j 

Vel vtin fecunda figura ab AC abfeindatur reda / / > 

A G xqualis A k, & in lemicirculo EFC accom- D j 
modetur E F arqualis E G , eaque producatur in 1 . \y 
alterutro modo id fiat , fadum erit quemadmodum* 1 
Porifma docet , in prima enim figura reda; A G , cui ' 
squalis eft dimidia B , addita elt A E, cuius qua- 
drato fuperatur quadratum KE a quadrato A K , hoc eft fuperatur redan- 
gulum CEH a quadrato dimidix B,& coti EG fada elt xqualis Ei. 

In fecunda vero figura redx A G detrada eft A 5 > & reliqux E G fada 
cft xqualis E F. Nunc oftendendum eft redam I E F Problema efficere. 

Iungatur enim F C, & fumatur A D xqualis A G . Quoniam igitur re- 
darum G A , A E , in prima quidem figura differentia eft E D , aggregatum 
E G; in fecunda vero differentia eft E G, aggregatum E D ; ideo in veraque 
figura redangulum G E D , fubaggregato , & differentia * aequale erit diffe- 
rentis quadratorum GA,A£,ieu k A , A E, hoc eft quadrato kE, vel 
redanguk» H£C: fed 6^ redangulum IEF xqualc cft eidem redangu 
lo H E C. , nam cum fint fimilia triangula E H I , £ F C, eft vt E H ad i I, 
ita EF ad E C > & ideo redanguluth HEC fub extremis squale redan- 
guIoJ E, F fub medijs* ergo redangulum G E D xqualc erirrcdaiigulol E F. 
In prima quidem figura iic argumentor . fed fe xqualis eft G E , ergo & E F, 
ac proinde tota I F xqualis toti G D , hoc eft ipfi B . In fecunda vero figura 
argumentor hoc modo; fed £ F xqualis eft EG ,ergo & E Ixqualisuit L D, 
& confequenter tota I F , xqualis toti D G , h x eft datx B , quod erat often- 
dendum . Pofitt eft igitur inter perpendicularem H I, & circumferentiam 
EF C reda 1F xqualis datx B, eaque ad pundum E pertingit : quod erat 
faciendum. 

At vero redam HC minimam efle omnium, qux ad pundumE perti 
nent, & inter perpendicularem H I,& circumferentiam EFC interijeiuntur 
fic demonftraoitur . . > > r' !?;u— . f < ■ ■ 

Ducatur enim alia quxeunque reda I E F , & iungatur FC. Quoniam 
igitur propter fimilitudinem triangulorum E i C, E H I , eft vt E F ad EC, 
ita E H ad f I , atque eft maxima quidem E I , minima vero E F ; erit I Fcom- 
pofita ex maxima, &minimamaior,quamHCcompofita ex reliquis: & fic 
olfcndetur H C minor omnibus alijs . Quare manifefta eft dete i minatio . 


D 


i - t. 1' . 


Re- 


Digiiized by Google 



Liber Tertius. 123 

A Refblutio Tertij Cafus . 

S ic datus femicirculus e fc, e cuius bafc continuata longitudine minori 
ipfa bafc cadat perpendicularis h i , dacaque recta linea £ : & oporteat 
facere quod imperatum eft. In hoc calu quoniam ex hac feraicirculi, 
& perpendicularis politione non videtur offerri minima interceptarum a per- 
pendiculari , circumferentia femicirculi, quemadmodum in cafibus pro- 
cedentibus, ideodeterminatio petenda eft ex Porifmate. 

Sit igitur fadum duda Icilicec reda ief aqualis data: B,& iungaturFC, 
fitque datarum i f , e c , e h , prima B , fecunda D , tertia G , & quarratur 
alterutra partium e i , e f, ea efto A > ergo reliqua* 

B erit B ~ A > & propter fimilitudinem triangulorum* 

e fc , e h i , erit vt e f ad c c , ita e h ad ei, hoc eft f -/'N 
in figuris ad rclolutionem pertinentibus , proportio- f fy' 
nalcs erunt. 1 sX: Jp . 

A D G B - A ji 

Vel B-A D G A > (J& 

Et fadum fub extremis .xquale erit facio fub me- rVV D — ^ 

dijs , hoc eft j 

B in A - A Qoquabitur D in G . i 

Et explicata arquatione B ~ «$*L. V. (B Q_J* - D ^ — » 

in Gjaequabitur A -!»*.• ** * 

C Vel Bj- - L.V. ( BQ^r - D ,'~r 

in G ) sequabitur A 

* Et in hac quoque oquatione A explicabilis eft de duobus terminis j quo- 
rum primus indicat maiorem quatfitarum e f, ci , fecundus minorem . 

Porifma ; 

Dimidia f i protrada longitudine reda: , cuius quadratum aquale eft 
exceflui , quo quadratum dimidii f i fuperat redangulum h e c , aequalis 
eft maiori partium e f, ei, contrada vero, minori. 

Ex hoc Porifmate apparet, dimidiam B, non efle minorem media proa 
D portionali inter redas ch,ec. Porifma enim indicat quadratum dimidiae 
B non effc minus redangulo h e c r iubet enim auferri redangulum illud 
a quadrato dimidii B , minus videlicet a maiori ,vel falcem aquale ab se- 
xuali, non autem maius a minori 3 neque enim,vt didum eft, Porifma* 
iubet , quod heri non poteft. Determinatio igitur tertij Cafus.quam dixi 
ex Porifmate petendam, hic erit; • 
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Determinatio certi/ Cafus , 

O Portebit datam B non efle minorem dupla media proportionali inter 
H E,EC. Naraipia media dupia minima eit omnium interceptam 
a perpendiculari H I, & circumferentia E FC ; quod quidenj fic 
demonllrabitur , 

Refumatur antecedens figura, & defcribatur in HC femicirculus fecans 
E k ipfi H C perpendicularem in k , erit ergo E k media proportionalis inter 
E H , E C . Accommodetur autem infemfeircula h F C recta E F squalis Ek, 
eaque producta fecec perpendicularem H I in I, & iungatur F C. erit ob fi- 
mi itudinem triangulorum E FC , E H I vt E Cad E f , ita E I ad EH , fed £ 
Vt E C ad E K , hoc efl ad E F , ita eit E F ad E H, * ergo E F aqualis erit E I , 
atque adeo tota I F dupla erit ipfius E K . Dico igi- 
tur ipfam I F minimam efle omnium durarum per E, / $ — 
qux a perpendiculari HI, & circumferentia E FG / (ir A 

intercipiuntur , l — J L, , J 

Ducatur enim alia reda vccumque L E D, & iun- ' — 5 

garur D C , Quoniam igitur fimilia fune triangula l 
E D C , E H L , erit vt E D ad E C , ita E H ad E L ; 1 
fed oilenfum eit , vt ECad EF,ita efle EI ad EH, "" 

ergo in perturbata proportione erit vt E D ad e F , ita LK/ 

E lad E L, fed in prima quidem figura maxima eit y/ 
eL, minima E Di in iecunda’ vero maxima eit ED, 
minima E L , vtroque igitur Cafu L D cum fit com polita e* maxima , & mi- 
nima , maior erit j .quam I F compofita ex reliquis. & fic demonllrabitur 
I F minor omnibus alijs . Minima eit igitur I F . quod erat ollendendum • 
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Gompofido tertij Callis , 
Ic datus femicirculus E F C, vt didtum eft j 


dupla proportionali inter H e , EC* & opor- 
teat facere quod imperatum eit. Defcribatur in H C 
femicirculus , quem aita perpendicularis E k iecet 
in k, & in E H ponatur k A aequalis dimidis Bj 
eft autem dimidia B non minor, quam K E; cum 
tota B non fit minor quam dupla E k , ex Deter- 
minatione ; Deinde producatur A H in G , vt fic 
A G squalis A K, & in H I ponatur EI aequa- 
lis E G , eaque producatur ad circumferentiam* 
in F . 

Vel vt in fecunda figura fumatur in A C re&a A G aequalis A K , & inu 
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4 ieinirirculo E FC accommodetur E F squalis E G ,caque producatur jm, 
I. fiue hoc , fiue altero modo Hat conftrudio , ea fada erit quemadmodum 
Pqrifma luber . redam que I E F aqualem efle dat* B demonftrabirur ea- 
dem ratione, qua in antecedenti Caiu lmtno ea^em verborum textura . qua- 
re, ijsrepetitis habebis demonftracionem < 

Quando autem data B maior cft , quam dupla E k, non autem qpdmH C, 
polsibile clt per pundum E ducere duas redas lineas , quarum vtraquo 
inter perpendicularem Hi, & circumfaeutiam EFC intericd^ «qualis 
erit dat* B - r> ... . . , 

Repetatur enim cademconftrudio>qusfiipra >•; 

& fit inter perpendicularem H l , & oircumfcren- • ? 

J 3 tiamE FC pofita reda JEF «qualis ipfi B, &: a ; , 
pundo K ad centrum circuli HfcC, quod fit i 

U, ducatur K O , ea non erit minor, qqdm k A, * — 

cui «qualis cftdimidia B, cum& HC ponatur A 
non minor quam B, quare neque jqwftdratum . 

KO minus erit quadrato kA s hoc di A J/ 

quadrata. K E , E O. minora c*i®t quadruis k£, < .... 

E A , atque ablato communi quadrato K E , reliquum quadratum E O non 
erit minus reliquo quadrato E A i nec ideo reda E O minor, quam reda 
E A , fed & O C non eft minor quam A G , ergo tota E C non erit miner 
quam EG tota. Accomtmsdecur > igfcurin femicirculo EFC reda EL 
C «qualis E G, vel E I , & producatur donec fecet perpendicularemH I in M , 
&C iungatur L C . Quoniam igitur propter fimilitudinem triangularum^ 
ELC, EHMeft vtELad EC, itaEH adEM,& propter fimimudinem 
triangulorum E FC , £ HI, vcE CadEF,ita’EI ad E H, erit in perturbata 
proportione, vtELad E F, ita E I ad E M , fed E L prima «qualis eft ter- 
ti* E I,cxconftrudione,crgo& fecunda E F squalis erit E M quarta?, &coii- 
ftquenter rota M L «qualis toti I F , atque adeo vtraque aqualis B dat* . 

Idem autem Cafus poterit conflrui alia quoque Ratione in eodem Porilma- 
te expofita , vbi enim in femicirculo EFC accommodata fcft reda BL x- 
qualis E G , vel E I , hic , omifla ea accommodatione ponatur in ‘H I reda 
E M «qualis E D , vel E F , fi quidem ipfa E D , vel E F non eft minor quam 
D E H , quia cum fit ob fimilitudinem triangulorum E F G,£ H I,vt E C ad EF, 
ita E I ad E H , atque E C prima non minor , quam teftia E I.vel E C , vt de- 
monftrauimus fupra,erit & fecunda E F non minor, quam E H quarta . Ip& 
autem M g producatur ad circumferentiam EFC in L,&iiingaftirLC jerie 
igitur ob fimilitudinem triangulorum E F C,E HI, vtEFad EC,' itaEH ad 
f I, fed vt r C ad E L , ita eft r'M ad £ H', ob fimilitudinem Triangulorum 
E L C, E H M , ergo in perturbata proportione , vt E F ad E L , itaerit EM 
ad EI, led E F prima «qualis eft EM terti*-, ex ccmfirudione, ergo & fecun- 
da E Latqualis erit quare* E I ; itaque tota I F «qualis erit, toti M L , & per 
c&niequens vtraque squalis B dat* . ■ •**' ' * 
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Rcfolutio quarti Gafus f • 

S it datus fcmicirculus E FC> in cuius baflrrt cadat perpendicularis 1 H 
dataautem reda linea B, quae non fit maior quamHG. Oportet inter 
perpendicularem H I,& cauam circumferentiam EFCponerc redam 
lineam squalem ipfi B , ita vtad pundum E pertingat . ... . .. • 

Sit fadum & fit ea reda I F , & connedatur F C . Sit 
autem datarum I F , E C , E H prima B , fecunda D , tertia 
G,& quxratur E I. ea efto A . Quoniam igitur fimilia finit 
triangula 'EHI, E F C, anguli enim E H I, EFG liint aequa- 
les,quia redi , ille ex pofitionc , hic ex vi femicirculi & an- e 
gulus F E C communis eft vtrique triangulo, erit vt E I ad 
E H , ita E C ad e F , hoc eft in refolutionis figura , pro- 
portionales erunt 

A G D A 

£c quod fit fub extremis squale erit ** quod fit fub ir.edijs , nempe 

AQjJ* B iu Asquabitur GinD • ‘ 

Et explicata squationeL. V.(BQ G inD)- j-squabitur A . 

, •* : * , * • e 

Porifma . • . 5 

..... ; 7 i mm 2 ' h . ■ *• : |t . .. * . : : 

Reda , cuius quadratum aequale eft quadrato dimidiat IF, & redangulo 
H EG contrada eadem dimidia I F squalis eft redx EI. C 

Datur ergo EI quxfita. .t j. 

! i 

. Compofitio quarti Cafus . 

S it datus fcmicirculus E F C , vt lupra , & oporteat 
facere quod imperatum eft. Si data B, squalis 
fit redx H C , udum iaiq erit quod proponitur. 

Si vero fit minor fecet reda H I circumferentiam in k, 

& connedatur eK,K C- angulus igitur EKC infc- 
micirculo redus erit . & ideo e K* media proportio- 
nalis inter H f , E C,ac proinde quadratum E k * aqua- 
le redangulo EI E C , producatur autem C k in A , vt fit k A squalis dimidix 
B , & connedatur A E eius quadratum squale erit quadratis A k, K E; hoc eft 
quadratodimidis B , & redangulo HEC. Itaque a reda A E auferatur AG 
squalis dimidix B , refidus vero E G ponatur in H k squalis E I, fic Porifma 
iubet .inferius autem offendetur ipfa A G maior , quam A H producta i de- 
nique E I ad circumferentiam in F. Dico I F squalem e/Te datx B . Con- 
nectaturenim F C , & centro A interuallo A G > vel A K deferibatur circulus 
quem E A producta fecet in D , is circulus tangit rectam h k in k ; angulus 
enim AK E rectus eft, cum fit redus & angulus £ k C in ftmic irculo, & ideo 
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A redangulum G E D aquabitur quadrato E K hoceftredangulo H E C, qua- 
re vcG E , hoc eft E I ad t H, ita eritE C ad E D > fed vt E I ad E H , ita eit 
quoque EC ad B F > propter fimilitudinem triangulorum £ H I , E F C , an- 
guli enim E H i , E F C fimt aquales , quia redi ,& angulus 1 EH commu- 
nis eft vtrique triangulo , ergo £ F aqualis erit E D , demptis aqualibus E I , 
EG, reliqua I F reliquaGD , hoc eft datae B, squalis erit, quod' erat often- 
denduin . Pofita eft igitur redaJF , vt facere oportebat . 

At vero E G maiorem efle , quam EHlic demonftrabimus.fit enim > (i 
fieri, poteilj non maior , ergo cum G D cui aqualis eft B , minor fit , quam* 

H C, vtponicur, erit &tpta ED mjnor,quam totaEJC, atque adeo rectan- 
gulum G E D minus erit redangulo Fj E C ,hoc eft* quadrato E k , qupd cft- c ^i 
ablurdum ; redangulum cmmG ED quadratoEk aqualetft. Maiorcft igi- 
tur E G , quam E H,quod erat oftendendum.. Regiam autem H C maxima m 
efle omnium , quia pundo E duda inter perpcnditujarcm k H , &j cauam 
circumferentiam K C inrerijciunrur , Dftpndemus 4 * r ; - 

Ducatur enim alia vmimqueredaEI-F/i ea. nynof.ecic, quam E C; fed Sc 
E H minor eft quam E I , ergo reliqua H C maior cpp, quam reliqua,! F : & 
fic ipia H C oftendctuf omnibus a lijs maipr: Maxima eft igitur omnium H C,, 
quod erat oftendendum . . :b nr .-q.- , ; ;f, n //, 5 

-V* - - - -- • • t ' 3v»> T? • ? } : 

- - • • Rcfplutioquii^i <3(4*;« :2 : } \i {i .. . 

w , »"* 

C It darus femicirculus EF C , in cuius bafim qadat perpepdiai&isIH : 

^ data autem rcdu.linca B.: &.9poR«}t «iter > & . 

^ conuexana circumferentiam femicirculi ponere redam lineam aqua- 
lem ipfi B , ita vt ad puteum E pertingar. j 

Sit fadum , & fit ea reda FI, & lungatur FC , fitqup 
datarum F ! , E C , E H prima B * fecunda D , tertia G ( , . 
lc quaratur E F . ea eflo A. Quoniam igitur fitnilia fiint 
triangula E FC , E HI, angulus enim EFC, cum fit 
in femicirculo redus eft , & ideo aqualis redo E H I , 

& angulus E communis eft vtrique , erit vt E F ad E C , 
ita E H ad E 1 , hoc eft in figura refolutionis , proportio- 

D nalcs erunt - 

A D G A + B 

Et quod fitfub extremis aquale erit ei, quod fit fub 
medijs nempe 

AQjF B in A aquabitur D inG 
Et explicata aquatione L. V.( BQ ~ «i* DinG) — 
fi ~ aquabitur A , 
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Re&a, cuius quadratum squale eft quadrato dihftdix F I»& redangulo 
HEC, contrada eadem dimidia F 1 xqualis eft redx E F . 

* ’ t Qjj-J ; , , . 

Datur ergo L F (juarlica . 


f up 



Compofitio quinti Cafij.s . 

S I It datus femicirculus E F C , vt fupra , & oporteat facere quod propofi- 
: tum eft. Ducantur ad pundum k , in qio perpendicularis IH iecat 
circumferentiam E F C redx ! E K , C K > iplaque C K , produca- 
tur in A , vt fitk AxquahsdimidixB,'& iungatur E A , 
ab eaque abfeindatur A G xqualis A k, &in lemicirculo 
E F C accommodeturE F xqualis E G, & producatur vfq, 
ad perpendicularem H I . Fadumcft igitur quemadmo^ B 
dum Porifma docet: a reda enim A E , cuius quadratum 
xquaje eft quadratis A K , K E , hoc eft quadratodimidix 
B,& redangulo HJEC, ablata eft A G xqualis dimidix _ 

B , & refidux E G aptata eft in femicirculo xqualis E F : B 
Redam autem F 1 xqualem efle datx B,ita fit mamfeftum. 

Iungatur enim F C & centro A interuallo A E ,-vel A G deferibatur circu- 
lus filans £ A produdaip in D, is circulus tangit redam E K in K ,reduseft 
enim 1 jnj^luSA ICEjcunv fit redus & angulbs EkC in 'femicirculo, & propte- O 
rca rcdangulum G EDxqualc erit quadrato Ek, hoc eft FectangviloH E-C 
quare vt G E feu E F ad E C , ita erit E H ad H B> l«i ; vc E F ad E C, ita- 
eft quoque E H ad E I ob fimilitudincm triangulorum E F C , E H I , quo- 
rum anguli E F C , E H 1 funt redii, & ideo xquiles ; & angulus ) E H com- 
munis eft . vtriqueergo' EI xqualis erit ED> & ablatis squalibus F. F, EG , 
reliqua F I reliqux G D , hoc eft datx B xqualis erit : quod erat oftendtndu.ro - - 

quare fadum eft quod oportebat . : ' H 

* * -inup, * . rb ti i, ; -Iuy 1 . • 

Refblutio Sexti Caius 1 L 

— > -onV q t-dnoaolc-G Caugdni,b 

S it datus femicirculus E FC , in cuius bafis extremita- 
tem cadat perpendicularis IC ; data autem roda linea 
B,& oporteat ,interip{am perpendicularem >& circu- 
ferentiam (cmicirculi ponere redam lineam xqualem lpfi B , 
ita vt ad pundum E pertingat . 

Sit fadum & fit ea reda F I , & connedatur F C'. Atque 
datarum F I . E C , prima B , fecunda D , & quxratur E F 
ea efto A . Quoniam igitur angulus E F C in lemicirculo 

» redus eft, erit EC ‘media proportionalis inter EF>El 

ideft iq refolutionis figura proportionales cruut . © 

A D 
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A A D A ♦$* B 

Et quod fit fub extremis aquabitur quadrato media: hoc eft 
A B in A xquabicur D 

£t explicata aequatione L. V. ( B Q c d* D Q^-B i aequabitur A 

Porifma . 


Redla , cuius quadratum «quale eft quadratis E C, dimidia: FI, con» 
{radia eadem dimidia F I , aequalis eft redtx E F . ’ 

Datur ergo E F quaefita , ' 

i 

B Compofitio Sexti Calus , 



S it datusfemiciroulus E F C, vt didtum eft , & opor- 
teat iuflum facere . Producatur I C in A, vt fit C A 
«qualis dimidia: B,& iungatur E A. eius quadratu 
«quale erit quadratis E C, & C A , hoc eft, & dimidiae B> 


d redta igitur E A auferatur A G «qualis dimidix B, ^ 

reliqux E G accommodetur in femicirculo aequalis E F, v- , 

eaque produdta lecet perpendicularem C I in I, hxc con- ^ 

ftruciio habetur ex Poril mace. Rediam autem FI «qua- 1 ■ \^yr> 

letn efte daex B, ita oftendetur . Iungatur enim F C ,SC 
C delcribatur ex centro A ad interuallum A C,vel A G circulus lecansE A con- 
tinuatam in D is circulus tanget rediam EC, inCjCum fit re&us angulus 
EC A, & ideo redlangulum GE D ‘aequale erit quadrato EC, vnde redb 
E C erit media proportionalis inter E G , E D i led eadem E C eft quoque* 
inedia proportionalis inter E F, E I ,cum fit redtus angulus EFC in femi- 
circulo , atque eft E F «qualis E G, ex conftrudiionc, ergo & E I «qualis erit 
t D, & ablatis «qualibus E F , E G , reliqua F I rcliqux G D , hoc eft datat 
B > squalis erit quod eratoftendendum . Factum eft igitur quod oportuit. 


Finis Libri Terti j . 


MA- 
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MARINI 

G H E T A 

DE RESOLVTIONE. 
ET COMPOSITIONE 
mathematica. 

LIBER Q_ v A R T V S. 


L D I 


VPERIORI libro expofui exempla ad Rcfolutionem , & 
Con, politionem pertinentia, vbi quadrata in aquationibus fim- 
plici cffeCtione implicantur , idell limplici plano fub latert/, 
& data coefEcientelogitudinc,& ideo abfque difficultate /Equa- 
riones ipi explicantur, ac deinde Com politiones, qui inde de- 
ducuntur , facili opera perficiuntur . N unc venio ad Refolutionem , & Com- 
politionem difficiliorum Problematum , vbi quadrata implexis affectionibus 
obuoluuntur , ideft vel pluribus planis , partim affirmatis , partim negatis, 
vel etiam planis liib latere , & aliqua longitudine , non quidem ex fe data, 
fcd ad datam ex Ic, datam habente rationem , quo fit vt aequationes diffici- 
lius explicentur , atque adeo Compofitiones , quse ab ipfis proficilcuntur hant 
difficiliores . 



A 


B 


Theorema I 


Si quatuor magnitudinum proponionalium vna 
fuerit maxima , altera minima eric . 


extremarum , aut mediarum 


S int quatuor magnitudines proportionales AB, C D , fit- 
que A ad B , vt C ad D ,& fit vna extremarum vrpo- 
te A omnium maxima. Dico alteram extremam D mi- 
nimam efle. Quoniam enim maxima ponitur A prima, ea 
maior elt quam C tertia, ergo & fecunda B maiorell,quam 
D quarta. & cum fit, vt A ad B, ita C ad D, A autem 
maior quam B , erit & C maior quam D . itaque ipla D 
omnium elt minima . 


A b c n 

Sed 
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A £^Ed fic maxima vna mediarum vtpote B. Dico alceram roe- 
diam C minimam effe , Quoniam enim vc A ad B minor 
' nempead maiorem, ita eftC ad D,eric&C minor quam 
D , & cum fic , vc A adB, icaCad Dericconuercendovt Bad A , 
ita D ad C,eil autem B maior quam D, cum fit omnium ma- 
xima , ergo & A 'quam EC maior erit . Minima eft igitur om- 
nium C . quare conflat propofitum . iif u 

Theorema II. 

Si compoficacx extremis quatuor magnitudinum proportionalium fuerit ma- 
ior, quam compofita ex medijs, vel differentia extremarum maior, quam 
® differentia mediarum , altera extremarum maxima erit , altera minima , 
fili minor altera mediarum maxima , alcera minima erit. 


A. a c p 


B 


S ' nt quatuor magnitudines proportionales A B , C D > fit- 
que compofita ex extremis A D maior, qua compofita ex 
medijs BC. Dico altera extremarum A D maximam effe, 
alteram minimam. Si enim fieri poteft neutra ipfarum A D 
fi: maxima, ergo maxima erit vna ex medijs BC & * confe- 
quenter alcera minima , quare compofita ex maxima & mini- 
ma, hoc cftcx BC,* maior erit quam compofita ex reliquis, 
quod eft ablurdum ; ponitur enim compoficacx A D maior, 
quam compofita ex B C : Cum igitur neutra mediarum fit maxima, erit m a- 
xima vna extremarum , & per conlequens * altera minima . Eadem rationo 
oilendemus fi compofita ex extremis tuent minor , quam compofita ex me- 
dijs, alteram mediarum, maxima efle alteram minimam. 

Rurfus fintquatuor magnitudines proportionales A B , C D , DE, 

B F , ficque A F differentia extremarum A B , B F maior quam C E 
differencta mediarum CD,DE. Dico AB maximam effe , F B 
minimam . Si enim fieri poteftnon fit maxima A B > ergoC D ma- 
xima erit, & coniequencer * D E minima: itaque DE minor erit, 
quam BFj quare reliqua EC maior, quam reliqua, FA . quod eft, 
ablurdum j ponitur enim A F maior quam C E. Non igitur maxi- 
nueft C D, quare A B maxima erit, & * conlequenter BF mini- 
ma . Eadem ratione offendemus fi differentia extremarnm fuerit 
minor , quam differentia mediarum , alteram mediarum maximam effe, al- 
teram minimam. Quare conllat propoficu m . 

Hoc Theorema demonftrauimus ratione ducente ad impolsibile,led ta- 
men poffu mus etiam rccbdemonftracione Vti hoc modo. 

Sint quatuor magnitudines proportionales AB, A G p 

C D, D e,B F, firque A F compofita ex extremis ma- * 

ior quam C E compofita ex medijs. Dico alceranu C h D i 
extremarum A B, B F maximam effe, alteram mini- 
mam 


%S quinti 


A C 
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mam . Sit enim A B maior, quam B F , C 1) non minor , quam DE; 
poliunt enim C D , D E cfle quoque xquales , (Quoniam igitur AB poni- 
tur maior, quam B F,&C D non minor quam DE , erit B F minor, quam 
CJ D: alioquin re&angulum A B F iub extremis maius eiTct recta n gulo C DE 
ljb medijs ; quod effet ablurdum.- Sumatur ergo DH xqualis FB,&BG 
xqualis E D : erit G F xqualis H E , vnde reliqua A G maior erit, quam reli- 
qua CH, ponitur enim tota A F maior, quini totaC E, 

iit quoniam elt, vt AB ad CD,ita DE ad B F ; erit permutando vt 
A B ad DE, hoc eft ab BG,ita CD ad BF, hoc eft ad D H, & diui- 
dendo,vt A G ad GB, ita erit C H ad H D , fed AG oltenfa eil ma- 
ior , quam C H , ergo &; G B maior erit quam H D i atque adeo tota A B 
maior, quimtota C D , & confequcntcr maior etiam, quam D E , ponitur B 
enim CD non minor, quam D E , itaque AB maxima eiit proporciona- 
lium , & per * confequens B F minima . 

Rurfus iint quatuor proportionales C D , A B , B F , D E, fcd C E com- 
pofica ex extremis fit minor quam A F compofita ex medijs . eadem ratione, 
qua fupra oltendemus alteram mediarum AB, B F, maximam cfle, alteram 
minimam . 

Item fint quatuor proportionales A B, C D, A F B G 
D E , B F , ficque A F differentia extremarum ma- 

ior , quam C E differentia mediarum . Dico alte- c — £ 2 ? 

ram , extremarum A B , B F maximam cfle , alte- 
ram minimam . Producatur enim A B in G,vt fit BG xqualis E D . fimili- C 
ter producatur C D in H-vt fit D H arqualis F B,erunt igitur arquales F G,E H, 
fed A F ponitur maior, quam C E, ergo tota A G maior erit, quam tota C H . 

Et quoniam eft vt A B ad C D, ita D E ad B F , erit permutando , vt A B 
ad E D , hoc cit ad B G , ita C D ad B F, hoc elt ad D H , & componendo , vt 
A G ad G B , ita C H ad H D, fed AG oftenla elt maior, quam C H, ergo & 

G B maior erit, quam H D, hoc eft E D maior, ejuam FB, itaque F B minima 
«i ««c. erit proportionalium AB,CD,DE, BF, & ‘ confcquenter A B maxima . 
Denique fine quatuor proportionales CD,A B, BF, D e: fit autem C E 
differentia extremarum minor , quam A F differentia mediarum . eadem ra- 
tione qua lupra oltendemus alteram mediarum A B , B F maximam , alteram 
minimam efle . quare conftat propofitum . D 

: Theorema III. 

Si compofita ex extremis quatuor magnitudinum proportionalium fuerit, x- 
qualis compofita: ex medijs , vel differentia extremarum xqualis differen- 
ti* mediaruni, maior extrema maiori medix, minor minori xqualis erit . 

S int quatuor magnitudines proportionales AB, a q b T 
CD,DE, BF', fitque AF compofita cx ex- c - 

tremis xqualis C E compofitx cx medijs , & fit ‘ — " * 

AB 
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A AB maior extrema, C D maior media. Dico AB,C D squales efle , 
itemque «quales DE , B F ;iumnturcnira B G «qualis E D >& DH «qua- 
lis F B , ergo tota F G «qualis erit toti E H » fed A F ponitur «qualis C E , 

ergo & reliqua A G «qualis erit reliqui C H. 

Et quoniam elt, ve A B ad C D, ita B E ad B F ; erit permutando, vt AB 
ad E D , hoc ell ad B G , ita C D ad B F , hoc elt ad D H , &: diuidendo,vt AG 
ad G B , ic i erit C H ad H D , led A G oitenla elt ; «qualis C H , ergo & G B 
«qualis erit H D,hocellE D «qualis F B, minor videlicet mediarum , minori 
extremarum. & li ab «qualibus A F, CE auferantur «quales F B,D Ejrcliqua 
B A reliqux D C «qualis erit , hoc eit maior extrema maiori medix . 

Rurius fint quatuor magnitudines proportionales A B , C D , DH, B G, 
B fitque AG differentia extremarum «qualis CH differentis mediarurm . 
Dico AB,CD «quales efTe,& «quales DH,B G, producatur enim AB, 
C D, vtficB F «qualis DH, &DExqualisBG. Quoniam igitur BFxqua- 
liseft D H, & B G «qualis D E; erit tota F G «qualis toti E H,ied & A G po- 
nicur «qualis C H, ergo tota A F toti C E «qualis erit . 

Et quoniam elfevt A B ad C D , ita D H ad B G, erit permutando , vt A B 
ad L>H, hoccllad B F, ita C Dad B G, hoc eft ad D E , & componendo, vt 
A F ad F B, ita C E ad e D ied A F oftenla eft «qualis C E, ergo & F B «qua- 
lis erit E D,hoc eft D H «qualis B G minor videlicet mediarum minori extre- 
marum, fed ponutur aquales & A G,G’ H,crgo tota A B toti C D «qualis erus 
hoccft maior extrema maiori medii. Maior igitur extremarum maiori mc- 
C diarum minor minori «qualis eft, quod erat oftendendum . 

Problema I. 

Dato quadrato aliud quadratum in data ratione inuenire . 

It datum quadratum, cuius lacus A fc, & data ratio A G ad A C . Oportet 
inuenire aliud qua- 
dratum, vt quadratu 
A K ad quadratu muentu 
habeat ratione , vt A G ad 
AC. Ponatur in dire< 5 tum 
D AG, AC,& ex puelo A du 

caturAk, itave cu A Cconftituat angulum queeunq ,&iungaturGk,eiq. pa- 
rallela ducacur c y occurrens K A producte in y:in rect i autem k y defcnba- 
tur femicircuJus y I K,&c cx A ipfi k y ducatur perpendicularis A I, vfque ad 
circumferentiam: h quidem punctum A fit in diametro K y ; fi vero (ic ex- 
tra diametrum , ducatur AI contingens femicirculum in I. Quonianu 
igitur parallelx fur.t G k , c y , erunt anguli A G K , A c y «quales , & x- 
quales quoque anguli A k G , A y c ; vnde fimilia triangula A G K , A c y : 
vt igitur A G ad A C , ita erit A k ad A y , fed vc A K ad A y , ita eft 
quadratum A k ad quadratum A I , lunc enim tres proportionales A * , 

M AI 




Digitized by Google 



t 


. 1 } 4 De Rcfol. & Comp. Mathematica 

c»^. i. A I , A y , & cfl vt * prima ad tertiam , ita quadratum prima: ad quadratum A 
fecunda:, ergo vt A G ad A C, ita erit quadratum An ad quadratum A I. 
Fadum cft igitur quod oportebat . 

Lemma I. 

Si a medio & extremitatibus vnius reda; linea: ducantur tres reda: paral- 
lela: , alteram redam lineam lecantes . Segmenta fedi inter parallelas in- 
tcrieda aqualia erunt . 

S lnt^iuarredi lines AB, CD, quarum ABfe- ^ ^ 

cetur bifariam in E , & apundis A E B ■ du- r y ““ 1 y 

cantur tres paralleli A C,E F, B D lecantes re- £ J A. g 

dam C D in pundis, C F D . Dico aquales e fle C F, ^ 

F D . Si enim A B, C D funt paralleli . parallelogramma funt A F, F B, ac 
proinde latera AE.CF ex aduerfo iqualia , atque iqualia latera £ B, F D, 
iedponunturxquales A E , EB , ergo& CF, F D funt quoque iquales . 

Si vero A B , C D non lunt paralleli conuenient inter fe , conueniant in 
G,ergo fimilia erunt triangula G AC, A 

GEF, ob parallelas enim EF,AC D /S® B 

angulus GAC iqualis cft angulo A E «r/\B / / 

GEF, & angulus GC A angulo GFE, \ y/ c f d g 
quarevt AG adG E,itacrit CG ad \ 

G F, & exiftente quidem pundo E in- ^ » 5 r q 

ter punda A G,erit diuidcndo,& con- J 

uertcndo,exiftete vero G inter A E erit A y / / / \ 

componendo, & conuertcndo, exiftecc \y£ j j b b E A G 

autem A inter EG erit conuertedo, c 

& per conuerfionem rationis , vt GE ad E A, ita GF ad FC. 

Et quoniam propter parallelas BB,EF angulus G DB, iqualis cfl an- 
gulo G F E , & angulus G B D angulo GEF, fimilia erunt trianguli, 
GDB, GFE, vt igitur BGad GE, ita erit DG ad GF,& exiften- 
te G inter E B, erit componendo, exiftente vero E inter GB, erit diui- 
dendo, at exiftente B inter EG, erit conuertcndo, & per conuerfioncm 
rationis, & rurfus conuertendo, vt 4 E ad G E, ita DF ad GF} led vt 
G e ad E A , ita cft G F ad F C , vt demonftrauimus , ergo ex * iquali , 
eritvt BE ad EA,ica DFad FCjfedBE iqualis eftE A, crgo&DF 
iqualis erit F C . 

Lemma I I . 


S b E 


Si in diametro circuli , etiam produda , fumantur duo punda a centro 
seque diftantia , & ab ijs ducantur ad redam lineam cadentem in circulum 
dux redi perpendiculares ; Segmenta cadenns inter circumferentiam, & per- 
pendiculares interieda, iquahaerunc. 

Suman- 
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A Sumantur in diametro circuli D F . duo punda CGa centro quod fit V 


atque diftantia, & ab alijs ad redam E H cadentem in circulum ducantur 
du« perpendiculares C B >G R,ipfo autem EH fecet circulum inpundis 
e H . Dico E B , H R aequales efle . Ducatur enim V K perpendicularis 
ad E H , erunt igitur tres parallela: B C , k V, G R at jue funt aequales G V, 
V C » ergo ex antecedente Lemmate «quales erunt, & K R , K B , fed aqua- 
les quoque funt K H , K E , ergo per «qualium aequalibus ablationem, vel 
additionem , erunt «quales & E B , H R . 

Sed reda E H tanget circulum in k . Dico xquales cfle K B > k R . Connc- 


datur enim k V ; ea perpendicularis erit ipfi F k , vnde tres parallela: erunt 
GR.VKjCB, atque lunt «quales G V,VC, ergo «quales erunt &kB* 
KR. Quare conftat propofimm . 

Lemma III. 
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A Int duofemicirculi A B C , D E F in dircdum bales habentes , & recta 
A Ak contingat fcmicirculum DEF in K, ipfum vero ABC fecet 
in T , &ex centro circuli DEF, quod fit V ponatur V G squalis 
V C, & per A ducaturvtcumque reda A E B fecans circii terendas K F, T C 
inpundis E B , circumferentiam vero K D in H , 8c^ connedantur GH, 

G k , k D , quibus parallcls agantur c s , c y , y x lecantcs B A , T A , F A 
etiam continuatas inpundis SYX,&*fiatvt AG ad AC, ita quadratu S,’*! - * 
AK ad quadratum AI. Dicovt AG ad AC, ita efle FC ad cx, & ita 
E B ad B S , & ita kT «d T Y, atque vnumquodque redanguloru Y A k , 

E A S , F A X quadrato A I aequale efle . 

Quoniam enim squales funt V G , VC,& squales quoq; V D , V F , erut 
B squales & DG, FC ,& quoniam propter parallelas KD, xy squales funt 
anguli G D k, c x y , & propter parallelas G K , c y squales anguli D G k; 
x c y , fimilia erunt triangula D G K , x c y ; vt igitur G k ad c y , ita erit 
G D hoc eft FC ad c x . 

Similiter quoniam parallelx funt G k, cy , erunt anguli A G k, A C Y s- 
quales , & squales quoque anguli A K G , A Y C , & ideo fimilia triangula 
AGk, A C Y , quare vt A G ad A C , ita erit GKadcy,ledvtGkadcy, 
ita oftenfacft FC ad c x ; ergo vt A G adAC, ita erit FC ad cx. quod 
efl primum . , 

Deinde iungatur B C , eique parallela agatur GR fecans BS in R. an- 
gulus igitur A R G squalis enc angulo A B C , & ideo redus , quia & ipfe 
C A B C in iemicirculo redus efl , vnde H R, * E B squales erunt . Um - »•' 

Et quoniam parallelx funt G H , c s, erit angulus G H R squalis angulo 
c S B, efl autem & angulus HRG squalis angulo S BC, redus nempe re- 
do, ergo fimilia erunt triangula H R G, S B C; quare vt G H ad C S, ita eric 
HR, hoc efl EB ad BS: 

/Eque quoniam ob parallelas G H, c s squales funt anguli A G H, ACS, 

& squales quoque anguli A H G , A S C , & ideo fimilia triangula A G H , 
AcSjeritvt AG ad AC, ita GH ad CS,fedvt GH adCS, ita efl 
E B ad B S, vt proxime demonftrauimus,crgo vt A C ad A C, ita erit t B ad 
B S , quod eft fecundum . . . 

lam conncdacur T C , eique parallela agatur G L fecans Y Tin L , erit an- 
O gulus K G L squalis angulo A TC , led redus efl A TC in femicirculo, ergo 
& k L G redus erit : itaque squales erunt L k , K T . Et quoniam fimilia funt 
triangula k L G , Y T C , funt enim squales anguli G K L , G Y T ob paralle- 
las G k, c y, & squales anguli kL G, Y TC , quia redi, erit vtGK ad c y, 
ita kL, hocefl kT ,ad T y, led & A Gad A CcftjVtG k adcy,obfimi- 
litudinem triangulorum A G k , A C Y , ergo vt A G ad AC, ita erit k T 
ad Ty, quod efl tertium. 

Et quoniam propter eandem triangulorum A G K,A cy fimilitudinem,eft 
Vt A Gad AC, ita Akad A y, vt autem A K ad Ay ita * efl quadratum ,r “ rf 
Ak ad tedangulitm y A * , «um finteiufiiem altitudinis Ai , ergo vt 
'i M j AG 
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AG ad AC, ita eri; quadratum A k ad re&angulum Y Ak, (cd vt A G ad A 
A C, ita ponjtur quadratum A k ad quadratum A l crgore&angulum Y AK 
quadrato A I squale erit . quod eil quartum , 

Similiter quoniam lupra ollenia lujic limjlia triangula A G H , AC S,erit 
»fw* vt A G ad A C , ita A Had A S , led vt A H , ad A S , * ita cft redangulunv 
E A H ad redlangulum EAS, eandem enim habent altitudinem E A , ergo 
Hi»™* vt A G ad A C , ita erit redhngulum E A H , hoc eft * quadratum A K, ad re- 
dtangulum E A S , led vt A G ad A C , ita ponitur quadratum A k ad qua- 
dratum A I,ergo rcctangulu EAS squale erit quadrato A I quod cft quintu m , 
Poftremo quoniam parallcls luntkD ? xy, erunt anguli ADK,AXY 
squales, & squales anguli A K D , A Y k , & ideo limilia triangula A D K , 

' 7 *"* A X Yjvt igitur A D ad A k , ita erit A X ad A Y, led vt A D ad A K * ita cfl B 
t.imij ^ Kad AF; redtangulum enim F A D * squatur quadrato A k, ergo vt A X ad 
A Y,ita erit A K ad A F ; vnde redtangijlum FAX lub extremis , aequale erit 
re&angulo YA k fub medijs,(ed redlangulum Y A K aequale eit quadrato A I, 
quarto loco demonftrauimus, ergo & rcdangulum F AX eidem quadrato 
A I squale erit, quod poftrcmo loco erat oilendendum . 

Corollarium, 

E X demonftratis patet rc&angula Y A k,E A S, FAX squalia cfle , oden- 
fum cft enim Vnumquodquc eorum aequari quadrato A I . 

Problema I L ‘ 

Datis duobus femicirculis in djredlum bafes habentibus, inter eorum cir- 
cumferentias ponere re&am lineam magnitudine datam, qus ad vnius fc- 
tnicirculorum angulum pertingat , 

H Oc Problema multos Cafus habet , eofquc omnes in fecundo libro 
mei Apollonij Rediuiui in tria capita congeftos ablolui . nuncodto 
tx principalibus m exemplum Reiolutionis (k Compofitionis expli- 
cabo , omiflis ijs in quibus dati duo femicirculi fe inuicem fecant aut tangunt, 
fj enim Cafus ad illorum fimilitudinem,& reioluentur $c componentur , 

0 

Cafus primus, 

Primum vergant dati duo femicirculi ad eandem partcm,neutro reliquum 
includente , 

S int itaque dati duo femicirculi a b c , d e f , vt diftum cft , data autem- 
redta linea G. & ducatur ak contingens lemicirculum def ink: 
ipfum vero A B Cfecansin t , Oportet inter circumferentias tc,kf 
ponere re&am lineam squalem ipfi G,ita vt ad puncium a pertingat. Quam- 
uis autem ex hac lemicirculorum politione duoCalus oriantur, aut eniiq, 

po- 
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A ponenda e(l illa magnitudine data inter conuexam vtr iufque femicirsuli cir- 
cumferentiam , auc inter conuexam vnius , & cauam alterius , tamen vha, ca- 
demque refolutione vtrique iatisfic . 

Refolutio . 

F Aduro iam ficduda nimirum reda a b e habens iegmcijtura b c ar- 
qualc dat* G , & producatur a d in g,vt og reda ex centro circuli 
d e f, quod fic o fitarqualis oc, & in a e produdam iedtamque a cir- 
cumferenda kd in h ducatur perpendicularis gr, & connedatur cb>eaque 
eidem a e perpendicularis erit , quoniam angulus a b c in femicirculo redus 
g cft > quare * atquales erunt h r > e b . 

Quonia igitur dat* « 

funtac,ag, bc,ak 
prima fit B, fecunda 
Dj tertia G, quarta K, 
vt in figuris ad Relo- 
lutioncm pertinet ibus 
defignatu eft , & quac- 
racur a e , ea cito A : 
ergo ab erit A - G>& 
curafint anguli ab c, 
a r g redi , & ideo x- 
quales parallel* erunt b c , r g , & ob id fimilia triangula a b C» a r g, qua- 
re vt ac, ad ag, itaeric ab ad ar; hoc eft in figuris Refoludonis , vt B 
ad D ita A -- G ad iiiiir atque adeo arerit-- ’**y‘ J a qua fi auferatur 
feda h r, cui squalis eft e b , reliqua ah erit— * ' t D " 1 ? - G ifed redan- 
gulum c ah squale eft quadrato a K, ergo ' ■ 1 ' " 

b .. c jn 4 squabicur KQ 

Ducantur omnia in B , vt ffadio euanefeat , ergo 

D in A Q^- D inG in A — B in G in A aequabitur K Qjn B . 
Applicentur omnia ad D, vt potcftas aquationis nempe A Qe* fe lubfi- 
D ftat , ereo 

A Qr G in A - squabitur 

Praecipere autem vt omnia ducantur in B , ac deinde produda applicen- 
tur ad D , perinde cft ac fi dicacur fiat vc D ad B , ita veraque squalitatis pars 
leparatim ad aliaspartes, harum namque partium altera quidem eilet AQ^- 
G in A — * 1 altera vero eadem, nempe partes, qua: ex iUfl ciu 6 Uo 

ne, & applicatione procreantur, nam vtrobique eadem cft operatio exempla 
res fiet illuftrior . . 

11 in » - G in A squetur K Q 

& fiat vt D ad B* ita - G in A ad alia plana, ea erunt AQ^-G 

in 


L«ro ». 
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. — Gin AducicurinBj&fprodudumquodeftDinA Q-- 

D in G in A — B in G in A applicatur ad D, ex eaque applicatione oritur 
AQ_~G in A.-*J^5*. 

Similiter Hat , vt D ad B , ita K Qad aliud planum id erit i2i— tota igitur 
hate progrefyo fit per plana non autem per folida , & in eandem inciditur i- 
quationem. Hoc monuimus quoniam in dcmonllratione , quae ordinanda eft 
per regreflum Refolutionis procedetur per proponionem planorum, noru 
autem per aequalitatem lolidorum ; neque enim opus erit plana in longitudi- 
nes ducere , lolidaque ex huiufmodi dudu fida , ad alias longitudines applica- 
re , vt rurfus ad plana deueniant , cum in squalitatem eorundem planorum- 
incidatur per proportionem planorum progrediendo. 

Vt autem clarior exiftat aequ3tio,faciIiulque explicetur, tranfmutentur fra- 
ctiones in integras magnitudines nempe eltoZC^, fi enim fiat vt Dad 
B,ita KQ^ ad aliud quadratum quod fit ZQ^critZ Qjdem quod * 
Similiter efto F : nam fi fiat vt D ad B , ita G ad aliam, qua: fit F,erit F 
eadem qui IhS , & per confequens planum F in A idem erit, quod planum 
~ • tranfmutatis itaque in integras magnitudines ffadionibus. 

A (^- G in A - F in A aquabitur Z Q__ 

Seu quod idem eft A Q_— G «F F m A iquabicur z Q j 

EtexpUcata aquatione L. V.( G; «J» F J- zQ ) ❖ G f + F \ aequa» 

bitur A. * •'.* > 

Porilma. 1 - 


Compofitio, 




B 


Fiat vt a g ad a c , ita quadratum a fc ad aliud quadratum , quod fit a i, 
& ita reda G ad aliam redam, quae fit F; deinde redae cuius quadratura 
aequale eft quadratis a i , & dimidiae compofitx ex G , & F •, addita eadem di« 
tnidia compofita , fiet reda aequalis qoaeiiti a e. 

Datur igitur ac quaefira. 


S int dati duo (emicirculi ABC,DEF,vt didum eft , data autem re- 
da linea Vz , 5^ contingat A K iemicirculum D E F in K fecet 
veroiplum ABC in T. Oportet inter circumferentias TC,KF po- 
nere redam lineam aequalem V z , ita vt ad pundum A pertingat . 
Duo fimt Cafus vt in Reiolutionc didum eft . in primo oportebit datam V z 
non efic maiorem , quam K T , nec minorem quam F C . in fecundo opor- 
tebit non efle maiorem , quam F C , nec minerem quam K T . Si quidem 
data Vz fit aequalis alteri iplarum k T, Fc: fadum iam erit quod pro- 
ponitur , fi vero maior fit minore, minor autem maiore producatur A D in 
G,vt yG reda cx centro circuli D E F, quod fit y, aequalis fit ye,&*fiat 


vt 
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A Vt A G ad A C,ita quadratu A K ad aliud \ p * 

quadratu quod fit A I. Similiter fiat vt A G '7 

ad A C, ica VZadZL , & V L copofica fTT c — 1 . 

ex V Z,Z L fccctur bifaria, in N , ciq. du- 
catur ad rectos angulos N O squalis ipfi 
A I,& conneblatur O L- quadratum igitur 
O L squale eft quadratis O N , N L, itaq; 
rcifis OL addenda elt recia squalis ipfi 
LN. fic Porifma fieri iubet. 

Producatur ergo O L in P,vc fic L P s- 
qualis L N, & a punito A ad circumtere- 
3 tiam k F ducatur A E squalis O P fecans 
circumferentia T C in 3, ipfatnauie O P, 
in primo quidem cafu , maiore e (Te quam 
A F, minore quam A K,in fecundo vero , 
minore quam A F , maiore qua AK infra 
demonltrabicur. Iam fkka dt conltructio 't . 

Problematis, prout Porifma docet. Nunc oftendendu eft B E squalem efle VZ 
dars. Producatur A E, vbi opus exigit donec fecet circumfercncia k D.in H,8c 
centro L inreru alio L N, vel L P delcribatur circulus fecans r citam . OP in 
<^, & lumatur PS squalis VZ, reliqua SQ^squalis erit reliqusZL. 

£t quoniam reita ON tangie circulum in N cum fic reitu* angulus 
C ONL ex conllru itione •, quadratum O >4 ' squale erit redangulo POQ^iocni) 
hoc elt quadrato O-P, minus reita ngulo, .O P Q^fcu minus re&angulis 
OPS O P S Si igitur fiac vt A C ad A G,ita veraq; squalitatis pars fe- 

paracim ad alia plana, itidem manebit squalitas in Relolucione conucrlo mo- 
do faitum eft nempe , vc A G ad A C , ita vtraque squalitatis pars feparatirq 
ad alia plana . Ac quoniam eft vc A G ad A C , ica quadracum A K ad qua- 
dracum A I exconftruitione, boceftad quadratum O N, erit conuertendo, 
vt A C ad A G , ica quadratum Q N ad quadratu m A K . quadratum igitur 
A K erit vna pars squalicacis , alterum vero fic explorabimus . 

FiatvcAC ad AG, hoceftvc LZ ad Z V , feu quod idem eft, vt 
adSP,ita OS ad aliam, qusfitSM, ea maior erit, quam SP, quoniam 
JO & O S maior eft , quam QJ , fed vt O S ad S M ita * eft re&angulum P O $ ■ m 
ad rectangulum PO,SM, eandem enim habenc alcitudiuem P O, ergo vt 
AC ad AGjitacnt roftangulum POS, hoc eft quadratura O P, minus 
redtangulo O P S , ad rebtangulum P O , S M * fed vxACadAG, hoc eft 
vt QS ad S P , ita * eft quoque rectangulum O P, S Q_ad rebtangulurru ■ m 
OPS. funt enim ciufdem alcicudinis O P . ergo yt quadratum O P , minus 
rc&angulo OPS ad re&angulum PO,SM,ica erit re&angulum OP, 

SQ ad rectangulum OPS, hoc eft vc totum ad totum ita ablatum ad abla- 
tum, quare &*reliquumad reliquum eric,vt totum ad totum ideft & quadra- 
tum OP minus re&angulo OPS, ac etiam minus rc&angulo OP, S 

" minus 
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minus redangulo OPS,eric vt quadratum OP minus redangulo O PS A 
ad redangulum P 0,SM. hoc elt vt A ? C aJ AG. Redangulum igitur 
POiSM, minus redangulo OPS, erit altera pars squamatis . Itaque 
quadratum A K , hoc eft redangulum EA H, squale cric redangulo P O, 

5 M , minus redangulo OPS, hcc eft aquale erit redangulo O P M > fed 
squales liint A E , O P , ex conftrudione ergo & A H , P M squales erunc . 

Denique connedatur B C , & ei parallela agatur G R lecans A E produ- 
flam in R , angulus igitur, A RG squalis erit angulo^ABC, & ideo rectus 
o». > cum fit redus & iple A B C in lcmicirculo , quare * squales erant E B , 

• H R , & pofita E x squali A H . vel P M tota B X squalis erit toti A R , 

6 cum fint squales A E , OP, ex conftrudione , & squales c x PM,tota 

A X toti O M squalis erit, !,! ^ 

Et quoniam eft vt AC ad A G , ita A B ad A R ob firoilitudinem tria- 
gulorum A B C , A R G , & ita O S ad S M , ex conftrudione , erit vt A B 
ad A R', hoc eft ad BX , ita os SM ,& componendo vt AX ad X B, ita 
O M au M S ; fed A X prima oftenla eft saualis certis O M , ergo & fe- 
cunda X B squalis erit M S quarts , vnde ablatis squalibus e x P M reli- 
qua E B squalis erit reliqus P S , hoc eft V Z datx , quod erat oftenden- 
dum . Fadum eft igitur quod oportebat 

Rudis eft quidem hsc demonftratio, fed talem Refolutio genuit , & nos 
noftrum inttitutum fecutfiquod eft a Veftigijs Refolutionisin Dcmonftrauo- 
nenon recedere, iplam demonftrationetn per orfiim refolutionis texuimus, 
fic etiam fcqucnuum Cafuum demonftfationes texentur, facile.autem eas ex- C 
poliet,qui non ea fe lego adftrinxerit, vt per veftigia Refolutionis omnino 
regrediatur .quemadmodum negledis ex parte refdutionem veftigijs, de- 
monftrationes omnium Cafuum huius Problematis in fecundo libro noftri 


Un. i 


Apollonij Rediuiui explicauimus . A : 

At vero redam OP in primo quidemCa- 
fu maiorem cfle quam A F, minorem quatiu 
A k, iivfoeundo vero minorem quam A F, ’ 
maiorem quam A k fic demonftrabimus . - 
Connedantur G K, K D, eilque parallela 
agantur C y , y x fecantes A T, A C in pun- 
disyx, erit*igitur vtAG ad AC, ita FC 
adCX, fed vt A G ad AC, ita eft quoque» 

V Z ad Z L ex conftradione , ergo vt V Z ai 
ZL, ita erit F C ad cx, & permutando vt 

V Z ad FC, ita erit ZLad cx, quare vt V Z 
ad F C , ita erit quoque V L hoc eft PQad 
F x, hoc eft vc vna antecedentium ad vnam 
confequentium •, ita omnes antecedentes ad 
omnes confoquentes, fed VZ in primo qui- 
dem Cafu ponitur maior, quam Fc, in fecun- 
do 


.* / 
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A do vero minor, ergo & p Qjn primo Cafu maior erit quam Fx, in fe- 
cundo minor . * 

TXT r T" 8u, r n F A 1 ' “f' 11 " 11 * i . h» «n «p- , 

ne, ?jp’o“jT a ” 8 “ l0 POC! ’ F«F«mJ<iOTPl)ifl,A., 
U( S' ' ed 1 ^differentia extremarum in primo quidem Cafu oftenfa eft 
maior, quam F x , differentia mediarum , ergo altera * extremarum p O , J^» * 
O Q, nempe ipfa p O maxima erit , & per confequens maior qram F A . “ 

Tifr»n d f r° C * l “'P a „ Q^ oftenf a eft minorquam F x, ergo altera 'me- 2g* 

• A x, hoc eft ipla A F maxima erit , & per confequens maior 

(jusni U l v 

Deinde connedatur CT, eique parallela agatur GR occurrens AK 

B “ R » «* an g ulus ARG rcdus.cum fit redus & angulus 

A i G in lemicirculo , ac proinde * aquales erunt T K , k R . t«. . 

Et quoniam eft vt AGad AC/ita k T ad Ty, & ita quoque VZad*-« 

Z L, ex conftrudione, erit vt V Z ad Z L,ita kT ad T y , &L permutando 
vtVZ ad k T , ita ZLadTy,& confequenter ita V L ad k Y , omnes vi- 
delicet antecedentes ad omnes confequentes , fed VZ, in primo quidem Cafu 
ponitur minor, quam KT, in fecundo vero maior , ergo 3^, VL hoc eft 
^ Q in primo Cafu minor erit, quam K Y in fecundo maior . 
j C rei ^ an S u ^ um y A k * arquale eft quadrato A I , hoc eft qua- Utt » 

drato ON,feu redangulo POQ, proportionales erunt y A,Qo,oP, 

A , ied y k differentia extremarum, in primo quidem Cafu oftenfa eft ma- 
C lor , quam p Q^differentia mediarum, ergo altera* extremarum yA,Ak, 2”'* 
nempe ipla Ak maxima erit, & confequenter maior quam OP: In fe- 
cundoveroCalii y k oftenfa eft minor , quam PQwgo altera * mediarum EET* 

au ’ d ‘P^ a erit maxima , & per confequens maior qua au 

Ak. Recta igitur O p. in primo quidem Calu maior eft quam AF, mi- 
nor quam A K,in fecundo vero minor, quam AF, maior quam AK. 
quod erat oftendendum. 

Diximus oportere in primo quidem Cafu datam V Z non effe maiorem , 
quam K T, nec minorem quam F C : in fecundo vero non efle maiorem , 
quam FC, nec minorem , quam KT. Quoniam in primo Cafu kT 
maxima eft omnium, qua: ad pundum A pertinentes inter circumferentias 
® * nter ijciuntur: FC miuima: Infecundo vero maxima eft FC, 

minima K T, aliarum autem in vtroque Calii propinquior minima» remo- 
tiore minor eft , idque fic demonftrabitur. 

Ducatur vtrumque reda A B E fecans circum- 
ferentias T C , K F in pundis B E . Qnoniam 3 — «w 

igitur in primo Cafu A K maior eft , quam A E, 

A T autem minor , quam A B , reliqua T K ma- \ 

ior erit , quam reliqua B E , & fic demonftrabitur 
omnibus alijs maior. Maxima eft igitur K T . 

Similiter quoniam AF minor eft, quam A E, A C autem maior quam 

v AB, 
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AB, reliqua C F minor erit, quam reliqua BE: Eademque ratione de- 
monllrabitur omnibus alijs minor, minima ell igitur omnium FC. 

Rurlus ducatur alia reda AMN fecans circumferentias T C , K r in, 
pundis M N , fitque reda M N minima: C F propinquior , quam B E . 
Quoniam igitur AN minor, ell quam AE, AM autem maior quam, 
AB reliqua MN, minor erit quam reliqua BE. Propinquior igitur nu- 
nimz , minor ell remotiore. 

In fecundo autem Cafu fumatur ex cen- 
tro circuli DE F, quod fit y refla . yG ae- 
qualis y c , & connedatur C B eique pa- 
rallela agatur GR fecans A E produdam 
in R, quam etiam fecet circumferentia, ^ 
k D inH. Angulus igitur A R G aequa- _ 

lis erit angulo A BC,fed redus efl ABC - eo^u®’ 

U.. . in femicirculo ergo & A RG redus erit , quare squales erunt E B , H R , 

& AG maior erit quam A R, fcd AD minor ell quam AH, ergo reli- 
qua D G , hoc ell FC, maior erit quam reliqua HR.&fic oflendetur ip- 
la F C maior omnibus alijs . Maxima ell igitur F C . 

Deinde connedatur C T, & ei parallela agatur G I fecans A k produ- 
dam in I , ipfam vero A R in L , angulus A 1 G squalis erit angulo A T C 
l *“ - * & ideo redus , cum fit reflus Sc ipfe A T C m femicirculo, quare *qualcs 
T K , K I , & A I minor erit quam A L , & multo minor quam A R , led 
AK maior efl quam A H , ergo reliqua Klfeu kT minor erit, quam re- C 
liqua H R, hoc ell quam E B , & lic ip& KT oflendetur omnibus alij» 

minor . Itaque minima efl K T . . r •_ 

Pollremo ducatur alia reda A M N fecans circum ferent. as C.KFin 

pundis M N , circumferentiam vero kD in O , fitque reda M N mini- 
mx KT propinquior quam E B , & connedatur C M , cui parallela agatui 
GP fecans AN produdam in P, ipfam vero AR m O . anguius igitur 
APG squalis erit angulo A M C , & ideo redus , cum fit redus & AMC 
— in femicirculo , vnde° squales* erunt MN.OP.& A P minorent quam 
A Q , & multo minor quam A R , fed A O maior efl , quam A , e g 
reliqua AP feu M N , minor erit, quam reliqua HR. hoc ell quam B E. 
Propinquior igitur minima: minor efl remouore . Quare mamfeila tu Dc. 
terminatio . 

Cafus Secundus . 

Sed vergentibus ad eandem partem datis duobus fcmicirculis , maior in- 
cludat minorem, fic reda ponenda pertineat ad angulum femic.rculi maio- 
ris, a quo quidem angulo femicirculus minor plus dii 1« , quam a reliquo . 

Int igitur dati duo femicirculi abe, d ef, quales ponuntur, da^a 
autem reda linea G,& contingat ak lemictrculum det in K , ip,- 

lum 


s 
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A fum vero abc lecet tn t. Oportet inter circumferentias tc, kf ponere 
redam lineam iqualem ipfi G > ita vt ad pundum a pertineat. Hic quo- 
que duplex oritur Cafus, aut enim ponenda eft data retia inter cauam vnius 
& conuexam alierius femicircult circumferentiam, aut inter cauam vtriuf- 
que. vnica tamen Relolutionc vtrique cafui latisfit. 

Rcfolutio. ' f' 

. i •• I : ’ ’ * 

P Ofita iam fit reda linea cb «qualis dat* G , caque ad punctum a 
pertineat, quemadmodum Problema exigit, & ex centro circuli de f, 
quod fit o ponatur o ga:qualisoc,& redaae b fecet circumferen-. 
tiam kd in h , ipnque ab ducatur perpendicularis gr, & iungatur c b ; 
B ea quoque eidem a b perpendicularis erit , angulqs epim abc in femi- 
circulo redus eft vnde * aquales erunt ji r ,e b .5 „-, 0 j 3 L , . , 

Quoniam igitur dat* fune ac, ag,be,aK, prima fit B,fecundaD> 
tertia G, quarta K, vt in fi guris ad Rcfolutioncm pertinentibus defignatum 
eft , & qurratur a e , ea efto A , ergo ai) erit A 4* G , & cum fint fimi- 
liatriangula abc, arg, an- 
guli enim-iibc:, arg funt '■■■■ 
iqtialW , quia redi ,& angu- 
lus a communis vtrique tria- 
gulo, erit vt ac ad ag, ita^ 
ab ad a r, hoc eft in figuris 
C refolutionis , vt B ad D, ita 
A * G ad EiipiS, atque ^ 
adeo ar erit ^7"° . cui 
addita r h , qu* atqualis eft 


Tbtorj 

huiM 



ipfi e b tota a h erit «y Q , fcd rc&angulum c a h **qua 

Ieeft quadrato A K ,ergo : •' - hn 




putant t>i.cb a 
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_ ' ' ! * . 'Ji «i.f /iiO: * 


Mi 

cn in.»*. 


a 

i ir 


Ducantur omnia in B , Vt fradio cuanelcac . ergo 

DinAQtDinGmAtBin G in Aacquabitur KQjnB. 

Et applicentur omnia ad D.vt Potcftas «quacionis , nempe A Qjx iefub- 

^^4GinA+l^«quabimri^. . J - 

D udio h*c, & applicatio vtramq; «qualitatis pane trafmutant in alias par- 
tes ibidem «quales, refolutionemq.ad«quationem lecundu artis pr?cepu per- 
ducunt. idem fieret fi operatio per proportione inftitueretur,hoc modo . rut 
vt D ad B,ita vtraq; «qualitatis parsfeparacim ad alias partes,nam & bxqttlde 
partes «quales erunt exdeq. qu* ex operatione dudionis , & a p plicatiomspro- 
creantur. Hoc monuimus queadmodu in antecedetis cafus relolutiorc iadum 
eft,quonia in dcmonftratione inftituenda,rcgreflus qui fieridebet re o utionis 
Vcftigia repetendo , fiet non per «qualitatem fohdoruxn,fed per propomonem 
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Denique eonnedatur B C , Sf ei-parallela agatur G R Iccans AH i»R, A 
angulus igitur ARC squalis erit angulo A B C, & ideo rqdus , cum iit 
L, “‘ * redus & ipie ABC in lemicirculo, quare * squales erunt tB,HR,& 
polita Bx squali A R , tota 'E x squalis erit toti AH, vel P AI , & cum 
line squales AE,OP, ex conftrudione , & squales ex,PM,tota Ax 
toti OM squalis erit. ....... ....... 

Et quoniam eft vt AC ad A G , ita A B ad A R , ob limilitudinem* 
triangulorum ABC, ARG, & ita OS adSM, ex conftrudione , erit 
vt AB ad AR,hoccltad Bx, ita QS ad S M, & co nponendo vt Ax 
ad x B , ita O M ad M S , led pruna A x oftenla eft squalis certis O M, 
ergo & fecunda x B squalis erit M S quartx, atque ablatis squalibus x B , 

M S ab squajibus ex, PM, reliqua E B reliqux PS, hoc eft VZ da- B 
ts, squalis erit, quod eraooftendendum . Facium eft igitur quod oportebat . 

At vero redam O P in, primo quidem Cafu minorem efle , quam 
AF, maiorem quam A K : in iecundo vero maiorem quam AF, mino- 
rem quam A Kjfic demonftrabicur , 

Connedantur Gk, KD,cilque parallels agantur cy,yx lecantes AT 



. - >• ; • : I . 1 • 

«*■•» A C continuatas in pundis yx. erit igitur vt* A G ad AC r ita FCad Cx». 
fed vt A G ,ad A C,ita eft quoque V Z ad, £ conftrudione , ergo' 
vt VZ ad ZL, ita erit F C, ad C x, & permutando vt VZ ad FC,’ 

, ita eric Z L ad c x , quare & * ita omnes antecedente^ ad omnes cqnlequen-' 
te^, hoc eft ita VL, vel P Q_jid F x . led VZ in. primo cafu pomrur t\ia-. 
ior,quaniFC: in fecundo minor, ergo & P QJn primo afy maior p 
erit quam. F x*in fecundo minor- '«•r ,vj 

i"!- Et,quoniam redangulum F.A x* squale cft.quadrato A I, hoc cftqqadrato 

..&QN 1 f?u'«aane«i? P OQjJ proportionales erunt PO, F A, A x.OQ^ 

led P Qjdifferencia extremarum , in primo quidem Calu ofteiifa eft ( maior , 
rsc«.» quam Fx differentia mediarutq, ergo altera* extremarum PQ*OQ,nem- , 
pe ipfe P O niinimacrit , & per pOnfequeiis minor quam A F. In feruiuip ve- 
g»» ro Cafu ipla P Qoffenfa eft minor, quam F x, ergo altera * medferu ro h A, 

A x , hoc eft ipla A F , minima erit , & confequenter minor quam O P . , 

Iam conncdatur CT , eique parallela agatur G R fecans AK in R . ^ 


ent 
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^ erit angulus ARG squalis angulo A T C, & ideo redus, cum fit rcdus 
& angulus ATG in lcmicirculo quare ‘squales 'erunt Tk,kR. 

Et quoniam clt vt AG ad , AC > ‘ita k T ad T y , & ita quoque' VZ ad Um 
ZL , cx conffrudione, erit , vt V ZadZL ita k T ad Ty> & permutando 
vt V Z ad k T , ita erit Z L ad T y , & confequenter ita * quoque V L ad «?iw 
Ky , omnes videlicet antecedentes ad omnes conlequentes, & rurfus con- 
uertendovt VZ ad VL,ita kT ad k y fcd V Z in primo calii ponitur 
minor , quam k T , in lecundo maior , ergo , & V L , hoccll P in primo 
Calu minor erit, quam Ky , in lecundo maior. 

Poffremo quoniam redangulum y AK* squale clt quadrato A I,3ioc 
elt quadrato ON leu * redmgulo Q^o P , proportionales erunt y A,Qo , “ mil 
oP, AK, ied yK differentia extremarum . in primo quidem Calu oJtenla 
clt maior , quam P Q differentia mediarum, ergo alrera * extremarum y A, 

A k nempe ipla AK minima erit,& coniequenter minor, quam OP. In 
lecundo vero Calu y k bltenla clt minor , quam P Q_, ergo altera * media- 
ruin Q O , o P, nempe, ipli.Q P minima erit, fic per conlcqucns minor 
quam Ak. Recta igitur OP in primo Calu minor elt , quam AFjma- 
ior quam Ak, in lecundo minor quam A K, maior quam A F . qiiod 
erat offendendum . ur • ' i . i/. A - 

Diximus oportere in primo quidem Calu datam V Z non effe maiorem , 
quam k T,nec minore, quam. F C, in lecundo vero non effe maiorem, quam 
F C , nec minorem , quam k T , nam ia’ primo Calu k T maxima e(l om- 
nium qus ad pundum A pertinentes inter circumferentias T C, kFintcr- 
ijciuntur, FC minima. In lecundo autem maxima elt FC, minima kT. 
aliarum autem propinquior minima: , remotiore minor elt . idque fic de- 
monllrabitur . 1 ■>; ' 

In primo Calu ducatur vtrumque reda A E B fecans circumferentias K F, 

TC mpundis EB, circumferentiam vero KD 
in H , Sc ex centro circuli D E F , quod Iit y fir- 
matur y G squalis y c , Sc - connedant ur C B , 

C T , eilque parallels agantur G R , G 1 , quarum 
G R lecet redam 'A B in R , altera vero G I lecet ^ 
vtramque AB, A T in pundis QI . /Equalcs 
igitur eruntanguli ATC, A IG,& squales quoque anguli ABC, ARG 
led redi liant ATC, A BC in lemicirculo,ergo&:anguli AIG, ARG 
redi erunt, ac proinde* squales IK,KT, &‘ squales R H r E B . Et quoniam 1 
A k maior elt, quam AH, AI autem minor, quam A Q^, & multo minor 
quam A R, reliqua I K tmior erit, quamreliqua RH,hoc elt K T, maior 
quam E B tiC licipfa KT offendetur omnibusalijs maior. Maximacftigi. 
cur KT. i • 

aEque quoniam A D minor elt , quam A H , A G autem maior quam 
AR reliqua GD minorerit, quamreliqua RH,hoccltFC minor, quam 
E B. Minima elt igitur FC. •-.» *’->•»• 

6 N i Sed 
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Sed ducatur alia reda ANM lecans circumferentias K F , TC in pun- 
dis N M •, circumferentiam vero kDin O, fitque NMiplt FC propin- 
quior, quam EB , & connedaturC M , cui parallela agatur G P iccans re- 
dam AM in P, quam etiam fecet G R in L. angulus igitur APG & 
qualis erit angulo A M C , fcd redus eft AMC in lemicirculo, ergo & 
u '** A P G redus erit, ac proinde* squales erunt PO, NM, Ec quoniam, 
AO minoreft,quam AH,ipfaautem AL maior, quam AR.&AP 
inulto maior *crgo reliqua PO hoc eft N M minor erit, quam reliqua- 
R H , hoc eft quam E B . Propinquior igitur minimas minor eit remotiore . 

In iecundo autem Cafu ducatur reda A E B fecans cir- 
cumferentias kF,TC in pundis EB. Quoniam igi- 
tur AC maior eft, quam AB,AF autem minor, quam / B 

A E , reliqua F C maior erit, quam reliqua E B . Ma- Jf 
ximaeft igitur omnium FC . 

Similiter quoniam AT minor, eft quam AB; A K autem maior, 
quam A E reliqua KT minor erit, quam reliqua ER. Minima eft igi. 
tur omnium kT. .e, m.: r . i. 

Poftrcmo ducatur alia reda ANM Iccans circumferentias kF,TC in 
pundis N M, & fit N M ipfi k T propinquior , quam EB . Quoniam igi- 
tur A M minor eft , quam A B, & A N maior, quam A E, reliqua NM 
minor erit , quam reliqua E B , hoc eft propinquior minimae minor remo- 
tiore . Quare manifefta eil determinatio . 



B 


Calas Tertius. . : r ■ 

. . . • , • , 

Vrlus vergant ad camdem partem dati duo lemicirculi , maior mino, 
rem includens ,& reda ponenda pertineat ad angulu m lemicirculi 
maioris, led ab eo angulo femicirculus minor minus diftet , quam £ 


R 

reliquo , 

Sint igitur dati duo lemicirculi a bc , d e f, quales ponuntur ; data autem 
reda linea G,&ducat»ir A Kcontingensiemicirculum def in K; iplum- 
vero ab c lecans int. Oportet inter circumferentias tc, Kf ponere re, 
dam lineam aqualem ipfi G , ita vt ad pundum a pertineat . Et hic Ca. 
fiisin duos alios Calusdiuidirur, aut enim ponenda eft ea reda inter cauam 
circumferentiam vniusfen iurculi,& conuexam alterius, aut inter cauas v- 
triufque, tamen vterque veoecdemque modo rcloluitur . 

Refolutio. 

, • - * < • - • . . 

S it iam pofitareda linea c b aqualis data G, vc Problema exigit , & ex 
centro circuli def, quod fit O, ponatur Og aequalis oc,&redaael> 
fecet circumferentiam K d in h>& ducatur gr perpendicularis ad 
ba produdam ,&cormedatur c b. angulus igitur abe inlcmicirculo re- 
.,dus eft, ac proinde hr ‘aqualis eb. • 

- Quo- 
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A terror km ac ’ a S» ^ e , a It . prima fit B , fecunda D 

tertia G, quarta K, * 

vt in figuris ad Re- 

foiutionem pertinen 

tibus defignatu c(t , 

& queratur a e. edo 3 

illa A , ergo redlx, 

AB erit A *!• G, Y 

& cum fine fimilia 

triangula a b c,a r g, 

anguli enim abe, 

B arg funt retSi, & 

& 3 T aleS <JU0 1 UC an S uli ad a » < l l,ia ad verticem , erit vt 
Jn S “V. ad ar ' ™c e(l in figuris ad refolutionem pertinentibus, 
vt B ad D , ita A G ad atque adeo ar erit 

"i 1 e b, remanebit ah, itaque ah erit G - 

, led redtangultrna e ah ‘squale efl quadrato A k, ergo " 

G in h r ia£atfs^i* xquabitur k Q_ . 

Ducantur omnia in B , vt fra&io euanefeat , ergo 

BinGinA-D in G in A - D in A QarquabiturK Q in B 
G m A - — — du£k> in B alicui videbitur produ&um debere c fle B 
q in G in A " D in A Q^d* D in G in A ( non autem vt nos expofuimus) quod 
verum non eft> nam cum a G in A auferenda fit tota fradtio Pi " AQfp ,n Gin A £ 
produco quoque B inG in A auferri debet totum productum fradhoms, 
quod eft D in A >}< D in G in A . Itaque G in A D A ^ 11 ° ■" * ducto 
in B , produdum erit B in G in A - D in A Q - D in G in A , quod ani- 
maduertme luerit opera: pretium . 

Denique applicentur omnia a dD,vt AQ, Poceftas nempe xquarionis 
ex le fubliiiat,ergo 

- G in A - A Q^xquabitur ^ 

Ea , quxde huiufmodi dudione, & applicatione in Refolutionibus duorum 
prxccdentium Cafuum in fimiltloco didta funt, hic quoque dkta efle intel- 
p ligantur ob rationes ibidem allatas . 

Sed vt xquatio facilius explicetur,tran/mutentur fradtiones in integras ma- 
gnitudines , vt in Refolutionibus prxccdentium Cafuum fattum elt , hoc cft 
fiat vt D ad B , ita KQ_ad aliud quadratum, quod fit ZQ, erit ZQ 
idemquod 1 ^. Similiter fiat vt D ad B, ita G ad aliam, qux fit F, eriT 
F eadem qux , atque adeo planum F in A idem exit, quod planu -" G '° * 
fa&a igitur tranfinucatione . 

F in A — G in A— A O xquabitur ZQ 
Vel F — G in A — A Q^xquabitur Z 

Et explicata xquationc F t G .. L. V.( Ff - G Q~ Z Q) xquabitur A 

, Vel 


tenij 
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Vel F f « G f * L V.( F~ r-:G f Q- 2Q ) squabkur A A 

In hac squatione A explicabilis eft de duobus terminis , qutrum nom, 
femper vterqut- indicat ae qusfitam, fcd alter tantum, interdum minor, 
interdum maior, led quo Calu terminus ininor indicet ipfam quaifitam,quo- 
uc terminus maior, quouc etiam vterque luo loco dicetur . 

Porifma. 

Fiat vt a g ad ac, ita quadratum a k ad aliud quadratum, quod (it ai, 

& ita recta G ad aliam redam , qua: Iit F , deinde dimidia: diderent is , qua 
F fuperat ipfam G , dempta reda , cuius quadratum squale eft excelfui, quo 
quadratum eiufdem dimidis differentis fuperac quadratum a i , reliqua ent 
terminus minor . B 

Veleidem dimidis differentis addita eadem reda fiet terminus maior. 

Scholium , 

Ex Porifmate apparet dimidiam differentiam ,qua F luperat G, notu 
effe minorem reda ai,co quod quadratum ipfius dimidis differentis non 
eft minus , quadrato a i , & licet in Porifmate appareat ipfum quadratum a i 
fuperari a quadrato dimidis differentis, non tamen poteft dici abfoluco, 
quadratum dimidis differentis maius efTe quadrato ai, affirmari autem 
debet non efle minus; nam quadratum dimidis dilferentis nonnumquam 
prsllat quadrato ai nihilo, idque contingit cum ratio ad ad a f , non clt 
maior ratione a g, ad ac, &prsterea data G, expofira eft squalis minims C 
earum, qus inter circumferentias K f , tc interijeiuntur , immo fi ipla G 
exponeretur minor minima , fequeretur dimidiam differentiam retiarum 
F , & G , minorem fieri retiam a i , quod quidem aduerius contlrutlionem 
Problematis, initaret; nam cum in circulo, cuius diameter squalis eft ipfi 
dimidis differentis, aptanda fit ex prscepto Porifmatis retia squalis ai, 
id fieri non poffet , fnpfa dimidia differentia minor elfec quam ai. Simi- 
liter fi ratio ad ad a f maior cflec , ratione a g ad a c , & retia G expo- 
neretur minor minima, fequeretur aut dimidiam differentiam retiarum F 
& G minorem fieri retia a i , quod quidem conftrutlionem Problematis 
eadem ratione impediret , aut terminum indicantem qusfitam a e maio- 
rem fieri retia a t , quod pariter conftrutlioni , fed alia ratione , aducrlare- D 
tur; nam a puntlo a ad circumferentiam kf non pofTetduci retia squalis 
ipfi termino , vt Porifma fieri prscipit , fi ipfe terminus maior effer , quam 
af. Similis quoque inflantia conftrutlioni occurreret, fi data G expone- 
retur maior maxima , fiue ratio ad ad af, maior fit ratione ag ad ac, 
(iup non maior : nam terminus indicans a e qusfitam fieret , vel minor 
minore retiarum a K , a f , vel maior maiore : Jtaque a puntlo a ad circum- 
ferentiam K f , non poftet duci retia squalis ipfi termino , vt Porifma fieri 
jubet. Hsc omnia luis locis demonllrabuntur . Ad deftruendas igitur hu- 
iulmodi inltancias prxfigi debet Problemati Determinatio, ne data G ma- 
ximam 
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A ximam fuperet , neue a minima fuperetur . Itaque oflendendum cft , qua: iit 
maxima , quiue minima, ied quo clarius, atque facibus id fiat prius fequens 
Lemma denionltrabo . .. .. 1 ... - L ■ 

Lemma IV. 


B 



A F V ID 


Sint duo fcmicirculi ABC , D E F , quales in praefenti Cafu ponuntur, & 
contingat reda AK femicirculum DEF in K,&ex centro circuli, 
quod fit V ponatur V G aqualis V C, & * fiat vt A G ad A C, ita qua- 
dracum A Kad quadratum AI. Dicofi ratio A D ad A F maior eitra- 
tione A G ad A C, & redam A I maiorem efle maioreredarum A F, A k , 
& fi aqualis aqualem , & Ii minor minorem , maiorem autem minore . 

S Ic primum ratio AD ad A F maior ratione , 

A G ad A C , ergo duo fune Cabis , aut enim 
F C intercepta elt inter conucxam vniusleori- • 
circuli circumferentiam, &cauam alterius, aut inter — 
cauam vtriulque. fit primum interceptam ter vtriiifq; 
cauam ,eric AK maior, quam A F. Quoniam igitur eft vt A G ad AC, 
minor nempe ad maiorem, ita quadratam A k ad quadratum A I ex po- 
litione , erit quadratum A k , minus quadrato A I , vnicfe Bt reda A k minor, 
quam retia A I . Reda igitur A I maior eft maiore r tdarum A F , A k. 

Deinde fit F C intercepta inter conucxam cir- 
cumferentiam , & cauam erit A F maiori quanu 
A k, & quoniam ratio A D ad A F ponitur maior : ■ / 
ratione AG ad A C vc autem AGvAC, ita cft d V fi 

quadratum A Kad quadratum A I, ergo ratio AD 
ad A i maiof erit ratione quadrati A k ad quadratam A I , fed vc A D 
ad A F prima videlicet trium proportionalium » D, i K , » F ad tertiam, 
ita cft quadratum fecunda: * k ad quadratum * F fcriia: , ergo ratio quadra- 
ti Ak ad quadratum A F maior erit, ratione quadrati * k ad quadratu nx. 
A I; quare quadratum A I* maius erit quadrato A F, & conlcquentcr re- 
da A I maior , quam reda A F, quod primum . 

Sed fit ratio A D ad AFeadem ; ,qu* A G ad 
AC, ergo eadem erit, qui quadrari Ak ad qua- 
dratum Al,fedvc AD ad AF, itaeft quadra- 
tum A K ad quadratum A F,vt demonflrauimus c 
ergo quadratum A I quadraio A F aquale erit ,' 
quare & reda A I , aequalis recti A F , qubd cft fecundum . 

Denique fit ratio A D ad A F minor racionu» 

A G ad A C , ergo miner erit & ratione quadrati :j 
A k ad quadratum AF, fed vt AD ad AF, itay 
oftenfum cft quadratum Alt ad quadratum AF, f 
ergo ratio quoque quadrari a K ad quadratum a F 


m 





AD V IF 


mi- 
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AG ad A C, ita erit quadratum A fcad rcdangulum Y Ak ,fed vt AGad A 
A C, ita ponitur quadratum A k ad quadratum A 1 crgoredangulum Y AK 
quadrato A J tcqualc erit . quod elt quartum . 

Similiter quoniam lupra ollcnfa funthmilja triangula A GH, A C S,erit 
.r«» vt AGadAC,itaAHadAS,fedvt AH, ad AS, "itaelt redangulunv 
E A H ad rcdangulum EAS, eandem enim habent altitudinem E A , ergo 
vt A G ad A C , ita erit rcdangulum E A H , hoc elt * quadratum A K, ad re- 
dangulum E A S , led vt A G ad A C , ita ponitur quadratum A k ad qua- 
dratum A I,ergo redangulu EAS iqualcerit quadfato A I quod elt quintum . 

Poltrcmo quoniam parallela- funt k D , x y , erunt anguli A D K , A X Y 
aqu ales, & aquales anguli A K D , A Y k ,& ideo hmilia triangula ADK, 

>7 ^ x Yjvt igitur A D ad A k , ita erit A X ad A Y, fed vt A D ad A K * ita elt B 

u A K ad A F ; rcdangulum enim F A D * aquatur quadrato A k, ergo vt A X ad 

A Y,ita erit A K ad A F j vnde redangulum FAX liib extremis , atquale erit 
redangulo Y A k fub medijs,fcd redangulum Y A K aquale elt quadrato A I, 
quarto loco demonftrauimus, ergo & redangulum F A X eidem quadrato 
A I aquale erit, quod pollremo loco erat oiiendendum . 

Cprollafiupi, 


E X demonftracis patet redangula Y Ak,E A S, F A X aqualia effe , oltcn- 
fum elt enim vnumquodque eorum aquari quadrato A I . 

Problema J h 


Datis duobus femicirculis in diredum bafes habentibus , inter eorum cir- 
cumferentias ponere rectam lineam magnitudine datam, qu* ad vnius lc- 
micirculorum angulum pertingat, 

H Oc Problema multos Cafes habet, eolquc omnes in fecundo libro 
mei Apollonij Rediuiui in tria capita congeftos abfolui . nunc odo 
dx principalibus in exemplum Reiolutionis Compofitionis expli- 
cabo, omiflis ijs in quibus dati duo femicirculifeinuicetnfecant aut tangunt* 
fj enim Cafus ad illorum fimilitudinem,& reloluentur fc componentur . 

Cafus primus. 


Primu/n vergant dati duo femicirculiad eandem partcm,neutro reliquum 
includente. 


S int itaque dati duo femicirculi a b c, def, vt didum elt . data autem* 
reda linea G. & ducatur ak contingens lemicirculum def ink? 
ipfum vero A B Cfecansin t , Oportet inter circumferentias cc,kf 
ponere redam lineam aequalem ipfi G,ita Yt ad pundum a pertingat. Quam- 

uis autem ex hac femicirculorum ppfttipne duo Cafus odiantur* aut enin^, 

po- 
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A ponenda eft illa magnitudine data inter conuexaro vtriufque femicirsuli cir- 
cumferentiam , aut inter conuexam vnius , & cauam alterius , tamen vha, ca- 
demque refolutione vtrique latisfit . 

Rcfolutio . 

» ...... ... ■ > 

F A<aum iam fit duda nimirum reda a b e habens legmeqcura b e ar- 
quale dat* G > & producatur a d in g , vt o g reda ex centro circuli 
d e f, quod fi t o fit squalis oc, &c in a e produdam ledamquea cir- 
cumferentia k d in h ducatur perpendicularis gr, & connedatur c b, eaque 
eidem a e perpendicularis erit , quoniam angulus a b c in femicirculo redus 
g cft > quare * aquales erunt h r > e b 

• Quonia igitur dat* 
luntac,ag, be,ak 
prima fit B , fecunda 
D, tertia G, quarta K » 
vt in figuris ad Rclo- 
lutioncm pertinetibus 
defignatfi cft» & quae- 
ratur a e , ga efto A : 
ergo ab eritA-- G>& 
cum fint anguli a b c , 
a r g redi , & ideo ae- 
quales parallelae erunt b c , r g , & ob id fimilia triangula a b C> a r g, qua- 
re vt ac, ad ag, ita erit ab ad arj hoc eft in figuris Refolutionis , vc B 
ad D ita A - G ad LiiS; atque adeo a rerit-- '"*'^' '***' , - a qua fi auferatur 

reda hr, cui aqualis cft cb, reliqua ah erit — A "f * ? — G ; fed redan- 
gulum e a h squale eft quadrato a K , ergo 

6 pi.«a~p-o..* .. c in A xquabitur KQ 

Ducantur omnia in B , vt fradio euanefeae , ergo : 

D in AQ^- DinG in A — B in Gin A aquabitur K QJn B, 
Applicentur omnia ad D, vt potcftas aquationis nempe A Qex fc lubfi- 

D ftat.ergo • , - .. . r • V- ,. 

A Q - G in A - 4 ^ aquabitur SSfc» 

Pratcipwe autem vt omnia ducantur iqB, ac deinde produda applicen- 
tur ad D , perinde eft ac fi dicatur fiat vt p *d B ,itavtraque squalitatis pars 
feparatim ad alias partes, harum namque partium altera quidem eflet A.QcT 
G in A - altera vero eadem neppe partes, qu* cx iUf» 
ne, 61 applicatione procreantur, nam vtrobfquc e^demeft operatio exempla 
res fiet illuftrior • -<v j ■ :’ r , 

pl " A V° tSUl. - G in A squetur K Q 

& fiat vt D ad B ita ~ G in A ad alia plana, ea cnw A Q--G 

in 


tero a. 
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in A-S^natri . A 

— Gin AduciturinB,&TprodudumquodeftDinA Q-- 
I? in G in A — B in G in A applicatur ad D, ex eaque applicatione oritur 
AQ^-G in A-i— 

Similiter fiat , vt D ad B , itaK Qad aliud planum id erit tota igitur 
hxc progrcf^o fit per plana non autem per folida , & in eandem inciditur ae- 
quationem. Hoc monuimus quoniam in demonflradone, quae ordinanda eft 
per regreflum Refolutionis procedetur per proportionem planorum , notu 
autem per aequalitatem iolidorum ; neque enim opus erit plana in longitudi- 
nes ducere , folidaque ex huiufmodi dudtu fida , ad aliae longitudines applica- 
re , vt rurfus ad plana deueniant , cum in aequalitatem eorundem planorum, 
incidatur per proportionem planorum progrediendo. ** 

Vt autem clariorexiftat aequatio.faciliulque explicetur, tranfmutenturfira- 
diones in integras magnitudines nempe elio Z fi enim fiat vt D ad 
B j ica KQ_ ad aliud quadratum quod fit Z Q^eritZ Qjdem quod * . 

Similiter — ^ efto F : nam fi fiat vt D ad B , ica G ad aliam, qu* fit F,erit F 
eadem qua: i£? ,& per conlequcns planum F in A idem erit, quod planum 
~ . tranfmutatis itaque in integras magnitudines fradionibus . 

A G in A - F in A aequabitur Z Q__ 

Seu quod idem eft A Q.-G «J» F in A aquabitur 2 Q^, 

Et explicata aquatione L. V.{ G; F 7 zQ ) G f *pF r squa» 
bitur A. C 


‘ : 1 Porifma : - 

. . _■ ... :• • ! rjl ■ . 

Fiat vt a g ad a c , ita quadratum a fc ad aliud quadratum , quodfir *i* 
ti ica reda G ad aliam redam, quae fit F; deinde reda cuius quadratum 
aequale eft quadratis a i , & dimidii compofirx ex G , fle F i addita eadem di- 
midia compofita , fiet reda aequalis quiiici a e. 

Datur igitur ac quxfita. 

Compofitio, 

S int dari duo lemicirculi A B C , D E F , vt didum eft , data autem re- 
da linea V z , contingat A K lemicirculum D E F in K lecet 
veroiplum ABC in T. Oportet inter circumferentias TC,KFpo- 
nere redam lineam arqualem V z , ita vt ad pundum A pertingat . 
Duo liant Calus vt in Rdolutionc didum eft . in primo oportebit datam V z 
non efle maiorem , quam K T , nec minorem quam F C . in fecundo opor- 
tebit non efle maiorem , quam F C , nec minorem quam K T . Si quidem 
data Vz fit iqualis alteri ipiarum k T, Fc: fidum iam erit quod pro- 
ponitur , fi vero maior fit minore , minor autem maiore producatur A D in 
G , vt y G reda ex centro circuli D£F, quod fit y , aequalis fit yc,&*fiat 

vt 
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A vt A G ad A C,ita quadratu A K ad aliud 
quadratu quod fit AI. Similiter fiat vt AG 
adACjitaVZadZLj&VL copofita 
ex V Z,Z L fecetur bifaria in N , eiq. du- 
catur ad recte» angulos N O aqualis ipfi 
A I,& conne&atur O L, quadratum igitur 
O L aquale elt quadratis O N , N L, itaq; 
reda OL addenda elt recta aqualis ipfi 
LN. fic Porifma fieri iubet. 

Producatur ergo O L in P,vt fit L P at- 
qualis L N, & a puncto A ad circumfere- 
3 tiam k F ducatur A E aqualis O P fecans 
circumferentia TC in B, ipfamaute O P, 
in primo quidem cafu , maiore e fic quam 
A F,minorc quam A K,in iecundo vero , 
minore quam A F , maiore qua AK infra 
demonlirabitur. Iam facta elt conllructio 



Problematis, prout Porifina docet. Nunc oftendendu eft B E aqualem efle VZ 
data. Producatur A £,vbi opus exigit donec fecet circumferentia k D.in H,& 
centro L interuallo L N, vel L P dderibatur circulus fecans retiam ; OP in 
fle fumatur PS aqualis VZ, reliqua S Q^aqualis erit reliqua ZL. 

£t quoniam redta O N tangit circulum in N cum fit redtus angulus 
C ONL ex conitructione ; quadratum OM' aquale erit retftangulo POQ^i<<«tii 
hoc eft quadrato O P, minus reCtangulo. .O P Q^fcu minus rett angulis 
OPS O P S Siigitur fiat vt A C ad A G,ita ytraqi aqualitatis pars fe- 
paratim ad alia plana, itidem manebit «qualitas raRdolurione conuerfo mo- 
do fadtum eft nempe , vt A G ad A C , ita vtraque aqualitatis pars feparatirq 
ad alia plana . At quoniam eft vt A G ad A C , ita quadratum A K ad qua- 
dratum A I cx conftruiiionc , hocelt ad quadratum O N , erit conuertendo, 
vt A C ad A G , ita quadratum Q N ad quadratum AK, quadratum igitur 
A K erit vna pars arqualiutis , alterum vero fic explorabimus , 

Fiacvt AC ad A G, hoc eft vt LZ ad Z V , feu quod idem eft, vt 
adSP,ita OS ad aliam , qux fitS M , ea maior erit , quam S P , quoniam 
P & O S maior eft , quam Qj> , fed vt O S ad S M ita * eft rc&angulum POShm 
ad redtangulum PO,SM, eandem enirahabent alcirudiuem P Q,crgo vt 
AC ad A G, ita erit re&angulum POS, hoc eft quadratura OP, minus 
reftangulo O P S , ad redtongulum P O , S M j fed vt A C ad A G, hoc eft 
vt QS ad SP, ita* eft quoque rectangulum O P, S Q^ad recbangulunu > m 
OPS. funt enim eiufdem altitudinis O P . ergo vt quadratum O P , minus 
rc&angulo OPS ad reiftangulutn PO,SM,ica erit reSanguIum OP, 

SQ adre<ft:ingulumOPS,hoccft vt totum ad totum ita ablatum ad abla- 
tum, quare fle*reliquum ad reliquum erit,vt totum ad totum ideft fle quadra- .„«,1 
tum OP minus re&angulo OPS, ac ctiara minus redangulo OP, S 


' minus 
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minus re&angulo OPS, erit vt quadratum OP minus re&arigulo O PS 
ad re&angulum P 0,SM, hoc eft vt AC aJ AG. Redanguium igitur 
PO,SM, minus redangulo OPS, erit altera pars squamatis . Itaque^ 
quadratum A K, hoc eft rcdangulum EA H, squale erit redangulo PO, 

5 M , minus redangulo OPS, hoc eft squale erit redangulo O P M j fed 
squales lunt A E, OP,exconflrudioneergo& A H , P M squales erunt. 

Denique conntdatur B C , & ei parallela agatur G R iecans A E produ- 
dam in R , angulus igitur , A RG squalis erit angulo^ A B C , & ideo rectus 
u». , cum fit redus & iplc ABC in ltmicirculo, quare squales erunt EB» 

• H R , & pofita E x squali A H . vel P M rota B X squalis erit toti A R , 

6 cum h n c squales A E , O P, ex conltrudione } & squales e x PM,tota 

A X toti OM squalis erit, 

Et quoniam eft vt AC ad A G , ica A B ad A R ob fimilitudinem tria- 
guloru m A B C , A R G , & ita O S ad S M , ex conltrudione , erit vt A B 
ad A R y , hoc eft ad B X , ita os S M , & componendo vt A X ad X B , ita 
O M ad M S ; fed A X prima oftenfa eft squalis tertis O M , ergo & fe- 
cunda XB squalis erit MS quarts, vnde ablatis squalibus ex PM reli- 
qua E B squalis erit reliqus P S , hoc eft V Z dats , quod erat oftenden- 
dum . Fadum eft igitur quod oportebat 

Rudis eft quidem hsc demonftratio, fed talem Refblutio genuit , & nos 
noftrum inllitutum fecuti, quod eft d Veftigijs Refolutionisin Dcmonftratio- 
nenon recedere, iplam demonftrationcm per orfum refdlutionis texuimus. 
fic etiam* fequentium Cafuum demonftfationes texentur . facile aurem eas ex- 
polier, qui non eafc lege- adftrinxerit , vtpcr veftigia Refolutionis omnino 
regrediatur. quemadmodum negledis ex parte relolutionem veftigijs, de- 
monftrationes omnium Cafuum huius Problematis in fecundo libro neftri 
Apollonij Rediuiui explicauimus . A - 
At vero redam O P in primo quidemCa- 
f’u maiorem erte quam A F, minorem quanu 
A k, in fecundo vero minorem quam AF, 
maiorem quam A k fic demonftrabimus - • 

Comiedantur GK, K D, eifque parallels 
agantur C y , y x fecantes A T , A C in pun- 
‘""•'disyx, crit*igitur vtAG ad AC, ita FC 
ad CX, fed vt A G ad A C, ita eft quoqut* 

V Z ad Z L ex conftrudione , ergo vt V Z ai 
2L , ita erit F C ad c x , & permucando vt 
i V Zad FC, ira erit ZLad cx, quare vt VZ 
ad F C , ita erit quoque V L hoc eft PQad 
F x , hoc eft vt vna antecedentium ad vnam 
confequentiutn i ica omnes antecedentes ad 
omnes confcquentes , fed VZ in primo qui- 
dem Cafu ponitur maior, quam Fc, in fecun- 
do 
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A do vero minor, ergo & p Q^in primo Cafu maior erit quam Fx, in fe- 
cundo minor . 

Et quoniam redangulum F A x * tequalc eft quadrato A I , hoc eft qua- u». , 

tZ? PO Q» proportionales erunt P O , F A , A x , 

U( <’ ,ed 1 Qdifterentia extremamm in primo quidem Cafu oftenfa eft 
maior, quam F x , differentia mediarum , ergo altera * extremarum p O , » 

• n ^ m P e l P‘ a f® maxima erit, & per confequens maior qraim F A . 
m fecundo vero Cafu ipfa P Q^oftenfa ell minor quam F x , ergo altera ‘me- 

larum F A, A x , hoc eft ipfa A F maxima erit, &per confequens maior 
quam O P. ^ 

Deinde conncdatur C T , eique parallela agatur G R occurrens A K 
B continuatae in R, erit angulus ARG r edus, cum fit redus & angulus 
A 1 G in lcmicirculo, ac proinde* aquales erunt TK, k R. Lm * 

Et quoniam eft vt A G ad A C , ita k T ad Ty , & ita quoque VZ ad , 

2 L, ex conftrudione, erit vt V Z ad ZL,ita kTadTy.sC permutando 
vt Z ad k T , ita Z L ad T y , & confequenter ita V L ad k Y , omnes vi- 
delicet antecedentes ad omnes conlequentes , fed VZ, in primo quidem Cafu 
ponitur minor, quam K T, in fecundo vero maior , ergo V L hoc eft 
E Q in primo Cafu minor erit, quam K Y in fecundo maior . 

t quoniam redangulum y A k * aquale eft quadrato AI, hoc eft qua- u *» 

a t°r j i j U re< ^ an § u ^° PO Qi proportionales erunt y A , Qo, oP, 

A k , led y k differentia extremamm, in primo quidem Cafu oftenfa eft ma- 
C ior , quam p Q^diffbrcntia mediamm, ergo altera* extremarum y A , A k, £«'* 
nempe ipfa Ak maxima erit, & confequenter maior quam OP: In fe- 
ri < ~'^ U X ^ °^ cn ^ a m ‘ nor > quam P Q^ergo altera * mediamm SS'’ * 

aP d nempe ipfa pO erit maxima ,& per confequens maior quaou 
Ak. Reda igitur 0 p. in primo quidem Cafu maior eft quam AF, mi- 
nor quam A K, in fecundo vero minor, quam A F , maior quam A K. 
quod erat offendendum . 

Diximus oportere in primo quidem Cafu datam VZnon effe maiorem, 
quam K T , nec mrnorem quam F C : in fecundo vero non efle maiorem , 
quam FC,nec minorem , quam KT. Quoniam in primo Cafu kT 
niaxitna eft omnium , qua: ad pundum A pertinentes inter circumferentias 
D TC, kF interijeiuntur : FC miuima: Infecundo vero maxima eft FC, 
minima K T, aliarum autem in vtroque Cafu propinquior minima: remo- 
tiore minor eft , idque fic demonftrabitur . 

Ducatur vtrumque reda A B E fecans circum- 
ferentias T C , K F in pundis B E . Qnoniam 2 - — v 

igitur in primo Cafu A K maior eft , quam A E, \ 

A T autem minor , quam A B , reliqua T K ma- A c? \ 

ior erit , quam reliqua B E , & fic demonftrabitur 
omnibus alijs maior. Maxima eft igitur K T . 

Similiter quoniam AF minor eft , quam A E, A C autem maior quam 

v AB, 
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AB, reliqua C F minor eiit.quam reliqua BE: Eadcmoue ratione de- 
monftrabitur omnibus alijs minor . minima eft igitur omn.um FC . 

Rurius ducatur alia reda AMN fccans circumferentias TC,KF in. 
pundhs M N , fitque reda M N minima: C F propinquior , quam B E . 
Quoniam igitur AN minor, ell quam AE, AM autem maior quauu 
AB reliqua M N , minor erit quam reliqua BE. Propinquior igitur nu- 

nimae , minor cft remotiore . 

In fecundo autem Cafii fumatur ex cen- 
tro circuli DE F, quod fit y reda yG x- 
qualis y c , & connedatur C B eique pa- 
rallela agatur GR fccans A E producam 
in R , quam etiam fecet circumferentia- ^ 
k D inH. Angulus igitur ARGaequa-_ 

lis erit angulo ABC , ied redus eft A BC _ - . 

m., in femicirculo ergo & A RG rectus «it, quare aequales erunt E B , H R , 

& AG maior erit quam A R, fed A D minor eft quam A H , ergo reli- 
qua D G , hoc eft F C , maior erit quam reliqua HR.&fic oftendetur ip- 
la F C maior omnibus alijs . Maxima eft igitur F C . 

Deinde connedatur C T, & ei parallela agatur G I fecans A k produ- 
cam in I , ipfam vero A R in L , angulus A I G aequalis erit angulo A T C 
& ideo redus, cum fit redus &ipfe A T C m femicirculo, quare squales 
TK,KI,& A I minor erit quam A L,& multo minor quam AR,Icd 
AK maior cft quam A H , ergo reliqua Klfeu kT minor erit, quam re- C 
liqua H R, hoc eft quam EB , & lic ipfa KT oftendetur omnibus alij. 

minor. Itaque minima eft KT. 

Pollremo ducatur alia reda A M N fecans circumferentias TC h Y m 
pundisMN, circumferentiam vero kD in O , fitque reda M N mini- 
ma: KT propinquior quam E B , &c connedatur C M , cin parallela agatui 
GP fecans A N productam in P, ipfam vero AR inO.nngj ail ^ ur 
A PG aequalis erit angulo A M C , & ideo redus , cum fit redus & A M C 
— in femicirculo , vnde aequales* erunt MN.OP.& A P minor erit quam 
AQ, & multo minor quam AR,fed AO maioreft, quam AH, ergo 
reliqua AP feu M N , minor erit, quam reliqua HR. hoc eft quam B E. 
Propinquior igitur minims minor cft remouore . Quare manifelU ek Dc » 
terminatio . 

Cafus Secundus . 

Sed vergentibus ad eandem partem datis duobus femicirculis , maior in- 
cludat minorem, & reda ponenda pertineat ad angulum fem.c.rcu . ma.o- 
r is i quo quidem angulo femicirculus minor plus diftet , qulm a reliqu . 

Int igitur dati duo femicirculi abe, d ef, quales ponuntur, d^a 
autem reda linea G ,& contingat ak fenucirculum det 


s 
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A fum vero abc fecetin t. Oportet inter circumferentias tc, k f ponere 
redam lineam x qualem i pii G ,ita vtad pundum a pertineat . Hic quo- 
que duplex oritur Cafus, aut enim ponenda eft data reda incer cauam vnius 
fle conuexam alierius femicirculi circumferentiam , aut inter cauam vtriuf- 
que. vnica tamen Refolutione vtrique cafui facisfir . ! 

Kcfolutio. ' i • 

•• « *i t-:i '*•> » " i : k * • • « 

P Ofita iam iit reda linea e b «qualis datat G , caque ad pundum a 
pertineat, quemadmodum Problema exigit, fle ex centro cuculi de f, 
quod fit o ponatur o gsequalis oc,& rcthac b iecct circum fcren*. 
tiam kd in h , ipiique ab ducatur perpendicularis gr , fle iungatur c b ; 
B ea quoque eidem a b perpendicularis erit^ angulqs epim a bc in iemi- 
circuloredus eft vnde* «qquales erunt j? r,eb.; ^ 0 j J; * 

Quoniam igitur data: funt ac, ag,be,aK, prima fit B,fecundaD> 
tertia G, quarta K, vt in figuris ad Relolutionem pertinentibus defignatum 
eft, fle queratur a e , ea cfto A ,efgO; ai> erit A «J* G , fle cum fint fimi- 
lia triangula abc, arg, an- 
guli enim abc , arg fimt 
«qtiales , quia redi , fle angu- i 
lus a communis vtrique tria- 

gulo, erit vt ac ad ag, “ / 

ab ad at, hoc eft in figuris 
C refblutionis , vt B ad D, ita 
A * G ad Ei^L D ii2, atque 
adeo ar erit 2H- V Pi,c , cui 
addita r h , quae atqualis eft 
ipfi e b tota ah erit •{* G , fed redangulum e ah * aequa-, 

le eft quadrato A K , ergo > ' 

» * « , «■ » •«$► Gln- A «quabitur k(^. irL r- 1,r - 

Ducantur omnia in B , vt fradio euanefeat . ergo 

D in A Qjf D in G in A t B in G in A «quabitur K Qjn B . 

Et applicentur omnia ad D , vt Poteftas aquationis , nempe A Qcx fe feb- 
ri fiftat. ergo \ , • \ • ...v 

D A Q^*G ia A «quabitur - /j 

Dudio haec, fle applicatio vtramq; «qualiutis parte trlfmutant in alias par- 
ies ibidem *qualcs,refolutionemq.ad atquationem fecuadu artis prqcepu per- 
ducunt, idem fieret fi operatio per proportione inftituerctur,hoc modo . Eiac, 
Vt D ad B,ita vtraqiaMjiialitatiSparsfeparatim ad alias partes, nam fle hxquidc 
partes «quales erunt exdeq. qu* ex operatione dudionis , fle applicationis pro- 
creantur. Hoc monuimus queadmodu in antecedetis calus rclbluciorc tadutn 
eft,quonia in demonftratione inftirucnda,regrefliisqui fictidebct refolutionis 
Vcftigia repetendo , fiet non per aequalitatem folidorum,fed per proportionem 




v+Q De Rcfol. Sc Gooip. AtacLcmatica 

planorum , vrfc^mcltin«ompo<iuonE>aiuecedcntis;G*fiis u &i nc eadem ia 
otpiriburiCafibiWrofletenda fint‘faikm di&a; elkrinnelligamur in .fimilibus 
(equulum CaluUnUoeis •l->:.b.r>roc mir.aJU* ,«ch£ .:no j: ; . , 
•Sed vc a-<]uaiw-.fccjlius expiweJariyiranfiuutencm; fr.idionea ; in integra» 
magnitudines, vt in Reiolucidne ianwopdtantis" (Dalfis &ctum- vii aempe» 
l ‘-~^ cito Z Qj nam fi fiat , vc P ad B » : ira K Qjid aliud quadratunu 
quod iit Z Q, erit Z Quidem quod Similiter efto F, nam fi 

hat , ad B sy lcs^p ad aliuta) qiirf J-iWt F eadfciWqifa ^ujj: 

TT> fle 'ideo pl atrum 3 Futi A^kkfft^Mpquod plibuW rg|- 

tur tfjhfinucarfofii mftfdiiurii i ii#ihtegraS r ifwrgnlhiairfes, 

?. :>J, A Q^G iB ft *F4tV!A squabirfrrZQR ' J 

VUl 'AQl'4* £ ,; * F : fa A ‘lirabitur ZO/l^q f- ’■ > =‘-r r,J '' : > 

£c. explicata aquatione L/V,' ( G ^ F 
*- JeduabitqrA 1 crn '' It l •• «i - «■> 4 , *$*f> «at- vuiMEiub muaoaC) 

* -L ‘ilia-; ■ ;< i 


-iltill JC; ! • 


1 ) 0 


< D *f* 


I [•' anu^rt ru yr , '[ eji-rup ,u iujtji 
Porifijia* 4 'ith r.a , r. r, ruir.iiup . « 


t.L 


4 f. 4 tU 
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Fiaeyt a g ad . a c , ita quadratum a-lCad aliud.quidsatumd qu ,„ tiJ , % 
& ita reda G ad aliam redtam^qu* fi£~F\ Dcip^le.refta? iiWWJ^admtun^ 
arqualecft quadratis a i j&dimidixcpmpofitxax^Gj^t.F d«tpaW)5adeiHj 
dimufia cempofita , reliqua atqualu CTijtqpaefitac, . a pv ,. <«•. 3£ y , in , t , , , 

Datur ergo a' e" quatfita , ru fis aod t n ^ 

\ • \ LJ1 ,(1 t 

' /v •' . Compofitkr&cundiCalu^f ,i:. 

! > ' '-V - f- ‘ N \ * ...:«• 

. _ lUi • — “ — — " ‘ W lk i ' /g 

S Intdaciduoienaicircuh ABC,D E-P , vr^j^meTt , data autem reda 

U.. \/ "7 a, * vr l\ : I rvclr :1 '(r ‘ . 


e e 

lV ( ?J!i 01 ir;.u 3 t 
— nr. v r /v « 
‘is is 


Jinea V Z 
alterum A 


K&g A l^iwrcwtulnm jP/JF i n &a l^c^Vero' 

iBCin T. Oportec inter circum ffcregcias T ^KJtj,.pone^ 
re redam lineam squalem .A^ Z 4 ,i ta, V.c, .adjJ/uqj^aia' A . pert ingat, DupTcx 
elt Caiiis, vt dictum clt in Relolutioiie . In primo quidem oportebit datam 
V z non efle tnaiorem quain R Txifd?tflrnOTefrf^iiftfF'C,WlP£iiRd6Vei^ 
noaclle rr.aioteih^ilaFG ‘1** “ ni d Mu. A ni O-.i '1 T J? Arid • 
nic m inorem (Jtiilfti^^^r V 1 1 lc:; l ,x i£ fi 
Siquidem V Z fiesqua- ^ , 
lis alteri iplarum k T, F C, e~ 
rittutri iam erit,qi>odt'ro- mr.i-it. 
pdiitbatur , fi VWo- mSfOr ^ 
flt itiinqrc , minor antem> c: er, 
niaiore . ponstur ex centro i - c 
cfteuli D fc F quod flr y ‘re- -tiUO;joi;V .r»o 
tla yG squalis-y<5/arfiat " d-- , 

vt A G- ad A C , ir» quadra-^, 
tum A 4c ad afiud quadmu 
quod 
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A quod fit A I. finuliter fiat vt A Gad A C ,ita VZad 2 L , & VL conipo- 
h ta ex V Z , Z L fecetur bifariam in N , eique ad redos angulos ducatur N Q , 
qus fit aequalis A I , & connedatur OL. Quadratum igitur OL squalo 
eft quadratis ON,NL: itaque redae OL detrahenda eft reda squalis ipti 
L N . fic Poritma fieri mbet . Centro igitur L mterualio LN ddcnbarur 
circulus iecans OL in P , ipfamque continuatam in Q. intra demonftra- 
bimus redam OP, in primo quidem Catii minorem ede, quam A F, 
maiorem quam A K: in lecundo vero maiorem efle , quam A F; minorem 
quam AK. Itaque poterit a pundo A ad dreumterentiam kF duci re- 
da A E aequalis O P. ducatur ergo A E , & producatur donec leccc cir- 
cumterendam TC in B. Fada eil igitur conllrudio quemadmodum Po-' 

B ritrna docet. Nunc ottendam EB aequalem etle VZ dati. Producatur 
A E , vbi res poftulat ad circumferentiam KD in H, (uniatur PS ae- 
qualis VZ, reliqua S Q^squahs erit reliqus ZL,' eft enim PQ^ aequa- 
lis VL. ’ 

Ec quoniam reda ON tangit circulum in N cum fit redus angulus 
O N L ex conftrudione , quadratum ,ON' squale erit redangulo P O x«uj 
hocelt quadrato O P , vna cum redangulo OPQ_, feuvnacum redangu- 
Iis OPS,OP SQ^ Si igiturfiatvt A Cad A G,ita vtraque aequalitatis 
pars feparatim ad alia plana , itidem manebit squalitas . In Retolutione con- 
uerfo modo fadum eft , nempe vt A G ad A C , ita vtraque aequalitatis pars 
ad alia plana. - V . ' • 

C At quoniam eft vt A G ad A C, ita quadratum A K ad quadratum A I, 
ex conltrudione , hoc eft ad quadratum. O N ,erit conucrtendo, vt A C 
ad A G , ita quadratum ON ad quadratum A K , quadratum igitur A k 
erit vna pars squalitatis , alteram verolic inueniemus. Fiat vt A C ad A G , 
hoc eft vt L Z ad Z V , leu qued idem eft , vt QS ad SI* , ita O S ad aliam , 
qui fit SM: vt autem OS ad S M,ica*eft redangulum FOSad redan- , ftKj 
gulum P O , S M i furit enim eiultjcm altitudinis PO, ergo vt A C ad 
A G , ita erit redangulum IO S , fice eft quadratum OP, plus redan- 
gulo OPS,adredangultm PO,SM. 

Rurfus vt A C ad A G , hoc eft vt Q S ad S P , ita eft redangulum O P , 

S Q ad redangulum OPS, cum fint ciufdcm altitudinis O P , ergo vt ' 

D quadratum OP, plus redangulo O P S , ad redangulum PO,SM,itao ; 
erit redangulum OP,SQ ad redangulum O PS ,& ira quoque* omnes t 
antecedentes ad omnes contcquentes , nempe vt quadratum OP, plus re- 
dangulo OPS adredangulum PO, S M,hocelt vt AC ad A G ,ita qua- 
dratum O P vnacum redangulis OPS,OP,SQad redangulum PO,SM 
vna cum redangulo O P S . Redangulum igitur P O, S M, vna cum redan- 
gulo OPS, erit altera pars squalitatis , Itaque quadratum A k , hoc eft * re- j< «r.ij 
dangulum E A H squale erit redangulo PO,SM, vna cum redangulo 
OPS hoc eft , squale erit redangulo O P M , fed squales liint A £ > O P 
ex conftrudione , ergo & AH, P M squales erunt . - “ • • - 

N z De- 
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Denique connedatur BC,& ei parallela agatur G R fecans A H in R, A 
angulus igitur ARG squalis erit angulo A B C, & ideo redus , cum iit 
[•««,. . & ,pj e ABC in iemicirculo, quare * squales erunc tB,HR,6c 

pohta B x squali A R , tota E x squalis erit toti A H , vel P Ai , & cum 
fine squales AE,OP, ex conftrudione , & aquales tota A x 

toti OM squalis erit. 

Et quoniam eft vt AC ad A C , ita A B ad A R , ob fimilitudinciTL. 
triangulorum ABC, ARG, &ita OS ad SM, ex conftrudione , erit 
vt A B ad A R ,hoc eft ad B x , ita Q S ad S M, & co rponendo vc A x 
ad xB, ita OM ad MS, fed prima Ax oftenla eft squalis tertis OM, 
ergo & fecunda x B squalis erit M S quarts, atque ablatis squalibus x B , 

M S ab squalibus ex, PM, reliqua E B rebqux PS, hoc eit VZ da- B 
ts, squalis erit, quod erat offendendum . Factum eft igitur quod oportebat . 

Ac vero redam O P in, primo quidem Cafu minorem cife , quam 
AF, maiorem quam A K : in fecundo vero maiorem quam AF, mino- 
rem quam A Kjfic demonltrabuur , - .. .. 

Connedantur Gk,KD,ciique parallcls agantur cy,yx fecantes AT 



K-» A C continuatas in pundis y x . erit igitur vc A G ad AC, ita F C ad C x,. 
fed vt A G , ad AC, ita eft quoque V Z ad , £ L,, ?jx conftrudione , ergo ' 
vt VZ ad ZL, ita erit F C, ad C x, & permutando vt VZ ad FC », 
ita erit Z L ad c x , quare & * ita omnes anis cedsntej ad omqes "cpnlequcn- ’* 
Kfcjhocett ita VL, vel PQjidFx.fed VZ imprimo ca(u ponitur «\ia v 
ior, quamFC: in fecundo minor , ergo & P Q^in primo \ afu . maior p 
erit quam F x, in fecundo minor, .. > f . v ; , , 

»» )• Et quoniam redangulum F A x* squale eft. quadrato A I, hoc.eftquadrnco 

,««nijOjN , ieu * redangulo POQj_* proportionales erunt P Q, FA,Ax,OQ^ 
led P Qdifferentia extremarum , m primo quidem Caiu olleiifa eft, maior, 
Tiro*.* quam Fx differentia mediarum . ergo altera’ extremarum PO *pQ,neni- , 
h “*’ pe lpfaPOminiqisfrif , & perconfequens minor quam A F. In feciindp vc- 
•* ro Cafu ipla P Q.ouenfa eft mmpr, quam F x,efgo altera * mediarum F A , 

A x , hoc eft ipla A F , minima erit , & confequenter minor quam O P . . 

lam connedatur CT ,cique parallela agatur G R fecans A K in R . ^ 

erit 


Theor, 

buitit 
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A erit angulus AR.G squalis angulo A T C , & ideo redus , cum fit redus 
& angulus ATC in iemicirculo quare* squalcserunc Tk,kR , Leir. j. 

Et quoniam eff vt AG ad , AC , * icak T ad Ty, & ita quoque' VZ ad Um •• 
ZL , ex conttrudione , eric , vt V Z ad ZL ita k T ad Ty > & permutando 
vt VZ ad kT ) ita erit Z L ad r y > & confcqucntcr ita quoque V L ad i»<i»Smi 
K y, omnes videkcct antecedentes ad omnes confequenres , & rurfus con- 
uertendo vt VZ ad V L, ita k T ad k y fcd V Z in primo cafii ponitur 
minor , quam k T , in lecundo maior , ergo , & V L , hocelt T Q in primo 
Caiii minor erit, quam Ky, infecundo maior. = 

Poffrcmo quoniam redangulum y A K* squale eff: quadrato A I ,Toc 
elt quadrato ON feu * redingulo Q_o P, proportionales erunt y A , Qo 
g oP, A K, fed y K differentia extremarum . in primo quidem Calu offenfa 
eff maior , quum PQ differentia mediarum, ergo altera ’ extremarum y A, ™« r -> 
A k nempe ipfa AK minima erit,& confequenter minor, quam OP. Jn 
fecundo vero Cafii y k fiffenfj ef t minor , quam P Q_> ergo altera * media- tw« 
rum Q 0,oP,nempe-,4p(a.iQ:P minima erit ,& per confcquens minor 
quam Ak. Reda igitur OP in primo Cafii minor effc , quam A Fj ma- 
ior quam A k , in fecundo minor quam A K , maior quam A F . qiiod 
erat offendendum . <*•. ' 5 .. r,. A . 


Diximus oportere in primo quidem Cafii datam V Z non efle maiorem , 
quam k T,nec minore, quam F C, in fecundo vero non effc maiorem, quam 
F C , nec minorem , quam kT, nam in primo Cafii k T maxima eli om- 
; nium qusad pundum A peninentes inter circumferentias T C, kFinccr- 
ijciuntur , F C minima . In fecundo autem maxima eff F C , minima k T. 
aliarum autem propinquior minimae , remotiore mmor eff. idque fic de- 
monffrabitur . ■>« * ; -,-r - 

In primo Cafii ducatur vtrumque reda A E B fecans circumferentias Kf, 
TC mpundis EB, circumferentiam Vero Kl) 
in H , & ex centro circuli D E F , quod fic y fu- 
matur y G squalis y c , &C • connedantur C B , 

C T , eifque parallelae agantur G R , G I, quarum 
G R lecec redam 'A B in R , altera vero G l fecec< 
veramque A B , AT in pundis QI. Aiquales 
igitur erunt anguli A T C , A I G , & aequales quoque anguli A B C , A R G 
ied redi fune A T C , ABC in Iemicirculo , ergoAc anguli A I G, A R G 
redi erunt, ac proinde* squales IK,KT, &* squales R H , E B . Et quoniam 
A k maior eff, quam A H , A I autem minor, quam A Q> & multo minor 
quam A R, reliqua I K miior eric, quam reliqua RH, hoc eff KT, maior 
quam E B bC fic ipfa KT offendetur omnibus alijs maior. Maxima eff igi- 
tur KT. « ■ • 

AEque quoniam A D minor eff , quam A H , A G autem maior quam 
AR reliqua :GD minor erit , quam reliqua RH, hoccft EC minor, quam 
EB. Minima effigiem FC. 



N i 


Sed 
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Sed ducatur alia reda ANM fccans circumferentias KF.TCinpun- 
dis N M circumferentiam vero kDin O, fitque NMipli FC propin- 
quior, quam EB , & conncdaturC M , cui parallela agatur G P lccans re- 
dam AM in P, quam etiam fecec GR in L. angulus igitur AFG a- 
qualis erit angulo AMC, fedredus eft AMC in femicirculo, ergo & 
^‘APG redus erit, ac proinde* «quales erunt PO, NM. Ec quoniam. 
AO minor eft, quam AH,ipfaautem A L maior, quam AR.&AP 
inulto maior , ergo reliqua PO hoc eft NM minor erit, quam reliqua- 
RH , hoc eft quam E B . Propinquior igitur minima: minor eft remotiore* 
Jn fecundo autem Cafu ducatur reda A E B fecans cir- T 

cumferentias kF,TC in pundis EB, Quoniam igi- " 
tur AC maior eft, quam AB,AF autem minor, quam 
A E , reliqua F C maior erit, quam reliqua E B . Ma y - 
jimaeft igitur omnium FC . /.i. 

Similiter quoniam AT minor, eft quam AB; A K autem maior, 
quam A E reliqua KT minor erit, quam ;reliqua EB. Minima eft igi- 
tur omnium k T . r*. m;: ?.l. .* 

Poftrcmo ducatur alia reda A Ni M fccans circumferentias kF,TC in 
pundis N M, & fit N M ipfi k T propinquior , quam EB . Quoniam igi- 
tur A M minor eft, quam A B, & A N maior , quam A E, reliqua N M 
minor erit , quam reliqua E B , hoceft.propinquior minima: minor remo- 
tiore. Quare manifefta eli determinatio. I 



Cafus Tertius . 


R Vrfiis vergant ad eamdem partem dati duo femicirculi , maior mino» 
rem includens ,& reda ponenda pertineat ad angulum femicirculi 
maioris, fed ab eo angulo femicirculus minor minus diftet , quam £ 

reliquo. 

Sint igitur dati duu femicirculi a b c , d c f, quales ponuntur ; data autem 
reda linea G,&ducatiir A K contingens fcmicirculum dei m Kj ipfum- 
vero abe fecans int. Oportet inter circumferentias tc, Ki ponere re- 
dam lineam arqualem ipfi G , ita vt ad putidum a pertineat . Et bic Ca- 
tus in duos alios Cafus diuidnur , aut enim ponenda eft ea reda inter cauam D 
circumferentiam vniusfcn iurculi , & conuexam alterius, aut inter cauas v- 
triufque , tamen vterque veo ecdcmque modo refoluirur . 

Refolutio . 


S it iam poGta.rcda linea c b «qualis datas G, vt Problema exigit , & ex 
centro circuli de f, quod fit O, ponatur Og atqualis oc.&redaaei» 
fecet circumferentiam K d in h,& ducatur gr perpendicularis sd 
ba produdam,SccoMiedatur c b . angulus igitur abe ialemidrculo re- 
^..dus eft, ac proinde hr ‘«qualis eb. 


Quo. 
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A Quoniam igitur d«x funt a c , ag , B e , a k . prima fit B , fecunda D , 
tenta G, quarta K, * 

vt in figuris ad R.e- 
fblucionem pertinen 
tibus defignatu e(t , 

& quxratut a c. eflo 

illa A , ergo redi^ 

A B erit A G , 

& cum fine fimilia 
triangula a b c,a r g, 
anguli enim abe, 

B arg funt redi, & 

ideo axjucles , & squal es quooue anguli ad a , quia funr ad verticem , erit vt 

ad a r.hoceft in figuris ad refolutionem pertinentibus, 
vt B ad D » ita A*Gad atque adeo ar erit , quJE fi 

'c*? ^ e b, remanebit ah, itaque ah erit G - 

' "" *. » ‘ cd rc <2angulirm e ah * squale efi: quadrato A Ic , erbo ’* “ wi 

G in A -VatStesls* aquabitur fcQ_ 6 

Ducantur omnia in B , vt fradio euanefeat , ergo 

BinGin A-D inG m A D in A QarquabiturK Q in B 
G in A - 2 g *AtP.-o.,A j U(ao j n g , j videbitur produdum debere efle B 
^ in G in A -- D in A Q^ ,, ^• D inG in A ( non autem vt nos expofuimus) quod 
verum non efi: i nam cum a G in A auferenda fit tota fradio Pi "' ,v f° * 
produdo quoque B in G in A auferri debet totum produdum fradionis, 
quod eft D in A »}* D in G in A . Itaque G in A — liMSJ * dudo 
in B , produdum erit B in G in A - D in A Q ~ D in G in *A , quod ani- 
madueruife luerit opera pretium . 7 

Denique applicentur omnia ad D , vt A Q, Poteftas nempe xquationis 
cx fc fubfiftat , ergo ^ ^ 

5^-* - G in A - A aquabitur i2£l 
Ea , qusde huiufmodi dudione, & applicatione in Relolutionibus duorum 
pracedentium Cafuum in fimili loco dida funt, hic quoque dida efle intel- 
J 5 ligantur ob rationes ibidem allatas . 

Sed vt iquatio facilius explicctur,tranfinutentur fradiones in integras ma- 

f nitudines , vt in Refolutionibus pracedentium Cafuum fadum eft , hoc eft 
ac vt D ad B,ita KQ^ad aliud quadratum, quod fit ZQ, em ZQ^_ 
idem quod . Similiter fiat vt D ad B , ita G ad aliam , qua fit F , erit 
F eadem qua; *-£? > atque adeo planum F in A idem erit, quod planu 
fada igitur tranfmutatione , 

F in A — G in A — A Q^aquabitur Z Q_ 

Vel F - G in A — A Qjcquabitur Z 

Et explicata aquatione F i G j- .. L. V. ( Ff ~ G Q~ Z QJ squabitur A 

, Vei 
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Vel Ff - Gf. * L. V.f Ff r ;Gf;Q~ ZQjiquabitur A ' A 

In hac iquadone A explicabilis clt de duobus terminis , qudrum nom> 
fcmper yterque indicat ac quifitam, fed alter tantum, interdum minor, 
interdum maior, led quo Caiu terminus minor indicet ipfam quaifitam,quo- 
ue terminus maior, quoue etiam vtcrquc fuo loco dicetur . 

* 

-- Porifma. 

Fiatvt ag ad ac, ita quadratum ak ad aliud quadratum, quod fit ai, 

& ita retta G ad aliam redam, quas fit F, deinde dimidia: differentia:, qua 
F fuperat ipfam G , dempta reda , cuius quadratum aequale eft exceffui, quo 
quadratum eiufilem dimidia differentiae fuperat quadratum a i , reliqua eric 
terminus minor . B 

Vel eidem dimidia: differentiae addita eadem reda fiet terminus maior. 

Scholium . 

Ex Porifmate apparet dimidiam differentiam , qua F fuperat G , nom, 
effc minorem reda ai, eo quod quadratum ipfius dimidii differendi non 
clt minus , quadrato a i , & licet in Porifmate appareat ipfum quadratum a i 
fuperari a quadrato dimidii differentia:, non tamen poteft dici abfoluto, 
quadratum dimidii differendi maius efle quadrato ai, affirmari autem 
debet non effe minus j nam quadratum dimidii differendi nonnumquam 
prillat quadrato ai nihilo, idque contingit cum rado ad ad a f , non clt 
maior ratione ag,adac, & priterea data G , expofiraeft iqualis minimi C 
earum, qui inter circumferentias K f , tc interijeiuntur, immo fi ipfa G 
exponeretur minor minima , fequeretur dimidiam differendam retiarum 
F , &c G , minorem fieri rettam a i , quod quidem aduerlus conltrutbonem 
Problematis, inflaret ; nam cum in circulo, cuius diameter iqualis eft ipfi 
dimidii differendi, aptanda fit ex pricepto Porifmatis retia iqualis ai, 
id fieri non poffet, fi ipfa dimidia differenda minor effet quam ai. Simi- 
liter fi ratio ad ad a f maior effet , ratione a g ad a c , retta G expo- 
liercturminorminima, fequeretur aut dimidiam differentiam retiarum F 
& G minorem fieri retta a i , quod quidem conflrutiionem Problematis 
eadem ratione impediret , aut terminum indicantem quifitam ae maio* 
rem fieri retta a f , quod pariter conftruttioni , led alia ratione , aduerfare- D 
tur; nam a puntto a ad circumferentiam kf non poffet duci retta iqualis 
ipfi termino, vt Porifma fieri pricipit , fi ipfe terminus maior effet, quam 
af. Similis quoque initantia conftruttioni occurreret, fi data G expone- 
retur maior maxima , fiue rado ad ad af, maior fit ratione ag ad ac, 
fiue non maior: nam terminus indicans a e quifitam fieret, vel minor 
minore retiarum a K , a f , vel maior maiore : itaque a puntto a ad circum- 
ferentiam K f , non poffet duci retta iqualis ipfi termino , vt Porifma fieri 
iubet. Hic omnia lins locis demonflrabuntur. Ad deftruendas igitur hu- 
iufmodi initandas prifigi debet Problemati Determinatio, ne data G ma- 
ximam 
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A xiroam fuperet , neue a minima fuperetur . Itaque oftendendum cft , qus iit 
maxima , qusue numina, feci quo clarius, atque facilius id fiat prius icquens 
Lemma dcmouftrabo . . . ■ ■ ... • . .. 

Lemma IV. 


B 



A F v ID 


Sint duo femicircuii ABC , D E F , quales in prudenti Cafu ponuntur, & 
contingat recta AK femicirculum DLF in K,&cx centro circuli, 
quod fit V ponatur V G squalis V C, & * fiat vt A G ad A C , ita qua- JjJ)- ’ 
dratum A Kad quadratum AI. Dico fi ratio A D ad A F maior e(t ra- 
tione A G ad A C, & redam A 1 maiorem efle maiorcredarum A F, A k , 
g & fi aqualis squalem , Sc fi minor minorem , maiorem autem minore . 

S it primum ratio A D ad A F maior ratione . „ 

AG ad A C , ergo duo funt Calus.aut enim 
F C intercepta cft inter conuexam vmusfemi- 
circuli circumferentiam, & cauam alterius, aut inter — 
cauam vtriuique. fit primum intercepta inter vtriiilq; 
cauam ,erit AK maior, quam A F. Quoniam igitur cft vt A G ad AC, 
minor nempe ad maiorem, ita quadrarum A k ad quadratum A I ex po- 
fitione,erit quadratum A k , minus quadrato AI , vmfcr 6C reda A k minor, 
quam reda A I . Reda igitur A Imaioreft maiore i ddarum AF , A k. 

Deinde fit F C intercepta inter conuexam cir- 
C cumfercntiam , & cauam eric A F maior j quauu 

A k,& quoniam ratio A D ad A F ponitur maior • / IG 
ratione AG ad AC vt autem A GvA C , ita clt & 
quadratum A Kad quadratum A I,ergo ratio AD 
ad A F maiof erit ratione quadrati A k ad quadratum A I , fcd vt A D 
ad A F prima videlicet trium proportionalium * D , * K , * F ad tertiam , 
itaeft quadratum lecundx * k ad quadratum A F icitis , ergo ratio quadra- 
ti Ak ad quadratum A F maior erit, ratione quadraci A k ad quadratum^ 

A I ■, quare quadratum A I * maius ciit quadrato A F, & conlequenter re- 
da A I maior , quam reda A F, quod primum . 

Sed fit ratio A D ad A F eadem v qus A G ad 
D AC, ergo eadem erit, qox quadrati Ak ad qua- 
dratum A I , lcd vc Ai) ad AF, itaeft quadra- 
tum A K adquadratum A F,vt demonftrauimus c" JTi \P" f 
ergo quadratum A I quadrato A F squale erit ,' 
quare & reda A I , squalis redi A F , qubd cft fecundum . 

Denique fit ratio A D ad A F minor ratione : 

A G ad A C , ergo miner erit & ratione quadrati J 
A k ad quadratum AI 4 ftd vt AD ad AF, ita> J .' f*' 
oftenfumeft quadratum Alc ad quadratum AF, j AJD v 1]? 
ergo ratio quoque quadrati * K ad quadratum aF 

• mi- 
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minor erit ratione quadrari A k ad quadratum Ai» quare quadratum, A 
A I minus erit, quadrato A F , ficconiequenter reda A i minor , quam re* 
da A F ; quod eft tertium . 

Et quoniam eft vt A G ad A C ita quadratum Ak ad quadratum AI, 
AG autem minor, quam AC erit & quadratum Ak minus quadrato 
AI, quare 8? reda A K minor, quam reda A I ; reda igitur Ai maior 
cit minore redarum A F , A k , quod vltimo loco erat oftendendum . 

Lemma V . 

Iifdem pofitis Iit ratio A D ad AF non minor ratione A G ad AC. 
Dico FC maximam efle omnium qusapundo A dudiar inter cnuas 
circumferentias kF , TC interijeiuntur , minimam kT, earum vero ® 
quae inter conuexam circumferentiam KF,& cauam T C interijeiun- 
tur, maximam efle K T , minimam FC. Aliarum autem propinquio- 
rem minima: remotiore maiorem efle. 

D Vcantur enim vtrumque reda linea A EB 
fecans circumicrenrias K F , T C in pun- 
dis E B ,& fit primum FC interieda in- 
ter cauas circumferentias K F , TC . Quoniam igi- G 
tur A C maior eft , quam A B , A F aurem minor , 
quam A E, reliqua F C maior erit, quam reliqua E B , & fic offende- 
tur omnibus alijs maior. Maxima cit igitur FC. 

v£quc quoniam A T minor elt , quam A B er vero maior quam A E 
reliqua KT minor erit, quam reliqua E B , atque eadem ratione ollende- 
tur omnibus alijs minor. Minima cit igitur KT. 

Rurius ducatur alia reda A L P fccans circumferentias kF,TC in pundis 
LP,& fit LP minima: KT propinquior, quam EB erit igitur A P , minor, 
quam AB, fed AL maiorcitquam AE, ergo reliqua LP minor erit , 
quam reliqua EB, nempe propinquior nunims minor remotiore. 

Sed fit FC interieda inter cauam cir- , u „ - , 5« 

cumferentiam TC, & conuexam KF, 

&connedantur Gk ,kD, cifque paral- . . 

lelac agantur c y , y x lecantcs T A , C A 
productas in pundis y x } eric igicur re- 
um., dangulum FAx* aquale quadrato AI, 

& reda A I , ex antecedente Lemmate / 
non minor quam A F ; quare neque A x 5 
minor erit ipfa AF, alioquin redan- 
gulum F Ax minus eflet quadrato A I. 
croi. Et quoniam redangulum F A x* squale eft rcdangulo y AK* erit vt 
Lc». > a K ad a F , ita A x ad A y , fed A k minor eft , quam A F, ergo & A x 
16 r "‘‘ minor erit quam A y , fid A x. oftetjfa eft non minor quanj A F , ergo &: 

' ' ' ’ " AF 
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c ■::: QaaUtis^ .ldVvH sCl ijf/ 

A A Ei pimof erie tjuam A-y /xuque-A-K .timkai minam. a^uart/A y feuHtinna? 
eriujrauorprBportiottakum Ait, A F ,A^.,A y i minima Verer AiC/, at •-, 
que addo yk e gtnpofica ci m-wim^t&tioiArma^^var^ quufo iFA.ctjm o *w 
pofitaejc rchqurs, ii j.iv 'lourn *<£»>. -.vn .4 t uti i/ . --. r<; . 

Et quoniam ell*vc AG ad AC, itai <kT?’<ad TaydAe ic.il PC -ad 9 x^m., 
tyrit Vc.JsT ad T.y-, ira^FH iiiiO»/&icAtticrcJir4io-vc:y Tf'ad F.Js * ita_ 
ic ad CiFi. & diuidcndo; vejjjfa>atfck<T}I ito xFiadif Cjfed. yk.Lpflim«r 
o&cidaciitnait», quam x E cdrda vergH J&h.-dttkia.k ULnrdiuri i rK « -q ua n> 
pG^quaraai anq-ru: di mnip , m ■> io>iun St J iS jai n , -! >1 

Secec autem reda. jBJ^dtpurafeoenriii^kJ^Jndrtjt&diiDgacur- C.H r 
cui parallela agatur CS occurrens B A continuata; in S. recimguium igi- 
B* tur y A K' sequaieeric redangulb ‘S A *&, C’nte vc ' A k ad A E > ua erit A S 

go A £ inulto- 



cri/,qu; 

mlndi 


1 'WVie o^ca y^jpftfcnjlS' «It 

maior, quam Se,ergo&KT maior erit, quam eB. Atque eaticm" 'ra- 
tione olkndetur ipfa KT otn niiwi «Vjs A i adfro t; fyl & Wbijii ijgifVr jpdr» 
QeyrdcCgfToqiam ‘sqaalia luoftieiAiOgula HfiftA arrtulA^ldins^* ft E 4 Cotol 
S , fed A £ onowiqelk, -i Ad Fttergo-.fa. A x mnuft ^7 ,,» t 

x ^enfa^t t iWnnin(tq>- oquant,-:.Aitn,irrgo <& ; A P. 

(j udtti '-5^ $jtque A:£ qualdiiipipor cataijui , j/t & njaxi (&*££& 
quatuor prop?n«QQjlm1»^ E * A R, AJ& A S-, ^i^mv2wr*u&iEdihtqsM 
adeo Se compofitae?>»i^,i4c4qi«^*iTtoaifnimi^bi»i} JhR CWH*i qti-u 
pofita ex reliquis. mnnoop .3 -i tnsup , icisfn T 'A (tltfmhq 

T Ecn quofiiSrhtelF vi A;G:Ad?AC>s iti 'JEStadB^krAc) il» F/C. ; td:0iX,i u „,,, 

<;rit Fjc. aflacW, <vt EtBt aiiB Si? fe ctmuct tundo yc< * dad, G F.ita, S J ajl 
Bfr, 8t dta»dendb vri rtp add: Fi itaScihd icdwBrnDihjid^i-tl tiUiOr. ... . 
quam AS eV ergb'^c S & drAior drttu^mtivB yleaqae’ dt<noniVak»ur , 

K omniBaiiilljsmihoraTAliiijnudilgjcaDjp^. oli :ih. r •* a tv , 1 A 
’ Sed titrcdawaiia rctJjiaA»^ /ecaro «iroumfeitncias AT /dPcpin pundtja 
i>'P^sitcuq»&taiutam ferdMCDiiA LiP ndinimat rBC. propJOr 5 * • 

«juincj quam r E~B-’, fSc VKinntphtcun 6 «cui paraiieiafTUgaSn' c 2 occur- 
rens PT&ocadtinuant intidt;' reiianguia Jgrtar. L AZ^A S;faqualia.>eruik 
^uare*. vrtAB ad Afii,Atai*rit- A S- M\2A,'-fed :AJn maior eli, quara. 
A;£,ergo&<A>&fflarardAr,quam AIA. Et quoniara re£bngulum>£:A S 
'tequaleclV qbadratu A I ietk vt A Ekd Ai,crit f vt A£ ad A I, ita . A t-i 
ad A Sy.fed- AE minoxefi ,quam Ai!, euai ipfa Ad non fit 'minor* 
quam ^y-F y«rgoAc ; Ai minor erit , ajpam. A S . itaque ip(a A S maior 
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erit , quam A L , & mulco maior , quam A E , eft quoque maior quam» A 
AZ vt demonftrauiirus, ergo qda A S maxima erit quatuor proportiona- 
lium A JL , A E,Af,A2, 6c canlequcnter A E minima, vnde SEcom- 
pofira ex maxima , & minima ,* maior erit quam ZL compoGca ex reli- 
quis i hoc eft ZL minor quam SE. 1 *:' ■ - 

£t quoniam eft vc A G ad AC, * ira E B ad B S , & ita * L P ad PZ , 
erit vt LP ad PZ,icaEBad BS> & conucrtendovt Z P ad PL,ica SB 
ad B E , 4t diuidendo vt ZL adLP,ita SEadEB,led ZL oftenfa eft 
mitior , quam Se» ergo & L P minor erit, quam e B > propinquior igitur 
minima minor eft remotiore. Quare conftat propofitum . 

Lemma 


VI. 


; u 


Xea.4 


Rurfiis ijfdcm poGris . fit autem ratio AD ad A F minor ratione A < 
AC, ergo Al* minor erit, quam AF, maior autem, quam A 


B 



Gad 

_ ergo Ai' minor erit, quam A F > maior autem, quam Ak.i 
pundo igitur A ad circumferentiam K F, ducatur A M aqualis AI, 

& producatur ad circumferentiam TC in O. Dito maiorem redarum 
KT.FC maximam efle omnium , qua a pundo A duda inter cir- 
cumferentias KF , T c intefijciuntur . Minimam vero M O . Alia- 
rum autem prtpinquioreta minima remotiore, ex eadem pane, mi- 

. ‘ :i-f l:. d C . I I Lu ..7 

norem etlc . ,, 

'' lAr.r- . rr.U'p t ■ • u itu».' ! \ A t f , * 

D Vcatur enim £ pundo A vtrum- > 
que redii; linea A E B lecans cir- 
cumferentias KF,Tp in pundis 
E B ; circumferentiam veio kD in. H, & 
connedatur GH,GK, kD, quibus paral- ^ 
lelte ducantur cS, cy,yx fecantcs ,E A , - , 

• K A t F A produdasiu pundiiSyx, & fit 
primum KT maior, quam FC. quoniam -.v.-, ■ 

igitur eft* vt A Gad AC» ita FC ad c x , 6e ’ iti KT ad T.y;erirKT 
ad T jvvt FC, ad cx) & diuidendo , erit .T k ad ky > vr cF ad Fx,> 
M^iot fcd kT ponitur maior, quam FC.ergo& ky quam F x* imior erit. 

Et quoniam * aqualia Ium xefiangula yAK, F A x ierit vt* Ay ad 
AF,ita Ax ad Ak: Ced k y compoGra cx extremis A y , A K , oftenfa- D 
eft maior , quam F x , compoGtacx medijs , ergo akera * exriemarnm A y, 

A k, maxima erit altera minima :itd AK nouicft maxima , quia minor 
eft, quam A F , ergo minima erit, & ccnfcqucmcr A ymanma. Itaque 
A y maior erit , quam A F , & multo maior , quam A E : Et. quoniam 1 
aqualia funt reda n gula y AJK,.E AS, erit* vt: A k ad A E » ita. AS ad 
Ayrfed Ak minor eft, quam A E, ergo & AS minor erit , quam A y k 
Cum igitur Ay maior fit, quam AS,&maior,qua'm AE.vt dcmon- 
ftraui, ac etiam maior, quam Ak, erit ipfa A y maxima quatuor pro- 
portionalium Ak, AE, AS, Ay >*minima vero Ak,vade yk com» 

\ ’ 
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Liber Quartus . i jy 

f iofita ex maxima , & minima , * maior erit quam S e compofita cx rc- 
iquis. 

£c quoniam cft, vt AG ad A C » ’ ita E B ad B S , * ira kT ad Ty, u *-* 

erit KT ad Ty, vt EB ad BS , fieconucrtendo , vcy Tad T k , itaSB ad 
B E : & diuidendo , vt y k ad k T , ita S e ad E B , led y k oftenla eft maior, 
quam S e , crgo& k T quam E B maior erit, & fic demonllrabitur omnibus 
alijs maior. Maxima eft igitur K T. • - 

Sed fit F C maior , quam K T : quoniam igitur eft vt A G ad A C,* ita ta,, • » 
Fc ad Cx,&‘ita kT ad Tyjcrit F cad Cx, 
vt k T ad T y : & diuidendo , vt c F ad F x , 
ita erit T K ad K y, led c F ponitur maior, 
quam T K , ergo & F x maior erit, quam K 
y , ied F x compofita cft ex extremis quatuor 
proportionalium AF,Ay,Ak, Ax, ipliu 
vero k y ex medijs ( conftat autem eos pro- 
portiomlcs c fle, ex eo quod * zqualia fiint rc- 

«ftangula FAX, y A k ) ergo altera * cxtre- 

marum AF , A X maxima erit, altera minima: ied A F-ncn cft mi- 
nima , cum fit maior , quam A k , ergo maxima erit : vndc A X 
minima : itaque A X minor erit quam A K , & multo minor , quam 
A E. . . ..i 

Et quoniam zqualia fiint redlangula F A X , E A S , erit vt A F ad A E, 
maior nempe ad minorem, ita AS ad AX , quare & A S maior cnt, 
quam A X : led A X oftenla cft miner , quam A E , & coniequentcr 
inulto minor eft , quam A F , ergo quatuor proportionalium A F , A E, 

AS, AX minima erit AX: ‘quare AF maxima, vnde X F compo SST* 
lita ex maxima, & minima,* maior erit, quam Se compofita cx reliquis. », q . mi 
Et quoniam eft , vt A G ad A C , * ita F c ad c x , & ita E B ad B S, ^ • 
erit Fcadcx vt E B ad BS , & conucrtendo,vt x c ad c F, ita erit S B 
ad B E , & diuidendo vt x F ad F c , ita S c ad E b j Ied x F oftenla cft ma- 
ior, quam Se jergo& Fc.qtam E B maior ent. caden.q. latione often- 
detur maior omnibus alijs. quare maxima eft Fc. 

Sed fintarquales KT ,Fc: quoniam igitur cft 
vt AG ad AC ,* ita F c ad c x, & * ita K T 
ad Ty ; erit F c ad c x , vt k T ad T y : Ied F c 
ponitur aqualis K T , ergo & c x aqualis eric 
T y •, quare ablatis aqualibus F C , K T , relique 
x F , y k , aquales erunt : led x F compofita eft 
ex extremis quatuor proportionalium FA, Ay»** 

A k , A x , ipia vero y k cx medijs , conftat auri m eas * proportionales ef . 
fc cx eo , quod’ icdangula F A x , y A k lunt zqualia ; ergo * maior n n. 
crema maioii media*, minor n inori aqualis erit . itnquc A F extrema, 
*qu_lis erit alteri mediarum y A, A k s led non cft aqualis ipfi A K ■, 
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hsc enim tangit circulum DE Fi iila vero /ccat i ergo ipfa A F arqualis , 

erit Ay . 1 n 

Et quoniam ‘aqualia funt re£hngula y A k , E A S; erit A y ad AE, 
ST’ vt A S ad A K ; led A y , cum iit aqualis ipfi A F, maior eft , quam A E K 
ergo & A S maior erit, quam A k , vnde quatuox proportionalium A y*I 
!■* A E, A S, A K, minima er»t AK;& per' conkquens maxima Ay« 
wvind itaque y K compofita ex maxima , &. minima * & maior «k , quam i e 
compofita ex reliquis. v ; , . . .. . ^ • 

Poftremo quoniam eft vt A G ad AC, ita E B ad' B5 & ita kT 
ad T y i erit kT ad Ty, vt L B ad BS: & conuertendo, vt y T ad TKf 
ita S B ad B e : & diuidendo , vt y k ad k T , ka erit S e a<l e B i led y k 
oftenla eft maior quam S e , trgo & KT maice erit, quam t B . 

Atque eadem ratione offendetur maior omnibus alijs . quare & FC, 
cum fu aqualis ipfi kT, erit quoque omnibus maior :itaque vtraque ma- 
xima erit . Maior igitur redarum K T , F C , maxima ,cft cn nium , qua ad 
pundum A perdncnt,&: inter circumferentias KF ,T C interijeiuntur .quod 
eft primum. — . - - ' •• 

Deinde (ecet reda A M circtimfe- 
renthm k D in R, &iungatur G R» 
eique parallela agatur C N fecans M A 
produdam iu N. Rcdangulum igi- 
tur M A N * aquale erit quadrato A J; 
hoc eft quadrato A M funt enim aqua- 
les A I, A M , cx conftrudione, qua- 
re A M aqualis erit ipfi AN , & cum 
fit rc&anguluni F A x* aquale qua- 
drato A 1 , hcc eft quadrato A M , ’ prr pe rticnales erunt A F , A M , A X 
funt aut;m & inaqualis , quia A F maior eft , quam A M , ergo x F com- 
pofita cx extrtmis, maicr triteuttn dupla n edia,hoc eft, quam M N .Et 
quoniam efl , vt A Gad A C, * ita F C adCx , & *itaMOadON;eritFC 
ad Cx, vt MOad ON : & conuertendo , vt x c ad CF, ita N Oad OM : 
& diuidendo, vtx F ad FC , ica erit NMsdMOjfcdx F oftenla eft maior, 
quam NM,crgo& FC maior erir,quamMO ; ... 

A:que quoniam re&angulum y A k * aquale eft quadrato A I , hoc eft 
quadrato A M , * proportionales uunt A k , A M , A y : funt alitem & inz- 
quales ; y kcompolita ex extremis maior erit, quam MN, media videlicet du- 
pla . Et quoniam eft , vt A G ad A C , ' ita k T i.d T y . & * ita M O ad O N: 
erit KT ad T y,vtM O ad ON , & conuertefidovc y T ad T k , ita NO ad 
O M, & diuidendo , vt y K ad k T, ita erit N M ad M O : led y k oftenla eft 
maior, quam NM,crgo& kT maior erit, quam MO. 

Eadem ratione quoniam redangulum EAS* aquale eft quadrato AI» 
hoc eft quadrato A M, * proportionales erunt A i , A M , A S , funt autem 
& inaquales . ergo SE, compofita ex extremis , maior erit quam, 
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A dupla media ; hoc eft, quam NM. fc 1 quoniam eft vt A G ad AC,*icaum., 
E B ad B S , & * ita M O ad O N , erit £ B ad B S , vt M O ad O N : & con- 
Uertenio, vt. Se ad E B, ita N OadOM; & diuidendo, vt SeadeB.ita 
erit NM ad MO : tcd Se maiore'1 , quam NM > vc demonftrauimus,er- 
go & EB maior erit , quam MO. Atque eadem ratione offendemus 
omnes alias maiores elTe lpfa MO. Minima ell igitur MO omnium 
qui ad prfntitrm A pertinentes inter circumferentias k F , T C intenjciun- 
tur . quod cit lecundum . 

Pol tremo d neatur alia recta A LP (ecans circumferentias k F , T C in pun- 
ftisLP, fi.itque LP, EB» ex eadem par^e minimi MO, quarum LP 
ipii MO (it propinquior , quam E B , & reita A P fecctc/rcumfercntiam 
B k D in Q^fic lungatur G K , eique parallela agatur CZ occurret as P A 
continuat* in Z . * iqualta erunt reEtangula L A Z , E A § ; iquare vt * A L £j* 
ad AE.ica cnc AS ad AZ. liquidem A L prepinquior ett centro V^ ,6f ““l 
quam A E, tic argumentor, led A L maior ett, quam A L»ergo & AS 
maior erit , quam A z . Et quoniam rechngulum E A.j> ‘iquale c(l qua- ■ 
dratoAl, hoc elt quadrato A M, * proportionales eruut A E, A M , A S; ' 
fed A E minor ett, quam. .A M , ergo ttC AM minqr ejrir quam AS: 
itaque AS maior erit, quam A L,& multo maior quam A E eft quoque 
maior, quam A z , vt demonltrauimus; ipta igitur A S maxima erit qua- 
ruor proportionalium AL,AE,AS,Az,&’ contequenter A E mmi- tw, 
ma ; vnde SE compofita ex maxima, & minima maior erit, quam zL 1 "” 
C compotita ex reliquis, hoc ett zL minor, quam Se. 

St vero A L remotior eft i centro 
V.qjam A E, argumentor in hunc 
modii, fed A Lminor eft ,quam AE : 
ergo & A S minorent , quam A z , 
fct quoniam redtangulum EAS* 
iqualc eft quadrato A l , vd AM;* 
proportionales erunt A E, A M , A S. 
led A E maioreft ,quam A M, er- 
go & A M maior erit , quam AS., 
quare A S minor erit, quam A L, & multo minor qu-m A E; atque eft 
D minor, quam A z , vt demonftraujmijs . itaque A S minima erit quinior 
proportionalium AL,AE,AS,Az, &c " confequenter A E maximi , • 

quare S E compotita ex maxima , & minima , * maior cric quam z L, com- ** , ”‘" a 
potita ex reliquis, quod etiam den cnftrauimus&fupra. . 

At quoniam in vtroque Cafueft.vt A G rd AC, ita* EB ad BS & 
jta L P ad P z , erit vt L P ad P z , ita E B ad 13 S i & conucrtendo vc 
z P ad P L , ita S B ad B e $ & diuidendo , vt z L ad L P , ita c ad e b ; 
fed z L oftenta eft minor , quam Se , ergo fic L P minor erit , quam E 1’ , 
hoc eft propinquior minimi , minor remotiore ex eadem parte. Quod 
tertio loco ?«c oltcndendura . 

O t. Co- 
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Corollarium. 

C Vm igitur propinquiores minimae remotioribus cx eadem parte mi- 
nores fint , manifellum cll KT maximam cfle omnium , qus in- 
ter circumferentias KM, T Ointerijciuncur. Earum vero qux 
interijciuntur inter circumferentias M F , OC maximam cflc F C . 

Compofitio tertij Cafiis . 
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Int dati duo femicirculi A B C , D E F , vt diftum eft } data autem re- 
da linea V Z, 


8icotingat A J ' 

k femicirculu DEF 
ink; feir-icirculum 
Vero ABC fecet in 
T. Oportet inter cir 
cufercntiasTC, KF 
ponere redam litiea 
squalem V Z, ita vt 
ad pundum A per- ^ 
tineat. Oportet au- 
tem ipfam V Z non 
cfle maiorem maxi- 
ma redarum , qus 
ad pundum A per- 
tinentes inter cir- 
cumferentias t c, -ir „ 

KF interijeiuntur i ' : s 1 •' 1: ' 

neque minorem minima , qus autem fit maxima , qusue minima , iam eft 
demonllratum . " _ \ N 

Siigiturdata VZfit squalis maximi, fadum iimeric, quod proponitur, 
etenim maxima eft ea , qus maior eft redarum k T . F C , ii vero iit squa- 
tis minim® , minimaq, fit vel F C, vd KT itidem factum erit, quod pro- 

K nitur . Si autem neucra ipfarum FC,kT fit minima inuenta, minima 
obleroati fatisfiet , inuenrio autem minime patet ex Lemmate fexto . 


Sed fi VZ minor fic maxima , maiorautem minima, ponatur ex centro 
circuli D E F, quod fit O reda O G squalis O C , & fiat vt A G ad AC, 
ita quadratum A K ad aliud quadratum , qued fit AI. Similiter fiat , vt A G 
ad A C, ita V Z ad aliam, qus fit Z L; & fit ipfarum V 2 ,2 L differentia 
LV, quslecttur bifariam in N; Cum igitur a quadrato M V debeat au- 
ferri quadratum A 1 ,vt Porifma iubet ; deferibatur in VN femicirculus, 
in quo accommodetur V S squalis A I infra drmonltrabin.us ipfam A 1 mi» 
norem efle , quim V N , & lungatur S N ; Quadratum igitur N v fuperat 

qua- 
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A quadratuni S V, quadrato S N, cum fit redus angulus V S N'in fi- mu 
circulos- itaque redar V N auferenda eft-vel addenda reda squalis N; 
fic Porifma fieri iubet ; auferatur igitur-, vel addatur prout lequentfiu 
|>riccpta docebunt; eaquefic diminuta, vel aucta fic VP r ta non erit ini- 
nior minore reftarum AF, Ak,-nee miior maiore, vt tria (equentia Leni-, 
«nata oftendert; itaque poterit i : pundo A- ad circumferentiam KF duci 
fedu A E squalis V P. ducatui igitur A E , & producatur ad circumferens 
tiam TC in B. Dico <EB Problema efficere . 

Secet ertim B A circumferentiam k-D- ut H, & centro N interuallo 
N P delcribatur circulus iecans V L in -Q^,- is circulus tanget redam S V 
in S, ac proinde quadratum VS, squale eric redafigulo PVQ^ vel 
V PL jfeu quod idem eft fcdanguk>>VP yLZ minus redangulo V P Z. 

Si igitur fiat , vt A G ad A G ,‘ita vtraque- squalitatis pars leparatim ad 
alia plana , itidem manebit inter ea plana squalitas J " - • ; 

At quoniam eft vt AG ad AC, ita quadratum AK cd quadratum 
AI , ex conftrudione, hoc eft ad quairaftitn V S’, erit conucrtendo vt 
AC ad A G , ita quadratum VS ad quadratum A K; quadratum igitur 
A K erit vna pars aequalitatis ", alteram vero fic explorabimus. . 

Quoniam elt vc AG ad AC, ita VZadZLytfx conftrudione, erit 
conucrtendo vt AC ad. AG, na LZ ad z Vi vc< autem Lz ad z V " ita •*«* 
eft rcdangulum V P,L*--ad rectangulum P<Vz’, eandem enim habent 
altitudinem PV, ergo vt AC ad A G, ita erit rcdangulum VP, Lz 
•C a< f redangulum PVz. -v.'\ \ ' ! '.o an « n. , u ’•> 

Deinde fiat,vt AC ad A G, hoc eft vtLzadzV,ita Pzadaliam, 
quz fit zM erit zV maior, quam zM, quoniam & Lz maior eft, 
quam Pz; vt autem. Pz ad. zM;ita“elLredangulum VPZ ad redan- ■•««» 
gulum V P , z M ; funt enim ciulHem altitudinis V P,crgovt ACad AG, 
ita erit rcdangulum V P z ad rcdangulum V P,zM, led ita oftenfum 
eft & rcdtanguluna VP,Lz ad redangulum PVz; ergo vc redangu- 
lum VP,Lz ad redangulum P¥z,itz erit redangulum VPz ad re. 
dangulum VP,zM,hoc eft vt totum ad totum, ita ablatum ad ablatum 
quare & reliquum ad reliquum erit ,vt totum ad cotum yi e - &c redangu- 
lum VP,Lz minus redafigulo V P z. ad redangulum P V z minus rc- 
6 dangulo VP , z M * erit Vt redangulum- V P, Lz ad rcdangulum PVz, 
hoc eft vt A C ad AG-. Idqiue redangulum PVz minus redangulo V P, 

Z M erit altera pars zqualitatis. “ : 'r , -V ! V \ ■ • , . 

Quadratum igitur ‘A K, hoc eft rcdangulum E AH aquale eric re» 
dangulo P V z, minu6 rcdangbio PV, z M , hocefta quale erit redan- 
gulo PVM,(ed PV aqualis eft A £ ,-ex eonftrudionc ; ergo et ! V M 
aequalis erit A H . • J V .tudqi . ; ‘ t v ui. 'V 

Denique conncdatur P G; & ei parallela agatur G R fccans E.ALcon- 
tinuatam in R ; aigil is igitur A R. G zqualis eric angulo A B C:, & 
ideo redus cu.n fitredus, & ipft A b C u\ finuoru L ; quare aqudw 

O 3 erunt 
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erunt E B . H R.’, fk Twmptf Sjs , Efct,.Vfi YM, reliqua x B «qua ^ 

Eicrit jcliqu* AR,&.c«qM^^aic> AE/!VP» ! & aquale* E^.V M 
tot»! A X: coti PM. iequ«JUivif m >n T^tsr. { , : s . ; -■niivVi i 

: Et quoniam fimilk fitnt triangula ABC>AR.jCj, anguli enim ABC,, 

A RG lunc «quales,» quia redi»hw ex.foaftrudionc, ille ex v\ /emicircir- 
li . Atque anguli B AC, R A/G ad vcrtjcem lunc a:quales , ideo vc A Q 
ad A G, ita erit AB ad Aft».fcd Vi- AC ad A.G>. ua clt quoque PZ 
ad Z M , ex conftruchone , ergoVjt .AiBadi A R > hoc cft ad B ^ , .ita crir 
PZ ad ZM, &dwidendo,vt Ax ad x B, ita eric-PM ad MZ,fid Ax 
ollenla cft «quali* PMi ergo, .fit * B '«q^lji. «jf M^ kd ^ix. «qua- 
lis cft V M,cx conftrudione, ergo tpta /E B «quojis erit toti VZ. Poli- 
ta cft igitur inter cUcuqafereJidaf k. F , T cWt» EB «qualis VZ dat», fi 
eaque ad pundum A pertinet, quod erat faciendum. , , t 

At vero redam A i minorf m efld » quam . V N dic demonltrabimus . 

Duo funtCafiis>aM enim A,D ji , L - 
ad A F minorem, rationem nibnij£o 
betquam AG .adAO»«ue«eiB i[j k. 2 V m 
minorem , primum habeat notu», mn ,)l 
minorem fie F C fic. intercepi** . 'i r 
inter conucxam circumferentiam X ..I 
KF-, fie cauam Tc,,crgo Ai. 
non * erit minor ; quam A F , at-, j A 
que F c* minima erit omniuou 
interceptarum incerti tfUmferen* 

lias kF,Tc.' i/. ^ 

ConncdaDturautem.Gk»kD»jo‘wi Ja ,ii ,, , , 

eilque parallela: agantur A ; **. : , H V rv 

fccantes T A , C A pcodd&as «Ql 4 v mJa;.tuX:oi ais tis 


monsp 


i i 


pundis yx: redaogjdum igitur ,-^y J r> s j ( qy 

F A x' «qualceft quadrato Ai; ,’, 4, ~i niulu&t&j-i ' vi , '{ V; 


quare * proporuonaksiuoc , F Ac «b rnuioi jv ilj do,-], ' ^ ; • mn'c- 
Alj Ax vndc^Fx coiopcditarcx .; v t ii-!"> mnipiLi [r ; ^ - 

extremis, non erit . minor, quimdupl* media Afcn wr- , rj'l / 

Et quontaroeftvr A G lad AC * ita F C xd c«-j& ita V 2, ad ZL ex D 
confirudtonc , era . Fc ad Cx^ Yt-V Z ad ZL.t fioliuidcndo vt. cF ad 
F x , ita erit Z V ad V L, fed C F cum fit omflitttB. interceptarum mini- 
ma minor eft»qliam Z V, pon itur. cn im Z¥ raaifir-minima , ergo & Fx 
minor erit , quam VLried Fx ollert/a cft maior «quam A' 1 dupla , er- 
go A I dupla minor erit, quam V L, &. conlequenter fimpla A 1 minor 
quam VN dimidia videlicet ipfius VL. . •' i 

Sed fit FC intercepta inter cauas circumferentias 1F , T C , crgokT* 
minimacrit omnium interceptarum inter circumferentias K F , T C . Con- 
cedatur autem G Kt fit ej paraJJxk agatur c y occurrens K A p/odud» in y» 




x.: ... Uibar Quaitus* • ,-j ' »<j 

L Rcftangqlifln igitur^ AK,* squale erit qua- 
drato A J ; & ideo* proportionales erunt ; y A , 

A i >A & i (uilf autcm .&.ni a-quaici, quu A I * 


<■ iir> ,V y 

^7^ „ rr 
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Un», ♦ 


juameftyt AG.ad A.q*jiw ( * T;*| X^ak. 
jti quoque Vz ad z L, ex conltru&ione , erit . . 

«l&I ‘/fc Y. f ^<6 io^ jSJwM? «r/vt TK «rhlyt^jta ‘f.V, ad 
VL, (cd l'K cumtit omnium mtercep^mfo. niiqii^.mpMf dt, qui 4 „ 
*V,ergo& Ky minor erit, quam VL, fed ky oftenlaeli maior, quam 
dupla Ai, ergo Ai dupla^ifttfttid effPytj&Srfc • V L & conlcqucntcr AI 
I Mmplj t&ndP.flu^p O^diiwidHjjljdel^efioipCpft \f £ .q a j 

Sed hibeac AD ad A F minorem. ^vjqqp.Tv, 
quam A G ad AC, ergo A I * minor erit , q jam 
AF, maior autem quam A K\ rtaqiS^ditdpun. 

cncaveikrcmm^^ ftabifflfta *A a ?- \ 

dis AJ.dufdeet ergft.eaqu* fif jA FfShi * 

duAsliw» OWwfe/eflHWTioI ftfcQ * • ; ^.Z 5 ^Z f - " *** ‘ 
miniqj4.ommum , quwwer qrotmferf^jk F , XC, Rapiuntur-. &- 
te&*. AM ^iWHlWer^W® Kftl»J> ..^oii.ucdat^r^ H,, 

eique paralleli^gjittifiuG.R^ctMj-r^s •M A 'qontinuatrriri R. Rc&augq- 
lumigicur M A R * squale qritqyiadrato A L , huc eit quadrato AM qua- Ub . , 
re squ iles erunt AR, AM*. ‘ mu;qr.'i.a( 

. Ecquo.mm etk vt A G. ad A C 'm.M.Q. , ad QRsfcita V-z .aizL«™-» 
cx comtru^jojae, erit -M.Q ad O-Y, vt 

OM ad MfUira *v ,*dr.V^tlcd.QM, W» fifi Q^dum .tnterce^ujyjm 
minima, minor dt, quam * y ponitur enim zV n>j»i?r jpinigH i cfgo erit Ac 
M R. minor.quam V L, & confoqueqier A M » vel Ai ; n^npr^ qua >\ V kC, 
dimidia videlicet minor quam dimidia,. , Q$&c tpnUao;. propollui m . ; V 

• * ; • 1 * SchBfiiitri .-«* . ■ - '•* - ■ > ••" -• > 

.si:.-'iitaj ?:::•■;■ I r, m„ ■. , 

Si autem exiftence ratione A D ad A F non maiori quam A G ad AC 
data V z fit squalis minini* iiaferecptitdim ierit & A I squalis V N , id- 
que ita oliendemus , . . ... ... . 

Primum fit ratio A £> ad AF eadem, qus AGdd A C", ergo TC* 1 **» 


- - , _» prima autem c F squalis eit^J^iprd^. pon.itur np.ia^ p 
1« minime, ergo & fecundi Fx squalis *rit : ,V L qu^rat^lc coolo}nei\|yy 
Ai squalis V N , dimidu wtdelicec dimidi* . q 

Sed fit ratio A D ad .A F minor ratione A Q ad A.C. Quoniiijn igi- 
tur alieni* ia» propardenalo,O.M 4 MR, z,Vi <k t O M.. 

• • ! •: ’ " * ‘ sq ia- 
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«qualis ponitur Z Vi erit & MR arqualis V L ; Vnde St A M vd AI «qua- 'A 
Us VN, dimidia videlicet dimidiat.- 1 . < > • . 

Patet igitur illud » quod in Scholioper Refutationem monuimus; nempe 
fi ratio A D ad A F non fit maior rationi A G ad‘A C , Se pnrterea data 
V* «qualis fit minimae, quadratum V N , dimidia: Videlicet differentia: re- 
darum, Lz, a V przftarc quadrato AI nihilo: id cft alterum alteri «qua. 

,|e eflo, . . ... ' 'V‘ ! i 

Quo aurem Cafu rc&e VN auferenda fit rc&a «qualis N S , quouc ad- 
denda ; ratio his conflat pricepris. - 1 r: ' : 

* '■'•a., , ; • i . i* I , 7 IT [ ’ ‘ , * n !•••••; y, \ t - ■ : 

n Ptasnptw»» primum. ; . 


'I ratio AD- ad‘ AF nonfit minor ratione AG ad AC,red« VN B 


au terenda eft reda atqualis N 5 . 

‘:i •; :u 

am 


n 


Pr«eptum I I . 


S I vero ratio A Dad A F minor fit ratione AG ad A C, & VZda- 
<a «on maior minore redarum K T , F C , redx VN poterit fiue* 
addi » fiuc auferri reda «qualis N S : ifl hoc enim Caiu reda «qualis da. 
txV z poteft optari inter ciriumferentiask F, TC ex vtraq; parte minima:, 
& ideo duobus modis Problema abfolui . Nam fi auferatur , apubitur ea 
‘reda e regione KT , fi vero addatur aptabitur c regione F C . 

Priccptum I I Jp- . . . ! . 

Vcd fi VZ datamabrfit minore redarum KT,FC;reda ipfi 
V Z «qualis poterit nprari inter circumferentias k F , T C ex vna 
f tantum parte minima: , nempe e regione maioris redarum K T , 
F C , ergo exiftente k T maiore , quam F C , rtd* V N auferenda eft re» 
da «qualis NS exiflfcnte minore, addenda. . d / . . 

Nunc oflehdehdum tfl redam V P fumptam quemadmodum prawpta 
docent non cfle maiorem maiore redarum A F , A k , nec minorem mino» 
re quo pertinent tria qu« fcquuntur Lemmata. 

' ' '■ : t • ’ i : ■" i. rr - • • • 

- < . ■ / . . Imv» v i . 



Sit ratio A D ad AFnon minor ratione AG ad AC. Dico VP «qua- ® 
lem diflcrcnds redarum V N » N S minorem cfle maiore redarum AF, 

A k maiore antem minore. 

A Vt enim reda FC intercipitur inter conuexam circumferentiam, 
k F , & cauatn T C; quo Cafii A F maior eft, quam A k , aut 
inter vtramque cauam , Se A F minor eft , quam A K . Primo Ca» 
fu kT* maxima eft omnium, qua: inter circumferentias kF,TC io» 
terijeiuntur . minima vero FC, iuquc VZ data minor eft quam kT, 
maior autem, quam FC ponitur enim VZ miuor maxima, traior mi* 

nima. 
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jor, quam Fx compofica cx medijsjergo altera * extremarum VP,PL A 
maxima erit, altera minima , fed VjP.ncn eil maxima, quia oflenfa eft 
minor, quam F L, ergo minimaerit, atque adeo minor quam A F. 

In lecundo autem Calit argumentor hoc modo, led V L compofita ex 
extremis V P, PL oftenia eft minor, quam Fx compolita ejwnedijs FA 
Ax, ergo altera* mediarum F A ,Ax maxima erit, altera minima, fed 
AF non eft maxima, quia minor eil , quam A x, nam cum redangulum 
F A x * x quale lic quadrato A I , & reda AI* nuior , quini A F, erit A x 
multo maior, ergo ipfa AF minima erit, aeque adeo V P maior, quam 
AF. _ ' " ... " *•' ...^ . \ 

Rurfus quoniam eft vt A G ad A C , * ita K T ad T y > & icar V Z ad 
z L, ex conftrudione, erit vc V z ad z L, ita K T ad Ty ; &c diuidendoS B 
vt z V ad VL, ita erit T k ad k y i ftd z V in primo quidem Calu po- 
nitur minor, quam Tkjergofic VL minorem, quam ky; infecundo 
veroCalii z V ponitur maior , quam T k, ergo & V L , maior erit quam 
K y. ' - ' 

Et quoniam redangulum PVQ,feu V P L ‘ aequale eft- quadrato VS , 
hoc cft quadrato A I,cui quoque * tequale eft redangulum y AKyjequalia 
erunt redangula yAk, VPL, & ideo * proportionales VP,yA,AK, 

P L , fed VL compofitaex extremis, in pruno quidem Cafu oftcnfa eft mi : 
nor, quam ky compolita ex medijs, ergo altera* mediarum yA, Ak 
maxin.a erit, altera mlntiqa fed A y oftenfa eft maior, quam A k i ergo 
Ak erit minima , 8c per cohlequens V P maior, quam A k . C 

In lecundo autem Cafu V L compofita cx extremis V P , F L , oftenfa elt 
maior, quam y K com pofit a cx medij.icrgo altera ‘cxcremtrum VP, 

P L maxima erit, altera minima ; led V P minor cft quam PL ; ergo ip- 
fa V P minima ent , atque adeo minor, quam Ak. Lxiftente igitur ra- 
tione A D ad A F , non.minori , quam A G ad AC, reda V P iqualis 
differenti® redarum VN, N S,. minor cft inaiote redarum AF, a K, 
maior minore, quod erat «ftendendura. : .7 . - --.t. . L. ■■ 

I • ' f m y 

■ j , Lemma VIII. , 

Sit ratio AD ad AF minor ratione AGad AC, &dita Vz non ma- 
ior minore redarum KT, FC. Dico neque differentiam redarum. U 
V N , N S , neque compofitam cx ijldem minorem effe , quam A K , aut 
maiorem , quam A F . 

, ' - t ’ - * 

C Onnedantur enim Gk, kD quibus paralleli agantur cy,yx le- 
cantes T A , C A produdas in fundis y x , Ac. fit primum V P 
arqualis differentia: redarum V N , N S. 

Quoniam igitur eft vt A G ad A C,*ita k T ad T y , & ita quoque V Z ad 
Z L ex conftrudtone erit , vt VZ ad ZL, ira KTad Ty: Scdiuidcndo, 
vt Z V ad VL,iuerit TKadKy, led Z V non elimator , quam T k, 

P°: 


A 


B 


C 


D 
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ponitur enim Z V non 
maior minore recliru 
K T,FC; ergo neque 

V L maior enc qua iu 
K y . & cum fit reitin- 
gulum y A K* aequali» 
quadraro A 1 , Sc re iit 

A I, * maior, qaa.il \ K 
erit Aym aleo maior. 

Ec quoniam rcibu • 
gulurti PVQ^hace.l 

V P L(Iimrem n «qn- 

les V Qj P L ) * xqual l» £ p n K. V X » '«** 

eft quadrato V S , hoc 
eft qua irato AI, cui quoque * aecju'tl<*.,efl rwflangulum yAkj ideo aequa- 1 *»» 
lia erunt reCtangula V P L , y A K ,!& ideo proponionales V P, y A , A K 
P L : led V L compofita ex extremis oftcnla ell non maior , quam k y,, conv* 
polita exmcdijs , ctgo fi ell minor, erit altera * mediarum y A , A k ara- 
xima, altera minima* fed Ay oftcnfa eft maior, quam AK ergo AK 
minima erit , &p-r confequens V P maior, quam AK. SivcroVLcom- 
pofita ex excremis aequalis eft y K compofita: ex medij$*minor extremarum 
minori mediarum ,* aequalis crit.-hoccft VP «qualis. A k. • 

Ipfam autem V P minorem efle , quam' A F patera nani cqtn fit VP 
minor , quam V S hoc eft, quam A f,upla autem A 1 * minor , quam A F 
erit V P mulco minor. Refta igitur, V P ‘aquahsdiffcmniy; re&arum V N, 

NS non eft minor, quam AK, nccmator,qualo A F,; qyodeft pricuum. 

Sed fit VP arqualit aggregato re&arum V N *N:S •. . 

Quoniam igitur eft vc A G ad A C , * ita F c ? ad.fc & ira quoqun i*». • 
VZ ad ZL,ex conftruftione, erit vt VZ ad Z L ira FC $d 
uidendo vt ZV ad VL,ita CFadTFx; fcd Z Viioo eft maior quaitu 
CF: ponitur enim ZV non 
maior minore rc&irum K 

T, F C , ergo neque V L 
maior erit , quam F x . Ec 
cumfitreclangulum FAx* 
aequale quadrato A I , & re- 
<fta A I* minor, quam A F , 
erit Ax multo minor. 

Et quoniam re&jngufam 
P V Z , hoc eft V P L ( fune 
enim arq aales V Q^, P L ) * 
acqu ile eft quadrato V S, hoc 
cU quadrato A i, cui quoque' 
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«quale eft rednngulum FAx: ipfa redangula VPL, FAx «qualia \ 
erunt , & ideo proportionale» VP,FA,Ax,PL:fed VL compofita ex 
extremis oftenla cit noti maior , quam F x compofita ex medijs , ergo fi eft 
« minor , erit altera * mediarum F A , A x maxima, altera minima; ied Ax 
oftenfa eft minor, quam A F :ergo F A maxima erit ,& coniequenter VP 
minor, quam AF. Si vero VL compofita ex extremis «qualis eft Fx 
tuJ compofitaecx medijs,* maior extremarum maiori mediarum «qualis erit, 
hoc eft V P «qualis A F . E fle autem ipfam V P maiorem , quam A k , 
manifeftum eft; nam cum fit V P maior , quam V S, hoc eft , quam AI; 
ipla aurem A I maior quslm A k ; erit V P , multo maior . 

Reda igitur V P «qualis aggregato redarum V N,N S non eft maior 
quam A F, nec minor, quam A K. quod fecundo loco erat oftendendum; B 

Scholium. 
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Ex dcmonftratis patet.cum A D ad A F minorem rationem habci 
A G ad AC, daca autem V Z non eft maior minore redarum k 
Problema duobus mo- 
dis abiolui pode. Nam 
fi a pundo A ad circu- 
ferentiam KF ducatur 
reda A M 
& producatur 
cet circumferentia T C 
in O , erit M O 
ma omnium , qu* in- 
ter circumferentias KFV 
T C interijeiuntur , & 
fumpta V P «quali dif- 
ferenti* redarum VN, 

N S, ea minor erit, qui 
V S hoc eft , quam A I , 
vel A M , non autem < uim 
AK , vcdemonftrauimu .-ita- 
que poterit a pundo A ad cir- 
cumferentiam k 
da A E «qualis V 
liter fumpta VP «quali ag- 
gregato redarum V N, N S, 
ea maior erit, quam V S, hoc 
eft , quam A M , non aucem 
quam A F , vt dcmonftraui- 
mus; itaque poterit a-pundo 
A ad circumferentiam M F 
t du- 
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A duci reda- A E squalis ipfi V P. Igitur fi A E ducatur squalis differen- 
ti* redarum V N , N f> , aptabitur reda dat* V 2 squalis inter circumlc- 
rentias K M , T O, fi vero ducatur AL squalis aggregato iplariun V N, 
N S , aptabitur ca reda inter circumferentias M F , O C , atque adeo pote- 
rit aptari ex vtraque parte minims M O, ac proinde Problema duobus mo- 
dis ablolui . quod in pracepto fecundo monuimus. 

Lemma I X. 


Rurfus fit ratio A D ad A F minor ratione A G ad AC, data auterr_ 
VZ fit maior mnoie redarum KT,FC,& a pundoA ad circumferen- 
B tiam kF ducatur AM squalis A I,& producatur ad circumferentiam T C 
in O , cit autem A I* minor, quam A F, & maior quam A k . Dico fi KTi, 
maior fit , quam F C , differentiam redarum V N , N S maiorem effe,quam 
A K , minorem quam A M ; fin minor , compofitam ex V N , N S , mino- 
rem effe , quam A E , maiorem, quam A M . 

Connedantur enim Gk,kD> quibus parallela: agantur Cy,yx fecan- 
tes T A, C A pro- 
dudas in pandis 
y x , & fit pri- 
mum V P sqji' 

Iis differenti* rc- 
C darutn VN,N S. 

& k T maior, qua 
FC,crgo ipfa kT 
maxima erit om- 
nium intercepta- 
rum inter circum 
feretitiasKF, TC: 
quare reda dat* 

VZ squalis pote- 
rit aptari inter cir 

cumferentias k M, TO, non etiam inter circumferentias M F, O C , crm (it 
D V Z maior , quam F C , ex poficione, ipfaq. F C * maxima omnium irtcrcc- ul?'« 
jwarum inter circumferentias M F , O C: Qooniam igitur ell vt AG ad A C, '««• » 
itaKTad Ty, b( ita quoque VZ ad Z Lex conllrudione,erirvc VZ ad 
Z L , ita k T ad T y j & diuidendo, vt Z V ad V L, ita T K ad k y : fed Z V 
minoreft, quam Tk; ponitur enim ZV minor maxima, ergo VI miror 
crir, quam k y , & cum fit redanguium y A K ’ squale quadrato A I,& reda 
A I * maior, quam A k, erit A y multo maior . 

Et quoniam redanguium PVQ hoc eft V P L ( funtenitr sourks VQ, 
PL)* squale c(t quadrato V S, vel quadrato A I , tui quoque ’ .rqude 
ell redanguium y A k , squalis erunt redangula V P L , y A k , & 

P ideo 
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ideo * proportionales V P , y A > A K , PL , ied >V L compofita cx extremis A, 
oftenla eft minor , quam ky compofita cx mcdys,ergo altera * mediarum 
y A, A k maxima eric, altera minima; fed Ay oftenliteft maior, quarru 
A k ergo A k minima erit , & confequcntcr V t maior, quam A k. Quod 
autcrr: lpfa VP minor fic , quam A M patet ex eo , quod ea minor eft quam , 

V S , ipiique V S aequalis A 1 , vel A M , ex conftrudione . Exiftente igitur 
k T maiore, quamFC, reda V P differentia redarum V N ,NS maior eft, 
quam A K , minor autem quam A M. quod eft primum • 

Sed fit V P ecqualis compofita: 

cx VN, NS,& KT minor, !/. 

quam FC, ergo FC * maximi, 
elt omnium interceptarum inter 
circumferentias kF,T C, quare 
reda data: V Z aequalis poterit 
aptari intercircumferentiasMF, c" 

O C , non etiam inter circumfe- 
rentias k M , TO cum fit V Z 
maior quam k T ex pofitiono , 
ipfaque kT'maxima omniu m in- 
terceptarum inter circumferen- 
tias k M , T O . Et quoniam cft vt A G ad AC,* ita F C ad C X , 

& ita quoque VZ ad Z L , ex conflrudione , erit vt V Z ad Z L , ita 
FCad cx; & diuidendo, vt Z V ad V L,ita C F adFx : fed Z V minoreft c 
quam C F ponitur enim ZV minor maxima, ergo & VL minor erit, quam 
Fx,fif cum fit redangulum F A x ’ aquale quadrato A I , & reda A 1 * mi- 
nor , quam A -F , erit A x multo minor. 

Et quoniam redangulum P V Q^vcl V P L * aequale eft quadraro V S/hoc 
eft quadrato A 1, cui quoque ‘scquale eft redangulum F A x redangula V P L 
F A x arqualia erunt ,& ideo * proportionales V P, F A , A x , P L , fed V L 
compofita cx extremis oft^fa elt minor , quam F x compofita ex medijs ergo 
altera * mediarum F A , A x maxima erit , altera m inima ; fed A x ofteofa eft 
minor , quam F A , ergo ipfa F A maxima erit , quare V P minor, quam A F. 
Ipfam autem V P maiorem effe, quam A M mamidium cfhnam ea maior eft 
quam VS, VS autem a»qualis A 1, vel A M, ex eonfirudione . Exirtente igi- D 
tur K T minorem , quam F C reda V P tequaliscompofiti ex V N , M S mi- 
nor eft , quam A F , maior autem quam A M . quod lecundo loco erat often- 
dendum , quare conllat propofitum j 

Plerumque accidit vtRelolutio Problematis incidat in arquanonem de duo- 
bus terminis explicabilem , ex quibus vlius tantum folutiom Problematis 
idoneus fit, quippe non femper veerque indicat id quod quarritur, fed alter 
tantum, interdum minor,intcrdum maior. Dicendum eft igitur quomodo 
terminus qua fitum indicant dignofeatur . 

Dignofcitur terminus quzlimm indicans ipfa terminorum , prout 

Po- 
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A Porifma prarcipit , exhibitione : nam exhibitis illis terminis , fi vnus tantum ■ 
idoneus ell iolutioui Problematis, alter in conflruendo Problemate manifelto 
fe ol tendit , aut maiorem quxfito , aut minorem , aut etiam alia via conllru- 
dioni aduerlancerr. : is ergo reijciendus; fumendus autem alter pro indice 
quaditi; livero vterque terminus iolutioni idoneus eit, quia vero non indicac 
eundem quxficum vterque,funt enim eo Cafu dux magnitudines , de quibus 
poteltquxri, altera minor, altera maior ; Ideo fi de minore quxritur lumen- 
dus ell pro indice quxfiti terminus minor, fi vero de maiore iumendus maior. 
Hxc omnia exemplis fient cuidentiora , 



Propofitio t I.. ■ T' 

. , 

® Terminum quxfitam A E indicantem in femicirculis ad primum prxeeptum 
pertinentibus dignofcere . . :>j ;• 

S it ratio A D ad A F non minor ratione A G ad A C . 1 Oportet terminum 
indicantem quxfitam A 'E digriolcere . Refumantur com politionis fi- 
gurx ad huiufmodi Cafum pertineres. Quoniatii igitur termini de qui- 
bus /Equatio explicabilis * 

eft funt VP differentia re- 
darum V N, N S,& V Q^ 
aggregatum earundem , g. 
manifellum ell alterum * 

C earum quxfitam A E in- 
dicare . Et quoniam ra- 
tio A D ad A F ponitur 

non minor ratione A G f 

ad AC, reda AI non erit* gj %■ s/' \ 

minor maiore redarum^ r \ ai !i 

AF, Ak, vnde A E qux- a d f c£ <l « p 
fita minor erit, quam A I, 

hoc eft quam V S , & multo minor quam V Q^ ipla igitur V Q non indfi 
cac quxfitam AE, ergo eam indicat V P . Itaque exiftente ratione A D ad 
A F , non minore quam A G ad A C , differentia redarum VN , N S indicat 
D A E quxfitam. Agnitus ell igitur terminus quxfitam A E indicahs, vc la- 
ciendum erat. Hinc prxeeptum primum conilitutum eft . 

~ 

, Propofitio I I. r i .D l, 

\ , _ f i -f . . C ji j 1 IX ' ‘ 

^Terminum quxfitam A E indicantem in femicirculis ad fecundum Frxcc- 
• ptum pertinentibus dignofeere. 

S it ratio A D*ad A F minor ratione A G ad A C, & data V Z non fit ma 
ior minore redarum K T , F C. Oportet terminum quxfitam A E indi 
, • cantem dignofeere. Relumacur Compofition is figura ad hu luiaoaa c a- 
- P x Ium 
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fum pertinetis. Quoniam igitur termi- 
ni ,dt quibus aquario explicabilis clh 
linit V P minor, V Q maior, manifeftu 
elt alterum eorum indicare qua: litam 
A E. Ducatur a pundo A ad circumfe- 
rentiam K F reda A M xqualis A I,hoc 
poteft fieri, eft enim A I* minor quam 
A F, maior autem quam A k. Aut igi- 
tur quxfica A E delinit in circumferc- 
tia M K,aut in circumferentia M F . Si L 
in MK, ea erit minor quam A M , hec cft quam A I, feu V S, & multo mi- 
nor, quam V Qaggrcgatum redarum V N, N S . Reda igitur V Qnon in- B 
dicat A E quxfitam , ergo eam irdicat V F cfiftrentia ipfarum V N, N S. 

Si vero quxfica A E definit in circun ftrcr.tia M F, ea maior eft,qua A M, 
hoc cft quam A 1, vel V S ,& muhomaicr cy;m VP. reda igitur V P non 
indicat A E , quxfitum «go eam indica \ Q : . Si igitur rauo AD ad AF 
minor fit ratione A G ad A C , A daia VZt.cn fit ir.aior minore redarii KT' 

F C indicabit quxfitam A E, tum differentia, tum aggregatum redarum VN 
NS, differentia quidem li A E definit in circumferentia kM, aggregatum 
vero fi definit in circumferentia MF. Agnitus cft igi tM r terminus quxfitum 
A E indicans, y t fitciendum erat. Hinc f rxeepeum fecundum coftiwtum eft. 

Propoficio III. q 

Terminum indicantem quxfuam A E in femicirculis ad tertium prxee- 
ptum pertinentibus dignoicere . , 

R Vrfys fit ratio A D ad A F minor ratione A G ad AC, data autem 
VZfit maior minore redaru kT, 

FC. Oportet terminum indican- ad i 
tem quxfitam A E dignoicere. Fiat coftru- rc r ' 
dio vt fupr?, & producatur A M ad cir- p + 
cumferenuam TC in O, erit M G*minima 1 \ 

omnium interceptarum inter circumfere- * ” ' 

tiask F,T C;manifeikim dligitur redaJa- 
tx V Z xquale polle aptari inter qrcumfc- f 

“ ' P _ x 

maioris 



Tenuas femicirculum ex vna tantum parte minimx, nempe c regione 
redarum KT,FC . Itaque fit primum kT maior quam FC, ergo reda 
xqualis datx v z poteft aptari inter circumferentias KM,TO, non etiam 
inter circumferentias M F , OC cum fit V z maior quam F C , iplaquc F C 
maxima omnium, qux inter circumferentias MF, OC interficiuntur : ita- 
que A E quxfita definit in circumferentia K M, & ideo minor eft.quam A M, 
hoc eft quam A I , feu quam A S , & mujto minqr quam V Q , qux eft xqua- 

l.saggregacpredarumVN,^§, VQjlfio^dicat quxfitW 

A E, 
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A' AE, ergo eam indicat ,VP aequalis differentiae ipfarum V N,NS 

Sed fic F C maior, quam K T >ergo redVa aqualis dati* V i potcfl aptari inter ' 
circumferentias Ivi F, O C,non autem inter circumferentias: k M, T O. /iaque ' 
A E quadita definit in circumferentia» ,;1 

M F,& ideo maior eft, quam A M, hoc ab i 

eft quam A I» leu quam V S, atque mul ; ' : 5R : » x "'/%(' v 
to maior, quam V P . Ipia igitur V P no i ak » ’ £ ^ A 

indicat quaeiitano A E, ergo eam indicat Mt 12 7 *j so 

redta V Q . Si igitur ratio A D ad A F q ' ' '• 'p ' ' <; J ' 

minor fit ratione AG ad A C,data au-* !’ ■* -niirriuo 

tem Vz maior minore rediarumK Tv - --(A 

fi F C, differentiam redarum : V Ni , N S. J J J ' i 4. »*• p - v 1 1 

exiftente K T maiore , quam F C indicabit A E quatiitamy exiltenje verni mi-J 
nore, aggregatum . Agnitus eftagitur terminus quaeficam 1 A E^indicahs^la- 
ciendum erat . Hinc praceptum renium Confticututn eft .• inoiioc tdflpo aJj 
Oitenia ratione qua Iciri pollit wter terminorum dc qUibus vEqiiado expli*>i 
cabiiis eft, indicet AEquaduam, conientancumeftoftende»ti>ittdkOT|tevnoi 
terminorum quadicam A E quid indicet terminus alter. 

R,efuraantur compoiitioms /igur* & cOhhctftacur GH cique paral- 

. mh "i A nm 1 A 4*0 «i: • j-5 

A G ♦ - ; cw i.'i i : mmiqwraint '■ initu 
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lela agatur cy occurrcus B A continuati in y . Duos terminos Porifma \ 
conftituit , de cjuih.us A E explicabilis clt; vnum quidem difterentinm re- 
darum V N,NS, alterum vero aggregatum eartjadem. Dico igitur in* 
dicante vno terminorum quilitam AiE alierum redi Ay indicem efle. 
Indicet enim quafitam A E tclminys VF , hue Iit differentia redarum 
VN,N S , fiuc aggregatum. Quoniim igitur redangulum EAy 'iqua- 
lccft quadrato Al ,& redangulum P.VQJiqualc quadrato V S, qui qui- 
depi quadrata «qualia fiint, quia 6i redi A I , V S aquales luat ex conftru- 
dibne j ideo redrmgulum PV^arquale erir ujedangulo E A y , fed VP , 
cum indicer quifiiam A E, aqualis e|t ipfi AE,etgo& V iqualis erit 
A y . itaque ipfii V QYqui eft alter terminus indicat redam Ay. Indicante 
iga,ur vmr ttrminonmL Vi* , V qualium A Ealter redam' A y indicat B 
quod etar odendeodum . .. vuu:'- r.« 0 1 r^ruj» , •. A 

Expolitis qgfe.cd^conllrudiowm . peitinent Tk>n ^ahcnum Videtur inftan- 
tias conftrudioni adiierfantes,- & ,v ude iplx oriamur lndiiarc, quod iiv- 
sdipiia poft Refol udonem monuimus : quo circa aes lequcnces propoli- 
tBmcs:|i*ci«WVi«»ijii-.i ; .i .1 •»,« j.rp .i/. , 


itio 


I. 


‘T 

c;i «. 




•Icitq ajj-la H 0 itn..;bstnicr 

Sit ratio AD ad A F non maior yatiene A G?d A C, & data VZ lit minor 
minima interceptarum mtcrfiicumferentias k F ,T C .Dico redam V N 
dimidiam differentiam icd?ium L 2 , 2 V mrnorem efle, quam AI. 


S 


It primum ratio A D ad. A |r minor , quam AG L - 
ad AC er^r Ai miror eft, quam A F, maior 
autem quam A K . Ducatur.iguur a pundo A 



ad ciicumferentiam kF reda AM aqUalis AI, &6_ 
producatur vique ad circumftreiitiam TC inG;crir„-= 
igitur' MO omnium interceptarum minima. Secet 
autem reda A M c ircumfere ntiam K D in H , & connedatur G H ,eique 
parallela agatur CR occurrens M A continuati in R. redangulum igi- 
tur MA R * iquale erit quadrato AI,& ideo proportionales erunt MA> 

A I , A R : iromo veroatquales , cum lit A M iqualis A I, ex conllrudionc ; 
quare R M dupla eric iplius A L . \ JX 

Et quoniam eft vt A G ad A C , * it7M O aJXJRj&ita VZ-.ad ZL ex 
conllrudionc , erit vt V Z ad ZL , ita MO ad O R: & djuidcndo vc Z V ad 
VL.ita O M ad MRTledZy minor ell, quam O M, ponitur enim ZV 
minor minima, ergo & VL minor erit, quam MR; atque adeo & VN 
minor , quam A M , dimidia videlicet' minor , quam dimidia . 

Sed lit racip A D ad A F eadem qui A G atl A C , ergo A I * iqualis eft 
A F , atque E C * minima eft interceptarum Conncdautur autem G K , 

K D , eiique paralleli agantur c y , y x Iccanccs k * , F * continuatas in pun- 
dis yx rcdangulonr igitur F» x* iquale erit quadrato * I , hoc eft quadra- 

AJL | ‘I to 


i 
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X to * F : vrufe «quales erunt. P A, * r, ,;-iT v>~~3 

ac proinde Fx dupla eric tpfiusf F, . 

Vil*I,. i..r; : '■• ..i >; > w.T, y-/ z>n r •• y-. 

Et quoniam eft vt * G ad* C»ita VZ y. i ; \ 

adZLj ex conftru&ione , & * ita F C : 
ad cx cru V Zad ZL/, Vt Fc ad c x...i xylo . 

& diuidendo vt Z V ad V L. ita G F ad 
F x , ied 2 v cum fit minor minima mi- na •;> >1 

nor-«ft“quam C F ,ergo & VL nwaoE ,.*i t ;i ■■ 

eric quam F x : vndc & V K minor, quam A Ij dimidia videlicet minori 
quam dimidia ‘ l * \ v.t 

^ \ Scboliiim'. 1 

•!><[» i; :’. > 'J. ! i • f t' • 

Ex fwfconftac cum ratio A D ad A F non eft maior, quam AGadAC 
iaftarniam-cenilrudioni aduerjamrra oriri tx data VZ deficiente a mini» 
ma. nam coCaluniceffe cit , qutxtVAl idiraidia (Merentia reftarum LZ^ 
ZV minOr fit quam A 1, Ik^obicjrufia/ipfi AI «qualis noirpoffit aptari m 
circulo» cuius diameter eft 'YN»prouo Porilma fieri iubet» atque adeo con-' 
ftru&io Problematis perfici iionpcdfit. • : u • 


_ Sed fit ratio A Dad AF maior ratione A Gad A C, & data VZ fit minor 
C ‘ miniiftk interceptarum inter «firtumlerentias K F ; , TC . Dicoaiut dimi- 
diam difFexentiam rtSaruni E2,2 Vminoicm die, quam A I, ayc ter- 
minum indicantem qua fu ani A £ , maioicm die maiore retiarum A F, 
A k . 

‘ i i: ; ;; i 

D Vplex eft Cafus, aut enim F C intercepta eft inter cauam circumfe- 
rentiam TC.K conucxam K F,& ideo A F iraiOr eft, quam A k, 
aut inter canamvtramque, & ideo A K maior ,quam A F. Supri- 
mum intercepta inter cauam &conu«amj - 

ergo FC* minima eft omnium interce- n : f5 v KK g i 

ptanim inter didas circumferentias . Con- JJ? ? \ 

D nedancur autem Gk,k D, eifque paril- _\ J 

lela: agantur c y , y x fecantes A K , l : ‘A' 
continuatas in pun&is y x . reetangulurru 
igitur F A x ’ «quale erit quadrato A I ; 
quare* proportionales erunt F A , A.I, A x; ; 

/fine autem inaquales , quia A I, * maior *** 
dliquim A -F. ergo Fx compofita ex extren istraicr erit.quam dupla 
media. Fiatigiturvt xF ad Fc, it® dupla A I ad aliam , qux l.t B;ea o:i- 
sor eric quam F C, cum fit £c A 1 dupla minor , quam FK» - ! ■ 

Sit primum VZ minor , quam Bjoa multo minor erit, quam f C.; Dt* 




l*m t 
4 »;fex-A 
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coVN dimidiam differentiam redarum L Z, z V , minorem eflc > quaou 
A I . Quoniam enim vt A G ad A C ita elt Vz ad z L , cx contlrudione , 
uv.iSc* ita F C ad C x , erit vc F C ad C x , ita V z ad z L,& conucrtcnJo vtxe 
ad C F ita L z ad z V : & diuidendo vt x F ad F C » ita L V ad V z i fed 
. x F ad F C , ita ett A I dupla ad B , ex conltrudione , ergo vt L V ad V z, 
ita erit A I dupla ad B , & conuertendovt z V ad V L , ita B ad dupiam ; 
A 1 i fed ponitur z V minor , quam B , ergo & V L minor erit , quim du«, 
pia A I , & confequenter V N minor , quam (impia A I, quod elt primum . 

Sed fit V z non minor , quam B, minor ag 4- mc fi 
autem quam F Q .. Eadem ratione qui fu- p? » 
pra , ijldemque verbis offendemus, vt Z V 
ad V L , ita efle B ad duplam A 1 i fed po- 
nitur z V non minor , quam B ; ergo ne- 
que V L minor erit quam A 1 dupla ; id- 
circo nec V N minor quam A I /impia . 

In circulo igitur circa diametrum V N dc- 
(cripto poterit aptari reda aEqualis A 1 . aptetur ergo , caquc fit V S, & con- 
nedatur N S,cui aqualis ex, N V auferatur N P ; reliqua V P indicat A E 
quatfitam fic habetur in Porilroace, per cuius rationem texuimus conftrudio- 
nem Problematis . Dico igitur lpfamVP maiorem eflc, quam AF. Quo- 
Um. i niam enim vt A G ad AC, ita ett V z ad a L ex conftrudione , & * ita F C 
adCX,eritvtFc ad cx, ita Vz ad zL.& diuidendo vtCF ad Fx ita erit 


Air i7i 

Jft 



B 


zV ad VL, ledCF ponitur maior quam zV, ergo Fx maior erit P 
quam V L . 

Defcribatur autem ex centro N ad iqteruallum N S , vel N P circulus fe- 
»«*«* cans NLin redangulum igitur P V* Q * squale erit quadrato V S , hoc 
eft quadrato A I , led redangulum quidem Pv Q aquale eft rcdangulo 
t »- 1 V PL; lunt enim aquales V P , PL, quadratum vero A 1 ‘ aquale rcdangulo 
F A x ,ergo redangulum FAx redangulo V P L aquale erit, quare* 

•6 r«<i proportionales erunt FA,V P, P L,A X ; fed Fx compofita ex extre- 
mis oftcnfa ett maior, quam VL compofita cx medi;s,crgo altera * extre- 
marum maxima erit, altera minima; led A x non ett minima, quia maior 
eft , quam A F; nam cum fint proportionales F A , A I , A X , vt ottenfum 
um. 4 cftfupra,& A I* maior, quam A F , erit A x mulco maior, ergo A F mi- 
nima crit;itaque V P maior quam A F quod lccundoloco erat offendendum . 
, * mi Deinde fit FC intercepta inter cauaserreumferentias TC,kF,ergokT* 

minima erit omnium interceptarum inter didas circumferentias, conneda- 
tur autem G K, eique parallela agatur cylecans kA continuatam in y . re- 
! dangulum igitur y A K* squale erit quadrato Al; quare* proportionales 
um-4 erunt y A , A I, AK; lunt autem in*quales,quia A I * maior eft , quam A K , 
ergo y k compo/ica ex extremis maior erit quam dupla media A I . Fiat igi- 
tur vt y K ad k T , ita dupla A 1 ad aliam, qus fit B . ca minor erit, quam k T, 
cum lic& A Idupla minor, quam yk. J 


Pri- 


J 




. Litor ^WUJ^. 1 . 1 .« »77,;. 

Primum igitur fet V 2 data minor , quaip, B . •; 

ea multo rt.mor cnt , quam K T . Dico V N dimi- af | 
diam differentiam rectarum L Z , Z V minorem oc 7 6 
ede , quam A 1 • Quqnramcnim vtA.GadAC, w v 

ita eft V Z ad Z L ea conftrudtione , * itaijC T . 7 ■ ‘T * 

adT y , erit vt k Tad Ty, ita VZad Z L': & conuertcndo vc y Tad Tk, 
ita LZad Z V: & diuidendo* vt y k ad KTyita L V ad V Z : fcd vt y K ad 
K T , ita eft A I dupla ad B » ergo vt L V ad V z , ita erit A I dupla ad B ■, 
&conuertendo, vt Z V ad V L, ita B ad duplam A l;fedZV ponitur tri- 
tior quam B,crgo& VL minor erit, quam Ai dupla, vnde& VN mi- 
nor , quam A 1 fimpla , quod eft primum;- 

Sed /it data VZ non minor, quim B , minor AQ r 
autem quam k T; eadem ratione qua fupra ijldem- Xb,£ 
que prorlus verbis ollendemus,vtz V,^d,yL jt c Mr+a 
efle B ad duplam A 1 , ,fed z V ponitur noominor, A * 

3 uam B, ergo neque V L minarer^ qyan^l,, 
upla, atque adeo nec V ^ igitur cuius, 

diameter V N aptetur reGa V Sfqus^ajA I. ,Af conne£atyr N S, «t «N V 
abicindatur NP xqualis ISJ S > reliqua y.P iudfe^t A fequahtam : (ic enun- 
ciatum eft in Porifraate . Dicojguu,r jjpfe« K P n^aiqrt^eflf , quam A k • - 
Quoniam enim vt A G a4 A Q , icadlV za^ g L cxconftru&ionc, £e ' ita u»» 
kTad T y , erit vt kT ad Ty , ira V z ad g fe * & djuidenc|oYt Tfcad K y, 
itaerit zV ad VL fedTk ponitur ipa^qr^.qnam/ Z.-.V., ffgo Sc ky maior 
erit, quam VL. ivfev.QVv 

Deferibatur autem circulus fub N centro interualfe fq fe, yel N f fecans 
N L in Q : redangulum igitur P V;Qhoc eft V PL* aquale erit quadrato V,^ 
V S , hoc eft quadrato A 1 ,lcu quod i^em eft ‘ retftangulo y A k , .qijare* * 4fa "? 
proportionales erunt y A , V P , P L ,A k , fcd y K oonppafita ; ex extremi* * 
oftenla eft maior , quam V L compoficaex tncdijs ,«rgo altera * extremarum T fe 
y A •, A K maxima erit , altera minima, fed A y non p \ ft minam» ,quia ma-; 
ior eft quam A K, nam cum fint proportionales y A , A J, A.X , & Ai uja* 
ior quam Ak,vt demonftrarum eft, vtrumque cr« Ay^n^h 0 maior ergo 
Ak minima erit, quare V P maior qu 3 **) Aie. quod fecundo feto a at 
oftendendum. • •• . . 


Scholium. • '' ^ 

‘ . :.‘J 1 !uv, T, • . I- 

Exiftente igitur ratione A D ad A F maiore , quam A G ad A C,, tna* 
nifeftum eft ex data V 7, minore minima interceptarum * afecram e duabus 
inftantijs conftrudionj aductfantibus orjri i pfetur enim peinu mitanna ivna 
V N dimidia differeppa retftarura Lz,zV minor eft , qqam A 1 i nam ie< 
dia aqualis ipfi A 1 non poteft aptari in circulo circa diametrum V iV uticrl; 
pto, quemadmodum Porifma neri mbetffc ideo Problema cviabui.noa 



, 7 g " 8 De Refo!. & Comp,' Mathematica : 

Cum autem V N non elVminor , quam A I, prxdida inflantia locum non A. 
habet , verum altera furgic',nam reda V P fit 1 maior in primo quidem Cafu 
quam AF,in fecundo verdquam 1 A K ; itaque reda arqualis ipfi V P, non 
potell a pundo A ad drcum&toltkm- K F duci, vcPorifma przcipit, at- 
que adeo conftrudio Problematis perfici nequit . 

^ .r \ ; \ j-. , . 

I I I. . . .1 .. . . . 


Propo&i 


io 


•V 1 


Vm.I 



Jftettfl 
lcn. | 


Sed in quacumque ratione extiterint, A t D adi^-F, *: AG ad AC. fit data 
Vz maior maxima intercepfartifn inter circe n.ferentias K F, T C . Di- 
co differentiam quidem redaruffiV N,M minorem effc minore reda- 
rum AF,A K, ccmpciitam verotr ijldem maiorem maiore. g 

S it V P differentia redarum V K' ,”N S , corrpofica autem ex ipfis V 
& corntdarturC k,K D, quibus parallela- agantur c y , y x fecantes 
1 A , F A ptodudas mpundis y x . Aut igitur F C intercepta efl inter 
conuexam circumferentiam k’F, ic cauam TC ^ y 
aut inter vtramque cauam. Priniifm ; {fe intercepta ad z 

inter conuexam , & cauathVw^A-F taaior eiit, rc 7 

quam A k . Et quoniam effvt : A G ad A G ’ ita ^ 

K Tad Ty , 8c ira A z ad z L ] cA 'confiru6Hcne> , 
erit vt V z ad * L itafe T ad A v, ii 1 dmidendo vt " 

z Vad V L, ifaTk adKy , fed z V maior efl, quam T K, ponitur enim zV 
maior maxima, efgci ac VLroiior trfr» quam l y.* •- c 

Et quoniam rcdangulum PV Q^, vel VPL* xquale efl quadrato VS, & 
rcdangulum y A k* xquale quadrato A I, qux quidem quadrata xquaha 
fiint , cum fint xquales & reda'V5yA'Iex conflrudionc , ideo reda n gula 
V=P L ,y A KIxqualiaerunt i & ffleo 1 * prrporticnales VP, y A , A K , P L ; 
fed V L compofitai^^xrremisj cflcnfatft maior , quam y K compofita ex 
Tk«.. . iriedijs, ergo alrcrk*^xtTcrnarum V P , P L maxima erit , altera minima, fed 
k “ , “ ciim 'fifcrVP 1 » J*lk iffa V P minima^ & per confequens mi« 

tidi quam ’• 

° Rtofusquontemetl A G ad A'Ck* «aPc ad e x, & ita V z dd z L ex con- ; 
ftrudioiie ; crit vt ViadZl-, i& 5 Ffcid'C$;& dididebdo vtz V ad VL.ita 
C F ad F x : fed z V cum fit maior maxima, maior efl quamC F , ergo & V L a 
maior erit quam Fx. . muilo 

Et quoniam redangulum P V Q,vel V QL * xquale efl quadrato V S , 
ftbc’ eft quadram A I>cui * aequale efl Bcredangulu F A : if tedaDgiitefti VQL 
redangulo F A x xquale erit,-'*-quare 1 pfopordondes erunt V'QyF A , A x, 

Q L , fed V L compofita er extreinis bltCnfa efl maior , quam F x compofita 
ex medijs , ergo altera Vxtrenlatbfn V Q , QJL maxima erit, altfera minima; 
fed VQmaior efl, quam QL ergo jpfiV Qmaxitna erit, & per confequens 
maior quam A-ff.— i •' «wjw: i ' ; f L utU-Ittu?» o <f 

Sed fit F C intercepta inter cauas circumferentias K F ,TC, ergo AF 
. .J minor 


l*m. | 
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A minor erit, quam A K , & quoniam, elt vt- af 1 

AG ad AC,* itaFCad c x , & ita Vz ad .k? \ 

Z L ex conitrudtionc , erit vt VZ ad zL 
ita FC ad c x : Sc diuidendo vc z V ad V L , 

itaC Fad Fx rWz V maior dt , quam CF tik. * 'H 2 
ca enim ponitur maior maxima; ergo & VL maior erit , quam Fx. 

Et quoniam redtangulum P V Q , hoc clt V P L* aquale elt quadrato V S 
Vel quadrato A 1 , cui * aquale clt y & redtangulum F A x- rtdtangula V P L, 
F A x aqualia erunt ,& ideo proportionales V P , F A , Ax ,PL;led V L 
compolica ex extremis oltenla elt maior, quam F x ccrr polita cxmedijs, er- 
go alcera * extremarum maxima erit altera minima, led V P minor elt, quam 

& P L , ergo ipla V P minima erit , & per conlequens minor , quam A F . 

Rectam autem V (^maiorem effe , eoam A k manifeltum elt ; nam cum 
fit vt A G ad A C minor nempe ad maiorem , ita quadratum A K ad quadra- 
tum A 1 , ex conltruitione , erit & quadratum A K minus quadrato A 1 , 
vnde & redta A k minor , quam redta A I hoc elt quam recta V S , & multo 
minor quam redta VQ^ 

Exiffcnte igitur V Z maiore maxima interceptarum differentia recta- 
rum VN,NS minoreltniinorc rectarum A F, A ki compofua vero ex : 

ijldem VN.NS maior maiore . quod erat offendendum . 

t Scholium . i 

C Conftat igicur inftantiam conllrudtioniaducrlantem oriri ex data VZ exce- 

dente maximam interceptarum ,cumeoCafu neceffe fit,vt redta V P quas 
fitam A E indicansvel minor dic minore redtarum A F, A k , vel maior 
maiore , & ideo redta zquaiis ipfi V P non poffit a pundto A ad circumle- 
rentiim KF duci, quemadmodum Porifina fieri praxipit , & propterea* 
^onltrudtio problematis perfici, non polfit. 1 . . . • I 

•v,s . Caius quartus. 

Sed vergant ad diuerfas partes dati duo femicirculi neutro reliquum in- 
cludente ctiamfi complerentur . . , . , - 

D r~^Jnc igitur tales duo temidreuii a bc, d cfdata aqtem redta linea G , 
^ &*_ ducatur A k contingens fcmicirculum defin Kjiplinnveroa.be 
lecansin T. Oportet intet circumicrenrias t c , k f .ponere redta m li- 
ceam tequalem ipfi G, ita vt adpundtum A pertineant. 

Hic quoque Cafus in duoSalios Catis diuidttur : in primo quidem ponen- 
da clt ca redta inter cauam circumferentiam vnius lemuirculi , & conuexam 
alterius j in lecundo vero ponenda ctt inter cauas vtriufque* 
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S it iam pofita reda linea b a e aqualis data G, vt impetratum eft , & ex 
centro circuli d e f, quod fit O ponatur og aqualis oc,& reda bae 
etiam produdafecet circumferentiam kdin h, & ducatur gr ipfi bc 
produda ad rcdos angulos, & connedaturcb angulus igitur abcinie- 
midrculorcduscft , ac proinde hr* aqualis eb. 

Et quoniam data iunt ac,ag,be, 
a k ; prima fit B , fecunda D , tertia G , 
quarta k , vt in figuris ad Relolutionem- 
pe riinentibus: & quaratur a e, eito illa A , £ 
ergo reda ab erit G ~ A ,&cum fintfi- 
milia triangula abc,arg; anguli enim 
a bc, a r g funt aquales, quia redij hjc 
eit conftrudione, ille ex vifemicircuh,& 
aquales quoque bac,rao,quia lunt ad 
verticem , erit vt a c, ad a g , ita ab ad 
a r . hoc eft in figuris ad Rcfolutionem, 
pertinentibus, vt B ad D, ita G-A ad " 
atque adeo ar ent^ D -^,a 
qua fi abfcindatur reda h r aqualis ipfi 
e b, remanebit a h, qua ideo crit^^~ii _ 

— Gifed redangulutn eah aquale eft 
quadrato a k , ergo 



n G m A - - l) tn A 


-. G in A aquabitur KQ_ 


B 


Ducantur omnia in B ; ergo 

D in G in A -- B in G in A — D in A O aquabitur K Qin B . -i 
Et applicentur omnia ad D, vt A Q cx It fubfiftat , ergo G in A 5M”.* 

A Qjrquabitur 

Sed vt aquatio facilius explicetur, tranfmutentur firadiones in integras ma- 
gnitudines , vt in Reiolutionibus pracedentium Cafuum fadutn eft , nempo 
fiat vt D ad B , ita K Q^ad aliud quadratum quod fi t Z Q_, erit Z Quidem 
quod — J ’ E . Similiter fiat vt D ad B , ita G ad aliam , qua fit F, erit F eadem 
qua 5-^2 , atque adeo planum F in A idem erit , quod planum S - g . 1 "* tdj D 
igitur tranfmutatione . \r : 

GinA-FinA— A aquabitur ZQ. • ■ • i \ ' ^ 

hoceft G-- F in A — AQaquabitur ZQG ' r, v 

Et explicata aquatione G ~ — F ~ «$» L. V. ( G ‘ T - F j Q^ - Z Qj aqua, 
bitur A . : j 

Vel G - F 7 •- L. V. (G~ -- Q — ZQJ aquabitur A. 

In hac quoque aquatione A explicabilis eft de duobus terminis , maio- 
re, & minore ; fed quoCafu terminus maior indicet quafitam ae,quoue ter- 
minus minor quoue etiam vterque fuo loco dicetur . 

Po- 
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Liber Quartus. 

' / Porifim . 

Fiatvt ag ad ac, ira quadratum akad aiiud quadrarum, quod fit ai, 
& ita reda G ad aliam redam, qua: fit F. deinde dimidia: different ix , 
qua G Iuperat ipiam F , addica reda , cuius quadratum xqualc cit exceflui, 
quo quadratum eiuidem dimidii differencix iuperat quadratum a i , fiet ter- 
minus maior. Vel eidem dimidia: diftcrcntix dempta eadem reda, reliqua 
erit terminus minor . 

Antequam conltrudio fiatoftendendx funr maxima, & minima redarum, 
qua: ad punctum a pertinentes , incer circumferentias K f , t c intercipiun- 
tur, idqne vt data G polsic determinari , ne maximam fu peraret , ncue a 
B minima fuperaretur. 1«1 prius iequens Lemma demonftrabo, quo facilius, 
ac clarius ea , qux fequutuur demon lirentur . 

i . f . 

Lemma X. , 


Sint duofemicirculi AB C, D E F , quales in prxfenti Cafii ponuntur, & 
contingat reda A K femicirculim D E F in K , & ex centro circuli 
D E F , quod fit V ponatur V G aiqualis V C , & fiat vt A G ad A C, 
ita quadratum A K ad quadratum A 1 . Dico fi ratio A D ad A F minor fit 
ratione A G ad AC,& redam A I minorem eile minore redarum A F,A k, 
& fi xqualis xqualem, & fi maior maiorem: at minorem maiore . ' 



' O ^ P r ‘ mum rat *° A D ad A F minor ratione AG ad A C . aut igitur 
\ reda FC intercepta eft inter cauas vtriulque lemicircuhcircumfcrcn- 
tias,aut inter cauan. vnius ,& conuexam alterius . Sit primum inter- 
cepta inter cauas . Quoniam igitur eft, ac 
vt AG ad AC, maior nempe ad mi- 
norem, ita quadratum A K aj quadratum f ^ 

A I ex conftrudione, quadratum AK ma- 
ius erit quadrato A 1 , vnde & reda A k maior , quam reda AI. 

Deinde fit FC intercepta inter cauam ,& conuexam circumferentiam. 
Quoniam i eitur ratio A D ad A F poni £c * ai r. ci 

rur minor ratione A G ad A C, vt autem ^ 

I A G ad A C , ita eft quadratum A K ad * T ' * . ft i 

quadratum A I , ergo rado A D ad A F 

minor erit ratione quadrati A k ad quadratum A I , fid vt A D ad A F pri- 
ma videlicet trium proportionalium A D , A k , A F ad tertiam ,itaeft quai 
dratum iecundx A k ad quadratum A F tertix , ergo ratio quadrati A k ad 
.quadratum A f, minor erit ratione quadrati Akad quadratum A I : qua- 
re quadratum A 1 * minus erit quadrato A F , & per confequens recta A l x^i«< 
minor, quam reda A fi reda igitur A I minor eft minore redarum A f,‘ 

A k , quod eft primum . 

Deinde fit r/uio A D ad A F eadem , qux A G ad A C , ergo eadem erit, 

Q__ qux 
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qux quadrati A K ad quadratum A l,lcd ? 

vc A D ad A F , ira eft quadratum A k 
ad quadratum A F, vtdemonftrauinaus: 
ergo quadratum A I quadrato A F aequa- 
le erit , quare &i reda A I x qualis reda; A F , quod dt fecundum , 

Fourcmo fit ratio A D ad A F maior 
ratione A Gad A C , ergo maior erit & 
ratione quadrati A K ad quadratu tl. c 1,6 * a A . 

Ai jfed vt A Dad AF.ita otienlumdl ' 
quadratum A R ad quadratum A F, ergo 
ratio quoque quadrati A k ad quadratum A F ma ; or erit ratione quadrati 
A K ad quadratum A 1 ; quare quadratum* A I maius erit quadrato A F ,& 
tonfequenter reda A I maior , quam reda A F : quod clltertiurr . 

Denique quoniam eft vt A G ad A C maior nempe ad ihinorem , ita qua- 
dratum AK ad quadratum AI ; quadratum AKmaius erit quadrato AI: 
vnde & reda A K maior quam reda A I . Reda igitur A-l minor eft maio- 
re redarum A F , A K ■, quod vlcimo loco erat offendendum 

Lemma X I. 

Iifdetn f cfkis . fjt rario A D ad A F non maior ratione A G ad AC. Dico 
KT maximam elle omnium, qux per punctum A dudx inter conue- 
xam circumferentiam k F , & cauam T C intercipiuntur , minimam F C •, 
earum vero qux inter cauas circumferentias intercipiuntur , minimam cf- 
fe kT, maximam FC. Aliarum autem vtroque Caiu propinquiorem 
tninimx remotiore maiorem ede . 


io quinti 


D Vcatur enim per A vtcumque rc- 



B 


da linea EA B fecans circumfe- 
rentias K F , T C in pundis E B & fit pri- 
mum F C intercepta inter cauas circum- 
ferentias K F,T C . Quoniam igitur A C 
maior eft, quam A B ,& A F maior quam 

A E tota C F maior erit, quam tota BE,& fic offendetur omnibus alijs 
maior. Maxima eft igitur FC. 

Pari ratione quoniam A T minor eft, quam A B , & A k minor quam 
A E , tdta K T minor erit , quam tota e B , atque eadem ratione oftendetur 
omnibus alijsminor. Minima eft igitur KT. 

Rutius ducatur per A alia reda L A P fecans circumferentias k F , TG 
in purldis L P , litquc LP minimx k T propinquior, quam E B; erit 
A r minor quam A B , & A L minor quam A E , atque adeo tota P L mi- 
nor , quam tota B E , hoc tft propinquior minimx. minor remotiore.-’ 


0 
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rjijt.rii--JLiber QtiaiH»4 •: 

• Sed fifcf € intercepta hs&- canam cir*; ' 1 v 

cumferentta coOikjc&K P» &con- |5 | 

nedancor.G k, k *L), quibas paraHelaraffe . 

tutcyj y*feeoucsATjAC io pundis ^^ ir v r*f srt? toisof 'I 1 -J6, o$. 
y x . rcclangulura igitur ,F.A>X * sequa* • ; r. rtiin:i A . L> 1 jjqi n*. t ; j , v i-.n i», i 
le erit quadtato- A I , fcd rebtaA 1 ei mikeifcme&cjArrtffiJf Jttfludbrrwtbr 
quam A F , ergo neque Ax maior erit (Juatttipii >A Py bl^ein Pedakgui.'; 
lura FAX maius eilet qufdrato Ii tuici siraeo 8 ri ,mi .> , -ioiupm-] 

Et .qaoniararc&angulum F A*' Aofafettqjl red^^guld* y-X k, eriHvtiA K : 
ad A F»-i*ta Axad A y idindA Id maioit c&ycjitini A 'F Q edg£> 8 pA jcm»Mcr ; »«ft„i ‘ 
erit quam A y ; fed Ax oilenia cft non iraiory-^aima lAoBy rtiigd'. &*■ 

SA- F nxjiorjerici quamd Aqp , r i aeque A KAnbk» : «^Wv''>IiMn< • ^ffanlor ^ 

proportionalium. A Ks>& F-v A x > ATpifnrinihfa ierit <Afyt i 8e« acdnletpieTOi :V—‘ 
~~~ inaxjsna ;A;iK,acqueadep y k cumpofitA. es maxiiilaAd^irpmi»' smaibr^ ’* '*““*' 
sm-fr compofka ex Deliquis. ;> , :r;;i(.nt m» miu'> 1;T» tontrn 

Et quonianp ciVvt A fi adACrf 3t* a«^G x^S^JirWkfTmlRDy , &i& lMl * 

vcK TaliqFiy.* i ia; Ecad e sera dcpordhutando-yt k TAd 2PC rHj^aduail 

V ide 1 raec vttaca; ad totam kicaaWatk udabi|tam pqtu*c ifcirdiqtrai y k c *dr;reit-'. 
quam X F , erit vc tota k T ad F C totam , (ed y K oiblida edraipikmpqaattv. 

X F #ctg s &?itT nlaidt*tit./qba« JEuG l , Ci A 1 n ; ) A yt fla rnaroup :'ri 
Produdatui iutem BEdonec iccct cirrumfeentiinttr. kiCP m H,i8t -rdfaJ 
nedacur GH, cui patalWa agatur Ci feams^ipfajoL AB in S. redanguii ^ 
C?-lum ifftaoy ftlk* «quale. so(i.rc&atigiik> .&A ki qusrujvciApK? ad> 

ita erit AS ad -A y ii icdqyklmwoticft , qua mr i A Jiqr lesgo i fit . A S:<cmqiar :• 
erit quam A y : elt autem & A F maior , quam A y , vt demonftrauimus, 
ergo A E mulco maior ericj-alqtie A K niuW maior . Sic igitur quatuor 
proportionalium A k,AE, fc A S , Ay minim^e^ y^mwroUj 
ynde y Kcompofita ex maxima & nunima. maior ^q^am-, S E copipou* *»'«■« 

Et qiionfarn^elt vt '^A‘.C/aJ tt A 'tii ad I > 

erit vt K T ad T y , ita F.BJdB J> : *«e : grtmMtaj^jQ vc.k S ita^Tyad 

B S’ videheet vc tota ad totam , itaabfata a'4 ablatam : qpare&^xeliqMi V K 
ad reliquam SE erit, vt kT ad E B.i.fed. y k olten(ad| maior, q dam^ E , 
D'ergo k T maior erit , ^quatn’ £ B, ciidemque ratione offendetur ipnKTbin- 
jiibus alijs maior .. .Maxrniiettigitur omnium KT . A -:n :inr« su-vaV i 
Deinde quoniam reiSarigultim F A x * aquile. eft teGangftloi^.t Sv^it* 
vt A J^ad ArFrita A X ad A S; fed^k fe m«or ^ qMftfil 
maior erit , quam A S ; fed aX oitenfa el^n^oaioiu qijdai 
A F maior erit , quam a S , atque a E multo-maior . itaqucqufltuov pedpor^j 
tionabuip a 8 , aF , a x, rfS. Hiaxinaa etlo aS ^mmjmgittiro a^atqnea 
adeo S E «opfij^n.ex.auuitiaj &■ Biinimarjnaioriquaitixf cijrppQ^ta«*ii„„,, < , li 
reliquis., . . ! iC /; *. .•>•? mtua ,t- 

£tiqupB»a|»v4ftvt.AG.^,«C >c lita.E B.odBS,i& ¥aT£bd fi,iteit'fd 

Cl_ t bti 
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EB ad B S , ita F Cad cx,&. permutando vt EBadPC, ii*BS <d-i fc. vi- A 
dclieet Vt tota ad totam , ita ablata ad -ablatam» quare 3c* reliqua SE ad re-, 
liquam X F eritvt E B ad FCi fed S E olleuia eft m.uqr, quia) XF* 
efgo & EB maior erit, quam F G i & iic quascumquc alta demanftrabirur: 

«i maior , quam ipfa F C . Minima eft igitur FG. i ■ ■ n j!s:; • i,jj. . •.» 

Sed ducatur per A aliarc&i P A L fecans circumferentias TC, It F itu[ 
pun&is P Lidrcumferenuanvvcta R D in PL minimae GF pra- ; 

pinquior , quam E B ,&connc3atur G Q, A ci parallela agatur CZ fecans; 

£*“*; ' rcdamP A in Z. Rctftangula igitur L A Z, E Ai&>**qualia erant, & ideo * 

*"“' ui proportionale* AE, AE,AS, AZjfed AL minereJt quam AE* ergo. 

& A S minofcritiiquatB AZt,o i •:!•> stadio ... • » 

Et quoniam ifcibngulum .EAS ‘aequale eft qpadraro A I» erunt propor- B 
tionales A JE,A I>AS,fed AE maiorell, qtta.m AL,cuniipiaAI non- 
a (it* maior, quaaxA Fiergo&i AI. maior eiir, quam* A S rnaque ipfa A &i 
minor erit quam A L, & mulco minor ,quarn-Aa:cfteciarn:minorquam 
1 A Z , vt demfcnftratiimus, ergo ipfa A S minima erit quatuor .proportiona- 
lium AE, AB» AS, A z . quare A E maxima , aeque SE- comipdfita ex 
maxirtui,.£c minima maior cnr , quam z E compedita ex reliquis ,hoc eft • 
zL minar, quam SE. ( bal , mi • i»r. 1 >5 .. :■■■■> n 

Et quoniam eft vt A G ad A C , T itu E B ad B SvfeitaL P ad P aberit vt 
LFaid Pz,ita E B ; ad:BS >&tper conucrftonem rationis vt-PLadLz; ita 
. , B ;£ ad E. S , ficcoDuertendo vt ZL ad L:P, ita- Se ad EB» fed xLn 
; oftcnfe eft mintor, quamS E, etgo &LP minorent ,quam E B, hoc eft pro- C- 
pinquiorminimentinpr remotiore . quare conftarprtopofirum. -A ' •« 

' , . 1 rt'f ■ " - '■ ili. ' ’ >'••> 

"uticoti •. id .t I^mma _X I I». 



liber Quartus , 

A erit, vt K Thdky , ita FGad r P X;ftd k'T ponitur maior, quam FC,er-* 

, go & K y maior erit quam F x . - * 

Et quoniam «qualia linit rectangula y A k» F A X, * proportionales erum 
yA,AF,AX,Ak,lcd Ky ccmpofica ex extremis «ftcniaeft maior, quam 
F x compotita ex medijs, ergo * altera extremarum y A , A k maxima erit, •»«» 
altera minima } ied A k non cftniinima , quia maior eft, quam A F, ergo ma- 
xima erit, & per conlequens A y minima, itaque A y minor eft, quam A F , 

& multo minor , quam A E . ■ 

Similiter quoniam * aqualia Funt re&angula EAS , k A y,erit * vt[.“"'j 
EA ad Ak , ita Ay ad AS i fed A E minor eft', quam A K , ergo 
& A y minor erit, quam A S. cum igitur A y minor fit quam A S , & 

& minor qua fn A E , vt demonftraui , 8c multo minor, qudttvA k, erit ipia 
A y minima quan.or proportionalium E A , A k, Ay , AS i* maxima vero JJjjp» 
A K, vade y K compotica ex maxima (c minima - maior erit , quam S £ 
compoiita ex reliquis.' ’ * •••••'• -i 1 > 

Et quoniam eft; Vt A Gad A C *it»E B ad BS, & ka k T ad T y, erit , IlM 
k T ad T y ,'vf E’B ad B S; & per cokuierfion8 rationis rt;K T ad K y , ita erit 
E B ad E S : & conuertendo vt y k ad K T, ita S E ad £ B ; fed y K oftenia eff: 
maior j-quam S r . } ergd& K T nv>k>r frit , quam Eii f & tic demonftribi- • 
tur omnibus alijs maior. Maxima eft igitur omnium KT,- '■ r ■ ' \ 

■ Sed fit F 0 maior, qui • > : / ,4 A ni 1 

k T.QifoniS igitur eft vt ' : ^ c t ± > ? a . 1 
C AG ad A G j ? ita F C ad ££ . • ' 

C x , & * -ita K T ad T y d > A 

erit vt F G ad c x, ita K T ‘Vw 

adTy , & perconuertio r 5 - 
nem rationts vt FC ad 
Fx, ita kT ad ky ; ied 
F C ponitur maior, quam • 
kT,ergo& Fx maior erk, quam Kyefcd ipfa Fxxompofita eft ex ex- 
tremis quacuor proportionalium A F , A y,,A K , A* -, rp ia vero K y ex me- 
dijs (conflat autem eas proportionales efle ex eo , quod «qualia fiint reftm- 
gula F Ax,y A K ) ergo * altera extremarum A F , Ax maxima erit , altera * 
D minima, fed AF non eft maxima, quia minor eft, quam Ak» ergo mi- 
nima erit, vnde A x maxima itaque A x maior erit , quam Ak , Se multo r ^ 
maior quam AE. Ecqnoniam* aqualia lunt re&angula E A S,F A x,erit* i 
vt A E ad A F maior nempe ad minorem , ita A x ad A- $ , qiiare & A x ma~. 
ior erit , quam A S , (cd ipia A x oftenia maior, quam A E, A; idtomulco ma- 
ior , quam A F , ergo quatuor proportionalium EA,AFjAx, AS maxima 
erit A x, vnde A F minima , atque adeo x F compotita ex maxima , & minima 
maior, quam Se corr.pofita ex reliquis. •< 

Et quoniam eftvt A G ad AC,’ ita FC ad c x, &C ita E B ad BS»it 
erir vt FC ad-c x, ita L B ad L 5,& per tonueifionc rationis vt F C ad F x; na 
' j E B 


a*t v, a 

AX 

Aftad r. i 



i» inti 
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F B rd A S i& jcppu(t««icio V -X Fad FG> ita «ut S E ad E E,fed t,F oftcn-, A 
facll nnRr, quam SE, ergo & FC, quam fe B maior erit, fiademque ra- 
tione cfitndctur omnibus abjs maior . Maxima cltigiiur caaumFC. 

Sed iintxquales kT, 

F C » Quoniam igitnr.efi 
vt AGad AC/ita FC 
ad C X , & * ita K T ad 
T y erit F C ad C x , vt c 
K T ad T y , ied propo- T 
nuntur squales FC,kT, b 1 

crgoaqualejerunt&Cx, ,. .. .. ■ , 

T y ,, qua- (i ab xquahbus C F, T k auferantur reliqua - X F , y K aquales eru,ru g> 
ied X F «cmpohta efi 
A x ipla verp y K 
quod*xtClangula F A x,y A K, ium 


n a i.j loirtij k i 


ex extremis quatuor pioppriiaaalium ,FA , A y , A k 
ex medijs, confiat autem. eas propordooales tllc cx co 
* " ' t a qualia , ergo * rraior exttenia maien 
n edis, rr it or p iccrt aqualii enFjled A K extuma non eft squalis medix 
A l , 1 ax cr.im t nfigh tntulim DEI, illa vero fecat ergo squalis erit. 
ipfi.Ay . ■ • .. ..i i . .. . i . < .1 

Et quoniam* xcualia funt rotlangula y A K, F A S ,eritvt*A^y ad A E, 
ita A S ad A K i iod A y tum ht squalis A F minor eft , quam, A E ,ergq 
AS minor erit, quam Ak, vrde quatior f rc pcmcnaJjfcm A y , At , 
A 5,AK iraxin a erit per conii quens*minin a A y i itaque ykcom->. 

poiita ex maxima, & minima major erit ,que ir SEcon poiita ex reliquis. 

l oftremo quoriiafti efi vt A G ad A C * ira-E B ad BiS , & itt k.T ad T y , 
ciit k T ad T y ,vt E B ad B S per ccrutifonemratioyis ytJtX ad K y > 
ita E B ad E S ; Sc conuei tendo , vt y k ad k T , ita S e ad E B^ed,) K ollenla. 
-eft maior quam S E, ergo & kT maior erit , cu^n EI? . (Atque eadem ra- 
tione oftendetur maior omnibus alijs . quare' & F£j cum djt aequalis lpfi 
kT,cric quoqueommbus maior; iraque vtraque maxima efitr Maior igi- 
tur retiarum k T-yEC maxima efi omnium que per A dt>ci;r4im>& inter 
circumferentias kE , T C intenjemntur . quod elt primum. Trr ,-, 

- Deinde fe- . l , 

ccrOMpro- £C ir A - AK. u. 

duda circum- ^ AI * 

ferenam KD r - y ^ G 

in R, & con- v H» • V'" 

neciatur GR, : Ai + 

eique paralie- 
la agatur CN . - 

iccans redam O M in N . Redangulum igitur M A N * squale erit quadra-, 
to A J , hoc efi quadrato A M , (iipt emm aquales A I , A M , quare A M 
xqualis erit ipii A N, Actum redangulum F A x ’ squale fit quadrato A I , 
itu quadrato A M , * proportionales u unt A F , A M , A x , iiint autem & 


Corol. 

l«». | 
«6 Texti 


The»», t 

tvnu 




Liber Quamus. 


A inxqualcs , ergo , . 

x F compolitaex 2 ,AI *■ rj 

extremis maior r o •' . u> 

cric, qawn. du- *** g >. • -C. " A>N. 

ptaflpcdttjKoccft i a ojMbeui^^^I»B|S*e ?As>s t 

quam.MN. Et a . .>, " X ■ 

quoniam eft Vt •;— ::r.t;p jiwtOHM&JK /Ti 

A G ad AC irv :• mSvwav , ,\ A i^top loina )!» 'j:>pR i SA | la *“ 

FC ad G x,8c ita . . .1 A , i ... ' ! ' p ii-> j, . 

MOadQ H »erit FC.ad c * vt MOadQ N,j&.JKf ifpmKrlionem ratio- 
nis vo F.Cad.E,*.» i«! M£).ad MN i fictonuertendo vt- *pad FsaiuN M 
B ad MO; fed xF oftenla ell maior, quam. M;N,j'tgo& Fc n^iqr erit^ 
quam M U i/tqufi:qg< 50 »am reflatigtijut^ y A K * aqgale.elt quadrato A I, 
hoc eft quadrato A M» ‘i proportionale* ur^pt, AEsA fyl, A y fune autem 
& ma;qua!es,quard ty,lt ic>t»f«di«:e*..ejtfreq'us 1 iiM(cr crk, quam ;. M N 
media vidchptr dupla , & qut>t>jai»i 9 ft vt w A G ad A iC , * ita k T adT y , & 
ita * M O ad 4, N, ttit KT sd.T Jii.v» M&adQM.tkiSfifWr conuetfioucm, 
rationis, vt KT ad Ky.ita erit N Oad M N : &conucrtendo ,vt y k ad 
K T , ita N M ad M O ; (ed yJr oltchtaclfc maior , quam M N , ergo & 

KT maior erit, quam MO. 

Eadem ratione qli^WfalRT^daai^TbnV ' £ A 'S * ardtialc eft quadrato AI, 
hoc crt quadrato' A^jj pttiricrucriafesqruric A £, A M ; AS, furit autem 
C ir.atquales, ergo ST tcn pofita eideifremis maicr efir , quam dupla me- 
dia , hoc eft quam NMV Et quor.iam cft,\T A C rd AC‘,*ita E ft" ad B S, u ”-* 
&*ita MO ad O N,trit vr Eft. ad B Sj^jta K50ad CN: & per con- 
uerhonem rationis vt EB ad ESjita MO ad MN; & conucittndo vt 
SE ad E B , ita N.M ad M Q ; lcql S£,oflcnla «Ii m4jor , quqm-tv M a 
ergo & EB maiorjicnc >quam E- O , Atque qadnm ratipne .otlfiideipus 
omnes ahas maiores t&i tpia M Q: Minima eft igitur, M O omnium , quas 
per A ducuntur, & inter circumferentias K F *TC imerijciuntur T quoddt 
lecundum. Poftretno, ducatur per A • alia- redla P A L. lecans circupifcren- 
tias T C, kF in pun£Us P L , hntquc, fEjB E H expdem parte minima 
MO ,&fit PL ipli.ih; O propinqWAt , quam R E , & producatur PL- 
D ad circumferentiam k D in Q, & iungatur G Q,.eiquc parallela agatur 
CZ fecans P A in Z, ' «qualia erunt triangula L A Z , E A S , & ideo 
proportionales AL, A E , A S,A Za- (i quidem A E propinquior eft retftsc Mi UxU 
A F . fic argumentor , ted A L minor eft , quam A E , ergo & A S iPniRor 
erit.quam AZ, Et quoniam rcdiangulum i. A S' aquale ,t II quadi. .ttsA.l , 
hoc cit quadrato A M,* proportionales erupt A E, A M,AS,ledAi nia 
ior eft , quam A M, erga&i A M maior erit, quam A AxH-que a S : minor 
erit, quam AL,& rnuko minor , quam A t : sft .quoque n.inor.qu.riu 
AZ,vt proxime liemanfrauimus, ergo ipla A iiiqnipia trit qtrctuciprm 
portionafium AL, A E, A S, A Z t maxima vero AE» -tque St ,cc>tn. 



i 
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poiica ex maxima, & minima, maior quam ZL, compoficaex reliquis, hoc fr 

eft zL, minor quam Se, . \ \ •• - !l - ' 

Si vero A L remotior eft ab ipfa A F , quam A E . argumentor in hunc 
modum , lcd A L maior eft , quam A E , ergo & A S maior erit , quam A z. v 
Et quoniam redangulum e A S * sequale eft quadrato A I , vel A M , pro- 
portionales erunt A E ,A M , A-S-jfed A E minor eft, quam AM,crgo< 

& A M minor erit quam A S : itaque A S maior erit, quam A L ,6c mul« 
to maior quam A E : atque eft maior quam A z , vc demonilrauimus,crgo ip-. 

{V“-'fa AS maxima erit quatuor proportionalium A L, A E, AS; A z,&‘con- 
fcquenrer A E minimi atque adco> Se compoficfl eimaxlma & mimma ma- 
ior, quam zL compofica ex reliquis, hoc tft zL minor, quam Se. quod 
etiam demonftrauitnus & fiiprk .<•» : v :• i ! , B 

Et quoniam in vtroqueCafu eft vt AGad AC,*ita EBadBS,&ita 
LPadPz ,eritvt L Pad-Rz ,kaEBad BS, &rpcr conuerfionem rationis 
vt PLadLz, itaBEad ESi &conuertendqvt zliadLPjica SEad EBj 
fed z L aftenfaeft minor, quam SE , ergo & L P minor eric,quam E B,hoc 
eft propinquior minima: minor remotiore.quod cercio loco erat oftendenduro. 
v ' • j ' * ) • • • ; ■■ ' ■ 

CoroHarium. . ' 

■ • . . '.i . h : r 

C Vm igitur propinquiores minimz remotioribus ex eadem parte mi- 
nores fint j manifeftum eft K T maximam efle omnium , qux inter 
circumferentias k M , T O interi jciuntur . Earum autem , qux in- q 
terijciunrur inter circumferentias MF,OC maximaqiefjc FC. . 

Compofitio quani Cafus . ! 

•i : i i *• 'i n i r/ 

r> Int datiduo femicirculi A BC ,D E F, quales in prxfenti Cafu po- 
^ nunrur ; data autem reda linea V z , & contingat A k lcmicirculum 
^ D E F in k , fcmicirculum vero ABC fecet in T . Oportet inter cir- 
; cumferentias T C , K F ponere redam lineam xqualem V Z, ita vt ad. pun- 
dum A pertineat. Opotrcbic autem iplam V Z non efle maiorem maxi- 
ma redarum , qux ad pundum A pertinentes , inrer circumferentias T C , 

K F* interijeiuntur , neque minorem minima , quxautem fitmaxima, quxue 
minima um eft demonftrdtum. - vi : EJ 

Si igitur data V Z fit xqualis tnaximx, fadum iam erit quod proponitur y> 

& enim maxima eft ea, qux maior eft redarum kT,F,C: fivcrofic xqua- 
lis minimx, minima autem fit ea, qux minor ieftiplarum K T,F C: itidem 
fadum erit quod proponitur. . , 

Si autem neutra didarum k T , F C fit minima , inuenta minima Pro<. 
blemati fatisfiet . inuentio autem minimx conftaccx Lemmate x 6. Si dutem 
V Z minor fit maxima, maior minima, fumatur ex centro circuli DE F,. 
quod fit O reda OG xqualis O C ,& fiat vt A G ad A C, ita quadratum. 
Ak ad aliud quadratum, quod fit A 1 . Similiter fiatvt A G adAC.itX 

VZ 
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A V Z ad aliam qua: fit ZL, 8C- 
fit ipiarum V Z, ZL di Seren- 
tia L V,quz fecetur bifariam 
in N . Cum igicur a quadra- £■ 
toN V debeat auferri quadra- 
tum A I , vt Porifina praxipir 
deferibatur in VN iemicircu* 'V 
Ius, in quo accomodetur V S ■ 
squalis A I infra de monif ra- 
bitur ipfa AI minor , quam e 

V N, & coneftatur SN . Qua- ^ 

B dratum igkur NV iupcrat B 

quadrarum S V quadraco S N 
angului enim N ai V in (emi- 
circulo rectus eft . - Itaquere- f 
£tx V H addenda eft , vel au- L; 
ferenda retia z qualis N S . fic • < tL 
Porifma fien iubet , addatur e aT 
ergo, vef auferatur prout la-di 
quentia prztepta docebimt , . : i.c 
eaque aucta , vel diminuta (it >• 

V P cui zqualis ducatur a pfi- a 
C &o A ad 'circumferentia KF 

retia A E, & producatur do- i 
necfecetfemicirculum ABC C 
in B . ipfam autem V P noo.dk 
dle minorem minore retia- j 
tum AF,Ax,nec maiorim > 
maiore , tribus quz fequuntur Lemmatibus manifelium fiet . Iam fatta eft 
conltriiciio Problemacrs. Nunc oltcndemus repetendo Refbhicionisvcftigu 
E Barqualem cfle VZ datz . - 1 

Secctrc&a A E vel cbntinuata , circumferentiam K D in-fi , & centro N 
interuallo NSvel N Pdelcribatur circulus fecans VL in Q- is circiilus taiv 
0 getredhm SV in S , ac proinde quadratum S V* «quale erit retiarigulo 
P V Q, vel V P L , fcu quod idem eft retiangulo V P Z , minus rctiangulo 

V P , L Z ■, puntium enim L eft inter puntia PZ,nam N Pctlm , fit squalis 
N S , maior eft diametro N V, hoc elt ipfi N L : fi igitur fiat vt A God A G, 
ita vtraque zqualitatis pars ad alias partes icidem manebit inter eas partes a: - 
qualitas . At quoniam elt vt A G ad. A C V ita quadratum A K ad quadram n 
A IjCX coultrutiione erit conuertendo.-vt A C ad A G, ita quadratlitn Ai*', 
hoc eft quadratum S V , ad quadratum A K , quadratum igitur A K- erk vna 
pars zqualitatis , alteram vero fic explorabimus . 

‘ Fiat vt A C ad A G>lroc tft vr- LaaiZV, ki PZ ad aliam/ <•. 
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'^99 De Refol. & Campi Maihdmatica : 

ZpA : ea erit maior, quam ZV, quoniam & P>Z maior eft, quam L Z'i A 
cufiriTit pundium 4 J**Wrp»«AcJ»^ ^ )V Vc dertioniirautsnus. vc.-aiitan.PZ adi 
z , ita elt redtapgirtum- YPVad redtangulum VP, z M ; fu nt enim ciuf- 
deiH-aJiifudinis ,V P- r «fgo vtA C ad A G*rita entrp&angulumV P z ad 
rectangulum V P ,'tM *x V\ -sibeup i-. 'ut naxIA V .1 oi 

_ Et quoniam Tf^vr^AG i ad AC > ita V z ad ni, ea conflriidfqric ; erit 
copuertendo, vt AC adAG, ita L z-ad z-V : uiaurem Lz ad:ziW^ iraelt 
reohngulum VP.Lz ad redtangulum P V zyiuntoiim ciufdcnvalticudi-. 
nis V P , ergo vt' ACad A G , ita erit reftangulufn VrP i Itz ad Inbfiangu-: 
lum P V Z ; Ici vt AC ad A G,i^*qftenfum eftreckaqgulum Y PA adrc&an- 
guium V P.zM, ergo vt rc^tangplum V ,P zad ifc&angulum , V P«,z M>' 
ita crprjedhnguluiq V P , L z ad mdtangdlUni; P^z iaietnpe vj. cotum, ad & 
to^iui totuln, ita ablatum 3d ablatum ;quari& * reliquum ad> rcliquuHii.ent- vtto», 
tum ad.rotum ,-idcif Axcdiaiigulum V P z, minus reft an guR>fYP,L z, ad. 
rectangulum V P, z ii minvjs redtangulo VPz,«riovt rcdtaoguhirmV P z, 
ad redangulum Y P, z M , boc ell vt A C ad A.G. Itaque reftangliluaU 
VP.zM, m i nus~Yrttangulq .pVz . erit altera parsarqualitatis. Quadrat 
ttim igitur A K hoc efVWtahguluqr A’H,-a^tta4ei«tit redtangnlo. VPii 
zM, minus r e&ang uldvP V z » hoc' cfl aequale erit,te<2anguk>P..V.M,ic<i 
P V aKjualiscft A E , Cx<fonlhudt 6 ne,ergo& ,V MisqualiicurAHi' Jur> 
Potyretflo connedatur B C ,cui parallela agatur G AoccurttpjuAt 
tinuati in R , angulus igitur A RC analis erit afigulo ABC* ftdire^ur 
eft A BC infemicirmlo,crgoredusorir & A R Giquare AquaJesitihPf % 
H R , & fumpta hi aequali AH, vel V M ; toca t; B x atqualiserjt jt&y.ARai 
& cum (inc squales AJE, V:P ,& «^les Ex, V M , tou iiAfcjWBr^Ali 
squalis erit . Et quoniam fi milia lupt triangula AB G , A R G, anguli emu* 

A B C , A R G fimt «quales , quia redi «.A squalas quoqueB AC,R A Q» 
qui?ftntrad vertRepa^elif iVFTLC ad A G’, ita AiB ad A Rifcd.Vt A „£ 

A G. ita cli quoque PjjadzM ex vt AM#$U AR* 

bo^.^ftadp x ,.iti«rit)^!z ad 1« M ii&permutandp ymAJBi.adsR^&if?: Rfe 
ad z M , videlicet vt pars ad partem , ita tota ad fatam i.'qUarfj;-&Keijiqua 4 \ 
***>»« ad reliquam * M.P oi», w mta.P jfud tof am A x«qu^!iMl^^lP , 

c* conhgudfo(ipj,ergp.(t:,'B A.sqqahfWti aW. , iedbEf xfeqnaks/cdoV rM.e*t 
t „„ coi?%udianearga!«ffaliqua «it Ps 

mrj«^^rciOT^no*AF'rXCj^ J £:8b?qiwIis 1 4.af* V^ea^c/di 
pUn^ujuiiA. pwwt, qupdtrat.dacjcndum Kufh Jmifie w jLhiuu J , : 1 V 

,oAr !v< 3 p.ae#am H &4ffflQnfa%wmMs 4 

.,«»>cdeniouftrauoM(»M4«W#»‘ii.yr. i a btawQ airailusp-s aupxuv :,u 

tes dttMdam,ai» AmTOjAiJiTadiAJ. 1| % A 

maiorem rationem babet i flaam L. a 

ad AC, 

habeat non maiorem , & F C •. j/.unto!: . ,.**f Mfoi o- ri,-q 

u».„ cepta. iiucwapuCiam s|rtftW^r*|i|ym; K^ifexauam IC^crgo A b* Aon 
; «S 4 * erit 



: - Liba* Quafcus.- • •• * i*i t 

A erit maior , quam A F , atqueiF C* minima erit omnium interceptarum in- *■ ■* 
ter circumferentias KF,TC. onncdanrur autem G k,KO,eiique pa- 
rallela agantur c y , y x iecantes A T , A C in punctis y x . Redi .ngulum , 
igitur F A * * aquale cll quadrato AI,& ideo* proportknales FA, Ai, ,1’^a 
Ax , vnde F x compotita ex extremis non erit minor, quam dupla media A i* 

Et quoniam cll vt A G ad A C , ita V z-ad z I. , ex ccnltrudicnc , & * ita 
Fc ad cx, critvt Fc ad cx,ica Vzad zL.:& per conucriioncin ra- 
tionis, vt*CF ad Fx, ita crit zV ad VL; /ed CFtum iit omnium lntcjv 
ceptaram minima minor ell, quam zV: ponitur enim zV maior mini- 
ma, ergo ficFx minor erit, quam V L ; led P x ollcnla cll maior , quauu 
Ai dupla, e’ go Al dupla it inor erit, quan? V L , & conlcqucnter Ai 
B iimplFminor,quam V N , dimidia videlicet ipfius VL. 

Sed lic F C intercepta inter cauas 
circumferentias k F , T C ,ergo* k T 
minima dii o milium , qui inter didas c fg i A/ 
circumferentias intercipiuntur. Con- 
ticebatur autem G k, Ud" ei paralleli, 
agatur c y fecans A Tin y . redan- 0 
gulum igitur y A k ,* squale, crit quadrato A I . & idto* proportionales ,'^i 
erunt yA , A I , A K illinc autem &. inaquales,quia A 1* micor, cll quam i ...» 
A K ; ergo y k- compotita e* extremis maior ett, quam Al dupla.Ftquo- 
mauiclt vcAGad AC,* ita kT ad Ty , ita Vz ad Z i. , exconilmclio- **"•» 
C ne , erit K T ad T y • vt V Z ad Z L , & per conuerftonem rationis vt T K 
ad k y , ita erit Z V ad V L , led K T cum fit omnium interceptarum mini, 
ma minor ell ,quim Z V ,crgo& ky miw>r triti, quiimVLilaikyoUen. 
factl maior, quam dupla A 1 , ergo A i doplii nudor erir, quam VL, & 
conlcqucnter A llmipU minor, quam V N dmndia videlitectplius V L • . 

Sed habeat A Had A F maiorem ra- 
tionem , quam A G ad A C ergo AI t 
maior crit, quam A F, minor autem , ^ §*? 
quam A Kiitaqne a pundo A adeir- ^ 
cumferentiam k F poteric duci reda. y—-% 

squalis A Ii ducatur igitur, eaque fit 
D A M,& produda lecet circumferentiam 

TCinO, erga * MO minima «ft omnium inrerceptarum ir>rer circumfe- 
rentias k F,TC . Producatur quoqueipli A M vlquead circum firerrintn 
k D in H , & coanecbciw G H., cui parallela agatur. C R freans A O in R : 
rcdangulum igitur M AJfl «quali erit quadrato A I, hoc ell quadi sto? M; 
quare iquales erunt Adk/, AM .i . I uy>v . . 

Et quoniam ell vt A<G ad; A C ita M O ad C R , & ita V Z ad' Z LI "V 
ex conUrudioOe, crit vt M.O ad OR , iti V Z‘ad 7 L , A prrcoruetfiopem ! 
rationis, vt O M ad M R, ita Z V ad V I . fed C M cum (iroir.ni.im in- 
perceptarum miniana, trimior tft qof m Z V. ponitur enim Z V in-u.r » i- 
;i nin.a» 
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nima.ergo & MR minor erit, quam V L, & confcquenter AM, vel A 
AI minor, quam VN dimidia videlicet minor, quam dimidia .quaro 
conftat propofitum. 

Quo autem Cafu redi V N addenda Iit reda aequalis N S , quouc au»* 
renda ratio his conftat praeceptis . 

Priccptum I. , 


S I ratio A D ad A F non fit maior ratione A G ad AC, redi V N 
addenda eft reda aequalis N S . 

Praeceptum I I. 

S I ratio A D ad A F maior fit ratione A G ad AC, data autem V Z 
non fit maior minore redarum K T, F C , redae V N poterit fluo 
addi , fiue auferri reda aequalis K S : in hoc enim Caiu reda aequalis 
datae VZ potefl aptari inter circumferentias kF,TC ex vtraque parte* 
minimi , & ideo duobus modis Problema ablolui. Nam fi auferatur apta- 
bitur ea reda c regione F C i fi vero addatur aptabitur e regione k T . 


Praeceptum III. 


S I vero data V Z maior fit minore redarum kT,FC, reda ipfi VZ 
aequalis poterit aptari inter circumferentias k F , T c ex vna t. intuto, 
parte mininu, nempe e regione maioris redarum KT,Fc, itaque 
ex i flente k T maiore, quam FC, redi VN addenda eft reda aquali* 
S, exiftente minore, auferenda. 

Reflat vt reda V P iumpta , quemadmodum praecepta docent , oftenda- 
tur non minor minore redarum A 1 , A K , nec maior maiore, quocirca 
tria Lcmtriata proferuntur. 

Lemma X I I I, , 


C 


I 


Sit ratio A D ad A F non maicr ratione A G ad AC. Dico V P com- 
pofltam e x , V N , N S maiorem efle minore redarum A F , A K , mi- 
norem autem maiore. 

A Vt enim reda FC intercepta eft inter conuexam circumferentiam 
KF, & cauam TC: quo Cafu AF minor eft, quam Akjauc 
inter vrramque.cauam , quo Cafu A F maior eft quam A K. Pri- 
*'•" mo Cafu KT ‘maximam eft omnium, qui inter circumferentias KF, 
TC intercipiuntur , minima vero FC, itaque VZ data minor cfl quam 
K T , maior quam F C , ponitur enim V Z minor maxima , maior mini- 
«<■>•■* ma. Secundo autem Calii * minima eft KT, maxima FC, vnde VZ 
data maior eft , quam KT, minor quam FC. 

Conncdantur autem GK, k D» eifque paralleli agantur cy, yx fis 

can- 
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\ canteiAT,AC in pun&is ' Kt ' - 

yx. Qaofwamigiiur cftvt \ Ai t. t ‘ l 

A G ad A C', ita V Z ad Z L »« 7 ’>'T 

ex conftructione, & ita *PC ^ ^ 

ad cx, erit vc- V Z ad Z L,ita 'ypy ' - f — •'• J 
F C ad c x;& per conuer- v v — { k p — TTS 

fionem rationis vt Z V ad ' Ac 7 ai at 1 

V L, itaC F ad F x, fed z V ' > - g | v * * 
in primo quidem Cafu po-' • 

fiitur maior , quam F C /er- t 1 ~d 

go & V L maior erit , quam A i •• ' ' 1 

p F x. In iecudoveroCalii po- ac I v qTn n = 

nicur Z V minor, qua c F, er- df s v / " V \ v 
go& VL minor erit, qua Fx. rci ^ 1 * 

E^qupniam «quales funt e_ i %yj ~vT i * — — 

L N, N Vi ex conltrudione, r -- — \ r G 

& squales quoque N P,Nf Q \ 

Vt femidiametri , ideo fiunt r LL 1 ^ 

quoque squales L P , V Qj 

quare re&angulum P V Qjrqualc eft rcdangulo V PL,fed redangulunu 
P V Qj squale eft quadrato V S, hcc eft quadrato A I, cui quoque * squale 
eft re&angulum F A x, ergo redangulum V P L squale eft re&angulo F A x. 
c quare * proportionales fiint VP,FA, Ax,PL,in primo quidem Cafu fic 
argumentor, iej V L compofica ex extremis ollenla eft maior.quam F x com- 
polita ex medijs, ergo ‘altera extremarum VP,PL maxima erit, altera 
minima; fed VP maior eft, quam PL,crgoipfa VP maxima erit, & 
confequenter maior quam A F . ‘ 

IniecundoautemCafuargumenrorin hunemodum. fed VLcompofita 
«x extremis V P, PL oftenfaeft minor, quam F x , compofica ex-, medijs. F A 
A x , ergo ' altera mediarum F A , A x maxima erit altera minima , fed A x 
maior eft, quam A F, nam cum redtangulum F Ax* squale fit quadrato 
A I , & reda A I minor , quam A F erit A x multo minor , ergo ipia A F 


b»., 

1 f fit iii 


Tbror. ij 
fcuiu* 


Theor.ii 

huius 

Um., 


maxima erit, atque adeo V P , minor, quam A F , 

J> Rurfus quoniam eft vt A G ad A C , ita V Z ad Z L , ex conftrudione,&: 

ita * K Tad Ty , erit vt V z ad z L , ita K Tad T y : & per conuerfionenu * 
rationis , vt z V ad V L , ita T K ad K y , fed z V, in primo quidem Cafu 
pon itur minor , quam TQ.ergo & VL minor erit, quam ky: in fe- 
cundo vero Calix z V ponitur maior , quam T K , ergo & V L maior 
erit , quam ky. 

£c quoniam rcdangulum y A K * squale eft quadrato AI, & reda AI* 
minor, quam A K : erit A y multo minor . 

Et quoniam redangulutn PVQ, hoc eft VPL/ squale eft quadrato 
V S, hoc eft quadrato A I, cui quoque* squale eft redangulum yAKsqua- 

R ha 
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lia erunt rcdangula y A k , V P L , & ideo * proportionales V P , y A , AK, 
P L . ftd V L com polita ex extremis in primo quidem Cafu olienla ell mi- 
nor , quam ky compofita ex medijs , ergo* altera mediarum y A , A K 
maxima erit , altera minima ftd ■, A y olienla ell minor , quam A K , ergf 
Ak maxima erit ,& pcrconftqucns VP minor, quam A K. 

In Iccundo vero Cafu V L compofita ex extremis VP,P L olienla ell mat- 
ior , quam K y compofita ex medijs •, ergo * altera extremarum V P , P L ma; 
xirna erit , altera minima } ftd V P maior ell, quam PL, ergo i pia V P 
maxima erit, atque adeo maior , quam A K . Exillentc igitur ratione A D 
ad A F , non maiore , quam A Gad A C , reda V P compofita cx V N , N £ 
maior erit minore redarum A F,A K minor maiore .quod erat ollendendum. 


Lemma XIV. 


•c . % 


Sic ratio AD ad A F maior ratione A G ad A C jdata autem V Z non ma? 
ior minore redarum kT, FC. Dicoiieque compefitam ex V N, 
N S , neq; differentiam carundem maiorem effe, quam a k, aut mino- 
rem , quam a F . - J 


S it enim V Pxqur lis compofita: ex v N, N S. vQjrero «qualis differen- 
tia: earundero , & conncdantur G k > k D, cisq. parallela: agantur cy 
yxjftcantes aT,aC in pundis yx»' 

Quoniam igitur ell^vc a G ad 

aC, * ita k T ad Ty,& ita v Zad pg * ai >-4a . C 

z L,cx c64trudione,erir vt v Z ad *> y k/H ' 

z L,ita k T ad T y,& perconucr ~ iT T~ G 

fionem rationis, vt Z v ad v L , , , i - 

T l' i is r j- 7 c v o. h r Z z 

h ad K y i lcd Z v non 

ell maior, quam T k, ponitur enim Z v non maior minore redarum KT, 
FC,ergo neque vL maior erit , quam K Y. Et cupi fit redangului» 
y A K * aiquale quadrato ai , &c reda ai ‘minor, quam aK,erit ay qaul- '• 
to minor. .. - 

Et quoniam redangujum P v Q_, hoc clt v P L fuit enim «quales vQ,PL, 
«quale ell quadrato vi, hoc ell quadrato al, cui quoque* «quale ell redan- 
gulum y a k , «qualia erunt redangula v P L> y a K , fif ideo * proportionales D 
v P y a, a k, P L ,led y Lcompofica ex extremis olienla ell non maior , quam 
ky , compofitaex medijs, ergo fi eil minor, erit altera mediarum y a, a k ma- 
xima, altera minima t ftd A y ollenfa e!l minor , quam a k , ergo a t maxi- 
ma erit, & perconiequens V P minor quam a k . 

ii vero V L compofita ex extremis «qualis eflyk compofita ex medijs, 
maior * extremarum maiori mediarum «quakscric , hoc ell V P «qualis a k . 
]piam autem v P non efie minorem , quam a F manitcllum ell , nam cum v P 
n aior fit, qua v S,hoc tft quam a I,ipla autc a 1 * maior, quam a Fjcrit v P mul- 
to maior: Reda igitur vP aqualis copofit« cx vN,N i non ell maior qua ak/ 

ncc 
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Lflkr C^DrtaS Job « sU 
A nec minor quam A F , quod cO prlmiwun 
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quam' C F: porutur enim Z V non maior minore rectarum KT, Fc, 
eijgp neque V L maior erit , quam' F xV fct cum re<Sangufurh FA x 4 aequa, 
lc iit* ^iiidratd al, Sc iredta ai * mraiot', quam Fa; •erie' A x m trito maiq|!. 

Et cpiomam redtanguluin QV Pj vel VQ_L>^ittf enim aquales ¥P, 
'fe Q_L , - sequale eil quadrato' v S , ho$; e^ quadraio a I-, J cui quoque 1 aequale 
eitredtmgulum F Axa ipliredtang-a^ V- , F A*x a«juftlfa erufit, & ideo 
* proportionales V Q. F a , A X ,'QL : fed V LcbWpofita eir extremis oflfc- 
fa «It non maior , quim Fx compoitra ex medijs, brg6"fi'elt minor, erit* 
'alcera mediarum FA, Ax maxima, altera minima ,‘fcd A x otknia eft 
tfikiibtV qiiam FAj ergoipfa F A minima ens , & ccmkquenter VQ ma- 
ior i» quatit • A F . Si vftro V L compofita ex cxireittil 1 aequalis clt Fx com- 
poi['K]te<i>i medijs, minor 'ewremawm* minori 'wedidrUiivVqualis erit, hoc 
clt VQ^xqualis A'F . Redta igiCBr- ^V^difFerantia retiarum VN.NS 
Bdii^Viriinori quam-AF juee maior, quam A K /quod It eundo loco erae 
blltwdewdutn.- - ; '■ . (T » 'A ui,4 i is- a- V if i... f ; . t ■! 

C >c-q rtiii: , r s 1 ..ii..,, ,i:-j xo: - i j X ba» , :( L :S; A i :M, i ' ; - » •; 

-I 'j ,f: .Tiii . / •• j jr> .:••• 

Ex demonftraris igitur ttlanifcftumeftfi 4 Af>ad AFAnaibrem rationem 
habear , quam a G ad a C . data autem V Z non fit maior minore rectarum 
k T , F C , Problema duobus modis abldtdi fSdflc ; asm fi a puncto A adcir- 
cumfererttiam.k F ducatiir redta a M afquaks v a I , fle producatur ad circum- 
ferentiam f Q in O , erit *M O minima omnium', qtwr ihter circumferen- 
tias k P, TC intenjcumiur . -EtcuM V?P compofita ex- V N , N S pilent 
fi fit fnaior i quam al , hoc eit quam »M, non autem quam ak; po- 
terit A pun&J A ad circumferendam KM duci redta a 'E , xqualis V P. 
Siimlicercum V Q^diffbrenua rectarum, V-N ,NS otlenfe fil mitior, quam 
D aM.nanaurem quam a F , poterit 'i- puncto • A ad circumferentiam ME 
duci redta a E xquali» V Q. itaque UfaipundioA -ad circumferentia nu 
KF ducator i R xqualis V P cdnfbdfii&sxx V N, N S, apeabiturredta 
data: VZ xqualisinterrircUrtriBrpntiSsJ KdtdyT O. - Si vero ducatur a E 
equilis »,) JifFerentix i piarum VN,NS aptabi ur ea redta inter dir- 
cu*ntererut4 M F,(JC , atque adeo poterit aptari cx waque parte minia 
mt MO,&ideo Prooiema duobus modis aololui,qiod in prxeepto fe^ 
eundo. mOHuuiius . > ~ • 
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Rurfus 'fit ratio A D ad A F maior r&ione A G -ad A C. Sed data V £, 
iit maior minoreredarurri KTjFC, & i putido A ad circurafcrenrum 
. , K F ducatur A. M «qualis Ai , & producatur ai circumferentiam T C 
6 “- in d eft* autem A“I maior , quam AF , minor autem quam A K . Dico 
fi K T maior (it , quam F C, compofitam ex V N , N S minorem effe, qui 
* A k , maiorem quam A M ; (in minor , differentiam redarum VN ,N S 
hiaiorem efle , quam AF , minorem quam A M . 

S it enim V P atqual.s compofitzex 
renti* earundero, & co- ac ii 
nedantur C K , k D» || 
eisque parallela: agantur c y, c- ±- K 
y'x (ccanies A T, AC in pun. V 
disyx.Ce fit primum kTrna. 
km. i, ior quam FC, ergo ipla K T * 

maxima cft omnium injterceptarum inter circumferentias KF.TQquarered» 
ipfi V2 aequalis poterit aptari inter circumferentias KM,TO, non euan) inter 
circumferentias MF,OC, cum fic V 2 maior quam FC.expofi. loneji plaq. FC 
‘maxima omnium interceptarum inter circumferentias M F,OC. < ^ 

toLl* Et quoniam cil , vt A G ad AC,*itaKTadTy,& ita quoque VZ ad 2L 


vero 


ici».i ttquonianicu, vin v> aa nv^, ujic i aa i y, oc ua quoque vt.;«ua. 
ex conftrudione , erit vt V z ad z L, ita K Tad T y , & per conuerfiooe. ratio» 
ris vtz V ad V L , ita T K ad k y i led z V minor eft, quam T K: ea enim po- C 
nitur minor maxima, ergo & V L minor erit, quam k y, & cum fit redangu- 
tj* Ium y A K * «quale quadrato A i * & rccu A 1 * minor, quam A K , erit A y 
multo minor. , . A . .... 

Et quoniam redangulum P V Qj hoc e(t V P L ( fune enim aquales V Q, 

P L ) * squale eft quadrato V S , vd quaduto A I , cutquoquc ’ xquale clt 
•**“* redangulum y Ak,idco «qualia erunc redangula V PL, y A kj ac pro* 
inde*pt( portionales V P,y A , A k , P L t led V. L compofit3 ex extremit 
iwi oftenia eft minor , quam k y compolua cx medijs, ergo * altera media- 
rum y A , A K maxima erit , altera minima i ted ay O.teniu jeft- minor , 
quam a K, ergo aK. maxima ent,&conlequenter.V F minor; qyim a K. 
Iplam autem V P maiorem effe, quam a vi iqanifeitum ell . NwtnrV. P ma D 
ior eihquam V S,tui «qualis eft a I, vtl aM ex conltrudiojb^ . Exillenre 
igitur K T maiore, quam F C reda V P aequalis com polita cx V -b * , N $ 04 • 
tiorcll,quam a K, & maior, quam a Ai , quod cft primum . ■ , / , 

Sed fit K T minor ^ u ; . - — ^ € 

quam FC, ergo F. C*. ^ y/T 

* maxima ell ommu. . . . • J /p l<a Sr — ^ \ w i r , 

interceptarum inter c x kA ^ ~~ — . , 

circumferentias, kF, \ ® 

T C,quaic reda data* // 
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A VZ iqaahs poteft aptari inter circumferentias MF,OC, non etiam inter 
circbmfertndas KM, I O, cum fit V 2 maior, quam Jc T, ex politione; ipla 
aucetn KT maxima omnium , qua; inter circumferentias KM TO tn- 
rcrijciUntur. ' r. . ; - •; - r 

Et quoniamefl: vt AG ad AC ,ica *FCad c:j, Scita VZ ad ZL ex 
conffru&ione , erit vt V Z ad Z L , ita F c ad cx : & per conuerfionem ra- 
tionis , vt z V ad V L , ita C*F ad F i, it d z V minor di, quam F c: ca cmm 
ponitur minor maxima > ergo & V L minor erit, quaqi F x . Et cum fit rc- 
dtangulum F A X * aquale quadrato A f, & re&a AI" maior , quam A F , 
erit A X multo maior . • • rv 

Denique quoniam rc&angulum Q_V L, vel V QL * zquale cft quadra- 
E to V S , hoc ell quadrato A 1 , coi quoque * zquale clt re&angultim; F A F , 
rc&angula V QL,FA X aqualia erunt, & njeo*propornena]es V Q^FiA ,A x, 
QJL;led VL compofita ex extremis, ollenft eliminor, quam Fx compofita 
ex*m?3ijs, ergo* altera mediarum F A, A x maxima efft, altera minima i led 
A x ollettfszii maior, quam A F, ergo ipla F A minima.etir: vnde V Q ma- 
ior, quam A F . Iplafn aurem V Qminorem effejquam A'M conflat ex eo , 
quod ea minor ell, quam V S, cui zqualis cll A I , vtl a M , ex conffmtffio • 
ne vi Enitente igiturK T minore, quam F C i redta V Q jcqualis. differen- 
tiae redarum VN,NS maipr eff, quam A F i minor autem quam a M;quod 
fecundo loco erat offendendam» il i :'u..vj-x - . . o , 1 , • 

Reioluuo huiulce quarti Galijt, quemadmodum & tertij, iocidic in aqua-. 
C tionem.de duobus terminis explicabilem, quorum maior eff aggregatum 
xedanim .ViN.,N Seminor di&rcntiiiearundem'. Etquouiam non lem- 
per vterque mdicat A E> qu^fifam , ideo kic quoque offendam quomodo 
xexminu*;qu*ficam aE indicans digooiwttir. .1 m... : 

)Aj)A . i V il. t v„ o. . . , , f ;• ;y; „ • j • 

. ; ;.>m mw W, -I; , ■; - 

*Teroiihutrf indicanterti quxfltam A E itl lemicirculis ad primum prxee- 
- ptum pertinentibus dignolcere. i U , J 

S it ratio A D ad-A F non maior rarionc aG ad a C- Oportet termi- 
num indicantem quzfitam At£ dignolcere. RefiScrfantur conifcfi*. 
donis figurae ad huiufmod i Galum pertinentes. Quoniam igitur ter- 
mini de quibus «quatio explicabilis cll, tunc V E aggregatum juU- icra 
VN,N a,& VQ^dd&rcmiaeamniT unotH; ■ 

dem, ideo maiutellum ell alterum; ^ ... 

eorum quzfitam A E indicare ; & z 1 v 

quoniam racio A L) ad a F 1 p 6 at 

tur noq wjQr r^ione . q. 9 ^ s 

rcita A 1 non erit m uar innare \ ^^7/ “ f \ 

refiamm A F , A k , vnde A E *<^r ' 

quzfita maiijr erit , quam AI, z w x «ty 
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hoc eft quam V S, & multo maior quam V Q^, i pia igitur V Q non indi- A 
eat quxfitam A E , ergo cam indicat V P . Enitente igitur ratione A D ad 
A F non maiore , ratione A G ad A C , aggregatum retiarum V N , N S in- 
dicat quxfitam A E. Itaque agnitus eft terminus quafitam A E indicam* 
vt faciendum erat . Hinc praeceptum primum conftuutumeft. 

Propofitio I I . 

Terminum indicantem quxfitam A E infemicirculisad fecundum prxee- 
ptum pertinentibus dignoftere. 

S Jt ratio •• ' ' 

AD ad « it : B 

AF ma ■ K af \- '■ 

ior ratione A \ * if-iaX-s 

GadAC,& 1 9 

data VZ neu- ^ v 1 1 1 1 " y"***"*^' ' 

ira redarum *. • I ms^j» 

KT, FCfit • i.a i.:*..- < - f r* « -r- nitfim 

maior. Oportet terminum quxfitam A E indicantem dignofeere. Refum*. 
tur Compofitionis figura ad huiufmodi (.alum pertinens. Quoniam igitur 
termini de quibus xquatio explicabilis eft iuni-V F , aggregatum redarum 
V N , N S , & V differentia earundero-, manifeflum eft ahenini comta, 

indicare quxfitam A E. Ducatur i pun&o A ad cncunituenriam k F re-: C 
AM xqualis A I-,vd V S , hoc autem poteftfieri , nam Ai* maior eft* 
quam A F, minor auam quam Ak. auc Igitur quahra A E definit iu 
circumferentia M F , aut in circumferentia WK. It in MF,e» erit maior 
quam AM, hoc eft quam V S, & multo mmor quam VP. Reda igi- 
tur V P non indicat quxfitam A e , ergo V Q cam indicat . 

Si veroquxhta A E dpfimt in circumterentia Mk,ea maior erit , quam- 
AM.hoceltquam OS, & multo maior, quam V Q^. ipla igitur VQ^ 
non indicat quxfitam A E , ergo V P cam indicat . Itaque exifiente ratione 
A D ad A F maiore i quam A G ad A C , & data V 2 non maicre uuno- 
re redarum k T , F C indicat quxfitam A F , tumdiifercntia , tum aggre- 
gatum redarum V N , N S ^differentia quidem, cum A E delinit, in ur* D 
cumterentia M F, aggregatum veno cum definitin circumferentia kM. 
Agnitus eft igitur terminus quxfitam A E indicam * vt faciendum erat ./ 
Hinc praeceptum fecundum conftirutmmcft. c ’ • j - ■ i • ; . • •’•>< 

Propofitio 't I, I, ia , . r ^ { ^ 

Terminum indicantem quxfitam Af? in femicirculis ad tertium prxee- J 
ptum pertinentibus dignoicere . 


Digitized by Google 




Uber Quartas 


ac tf 

AP i 
»D IS 
SG zi 
AI tM 


ratio ADad C r JsST r i X» “ 

A F maior A 

ratione AG ^ — T « ' 

ad A C , fed : \ 

data V Z fit 

maior minore redarum K T , F C . Oportet terminum indicantem qu«fi- 
tam A E dignofeere. Fiat conftrudiovc in antecedenti propofidone & pro- 
ducatur Xl A , vique ad circumferentiam TC in 0,crgo MO* minima 
B erit omnium, qu« inter circumferentias k F , T C interijciunrur . Mani- 
feftumeftigitbr redam daex VZ «qualem poffe aptari inter circumferen- 
tias iemicirculum ex vna tantum parte minima;, nempe e regione maioris re- 
darum k T , F C . Itaque fit primum k T maior, qudm F C . ergo re- 
da aequalis dati V z poterit aptari ititer circumferentias k M, T O ; notu 
etiam inter circumferentias MF,OC,riim fit VZ maior, quam FC er 
politione, iplaq. F C* maxima omnlufiisqui inter circumferentias M F, O C 
intercipiuntur i itaque A E quarfita terminabitur in circumferentia KM , 
& ideo maior erit, quam A M, hoceftquam A I, feu quam VS,& mul- 
to maior quam VQ, quae «qualiseft differentia! redarum VN,N S : Ter- 
minus igitur VQ^non indicat quifitam A E‘, ergo eam indicat V P «qua- 
G lis aggregato ipfarum VN,NS. i_ . ■ 

J>ed fit KT minor, quam F C , ergo reda «qualis dati V Z poterit ap- 
tari inter circumferentias M F , Q C , non autem inter circumferentias K M» 
TOjCumfit VZ maior, quam KT,qu«eff* maxima omnium intcrcir- 
cumferendas K M , T O interceptarum , atque A E qu«fita terminabitur in 
circumfkendaMF,vnde minor erit, > c Ai r 

quam AM, hoceft quam Ai, fcu ££ if ja« 

quam V S , & multo minor , quatm, 1 ■ \ -g 

V P ; terminus igitur V P non indi \ 1 * yjfcs ^ 

catqmliranv A E ,ergoeam indicat a ot 2 

V Q_. Cum igitur ratio ADad A F- ‘ 1 ; ->« 

D maior fit , quam A G ad AC» & diita VZ maior minore redarum ET ? 
F C exittence KT maioroi quam F C, aggregatum redarum V N ,N S 
indicat A £ quaditam; exillcme vero minore differenda. Agnitus cft igi- 
tur terminus quifitam A E indicans , vt faciendum erat . 

Hmc priceptum tertium cdrtftitutunfFcft. k ; ; 

Superellvt ollendamus queitfadnaodumfadum eftin praecedenti Cafu, 
nempe iridicapte vno terminorum quifitam A E, quid indicet termi- 
nus alter. * 

Relumantur Compofitionis figunt , & connedatur GH,eique paralle- 
la agatur cy letans AB in y. Duos terminos» Porifmaconftituir, de qui- 
bus 
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bus A explicabilis eff vnum quidem , 

aggregatum redarum V N , N S . ao 
alterum vero differentiam earundem. 

Dico indicante vno terminoru qme- 
litam A E > alterum redi A y indi- SvXy 
cemeffe . .. .. .. . * 

Indicet enim quifitam A E ter- vf * 
minus V P, Cue iit squalis aggrega 


to redarum V N ,N S , iiue differet}* . ' 

-tii . Quoniam igitur redangulu.ru s 
lm ’ 1 E A y* squale eff quadrato AI,fc ac % 
redangulum P V Q^ squale quadra- ro « 
to V S , qui quidem quadrata iquai .. 

lia funt , quod & redi A I , V $ lime- jOtn 

iquales , ex conllrudione* ideq re - 



*\-r> 


W- Z 

ajiOxm>£ t : :: 


dangulum P V Qaquale erit redangulo E A y ; ftd VP indicans quxft- 
tam A £ iqualts elt ipfi AE t cie.oic V Q iqualiseric A y : itaque re- 
da V Q^ qui elt alter terminus indicat redam A y , 

Indicante igitur vno terminorum V f, V Qjjuihtam A E, alter redam 
A I indicat i quod eracoffendendutn i ; \.f, .. 


.1 U 


Lemma ~ X V I. 


Sia duabus redis lineis abicindanturdui redi squales, redangulum autrih' ^ 
contextum prima &reliquapai(eeiuidem fit rrinuseo, quocHecuhda, & 
reliqua parte ciuidein continetur, prima n itior erit, quam lecunda,&' 
reliqua pars prima minor, quam n lietta parsladildi. . s * ' 
luuj-.m.f.iJi ei;hn:& ii/, yypic , MuTrJ •••*;. ( ; t , "■ ii «.i: sii. 

A r uabus redis A 0 , (JD abicindantur redi a 6 » s 

/A A E , C F aquales & redangulum AB Elii mi- c M T s . 
“i. nusredangulg C D F. J E.ko AB minptxmelle : , . 

qdam C D , itemque E B minorem, quaniFD. Secentur enim AE.C F; 
bifariamdti^Hjcruntiquate^QE , HE,vnde&earuni quadrata aqualia , 
erum, led cum redangulum A B E minos li( tc&anguloC DF,lice»ira pov 
nitor,, ericipfum «dangulum A BE, vtiacujti quadrato (i E, minus redau- D; 
guioCD F vna qum quadrato HFjlcd redangulumABE vasatum quadra-? 
t,ecCE‘iqualedlquadratoQB i bmilitet & rtdangulura GD F, vna cum. 
quadratoH F* aquale quadrato UDi ergo quadratum G B»w«His<?nt qua-s 
drato H D : vnde & reda G B minor , quam reda H D , & additis aqualibus • 

A G ,C H i , rota AB minor erit, quam G D tota atque ablatis squalibus G E, 

H E* Xf liqua E B jpinor erit, quam reliqua F D .quare cenitat propoli tum < 3 . 


..1 


) - 


Lemma ,X V I. I . 

Sint duo lemicit.culi A B 9i» P ia diredum bales .tyabt^teSj 4c jcd? A K t 

v ~ ■ V G» 

per- 
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perpendicularis ad A C. Iccet fcmicirailum DE Fin H, & pe» -A duca* 
tur vtcumque re&a.A B Eiecans circumferentias A B C, K F ; in pundlis 
D E , & compleacurcirculus D E, F H, cjuem E A continuata letet, fh H» 
& ex eius centro^qued fit V ponatur V G aqualis V C > A? concelantur 
GH , G K, k D . quibus paralleli agantur cS,cy,yxfecantesjqA, AH, 
F A etiam continuatas in pun&is S y x . & fiat vt A G ad A C , ita quadra- 
tum A K ad quadratum AI. Dicoiic A;G a d AC, ita ede ECadcx, 
& ita E B ad B S , & ita quoque A K ad A y , & miu per vnumquodque rc- 
ttangulorum yAK,£AS,FAx quadrato A I squale elle . -• --f 

/ , . ‘ , ~ . > } ’j\ - 

Vpniam enim squales funt VG, VG, it squales quoque VqD» 
V F, erunt squales & D G', F G', &qnoniim squalciiiint anguli 
zycx, kGD ob parallelas yc* k.G, ^ squales quoque anguli 
y xCj Jc D G ob parallelas y x ad- K ,finnlia ctunt triangula kp G ,) cx 
vt igitur k G ad yc, ita erit G D, hoceft FCadf C x i l.d vt kGad y c, it* 
elt AGadACob fimijitudinetn triangulorum AGk, ACyinamcum 
fint parallela- G H , cy , squales lantangulr A G k , A C y , & squales quo- 
que A kG, A y C,ergo vt A G ad A C,itacrjt FCad C x quodejt primum v 

. Deinde conncdtaiurB C, &. ei parallela agatur G R lecans E H m R:qn* 

gulusigitur ARG.rquaIiscritangulo A B C’, led teciusell A BG in lcmi- 
circblo.ergo & A RGredlus erit quare, squales ertintHK, E B. > s 
Et quoniam paralltls lunt GH,CS,& ob id squales anguli GHR» 
C S B , & squales quoque anguli H R G , S B p ', quia recti ideo iimrlia erur.t 
triangula HR G, SBC, vr igitur G K ad C S, ita ciit H R i noA elt EB 
ad BS: ledvt G H ad C ita eltqdoque A G_ad.A C obfiniilittfdiikm tua- 
gulorjim A G H • A C S nam cum fint paVallfls fe H , E S , squalesj»ntau- 
gyli AGH, A C S,& squales quoque anguli A HGi AS G ,ergo,Vt A.G 
s .*d AC ,u4critii.iiadBS J quod elt iecundum. * 

1 crtio quoniam fimilia funt triangula A GR, A cy, vt d^tnpnftrauimus 
|erit Vt A G ad A C, ita A k ad A y .quod cR, tertium . . “/ 

.Quartoquonianf fl uat i ru um A K , & redFariguIum y A K eatjdem habent 
altitudinem A' JC^erit vt A K ad A y , ka quadratum A K ad ieyapgulu.tu 
ty7Tttf4ld ArK ad£y eltvt AGad AC, Vt proxime demonl^auiibus , 
ergo vt A-G ad A C ltf erit quadratum A k ad 'rttfaogulu m yAK,ic<r.vt 
A G ad A TSu^ponitur quadratum A k ad quadratum A 1 , ergo tedian^ 
gulum if A k Quadrato A 1 squale erit , atque.ld «R qdarium . 

Ead^mratibnc quoniam uclangula E AH, ■ A"S eamdemjiabent altitu- 
dineqrp A . erit ad A H ad AS , ita rectangulum E A H ad reft^gulunu 
E AAiltd AJdvt ASeR u A G ad A C propter fimilitudineiVui-ngu- 
Jorumiccuiidolocoden.oiitiiat.n^vi.govc aG ad AC, ltiyCrit 
* T ' I) lum E A H, hoc * efbquadratuni A K ad rcclanguli.m EAS » ied vt A G 
ad A C , ita elt quadratum A k aii qi adritum Ah’, lic enim ponitur , ergo 


rccUngplum EAS aquale erit qijfidt^to i A 1. quod til quintum 


\S 


y/H 
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A , • Poftremo quouum parallela; fune k D, yx , erit angulus A D K a:quahs 
.angulo A.x.y, & angulum AKD angulo A y c,&i4eo /imilia crungula* 
:A D k, A xy, vt igitur A D ad Ak,ica erit A xad A y jicdyt AD ad A K, 
* ita cll Ak ad A F, redangulum enim DA F*arqualeell quadrato Ak> 
ergo vt A x ad A y , ita erit A K ad A F vnde redangulum F 4x Jub extre- 
mis, ‘«cqualcerit redangulo yA K fub mcdijSjled redangulum y A K ae- 
quale cll quadrato A I, vt quarto loco den\on<lrauitr us v crgo & redangu- 
lum F A x quadrato A I «quale erit, quod lexto„& viti mo loco erat onedendu . 

Corollarium . 

E X demonflratis colligimur; redpgula yAK,EAS, F A x «qualia elTe 
cfenitp vnumquodque eorum oljenfum eft «quale quadrato A I . 

Cafus quintus ’ 

■; .. . - J . I t\ «! ' ' . - 

Denuo vergant ad eandem partem dati duo>lesnicircuJi maior minorent inclu- 
dens i led reda ponenda pertmeaE ad. angulum femicirculi minoris , a quo 
. quidem angulo /enucuculuMnaipr plus didet , quam a reliquo . i 



k. 


xvfj fetti 
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Ci squales quoque anguli ad a, quiafuntad verticem i erit vt ac ad ag, 'A 
ita a b ad a rjhoc cft in figuris Refolucionis vt B ad D, ita A - G ad ■ 

atque adeo a r erit ,cui addita r h , qusxqualiseft cb totaahcrit 

Ilum 4* G ; fed redangulurt e ah * squale eft quadrato AK,crgo 

4 * Gin A aquabitur K 
Ducantur omnia in B , vt fradio euandcac , ergo 

pinAQ~DmGinA4* BinG in A sqUabitur K Q in B . 

Et applicentur omnia ad D , vt Poteftas squationiscx fc fubfiftat , ergo 
A Q-Gm A 4* «quabitur 

Sed vt Aquatio facilius explicetur, traimutentur fradionesin integras ma- 

f nitudines, vtin Refolutionibus praecedentium Cafiium fadum elt ; hoccft 
atvc D ad B ita kQ ad a'liud quadratum , qtifid fit ZQ, eritqueZQidcm ® 
quod . Similiter fiat vt D ad B , ita G ad aliam , qua: fit E , eritque 
F eadem qux^£- c , atque adeo planum F in A idem erit, quod planum 
. fada igitur tranftnutacionc. : i 

A Q-- G in A 4* F in A aquabitur ZQ 
In hac xquationc G imerdum minor cft, quam F, interdum maior ; 
interdum squalis, nam cum D mi nor eft, quam B fiet & G minor, quam 
Fi eft enim vt D ad B, ita G ad F, I) autem minor eft, quam B cum 
centrum circuli d ef in eludentis rxiftit inter punda ec> maior vero cum 
exiftit extra , aqualis autem cum cxiltjr in ipfo a punito. Itaque curo G mi- 
nor cft, quam F quadratur in yFqustioiie afficitur affirmate ; cum autem „ 
maior afficitur negate, at cum aqualis, nulla elt afledio, led quadratum pu- 
rum manet, nam id quod eft affirmatum aquale dl ei quod eit negatum , at- 


rum manet , nam id quod eft affirmatum squale eft ei quod elt negatum ^at- 
que adeo affirmationem def^ruit qegatio. fsxiltcnce igitur G minore quam 
F, eiufmoiiieritfi/Equatio. ' ' ' ' 

A Q 4* F-Gin A WabuurZ Q ‘ '■ V /\ l 

Qua ^quatioqeexpiicata 

L.V. (F~ -G,- Q4" ZQJ g \xquabicur A 

Exiflente vero G maiore , quam F . squatio erit huiufmodi . 

A Q- G - F in A aequabitur Z 

Qua Aquatione explicata \ .-.i.','-,. 

L. V.fGi-F^ Q 4» zQj* Gj — F ~ squabitur A 

Porifma . 

Fiat vt ag ad a c , ita quadratum a k ad aliud quiidratumquod fit ai, & 
ita reda G ad aliam redam , quae fit F. deinde re£kx cuius quadratum aequa- 
le elt quadratis a i , & dimidia: differentis, qua F iuptrat G fi quidem F maior 
cft, quam G, hoc elt fi A C maior elt, quam A G. dematur ipfa dimidia diff; 
ferentia; reiiqua ;equalis erit qusfies ac. Sivero F minor elt, quam G ;hoc 
elt fi ac minor elt, quam a giaddatur illi red* dimidia differentia, quaG 
fuperat F, & ita compofita aqualis erit qusfits a e i < u , • • . 

Cora- 
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S im dati duo femicirculi A B C , D E F , vt diflum eft , data autem refla 
linea V Z . Oportet inter circumferentias ABC, 

D E F ponere reflam lineam squalem V Z,ita vt ad 
punflum A K pertineat . Oportebic autem datam V z 
non efle minorem , quam F C, nec maiorem A k per- 
pendiculari a punflo A ad circumferentiam D E F du- 
fla . Siquidem V z squalis fit alteri ipfarum A t; 

FC. facium iam erit quod proponitur, fi vero maior fit 
quam F C , minor autem quam A k . Ponatur ex cen- 
B tro circuli DBF, quod fit T refla 
TG, squalis TC, & fiat* vt AGad 
A C , ita quadratum A K ad aliud qua- S 

dratum quod fic AI. Similiter fiat vt / 

A G ad A C , ita Vz ad z L, & V L j»i / • 

differentiareflarum V z , zL fecetur \ f G 
bifariam in' N , eique ad reflos angu- 0 D 1 X. 
los ducatur NO aequalis A 1, & con- \s V 
neflatur O L . quadratum igitur OL JlA , -j 
aequale eft quadratis O N, N L . itaque ^ a? / 
fi A G minor fit, quam A C, refla: O L, P jf 

C detrahenda eft refla squalis L N, fi ve- 


AK f.4ii 
AI t- 


PrcU.i 

kul 


demoiiltrabimusiled & PQ^squalis eft V L.ergo & S QSqurihs erit xL .. . 

D Deinde centroL interuallo L, N,vel L P deferibatur circulus fecan&rcflam 
O L, etiam continuatam in Q^ is circulus tanget rdflam ' QN m-N^rum 
reflus angulus ONL, ex conftruflione : quare quftdratom ON arqnalea 
erit reflangulo POQ, hoc eft rcflangulis* PO, S Q> P OS -fi igitur fiat vt > 
A O ad AG, itavtraque squalitatis pars fepnranm ad alia -plana, itidem 
manebit Squalitas: in Rcloluucne conuerib modo faflum eli,:. nempe vt 
A G ad AC, ita ytraque squilitatis pars ad alfi plana . At quoniam 
eft Vt AG'ad A C, ita quadratum A k ad quadratum A I , cx conftru- 
flione , hoc eft ad quadratum ON erirconuertcndo.vt AC ad A G, ita 
quadratum ON ad quadratum A K: quadratum igitur A k erit vna pars 
' S . iqua- t 




fria 
l f<»ii 
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squalitatis, alteram vero Cie jnueniemus . 

Fjatvt A C; ad A G, hoc ell ve LZadZOjleu quod idem cft,vt QS ad S P, 
itaiGSad sliaro, quiCt S -M, eain primo quidem cafu minor erir,quamS O, 
quoniam & S P minor ell,quim QS. in fecundo vero maior: quoniam & S P 
maior eit, quam Q^S. Et quoniam c(t vt A C ad A G, hoc eit vt ad S P , ita 

* redtaogulumP O,S GMdrcdanguiumOPS;funt enim eiuldem altitudinis 
O P. Similiter vt A C ad A G, hoc ell vt O S ad S M, * icaelt quoq; redangu- 
lum P O S ad redangulurn P 0,S M, cum lint eiuldem altitudinis P O : ideo 
erit vi redangulurn P Q,S C^ad redangulurn O P S , ita redangulurn P O S 
ad rcdangulum P O, S M ;lcd vt vna antecedentium ad vnam confequen- 
tium ,* ita liint omnes antecedentes ad omnes conlcquences . ergo vt rcdan- 
gulum PO, SQ^ ad redangulurn O PS , hoc ell vt A C ad A G , ita erunt 
redangula PO , S Q» PO S ad rcdangula OP S, PO , S M , redangula 
igitur Q"PS QP, SM erunt altera pars aqualitacis. itaque quadraturi^ 
A k hoc eftredangulum EAH aquale erit redangulis O P S, O P , S M , 
hoc eft rcdangulo O P M ■, fed A E squalis ell O P ex conltrudione , ergo & 
A H squalis eric P M , 

Denique connedaturB C, & ei parallela agatur G R fecans A H in R : an- 
gulus igitur A R G squalis erit angulo A B L,&ideo redusjcumfit redus &C 
iple A B C in lemtchrculo} quare* squales erunt E B, H R. fumatur autem B X 
squalis A R , ergo tota E x squalis erit toti A H , hoc ell ipli P M : & cum fit 
A E squalis O P, ex codfttudione , & E X squalis P M, reliqua A x reliqu* 
O M squalis erit , 

Et quouiam ell vt ACad AG, ita A B ad A R obfimilitudinem triangu- 
lorum A B G, A R G, & ica O S ad S M ez conllrudione, erit vt A B ai A R , 
hoc ell ad ii x ,itaO Sad s M : &diuidcndo vt A xad x B , itaO Mad MS ; 
fed ptiina A X oltenla ell squalis terti* O M , ergo & lecunda X B squalis 
ent M S quarcs,fcdX E oltenla eltsqualis P M , ergo & reliqua B E reitqu* 
PS, hoc eit V z dws, squalis erit, quod erat ollendendum . 

Polita ell igitur inter circuterecias A B C,D E F reda B E squalis dats VZ, 
paq. pcrtinCt ad pundu 
A, quod .faciendu erit, 

AtverorcdamOP 
jn primo 1 quidem Ca- 
lu minorem elTc,quam 
A F , maiorem quam' 

AK. in fecundo ve- 
ro maiorem , quam-. 

A F* minorem quam 
AKl ita ottendemus, 

Connedantur Gk, 
jc D quibus parallela: 
agantur C Y , Y X 
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A fecantes K A , A C produ&as in pundis y x : erit igrrurve A G ad A C* ita 
F C ad C x ; feti vt A G ad AC, ita e(l quoque V 2 ad 2 L, ex coPlirudione,, 
ergo vc V 2 ad 2 L ita erit F C ad C X , & in primoCali» erit diuidendo . in 
fecundo vero p:r conuerfioncmrarionis,vc V 2 ad V L,lioc eit ad P Qnca F C 
ad F X:fed V2 ponitur maior quam FC, ergo & P Q maior erit, quam p X. 

Et quoniam rcdangulum F A X aquale eft qiiadrato A I , hoc eit quadra- 
to O N, feu * redaoguio-P O Q , proportionales ' erunt PO , F A, A X.O Q . 
ied P Q differentia extremarum oitenla eit maior, quanx F X , differentia me- 
diarum, ergo* altera extremarum P 0,0 Q^ maxima erit , altera mffiima . 
In primo quidem Caiu iic argumentor . ied P O non eft maxima , quia mi- 
nor cft,quamO ergo minima erit, & confequencerminorquam A F.. In 

B fecundo verocaiu argumentor hoc modo. Sed PO non eft minima, quia ma- 
ior eit, quamO Q;ergo maxima erit, & per confequens maior quam A F . 

Deinde fumatur A T squalis A K. quoniam igitur eft.vt A G ad A C * ita 
K A ad A Y, & ita V 2ad 2 L ex conilrudione ;erit vt V z ad z L , ita K A 
hoc eft AT ad AY. in primo quidem Caiu erit diuidendo ; in fecundo 
vero per conueriionem rationis . vt V z ad V L , hoc eft ad P Q , ka AT 
ad T y : ied V 2 ponitur minor, quam A T , hoc eft , quam A K . ergo & 
P Q^minor erit quam T y . '■ 

Et quoniam redangulum y A K , hoc eft y A T squale eft quadrato 
A 1 , hoc eft quadrato O N , vel* redanguio QO P : * proportionales erunt 
y A , QO , O P , A T t fcd y T differentia extremarum oltenia eft maior , 
C quam PQ^ differentia mediarum, ergo 'altera extremarum yA,aT ma- 
xima erit, altera minima ; ied in primo quidem Caiu a T non eft maxima, 
quia nffnbr clt quam ay,ergo ipfe a T, hoc eft a k, minima erit, & 
per confequens OP' maior quam a k . In fecundo veroCafii aT non> 
eft minima, ea enim maior eft, quam ay: ergo ipfa aT, hoc eft aK 

r quam a k . quare confta t 

PO ita fit manifeftum . 

Quoniam enim eit, vc A G ad A C , ita quadratum A K ad quadratuou 
ai, isc ka V z ad zL:vtrumque ex conftrudione erit , vc Vz adzL, 
ita quadratum a k ad quadratum al,hcc eft ad quadratum ON,vdad 
D redangulum POQ: ied vt V Q^ ad z L, ita eft quadratum V z ad re- 
dangulum VzL,eamdem enim habent altitudinem V z, ergo & quadra- 
tum V z ad rcdhngulutn V z L , ita erit quadratam a k ad redangulum 
P O Q^_fed quadratum V z minus eft quadrato a k , ponitur enim reda. 
Vz minor, quam reda ak. ergo & redangulum Vz L minus erit redan- 
gulo POQ^ lime autem squales V L, PQ^ergo V z minor erit quam 
PO, quod erst oftendendum.i ^ A 

Diximus oportere datam V z non efle maiorem , quam a k , nec minorem 
quam F C.: quoniam a k maximi eft omnium , qus ad pundutn a per- 
tinentes inter circumferentias aBC, KF interijciuntur , F C minima. 

S i Aha- 


niaximacru , & per comequens O P mi 
propofitU'1 . 

Similiter redam Vz minorem efle, qua 
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Aliarum autem propinquior minima remotiore minor cfl: , quod quidem fie 

dcroonftrabitur . .■ . . . ,• *. : ! . • 

Quoniam cnitn in primo Cafo A k* maior eft, quam AH*eaniulro 
maior erit i quam H R , faoc * di quam EB, & fic demonftrabirar omni, 
bus alijs maior , k*. .. i 

Maxima eft igitur omnium A k . ;pa* 

Similiter quoniam A D* minor eft, quam A H» ii 
AG autem maior, quam AR reliqua DG minor - 
erit, quam reliqua HR» hoc eft FC minor quam 
E ii, & fic ipia F C demoaftrabicur minor omnibus c l 
altji. Mmimaeft igitur omnium FC. 

Rurius ducatur alia reda AmN iecans circum 
ferentias A B C , K F in pundis MN,& fit reda- 
M N ipfi C F propinquior , quam B E, & produda N A fecet circulum F E D 
completum in O > &: conncd3tur MC} cui parallela agatur GP Iecans re- 
dam AG in P , quam etiam fecet G R in Q^. erit angulus A PGatqualis an- 
gulo A M C j fed redus eft A M C in fcmiurculo , ergo & A P G redus erit 
quare * aequales erunt M N , PO. Ec quoniam A O minor eit , quam A H , 
A Q, autem maior, quam A R i reliqua Qp minor erit, quam reliqua RH. 
vnde reda P O multo minor , quam ipia R H , hoc eft M N minor quam B E, 
propinquior videiicct minima? minor remotiore . 

In fecundo autem Calu A K * maior eft , qui m A E , 
ergo malto maiorquam E B . Maxima eft igitur om- 
nium A K . 

Ec quoniam A F minor eft , quam A E , A C vero 
maior quam A B, reliqua CF minor erit.quam rch* iL ~ " 

quaB ! , & (k FC denaonftrabicurommbu&alip minor. Minima eit igitur 
omnium FC. • • > . 

Denique ducatur alia reda AMN fecans circumferentias A B C , k F in 
pundis:M:N,ica vtM N ipfiC Ffit propinquior.qnam B E , Quoniam igi- 
tur AN minor eit quam A E,AM autem maiorquam A B, reliqua M N mi- 
nor erit, quam reliqua B E. Propinquior igitur minime minea: eft remotiore, 
quare maniiefta eit determinatio . 

Cafus fextus. 'V V ‘ „ 

S Ed vergant ad diuerias partes dati duo femicirculi , & maior fi complea- 
tur includat minorem , & reda ponenda pertineat ad aiigulbm lemicii 
culis minoris, a quo quidem angulo iemicirculus maior plus diftet , quam a 
reliquo.* .... . ■ 4 . . 

Smc itaque tales dati duo femicirculi a b c,d ef: data autem reda linea G, 
a putido autem a demittatur ak ad rodos angulos ipfi ac, vique ad cir- 
cumferentiam d;e’f in {c. Oportet uner circumferentias a bc , K f ponere 
redam lineam aequalem ipfi G i «ave ad pundum pertineat . 

Re- 
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:i; - l -'-‘pi- - ■ Rdulutio. Loi t >•••.:• '-era 

! iAzzizi V ‘ 5 n*=~ • . k aa.'!:. - :* w •» • rrr.-! i « libbt oii»a«i5 u 

P Ofita iam fit reda linea e b aequalis dari G, eaquead punduur >a>:peri 
tineat , & ponatur ex centO^earoidi- df f, qutxi fit t . reda * g aequa- 
lis t c , & compleatur circulus fe , d h fecans c b poodu&anx i£)h, 
ipfique eh duc^u^, perpendicularis gf.yJSL connedatur b c: ea quo- 
que ipfi e h perpendicularis erfi V 1) "" ’ " ‘ ' 

cum fit redas angulus a ite in fef 
micirculo: quare * aequales erunt 
h r , e b . 

L atnrum autem a c«ia gdh-e,a k- 
primafit B , fecunda D, tertia G, , , 
quarta k, vtin figuris ad refolutioi 
nc.m pertdiefibusj& qoitlatuta e,.; A me 
efto ilia A, ergoab eririGi*! A, i 





ja r .UPC«ltfivfi''uris R.cibljLitiQms, 

yc b .ad AiiifthiG 'Oitlfecad g c mtuplhiouin 

atque adeo; arteris . i „ . . 

ipfi e b» ' reliqua aiiieriBdS«~ P *f.fi r&flfr rl Et quoniam re&angulpnvf a*h 
Squale elfc quadrato (*(£yl^ofi‘ X! JuLi3.H aupluinv insuta 3. non 11. rv 
•i... iiG muA - ‘V 1 ! squ&bitpr K Q^oVj .nabea , i, liup-Jj -Jup 

Ducantur omnia in B vt fradio euanclcat ergo . r-1 sui-j m elute maj 

B in G in A - D in G ii\ A;4* <: D ^ A Coaequabitur k Q in B . 

Et applicentur omni i ad D , vt potella?a;quationis ex le lubfiltac , ergo 

-••1 i.-}3urAiQ*.'G irt#»ibsai^AaE^MturA^aJ-iiyi!ft-ji i: b jnl r~\ 

' $$ Mdiduo Vaalm 'Scewr?t?^a«^ BdSoftes in-5ntegr? 

tnagniiudiiies/vc n ^'dolucionibus^prsi^ebtium ^luiiin frdiithi-hOc en. 


<*> 


-u „ ,J~ n ^ada1iudqiiadra{n r iin',‘(Iuod Q7 Wirq* *!***» 

quod ma»: ii%9i38t' 

eadem qui ^2, atque adeo 

fafla igitur cranimutationc <f!! :n , - 0I) a ^.p^a icnim 6uv i> 


1 ,A-Q -19* A t F in A ni ;..noq . jl A mfc» 

Ifl-hac_quoque ‘iquatione quemadmodum in iqqafione 
Cafus G interdum minor elt , quabadP £ interdum: maior, JJtrfdjPB 
lis, prout D minor eit^quam B , vel maior , vcil rrqnaJis, > cft enira ^yt 
D ad B , ita _G atTT./D aiitem'AnhiQDefti quaw » 
circuli def ineludci>tis' cxiiiicirwor^unda ac,tn»W>fitSf{p'/iyj , e 9^ c 
extra , tcqualis' aucenv;, 1 cum ‘exUii^in iplo a pundo , rJ*?^Rfc SHRtuP 
minor cit^quam-Ej^adr4fum^a3quaaQDC;}16cini^a|dra^te 1J 6U ! ^ 
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maior afficitur negate , cum aequalis , nullacft aife£tio,lcd quadratum purum A 
manet, nam cum id quod efc affirmatote «quale fit ei quod elt negatum, quod 
affirmatio addit , idem negatio minuit . Exiltente igitur G minore , quanu 
£r«quamcrichpiuftnpdi . iaejs nlr-u eci : r n ; . i t.-fiO $ ' 

p* ; F--Giq A^quabiawzQ i,i. ;i 

, : Quasquaciooc expkcata. db, -i tdJz-.n v.rv. > -;i 

' ow - J '' J L.V, ( Q) f '*quaBfcqir A 

* * ^ iv M y r ■ . .:•:>! - ' i' ? - 

W^TI-^ nrff ai t i»m G rphiore f qu>m F atquatioerit. huiufmodi . . 

iq A«qyai)itur zc£ -in ?ih')f>r, Jy :clry ; 
^ raa s q^ati^iM ctp li^ga < 1 - 

\ L. V4G--'F^4*zQ) ^t--iFteqiiabifar A ' •• $ 

V V V ,D »',» ■■«.:■" ! 

ffeCnt.. ;:L1 1 . ! . lhr i . 

lua^vt ag ad a c , ita^adraturn A K ad aliud quadratum , quod fit a t, 

& G id.jJ.jam rectam, qii a; fit F . Deinde iredtse cuius quadraturru 

equalcclt quadratis ai,;& dimidii differenti*, ;qua£fuper4t Gfi quidem 
F maior eft , quam G , hoc eft fi a c maior eft > quam a g ; dematur ipfiu 
dimidia differentia, reliqua «qualis erit quaefitx ac ... Si veto F minor eft 
quam G, hoc ellfi ac minoreftquam a g j addator «dimidia differentia , 
qu/G' foderat FV& arqualis erit >al- qualfic*»|. • ' „ 

Perifma Iwx idcm-e&yquod PorilmaRcfoludonis antecedentis Gafu* , fed 
tamen non funt eadem vtriufque Relblucionis vfeftigja, idcirco conlicudio 1 , C 
qui fequitur , eadem prorius cor, ;quaMa antecedenti Gafu , demonltratio au- 
tem paulum, diuerfa. • • rO > fi -v ;; . j r . ■ ic..k .c(i 

.11! y . (Jb^poGiiof . ‘ 

-• ■ v > •> IV,:/ 1 qq- j i 

S int dati duo femicircuii ABC „D EF, vrdi&um eft.dataautem re* 
r(Stahoea Vzr .Oportet inter circumferentias ABC, p E F ponere 
.rji^m Hneapi a^uajem VjZ^itavt ad pun&utp A pertinear. (5por- 
i^Jyt autem datam V.Znon effc niatorem , quaffi FC , nec minorem Ak 
perpendiculari duita a punito A ad circumferentiam D E F . 

AK FC faauitiiaiT eric. ^uodpiblfcratnr: 1 ■ ' L V- «*>•■*»• rO 

(i vero minor fit, quam FC, maior antem, 
quam Ak. ponatur ex centro circuli DE F : 
quod fit T . re&a T G, «quahsTC, & fiat L1 
vt A G ad A C , ita quadratum A k ad aiiud , v.j 
quadratum quod fit A I ; " i «.(( 

Sitriiliter fiat «t AG ad AC, ita -VZ ad G' 

ZL , & V L differentia rectarum V Z, zlt * 
lccctiir bifariam inN,<eiquead ( rc<W,»^i- . , 
ios ducatur N O aqualis AI*; dc oBiimiSa* ^ 


jiitmuu 
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A tur O L. quadratura igitur O L squale cft quadratis ON,NL| tcaqtie fi 
A G minor tli, quam A C redae OL detrahenda eft reda aequalis L N:« 
fi vera maior addenda . ficPorifma fieri wbet. ab ipfa igitur OL in pri- 
mo cafu tibkindacurreda L P squalis L N, in fecundo vero produencurOi. 
ift Pvp^fii LP.xqualaLbi^.iajraaUtbraoftendemus rectam OP.in pri- 
mo quidem cafu maiorem cfie > quam A F, minorem quam Ak. in fecum 
do vem minaCem , qua n\ A F» maiorem quam A kvicaqae potent a pun- 
do in circumferentiiftvk Fdiici reda A£ squalis (Jl 1 . ducatur ergo A E, 
quam produdam lecec fctnicirculus ABC in B. fada eit igitur tonitru- 
dio qurmadniodutn' Bonfma fieri iubet* Nunc offendendum cft E B-aiqua*- 
iedt elfia idaisr. Vix »• ltrolo " - ■ . 1 : - . « • • i' • ' Lnoa 

B Complcaturcircidus jShEO fecans A B produdhm in B, & fumatur P S 
squalis Vz : . cntmid.eritf quam PO,cumfic Se ipfn Vz maior!, vt in- 
fra demonffrabimus>fed& P Q squalis dl VL,ecgt>&: SQ squa!is'erit 
*L.;tfetn3e'^etaro L internalio LN, vcl LP delcnbatur circulus fccans 
redanai^L fCriarncontitAiacirn in Qj is circulas 'cangec redam O N inp 
N , cum fit redus angulus ON L , ex conftrudionc. itaque quadratum O N 
* squale erit redangulo P O Qyhoc eff redangulo P O, S Q, minus redan- ,s 
gulo POS. Si igitur fiat, vt AC ad AGsica vtraque* squalitatis parsde- 
paratim ad alisplana ; itidem tba nebit squalitas . in refolutuine conuerfo ma- 
do fadum cft, nempe vt A GudAt^tta veraque squalitatis; pars ad ilia ; 

plana. At quoniam eff, vt AG ad A'G,'ica quadratam 1 AK ad quadrat 
C tum A 1 , ex conftrudionc , hoc cft ad quadratum O N terit conuertendo vt 
A C ad At« , lta quadraturrv -G N / ad-quadratum A K i quadratum tigitur 
Ak erit vna pars axjualkatis,ndnov«irb inueniemus akeram . a / br, 

Fiat vt A C ad A G , hoc eff vt L zadz V-, fcu quod idem eft , vt* QS ad 
S P , ita O S ad atiara , qus fic S M . ea in primoquidem Cafu minor erici 
quarp-s O. quoniam & SP trfmor elf ,'quatn QS. in fecundo vero maior 
quoniam& SP maior eff, quatntQS.Ec quonianveft vt A C ad A G,hoc 
eft vt QS ad S P, ita redangutdm P O , S Q_ ad redan gulam Q P S ; fune 
eninjfeiufdero altitudinis O P; Similiter vt A C ad A G, hoccfl vt O S ad 
S M , icaelt quoque rtfdangulum POS ad redangulum PO, SM cum 
finteitrtddm altitudinis PO, ideo erit vt redangulum PO*SQ ad redam 
D gulum iOPSfiitaredangukrmf POS 1 ad fedangulurtt POjSM^ncmpo 
vttotirti aditotum , tta ablatum ad ablatum, ergo* vt totum ad tocumyica «it «swa 
. & reliquum rad rehquum, id eit vt redanguhim P O, SQL ad redangulum 
O PSihK eftavc A Cad AG, ua redangulum P O 1 , S<^, minus redan» 
gulo POS ad redangulum OPS, minusredangulo PG 1 , S M» redangu» 

’ Ium igitur O PS, mtnus redangulo GP,S M erit* alfcetvpart fequal itatis , 
kaqtie quadratum A k, hoc eft «danguliim EAHytequalti trit redangus 
lo OP Si mihus redangulo OP S M, hocelt squalcerioredangulaGiPkii 
1 fed & fiisqfead» cft ©P, «x conftrudionc , ergo & A H squatis ere 
PM . ojiia ,ilf. uiwpil oi liTr. crah ;. . -.simuli- j v / bvi . ; f 
t i De- 
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i . Denique cdnriaftatur BC , & ei parallela agaturG R iecans Ain E R » A 
angulus igitur ARGarqualiseritaiigulo A B Ci&ideoredhiscum iit ro 
&us,& ipie A B C in iemicirculo quare * trqualeserunt £ B , HR, abfriadai 
tur autem B i aequalis A R, reliqua X E aequalii erit reliquae AH , hoc-eft 
ipfi P M ; fcd & A E aequalis eft V P ex conftru&ione,. .ergo Zc.reliqui; A'x 
reliqua: OMxqualis erit . . . : , i • • ...s. ■ •;o«r.*<is:;;p o rr 

Ft quoniam eft vt AS ad A G, ira A B, ad AR ob firoilirudinem tian* 
gii lorum. A B C »> A R.G •> & ita O.S ad S M , ex conftrudtione, erit vt A B 
aidiAR, hoceftadBXjica OS ad SM.&: diuidendo «t AX;ad 
OMadMSi fcd pnoaa A X oltenfa eft aequalis tetxi». GMi,; ergo fe- 
cunda: XB aequalis erit M S quartae ,(ed& X B oftenfa. eft' aequalis ;PiM i 
ergo, tota BE toti P S dhodeft V Z data: aequalis entiquoderat oftenden- A 
dum* .Pofita eft igitur liuercircumfercntias A8G,Di£f recte B E aequa- 
lis dati V Z eaque pertinet 'ad puncJum A quodrrac faciendum ...neb 
At vero O P in primo quidemCafu Jnaiorem efle^quam .. A F rninoren» 
quarti AK; in fecundo vero minorem, quam A F, maiorem quam AK; 
kaiScnnanlfcftjBmi i .-jh, ■f>:iiJhio,x3tdl A O inJugn*. tuijand 
, Connediatur Gk,k D quibus paralielaeagan - .)'i oj;.;. ani * 
tur cy,yx lecantes K A ,.C A produ&asdn ’ , ai.rl it id y ‘ S 

puruftis yx. Quoniam , igitur, cft>Yt AG ad .nablii ; rEoufifch 
AG, ’ ita FCad cix>& ita VZ adZL t cxcon- 1 \ r/. y-y rf!>n ( IbdcaGi ob 
ftrudione» erit, vt VZad ZEnirapC ad cx, • '• 

& ni pumo quuiemCalu erit diuidonda , in ic- ya , /\ imt X<L. ^ 

cundDVuropcr cooueriionem rauonii>^vt-. V>Z tril 54cli< E\V A 
ad VE, hoc cit ad PQ,iW Ec ad £X ;fed rr. t ; jZc p xYiiq uvgrrf: \ 

V Z ponitur minori quam Fci ergo & PQ_. /i. \ '• r.i^D T ir.t x 
jninor erit > quam F x . ni c-j . i/, c "u\/- / «r. dGEfcn E’ - 2 
. Er; quoniam reflangulutn : £A A * aequak* -np>lipuii — 

eft i quadrato A 1 iboc ut quadranti O N, ieu ®. ■ io. » qV a u^ 
retiangulo ROQ* proportionales erunt FOi i: F i t \jk ,)i/7 j 
FA i A X , i<xi Prt^diderentia extrema- 1 ! £ » 

rum Otlx-nia ea miiioru quambiF X^diflereiw^cSfct inpr*p iR'€ii« M ? 
tutmodiarum, ergo;* aitera medwnwJ P A,A atauaxiuMcrit altera mini* 
m s a l . m;fftlmo quide#», Calu iic argumentor, d«B rF nA non eftrmaiSma ; mi-CD 
no» eaim.dk , quawnA,? ., crgtt. minima ent i 6t .|}t!rconfequear>GR.;niaior 
«jiaosp- A.?.* iu^cupdo yefo Caluarguijientciri innbupd modum M iFA 
aorfeft min mayjmauy tntm di qui m. A X , ergd.ma^ma erit , & per coA- 

ibquefts OP'. rninuriqiiam : AF , f. E..*. Lr tui o. 3 

, ^DeioiiefumaPtfi.A T. arcjualjs.A fca Quoniam jgituKftvt (A Geiad AC* 
itaKA ad A y,& ita, VZ ad Z L ex conllructidnc, eritvrVae ad zL jka 
JCAihoc eft A ,T; idjA^, in prijB.o.qmdem Galu cru diuidendp» infacundo 
vero per conppr^onem miiopis , vt Vx^L., lute eft ad PQ + itt A T ad 
T y,lcd ^ 2 ponitur maior , quam A T , hoc eft quam A K , ergo Sci VQ 
-•/I maior 



Liber Quartus , a t.j 

A maior erit quam Ty. - * ^ . 

Et quoniam redangulum y AK,hoc eft y AT* arquale eft quadrato t»» -? 
A I »hnc eft quadrato ON vel* redangulo (^G P j * proportionales erunt 
QjO , y A , A T , O P i ied QP differenda extremarum oftcnla clt maior 
quam y T difterentia mediarum , ergo* altera extremarum maxima eric , al- 
tera minima . in primo quidem Cafu dic argumentor, fed O P non eft maxi- 
ma , quh minor clt quam OQ^, ergo minima erit, & per confequens mi- 
norquam A T, hoc eft, quam A Q. in fecundo Vero Cafu hoc modo , led 
O P non eft minima , quia maior cll quam O Qj ergo maxima erit , & per 
confequens maior quam A T, hoc eft qaam A k . quare conilae propoficum . 
Sirnilicer redam VZ maiorem cfte, quam PO. fic demonitrabimus . 

B Quoniam enim eft, ve A G ad A C , ita quadratum A k ad quadratum, 

AI, & ita VZ ad ZL, vtrumqueex conlirudione erit, vt V Z ad z L, ita 
quadratum AK ad quadratum A I , hoc eft ad quadratum O N , feu ad * re- '.««"t 
dangulum POQj iedvt VzadzL,* ita eft quadratum Vzad redan- ‘ (!M 
gulum VzL,camdem enim habent, altitudinem Vz.ergo vc quadratum 
V a ad redangulum VzLrita erit quadratum A k,ad redangulum P O Q_^ 
led quadratum V z maius eft quadrato A k, poniatrenitn reda V z maior, 
quam A k jergo &c redangulum V z L maius erit redingulo P OQ^ ied 
lur.t arquales V L, P Q^ erga V z* maior erit, quam P O .quod erat olten. 
dendum. . . ’ i • . , 

diximus oportere datam V Z non efle minorem , quam A k , nec roa- * 
Q ioremquam F C:ipia enim A K minima eft ommum qua: ad pundunt 
A pcrtiiv;nt,& inter circumferentias A BC , K F interijciuncur idque ita 
fit manifeftum . ■' ' r - i ; 



Quoriamenim inprimoCafu A K* minor, eft quam A H, ea multo 
minor erir , quam H R ; boc eft quam E B » & fic demonftrabitur omni- 
bus alijs minor. Minima eft igitur A K . 1 * > 

Similiter quoniam AD mamreftquam A H.StAG maiorquam AR» 
erit tota DG maior quam tota HR,hoc eft F C maior, quam EB^ 8c 
Copia FG demanlftab|itur;omnibus alijs maior . Maxima eft igitur F C s 
Ducatur autem ale^eda NAMipfi Ak pro- 
pinquior * qi^rn E •^.p^ucacor. dfffft fecce cir- . 

D culum FED completum in O , & connedaturfd C, 

cui parallela ag3tur GP lecans AN in P, redam, r c \ \ 

vero' K K in Q : erit angiilus A P G stqualk angulo * ‘- r 

A M C , 8 c ideo redus , cum - fic redus «q A M d in ' , ) 

Icmictrculo, -quare * squales erunt' Nibt O P . Et \ s . 
quoniam A O * miiior-cftyquam A H } &> A P mi- 
nor quam A Q,& mulco minor, quam a^Ri tota O P roinorerit» quam 
tota HR hoc eft NM minor, quam EBi propinquior igitur minima: 
litiitior eft reiWoitofc . ’ - . . i • .'! r-._ . 

' In iecftnd» autem Gafti A K roirtoreft, quam A ergo multa minor 
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quam E B > atque ratione offendetur omnibus alijs 
minor. Minima cft igitur A k. , D 

atque quoniam A F maior eftquam A E , & A C 
maior quam A B , tota F C maior erit quam tota E B, 

& fic demonftrabicur ipfa F C maior omnibus alijs . 

Maxima eit igitur FC . 

Sed ducatur per A alia reda NA Mipfl AK propinquior, quam EB} 
erit AN minor, quam A£; fed & AM minor cit quam A B, ergo 
tota N M minor erit, quam tota E B . Propinquior igitur minimx mi- 
nor cit remotiore, quare manilciia cit Determinatio. 



Lemma X V I I I. 7 B 

Si reda linea bifariam fecetur,& in ea fumantur duopunda vtcumque-. 
Pundum quod efficit redangulum maius propinquius eit iedioni eo 
pundo , quod minus redanguium efficit . j 

S Eceturreda AB biferum in C ,& in ea fumantur vtcumque duo 
punda DE, fitque redangulum A D B maius redangulo A E B . 
Dico pundum D f.diom C propinquius effe, quam pundum E. 
Quonian enim redangulum AOB vna cum qua- 
drato DC * squale dl quadrato A C. Similiter & A 1 D c B 

redangulum AEli vna curn quadrato hC*xqua 

le eidem quadrato AC, ideo redangulum ADB^ 2 — £ — S__ — ? q 

vna cum quadrato D C, arquaieeric redangulo A E B 
vnacum quadrato E C; led redangulum AD B ponitur maius redan- 
gulo A E B , ergo reliquum quadratum D C minus erit reliquo quadrato 
fcC . vndc&reda DC minor , quam reda EC. Itaque pundum D ie.- 
dioni C propinquius erit, quam pundum E .quod erat oltendendum . 

Cafus VII. 

• <\ 

Dcnuo vergant ad eandem partem dati duo femicirculi maior minorem 
includens , & reda ponenda pei tineat ad angulum femicirculi mi- 
noris f led ab co angulo femicirculus maior minus dillct,quam a re- 
liquo- * ' - 

S int igitur tales dati duo femicirculi a b c d c f . data autem reda li- 
nea G , & ducatur a k perpendicularis ad d f fecans circumferen- 
tiam d e f in K . Oportet inter circumferentias a b c k f ponere- 
redam lineam squalem iph G , ica vt ad pundum a pertingat . 

Refolucio . 

• ! ! • • 

S itiam pofita reda linea eb x qualis datat G,caquc ad pundum a per- 
tingat, &cx centro circuli d e quodfit/l ponatur t g squalis tc, 

& com- 
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B angulus abe m femicirculo ; vnde* tequales erunt h r , e b . •• • i -' J ' 

Datarum autem ac, ag, b e, a k, prima, fit B, fecunda D, tertia G , quar- 
ta K , vc in figuris ad R.efolutionem pertinentibus , & quaeratur a e . eito fila, 
A, ergo a, b erit A — G, & cum fifltfimifia triangula a b c, a rg , anguli, 
enim a b c, a r g fune sequafes , quw redt , k, angulus a communis vtnque 
erit vc ac ad a g, ita ab ad a r, qupd i/i figuris ad R,elblucionem pertfiKAti- 
bus reiponderve B ?d Djfea A— G ad , itaque a r erit 

fed hfc detrahatur ipfi rbf f fui atqqabseft e b reliqua ah eniG- D - n - * - t ° d " . ° ; 
fedredtangulum c a b**quale cft quadrato akj ergo » ■/, a 

G in A - - * — "v™ 0 " - sequabitur KQ^ 

Ducantur omnia in B , vt fradio Ciianefeat , ergo 
G B in G in A «F D iri G in A -- D jW A Q aequabitur k Q in B - ; , 

Deinde applicentur qirtnia a d D, vt poteltas aequationis ex fe iubfirtar* ergo 
* C 1 in A - .- A Qiquabitur 

Sed vt xquatio facilius explicetur ! tranfmucentur fradiones in intcgrSs 
magnitudines, vt in R^elbiitcionibus praecedentium Cafuum fadturrr eft , noc 
clt fiat Vt Dad B,ica KQ^ad aliud quadratum , quod fit ZQverir ZQ^ 
idem quod .. SimifiterSat vc Dad B, ita G ad aliam redam i quaefit 
F , erit que F ciadem, qq.£ pUpum F in A idem quod planum . 

£daiguartranlmutaciu.ie, 

F in A d* G \ti . A A Q aquabitur d Q 
vel F Gin A-- A Q aequabttqr Z 

Et explicata Aequatione F a L. V. ( F ^ G ) Q- - Z Qjxqpd- 

buur A 

10 mVdt F’ r * <*’-&!« G ^ Q,- Z Qj^quabitur Ac 

In bae aquatione A' «xpbcabiljs de duobus terminis, quorum nbn* 
femper vterque indicat apquzfiurn,,,(ed alter tantum, interdum maior ^ 
interdum muior ; quo autem Caiii totminis maior indicet ipfam quifitam , 
quare terminus minofjquoue etiam Vterque, luo locpdicetur . f . 

, '1 tapup t 10fir-n . cius i j6 “:.i7 . -J A oj u» 

- ’ - ■ v bcx r> .d A 
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FiatveagaJ ac, ica quadratum a k ad aliud quadratum, quod fitai, &ita 
rc da G ad aliam redam , qui fit F, deinde dimidiae compofitae ex G,& 

F dempta reda, cuius quadratum aequale elt cxceflui, quo quadratum ciui- 
dem dimidii compofiti luperat quadratum a i, reliqua erit terminus minor. 
Vel eidem dimidii compofiti addita eadem reda fiet terminus maior. 

Prius quam compofitio fiat oftendend; lunt maxima, & minima redarum, 
qusad pundum a pertinentes inter circumferentias ab c , Kf intercipiun- 
tur , idque vt data G pofsic determinari , ne fit maior maxima , neve minor 
minima-, led prius (equens Lemma demonfirabo, quo facilius , ac darius ea, 
quifequenturdcmontlrentur, I 

Lemma X I X. 

Sint duo lemicirculi A B C, DE F, quales in praelcnti Ca/u ponuntur, & 
reda AK perpendicularis ad A F lecet femicirculum DEF inK,& 
cx centro circuli DEF quod fit T lumatur T G aequalis TC , & fiat Vt 
A G ad AC, ita quadratum A k ad quadratum Ai. Dico fi ratio AD 
. ad A F maior fit ratione A Gad A C, & redam A I maiorem tfie,quam 
A F, &fi aequalis, aequalem, & fi minor , minorem . 

* * i . : • ; , 

£*> It primum ratio ADadAF maior , quam A G ad AC, ergo ea ratio 
erit quoque maior ratione quadrati A k ad quadratum A I . eit enim vt 1 
kJ 1 A G ad A C, ita quadratum A K ad quadratum A 1} led vt A D ad A F 
prima videlicet trium proportionalium A D, A K, A F ad teruam, ita eft 
quadratum iccundi A K ad quadratum AF tertiae, er 
go.ratio quadrari A k ad quadratum A F maior erit , ra ac «/f aj : t . u£ 
tionc quadrati A k ad quadraturo A I? quare* quadratum Q j 6 
A 1 maius erit quadrato A k s itaque &c reda A I maior 1 
quam reda A F quod eft primum . 

Deinde fit ratio A D ad A F eadem qui A G ad A G, 


fi 


ergo eadem erit qui quadrati A K ad quadratum Ai; 
led vt A D ad A F , itaefi quadratum A k ad quadratum 
A F^. v^^epionltrauimus . crgp.quadratumA I quadrato ^ 
A PidOalcenc, vnde & reda Al iquaiis redtcAF. - 



D 


A P aeqtfale 
quod elt fecundum . 





quadrari A K ad qua- 
»'»m dratum A I, ; quare quadratum A I* minus erit qua- 
drato AF. vnde &reda A I minor, quam reda 
AF. quod vltimo loco erat oltcndendum . 
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Lemma X X. 

IjlHem pofitis . fit ratio A D ad A F non minor ratione A G ad A C . D ico ak 
maximam efle omnium , qua: ad pundutn A pertinenc > & inter circumfe- 
rentias A B C , k F interijeiuntut : minimam vero F C> aliarum aute pro- 
pinquiorem minimae minorem efle remotiore . 



1 . 1 B De Relol. & Comp. Mathematica 

Similiter quoniam * arqualia lunt redangula y A K , E A S. erit vt * A K , A 
hoc eft AV ad A E, ita A S ad A y : led A V minor cft, quam A E, ergo 
& A S minor erit , quam A y ,dl autem & A E mirtor, quam A y,cum iit & 

A F minor , vt dcmonftrauimus : ergo quatuor proportionalium A V , A E , 
AS, AYmaximaerit Ay. mininia vcroA V ; vnde y V ‘cotiipcfita crina, 
xima, & minima maior ecquam S E compofita ex reliquis. 

Et quoniam eft, vt A C ad A C , ita * E B ad B i , & ' ita A K ad A y erit 
vt A K ad A y , ita E B ad B S , & conuertendovt y A ad A k,hoc eft ad A V, 
ita S B ad B E . & dJm ponendo y V ad A V , ita S E ad E B; led y V oftenia eft 
maior, quam S E, ergo & A V, hoc eft A K, maior erii quam E B, eadem ra- 
tione oftendetur ipla A k omnibus alijs maior. Maxima eft igitur omnium 
A K . quod eft primum . B 

Eadem ratione quoniam * aequalia funt redangula F A X , E A S, propor- 
tionales erunt AE,AF,AX,AS;ledAE minor eft, quam A F , ergo & 

A X minor erir, quam A S i led cum fit A Xnon minor, quam A F,vtdem6- 
ftrauimus . ergo & ipla A F minor erit, quam A S , & A E multo minor . Sic 
igitur A S maxima erit quatuor proportionalium A E , A F , A X , A S: mi- 
nima vero A E , atque adeo S E compofita ex maxima , & minima maior erit, 
quam X F compofita ex reliquis. 

n».., Et quoniam eft vt A G ad A C,ica * E Bad B S,A:itaF C ad CX.erirFC 
adCX , vt E Bad BS, & conuertendovt X CadC F,ita SBadB E . & com- 
ponendo vt X F ad F C, ita S E ad E B: fed X F oftenfa cft minor , quam S E, 
ergo & F C minor erit, quam EB.&fic demofirabitur omnibus alijs minor . C 
Minima eft igitur omnium F C. quod eft lecundum. 

Ducatur autem a pundo A alia reda A P L fecans circumferentias ABC, 
k F in pundis P L , &' fit P L ipfi C F propinquior quam B e , & producatur 
L A fecans circulum F E D completum in Q^, & connedatur G Q^, & ei pa- 
rallela ducatur C Z occurrens L continuatte in Z -, redangula igitur L A z 

,£*£. EAS 'xqualu erunt, idcirco * proportionales A L,aE,aS,a z.lcdaLma- 
j«feiu j<>r eft, quam a E, ergo & a S maior erit quam a z . Et quoniam redangulum 
‘ 7 E A S* squ»le eft quadrato a 1 , proportionales erunt a E , a I , a s , led a E mi- 
nor eft,: quam a 1, cum ipla a I non fit minor quam a F, ergo & a I minor erit 
quam a S. atque adeo ipla a S maior erit, quam a L, & multo maior quama E . 
atque eft maior ,quam a z , vt proxime dcmonftrauimus, ergo ipla a S maxi- D 
*£££’ ma erit quatuor proportionalium a L, a E, a S, a Z, & * conlcquenter a E mi- 
nima; vnde S E compofita ex maxima, & minima maior erit,quam ZL com- 
pofita ex reliquis, hoc eft Z L minor quam S E . 

}«•>, Et quoniam eft vta Gad aC,*ita E B ad B S.6c_ ita LPad PZ,eric vt L P 
ad P Z , ita EB ad B S. & conuertendo vcZ P ad P L,ita S B ad B E. & compo- 
nendo vt z L ad L P , ita S E ad E B; led z L oftenia eft minor, quam S E, ergo 
& L P minor crit,quam E B- Propinquior igitur minime minor eft remotio» 
re. quod tertio loco erat oftendendum . 

Lem- 
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A Lemma XXI. 

Rurfus ijfdem pofitis . ratio autem AD ad A F fit minor ratione A G ad 
A C . Dico fi femicirculus ABC non extenditur vitra centrum circuli 
D E F, redam F C maximam efle: omnium,qua; ad pundum A pertinent , 
& inter circumferentias A B C ,K F interijeiuntur, minimam AK;fi ve- 
ro extenditur , ducatur a puncto A ad circumferentiam K F reda A M 
qualis AI lecansfemicirculum A B CinO .eft autem ai minor' quam 
a t , maior autem quam a K , cum fit vt a g ad a c , minor nempe ad ma- 
iorem , ita quadratam a K ad quadratum a i ex pofitione . D ico maiorem 
redarum a K , c f maximam efle , MO minimam, aliarum autem pro- 
g pinquiorem minim? remotiore exeadem parte minorem efle. 


D Vcatur enim vtcumq; re- 
da linea a B F fecans cir- 
cumferentias a : B C, k F in pu - 
dis B E i & primum . femicir- 
culus a B C non eytendatur vi- 
tra cetrum circuli D E F,quod ’ 
lit T , & connedancur C k, Z' 
C E, C B j erit angulus aB G in 
femicirculo redus. vhde& an 
q guiusEBC redus em, quare 
CE maior erit quam 6E;fed t 
C F non ert minor quam CE r 
ergo & C F maior erit qua au 
B E . 6c ficdcmoftrabitur ma- 
ior omnibus alijs. Maxima eft . 
igitur G.F. 




Rurfus quoniam Ck non eft maiorjquamCE, ideo riec quadratum C'k 
maius erit quadraco C E; fed quadratum C k tequale eft quadratis C a, a k, & 
quadratum CE* sequalc quadratis C B, B E* ergo nec quadrata C a, a k ma- 
iora erunt quadratis CB, BE. fed quadratum C a maius eft quadratoG B/*r- 
D go reliquum quadratum a k reliquo quadrato B E rfiinus erit . vnde & reda 
a k minor quam reda E B, & ficdcmonftrabitur minor omnibus alijs . Mi- 
nima eft igityra F. Sed ducatur alia teda a PJLlecans circumferentias aBC 
K F in pundis P L, & fic P L ipfi a k propinquior, quam 'B E . & connedan- 
tur C P,C L critangulusaPC in femicirculus redici quare &r angulus G PL 
redus erit , & quoniam C L non eft maior quam C®", ideo necquadr-f.tfi G L 
maius erit quadratoC F, hoc eft nec quadrata G P, P L maiora e*unc qtiadra- 
tis C B, B E, fed quadratum C P maius eft quadrato CB , ergo reliquum qua- 
dratum P L reliquo quadrato B E minus erit, quare & reda P L maiar quani 
reda B E. Propinquior fcilicet minime minor remotiore . oa euitu-i-aa 
• l T t Sed 


Digilized by Google 




110 Dc Refol. & Cornp. Mathematica 

Sed extendatur 'fcmicircu- 
lus A B C vitra pundum T . 

& compleatur circulus FED 
quem E A,KA produda: 
lecent in pundis H V , & con- 
pedantur GH,GK,KD, 
quibus - parallelae agantur CS, / J 

ty , yxiccances EA, AK, / 

F.A*m pundis SYX , & 

Ctprirnum A k major, quam 

G F V; QuoniaRi igitur cft, vt ^ 4 P .. 

'« >r A G ad A C, ita F C ad C X, B 

& ita A k ad A Y : eric A K , 
hoc eft A V ad A y , vt F C ad 
C X. & pcrmucandcm A V ad 
iM ““' FC, ica A y ad c x , & confequcntcr* ita V y adF x > hoc eft ita omnes ante, 
cedentes ad omnes coniequcntes , ied A V , hoc eft A K , ponitur maior quam 
FC, ergo & Vy maior eric quamF x ; ; 

X°X Et quoniam aequalia funt redangula y A k , F A X erit , * vt A y ad A F i 

* ftia ita A x ad A K, hoctft ad A V j fed y v compofita ex extremis oftenfa eft 
""tiTu ’ maior , quam F x. compofita ex medijs . ergo altera * excremarum A y, A V,. 
cwi>i nempe ipia A y maxima erit ; minima vero A k , vn.de A y maior erit quam 
um.1'7 A F ,& multo maior quam A E . Et quoniam aequalia Ifint redangula y A k C 
" r<iu EAS. proportionales erunt A K , A E , A S , A y , fed A K minor eft quam ' ' 
A E , ergo & A S minor eric quam A y . .< , 

Cum igicur A y maior fit quam A S , & maior quam A E , vt dctjionftra- 
uimus, ac etiam maior, quam A K j erit ipia A y maxima quacuor pro, 
portionalium Ak, A E, A S > A Y; minima vero A k , vade corppofit^cx 
y a , a K , t»axima videheee , &: minima , ideft reda y v , maior eric, quam 1 0 
compofita ex reliquis 

»*=■ >7 c Et quoniam eft vt a g ad a c , * ita E B ad B S , * ita a K ad a y eric a k, 

hoceft avaday , vt E B ad BS, & conuertendo , < 5 c componendo vt y.vad, 
y A,)taSEadEB ; ied y V ollenfaeft maior,quam SE , ergo & va,hoc eit 
9 K, maior eric quam E B , Si fic deraonftrabitur maior omnibus alijs. M^xi- 
pia eft igitur omnium a k. 

1«. i? Sed fit F C maior quam A k . eadem 
ratione , quoniam* eft yt 1 g ad a c, 
ita FC ad C X, & * jcaj a k ad a y, 

Qtit ad C X> vt a (k, hoc eft a v 
ad ay, & permutande) vtFC ad av, 
ita C X ad a y , & confcqucnter , * ita 
F X ad V Y omnes videlicet ante- 
cedentes ad omnes coniequcntes 7 fed 

: ■ * i F C 
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A FC ponitur maior } quam A K, hoc eli quam A V, ergo & Fx maior erit , 
quam Vy. fed Fx compofica eft cx extremis quatuor prop&rtionaliunu 
a f , a y » a v , a x , ipla vero v y ex medijs j conflat autem eas proportionales 
dic jex eo quod rettangulum FAX aquale eit redangulo y ak , hoc eft 
y a v •, ergo* alccra extremarum a f , a x maxima erit , altera minima , fed n'„'l 
a f non eit minima , cum fit maior quam av ,ergo ma' ima erit ,Sc * con- 
fequeneer ax minima , itaque ax minor erit quam av,& multo minor 
quam ac. 

Et quoniam xqualia funt re&angtlla^ F A X , E A S proportionales erunt «,»1. 
a f , at, as,ax: fed af maior eit quam a e , ergo & a s maior erit 
quam ax, eft autem £c a e maior, quam ipla ax, vt demonftrautmus , 

B & conlequenter a f multo maior F itaque a x minima erit quatuor pro- 
portionalium a f , a e, as, ax.’ quare af * maxima, vnde y f com- 
pefita cx maxima, & miniata nubor erit, quam s e compofita cx reli- *« v** 
quis. ».* - ! , ::: ‘iri 

Et qtjaniam eft vt A G ad A C , ita F C ad C X , & ita E B ad B S ; 
erit pfc ad cx , vt e b ad b s , & conuerccndo vt x c ad c f , ita s b ad b e , 

& copi ponendo vt xf ad fc , ita sc ad eb; fed x f oftenfa eft maior, 
quam se, ergo & f c maior erir, ‘quam e b; eademque ratione olten- 
detur maior. omnibus alijs. Quare maxima eft f c . 

Sed fint aequales A Icj F C. B 4 I 

Quoniam igitur eft, vt A G ad 
£ a c , ita f c ad c x , & * ita a k 
ad ay,cric f c ad cx,vtak 
ad ay,ied fc ponitur aequalis 
a k , ergo & c x aequalis erit a y, 
quibus additis aequalibus c f, 
a v , tota x f aequalis erit toti 
y v . fed xf compofita eft cx 
extremis quatuor proportiona- 
lium f a, ay, a v , ax : ip- 
fa vero y v ex medijs : ex au- 
tem fiint proportionales , quia reftangulum fa x aequale eft redangulo 
yak , hoc eft yav, ergo maior extrema maiori mediae , minor minori *- 
qualis erit, itaque af altera extremarum aequalis crk alteri mediarum ya, 
avi fecf non eit ecqualis ipfi av, quia* maior eft , ergo aqualis eric ipfi 7tctdl 

ay. 

Et quoniam reGangulum yak, hoc eft yav aquale eft rc&angulo um-i* 
eas, eritay ad a e,vt asad av, led ay cum fit aqualis a f, maior 
eft quam a e , ergo & a s maior trit quam a v , itaque quatuor propor- 
tionalium ay,ae,as,av minitpa erit a v , & * confcqucnter maxima a y , 
vnde xv compofita ex maxima, & miaixt» * maior erit, quam se com- 
pofiucxfeliquis. • . " •. •- . , . • ***• 

T 3 Et 
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£c quoniam eft vt A G ad A C * ira E B adB S, & it 
ad A y , er* A V ad A y , vt E B ad B S. & conugrte/itjo 
SB ad B E , & componendo vt y V ad V A , ita erit $ 
oftenla di maior quam S E , ergo & V A hoc di H k rr 
atque eadem ratione oliendetur maior omnibusahjs ,qu, 
qualis A k >erit quoque omnibus maior, itaque vtraque t 
igitur rectarum A.k , F C maxima elt omnium , qu« ac 
nent,& inter circumferentias 
A BC,KF interi jciuntur.quod i y - • ; 'Y 

di primum. . 

Deinde producatur M A do- ^ K R» ^5 /i\ 

'pietum a* c 3 /j.\ 


nec fc-cet circulum com 
FED in R , & conneCtatur AD / I \ 

GR, eique parallela agatur T)V o / / \ 

CN fccans MR productam LF 2 / I \ M 
in N . ReCtangulum igitur / 

• M A N * sequale eric quadra- j jrfk 

to A I, hoc eft quadrato A M: I f/ 

funt enim «quales A I , A M, ^ / W 1 

ex confiruCtione . quare A M — r — r? 

«qualis erit ipfi AN. & cum «S ^ 

• fit fcCtangulu FAX* «quale 

quadrato AI, hoc eft quadra- S V 

to A M, proportionales crunc 

AF,AM,A x.-funcautem & in«qua- V 

les , quia A F maior elt, quam AM, A i 

ergo xFcompofita ex extremis ma- j \ aG 3 

ior erit , quam dupla media , hoc eil / \ C F 2: 

quamMN. * j \E1C: 

Et quoniam eft vt AGad AC, ‘ita / \ 

F C ad c x , & * ita M O ad O N : eric j 
F C ad c x , vt M O ad O N. & con- / K '//')( 
uertendo vtxcadCF,ita N O ad / V 

O M .& componendo vtXF ad FC, / (f W/ "V \ 
ita erit N M ad M O . fed X F oftenfi, / f/ A f J \ 
di maior quam N M , ergo & F C 
maior erit quam MO. y$P y^^r 

Eadem ratione quoniam redangu- 
lum y A k * «quale eil quadrato A I, m 
lioc eft quadrato A M , proportionales y/y / 

erunt y A , A M, & A K, hoc eft & . 

AV: iunt autem & in«quales ; ergo 0 

X V compofita ex extremis maior erit, quam MN, media videlicet duplat 
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A Ftquoniam efl vt A G ad A C , * itu A K ad A y , & * ica M O ad O W : eric ” 
v(Ak, vel A Vad Ay, iaMO adON » fk^conuerccndo vt y A ad A V, 
jt.iNOadOM.& componendo vty V ad V A, itaerirNM ad MO: kd’ 
y V ottenfadt maior , quam NMjergo & VA hoc dt AK maior erit 
quam MO. 

Similiter quoniam re&angtiium EAS iquale ctt quadrato Al,*hoc eit 
quadraro A M , proportionales erunt A E, A M , A S , iunt autem , S; iiw. , 
quales , ergo S E compotiti ex extremis maior erit , qaamdiipl i meaiahdc 
eit quam NM. Ec quoniam dii vc A G ad A C , * m E B ad E S , Sc ' ita ; '**• *» 
M Q ad 0 N : erit E B ad B S , vt M O ad O N . & conucrten jo vt S B ad B E 
ita N O ad OM .& componenda vcSr. adE B, ka erit NMadMO, led 
B S E maior di, quam NM,vt demonllrauimus. crgo&EB maiorem, 
quam MO . acqueeadem ratione oltenStmas 'omnes aliasomaioiBs cile ipla 
M O . Minima dt igitur M O qmniUBl.qus ad punctum A pertinent, Sc, 
inter circumferentias A BG *.K Fnuar^ciuutur . quod di fecundum . 

Pol tremo ducatur a puncto, A aharceb APE iccaas cncuiafertntiasi 
ABC,kF in punctis PL, fintque P L, BE ex eadem pane minime 
O M , atque (k“^t ,ipd OM propinquior, qua afe Bfl AdcSde produca- 
tur L A donec jacet circhbm PHD complccuiti inDQk, St connectatur 
GQj. eique parallela ducatur cz occurrens L conukuatie m z: erunt OT0| 
igitur* aqualia reCtangulo. EA Z, F AS ,acptoinde prapottiooalcs A L, l{ ' n ' ,7 ■ 
A E , A S , A Z,. in prima qurJem figura vbi At, AE^xi&unc inter re- 
G das A M, Att. hc argumentor , icd A L maior e!t quam AE , ergo & 

AS maior erit quam AZ. Et quoniam reCbnguhiki £"A S * atquale ell u ‘"' ,7 ' 
quadrato A X , hoc dt quadrato A M , propornoi>dlis erutu A B ,AM, 

AS; led A E minor eit quam A M, ergo Sc/A Ei minor erit qua-rL. 
ASiacqueadeo AS nvkorerkquam AL, St Muliolumaio r qiuni-AE i 
atque dt maior quam A 4 , vrdemoriftrauimus , iuqA? -A S maxima erit 
quatuor proportionalium at, a e , a s. , . a z , & per coniiquens . A E nn- 
nimavnde 0 E compotitae* maxima, &; rnrnuna nuioreric quam ZL >h«m 
tompofica ex reliquis , hoc eit Z L minor quam SE. 

In fecundavero figura vbi AL,AE exiitunt interofedas arn», af,ar- 
gumentorm hunc modum, led al minordl quam ac,. ergo Sc a s jtu- 
P nor erit quam a z , & quoniam rc&angufam ci s 1 rquuic cll quadrato *»• 

a i , vel a rit, proportionales erunt ae , am , a s; fod a e Iftaioieft quam 
a m , ergo Sc am maior erit quam as, itaque as ©inor erit qnam-al» 

& mulco Shinor quam a e, atque eit minfcrqudn az,vcdemonftrauimus; 
itaque as minima erit quatuor proporcMUjiiiniha 1, a c, a s , a z, & con- 
tcquenter 'ac trmiirra . qparc s e compotita exjnaxima , & minima r \?»“ 
maior erit quam ZE compotita ex reliquis , JiOcdt zl itunorquam n- 
quod quidem demonltrauimus Sc fiipra . / '■ " , 

At quoniam in vtroquecafu clt, vc ag adure,* ita cb ad b s\ & ita 
E? «d PZ, ua Eli ad J8S, &conutrkndo vr ZP. ad Z L, ita SB 
--i ad 
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ad B E . & componendo vt Z L ad L P , ita S E ad E B; fed z L dftenfa e(l mi - A 
nor quam S E , ergo & L P minor erit quam E B . Propinquior igitur mini- 
mae minor cll remotiore ex eadem parte . quod tertio loco erat oilendendum . 

Corollarium . 1 ; 

C Vm igitur propinquioresmini mre remotioribus ex eadem parte mi 
noreslint, manifeltum eft A K maximam efle omnium , quar intee 
circumferentias aO , KM interijciuntur. Earum autem , qui in- 
terijciuntur inter circumferentias O C , M F , maximam elle C F . 

i Compofitio feptimi Cafus . 

S int dati duo fcmicirculi aB C , D E F , quales in prifcnti Cafu ponun , 
tur . data autem reda linea V Z. Oportet inter circumferentias a B C » 

D E F ponere redam lineam iqualem V z > ita vt ad punctum a pera- 
neat. Oportebit autem ipfam V z non elfe maiorem, maxima redarum, qui 

1 AD 4- 

4 AC 8 
3 CF C 
hse AI 
I AG 'L 
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Liber Quartus , uj 

£ ad pundum a pertinentes inter circumferentias a BC,DE. F interi jciunrur, 
neque minorem minima jquse autem /ic maxima, quoque minima , iara cft. 
demonliratiim. Ducatur ad A F perpendicularis A K iecans circumferet!* 
tiam DEF in k, St fi quidem data VZ fit aequalis maxima’ . fa&um iam e*ic 
quod proponebatur .etemm maxima ettea , qua; maior efl redarum AK, 

F Cjfi vero fit squalis minima', minima autc fit ea, qua minor ell ipiaru A k, 

F C , itidem fadlum erit , quod proponebatur, ied fi neutra didarum A K) > 

F Cfic minima, inueqtammjma Problemati /ausfiec . inuentioagterv mini- 
ma coiitiat ex Lemmate 14. Si aurem V Z minor fit maxima, maior minima 
lumatur ex ccntrocircqli D E F , quod fit T reda TG aqualis TC, St* fiat 
vc A Gad A C, ita quadratum Akad aliud quadratum quod fit AI."-, f 
g Similiter fiat vc AG ad AC, ita Vz ad aliam , qua fit z L . & 

VL coropofita ex V Z ,Z L fececur bifariam 111 N. cum igitur* qua- 
drato V N auforendu m fit quadrarum A I > vt Porilma iubet , delcribacur in. 

VN Icmicirculus, mquo accommodetur V S aquali* A I infra oftendetur 
minor quam VN, deinde connedatur SN. quadratum igitur YN luperat 
quadratum VS quadratoSN , angui usetiim V S M in lemicircula rp&us eft 
itaque reda VN auferenda ell, vel addenda reda aqualis N S , fic Porifma 
fieri iubet, auferatur ergo, yeladdptur .prout Xequencia praecepta docebant . 
eaque diminuta , vel arida fit V P ; cui aqualis a pundo A ad circumferen. 
tiam k F ducatur red i A L: iecans lemicircuium A B C in B , ipiam autem* \ 

V P non e fle maiorem quam A F , nec rpmoremquam A K , quatuor icquen* 
q tia Lemmata oilendent. iam fada clt conlbrudio quemadmodum Porifma do - 
cet . Nuncoltelidemus L B aqualem. elfe V zdata. 

Producatur E A donec ieccc circulum F EP completum in H . Sc centra 
N interiiallu N S, vel N P circulus delcribacur iecans redam V L in Q. is cir- 
culus tangit redam V S in &, vnde quadratum V S ’ aquale erit rect angulo 
P VQ^vcl V PL, feq quod idem ell redangulo V P^ Lz, minus redan- 
gulo V P z : pundumemm z exillit in reda V P , vt quutqor (equentja L«m- 
maca oflendent . Si igitur fiat vt A C ad A G , ita vtraqw? squalitatis pars ad 
alias parres , itidem manebit inter eas parces squalitas figitur quoniam cftvt 
A G ad A C ita quadratum A kad quadratum A I, «c conilrudione,eritcon» 
ucnendo vt A C ad A G > M quadratum A I , hoc eft quadratum V S ad qua- 
D dratum A k, quadratum igitfir A 4 erit vna pars aequalitatis , altera vero pars 
fic inuenietur, . — / \ 1 r~-r 

Fiat vt A C ad A G,hoeeft vtLZadzV, ita Pz ad atam ^qu? fit z Aii 
erit Z M minor , quam z V , quoniam & P z minor c|l , quam L z,led Vt P z 
ad z M, ita eit redangulum VPz pd rcdangulum Y, P* Z A* : fijijt fipim ci^f-’ 
dem altitudinis V P : ergo vt A € ad A G , ita erit redjjaaguW > V Pz ad rc- 
dangulum VP , zM. >• , ■. v ; j 1 . 

Et quoniam cil vc A G ad AC , ita V z ad z L ex tjpilfeddionc , crftcon- 
uertendo vt A C ad A G , ita L z ad z V ; ied vc L z ad S V ,.it;i «ft 
lum V P,L z ad redangulum P V z eamdem enim habffit^titudine^lV.P.em' .. .. ,, 
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govtA Cad AG, itaeritrcdaftgulum VPLz ad redangulum P V z : fcd A 
vc A C ad A G j ica oltenliim clt redangtllum V P z ad redangulum 
VP, zM, ergo vtredangulum V P, Lz aJ redangulum PVz,itarc- 
dangulum VPz ad redangulum , V P , z M . nempe vt totum ad torum, 
itaablatumad ablatum; quare vt * totum ad totum, ita erit & reliquum ad re- 
liquum , hoc ell vt redangulum VP,Lzad redangulum P V z, id elt vt 
AC ad A G, ita redangulum V P,L z minus redangulo VPz ad redangu- 
lum P V z minus redangulo V P , z M . itaque redangulum P Vz minus 
redangulo V P, 2 M erit altera pars aequalitatis. Quadratum igitur A K , 
hoc clt redangulum E a H , aequale erit redangulo >P V z minus redangulo 
V P,zM.hoc ell xquale erit redangulo P VM, led P V xqualis clt A E ex 
conltrudione j ergo & V M aequalis erit AH.- B 

Denique connedatur BC, cui parallela agatur G R Iccans A E in R : an- 
gulus igitur a R G , aequalis elt angulo a B C, & ideo redus, quia & iplc a B C 
in lemicirculo rectus elt . vnde * aequales fuut E B, HR : fumatur autem Bx 
aequalis a R ; reliqua x E aequalis erit reliqui a H , hoc elt ipli V M ; led a E 
aqualis clt V P , ex conltrudione , ergo & reliqua x a reliqua: M P z< 
qualis erit. 



Et quoniam fimilia funt triangula aBC, a RG, anguli enim aBCj 
a R G funt aequales, quia redi & angulus a communis clt verique: erit vc 
a C ad a G , ica a B ad a R ; led vt a C ad a G , ita clt quoque P z ad z M, 1 
eX conltrudione : ergo vt a B ad a R , hoc elt ad B x , ita erit P z ad z At. 

& componendo vt a x ad x B , ita P M ad Mz; led xa prima oltenla ^ 
clt aequalis tertii PM,ergo& fecunda xlj aequalis erit Mz quarti, led 
E x oltenla elt aequalis M V, ergo tota EB toti Vz aequalis ent* Poli- 
ta elt igitur inter circumferentias k F , a B C reda E B aqualis datae Vz, 
eaque ad pundum a pertinet, quod erat faciendum . 

At vero redam a I mi- 
norem elfe, quam VN hc 
demonltrabimus . Primu 
habeat a D ad a F non 
minorem rationem , quam 
a G ad a G ergo a I non 
* erit minor , quam a F : 
atque FC' minima erit 
omnium interceptarum in 
ter circumferentias aBC, 
k F . Connedatur autem 
G k , k D , quibus paral- 
leli agantur cy,yx feca- 
tes a K , a D continuatas 

in pundis y x . redangu- . 

lumigitur Fax* aequale/ 
erit 


aogle 
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A erit quadrato AI i & ideo proportionales erant F a, tl, a x: quare Fx 
compofita ex extremis non erit minor quam a 1 dupla. 

: Ecquoniam eftvc aGad aC,*ira.FC #d c*,&ita Vz ad zL,ex -r 
conftrudione , erit vt F C ad C x , ita V Z ad Z L » & permutando vt F Cad 
V z , ita er«G x ad z L « & cordcquentcr * na F x ad V L , omnes videlicet 
antecedentes ad omnescoqfequcntes : ied FQ cum & omnium intercepta- 
rum mtnima, minor eft, quam Vz i ponitur enim Vz maior minima » , 

ergo & Fx minor erit, quam VL; led Fx oftenfa eft non minor, quam 
dupla AI, ergo & Ai dupla minorent , quam ipla V L , & conicqucn- 
ter A I iimpla minor quam VN, dimidia videlicet ipfius V L» 

Sed habeat ADadAF minorem rationem , quam A G ad AC. Vel 
B igitur lemicirculus ABC extenditur vitra centrum circuli D E F, quod eft 
T, vel non extenditur. Primum non extendatur,*; connedatur GK, et 



que parallela agatur Cy fecans A K in y , & producatur kAdonecIecct 
circulum F E D completumin P . Quoniam 
igitur redangulum y A K * iqualc eft quadra» - F 

ro AI, proportionales erunt y A , A F , A K . ! ‘- ^S. 

quare compofita ex extremis y A , A K, hoc eft -/ V v. \ 

reda y P, non erit minor quam A 1 dupla. / \ 

Et quontam eft vt A G ad A C * ita A k ad jj ' 1 

A y, & ita V z ad * Lex conftrudione, erit vc , fA f \ ■ G. - p 

ak hoceft. AP ad Ay,ita Y z adzL, & ,\ .• V N 2' L 

C permutando vt A P ad V z , ita A y ad z L , & \l * 1 1 'V . ' 1 

conlcquenter * ita P y ad V L , hoc eft ita omnes .y P ‘ 

antecedentes ad omnes conleqdentes-, led aP E 

cuiiqualis eft ak, qui eft* minima interce- /'v 
ptarum, minor eft quam V z , ponitur enim. \ 

V z maior minima : ergo &Py minor erit qua A t p 

VL, led Pyoftenfa eft non minor, quam du- V G 

pia a I . ergo & a I dupla minor erit, quam VL, ^ 1 - - 

& conlequenter a I fimpla minor , quam V N » . 

dimidia videlicet ipfius VL. 

Sed extendatur lemicirculus aBC vitra cen- M 

D trum T.ergo aG minor erit, quam aC, &c ¥■// 

per conlequens a k minor quam a 1 . eft enim vc /f / \ 

a G ad a C , ita quadratum ak ad quadratum. 1 l 0 /' \ 

ai ex conftrudione . Cum itaque a I lit maior ,. y \ i \ 

quam a k , minor autem quam a F , poterit a ' 'F 

puncto a ad circumferentiam k F duci reda sS 

aMiqualis a I. Ducatur igitur aM fecans le- ^ n ■ f - 

miarculum aBC in O . ergo * M O erit mini. |^ . 

rna omnium , quae ad pandum a pertinent, & n. 

inter circumferentias aBC,KF intenjciutuur. Producamr autcm Ma 
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donec fecet circulum FE D completum in H >& iungalur GH,cuipa- A 
rallela agatur CR fecansMH continuatam in R. Red angulum igitur 
M a R * aquale erit quadrato a I, hoc elt quadrato a M, quare aquales erunt 
aR, AM. 7 “ 

Ecquoniam eft vc aG ad aC, *ita MO ad OR, Scita Vz ad zL cx 
conftrudionc , erit vc M O ad O R > ita V z ad zL, & permutando vt M O 
ad V z , ita ORadzL, & confequenter ita^MR ad VL, omnes videlicet 
antecedentes ad omnes confcquentes : fed MO, cum fit omnium interce* 
ptarum minima, minor eft quam Vz; ponitur enim Vz maior minima,, 
ergo & M R minor erit , quam V L, & per confequens A M, vel A I minor, 
quam V N dimidia , videlicet minor quam dimidia, quod erat oftendendum. 

Quo autem Calu reda: V N auferenda fit redi a sequalis N S , quoue ad- 
denda , ratio his conftat prxeeptis . 

* / * i 

Praeceptum I. 

S I ratio ADadAF non fit minor ratione A G ad A C , redae V N au- 
ferenda eft reda zqualis N S . 

Praeceptum 1 1. 

S I vero ratio AD ad AF minor fit ratione AG ad AC,& femicir- 
culus ABC non extendatur vitra centrum circuli D E F , reda: V N 
addenda eft reda aequalis NS. C 

Przceptum III. 

S I autem femicirculus ABC extendatur vitra centrum circuli D E F, 

& Vz data non fit maior minore redarum a K , F C , rede VN po- 
terit fiue addi, fiue auferri reda squalis NS. m hoc emm Caiii reda datx 
Vz «qualis poteft aptari inter circumferentias a B C , k F ex vtraque parte 
minimz, & ideo duobus modis Problema abibiui . Nam fi auferatur aptabi- 
tur ea reda e regione a K jfiveroaddatur,aptabitureregionc FC. 

- Praeceptum IV. 

S I vero V z data maior fit minore redarum a k , F C ; reda ipfi V z 
aequalis poterit aptari inter circumferentias aBC,kF ex vna tantum, 
pane minimae nempe e regione maioris redarum a k , F C . itaque exiftente 
a K maiore quam F C redz V N auferenda eft reda aequalis N S , exiften- 
te minore , addenda . Nuqc ©ftendam redam V P iiimptam quemadmodum 
Praecepta docent non efle maiorem, quam aF, nec minorem quam ak, 
atque pundum z exiftere in reda V P . quo circa quatuor Lemmata propo- 
nuntur , quorum primum pertinebit ad primum praeceptum, fecundum ve- 
lo adXecundum ,& fic deinceps . t. . . . 

Lcm- 
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A Lemma XXII. 

Sic ratio A D ad AF non minor ratione AG ad AC. Dico V P dif- 
ferentiam redarum V N, N S minorem efle, quam A F , maiorem quam 
A k > & pundum z exiftere in ipla V P . 

C '"' Onncdantur enim G k , k D , quibus paralleis agantur e y, y x Ce~ 

. cantes A k a D continuatas in pundis y x . 

Quoniam igitur eft vt aGad aC,* ita FC ad CX, &ita k-.., 
V z ad z L ex conftrudionc , erit v z ad z L, vt F C ad C x . & permutan- 
do vt Vz ad FC>icazL ^ 

ad C x, &ua quoque 
V LadFx : eft enim vt 
g vna antecedentium ad v 
vnaconfequentium ,ita 
ces antecedentes ad oes 
cofequentesjfed V z po- 
nitur maior, qua FC;eft 
enim FC minima oium 
quae inter circufercntias 
aBC, K F intercipiun- 
tur. ergo & v L maior 
erit quam,? x. 

Et quoniam arquales 
q funt V N , N L ex conftrudionc , & atquales quoque N Q, NP , vt femidia- 
metri , ergo fiunt quoq; squales V Q, L P, quare rcdangulu m P V arqua* 
le eric redangulo V P L,fed rcdangulum P V Q ‘squale eft quadrato V S, hoc i« «mij 
eft quadrato a I , cui quoque squale eftredangolum Fa x} ergarcdangulum 
V P L squale erit redangulo Fax; quare proportionales erunt V P, F a, a x 
P L . fed V L compofita ex extremis oftcnla eft maior quam F x copipofica- 
cx medijs, ergo altera* extremarum v PqiPL, maxima erit:, altera minima •, 
fed V P minor eft quamPL, ergo ipla VQnminimaxrit, atque adeo minor 
quam A F. quod eft primum . mtup , jiu aor, ■ 

Deinde compleatur circulus F E , B R , quem K A produda fecce in R . 
Quoniam igitur eft vt A G ad AC, ‘ita At K adiAy>&:ira quoque Vsad zL le ”' ” 
ex conftrudionc: erit vt V r. ad z L, ita JMPhdH eft AR ad Ay. >& permutan- 
do vt v z ad A R , ita z L ad A y. & con^quenterllta V L ad R-y , omnes vi- ■»<•« 
delicet antecedentes ad omnes confequanresifed.Vzininpr eft quam A R;po- 
niturcnimzv minor, quam A k, qus eft ' maxima omnium intercepta» in- 
ter circumferentias A B C, K F: ergo 6t V L minor erit, quam R y.t ‘ ■ V 
Et quoniam rcdangulum P V QjfeuVPL* squale eft quadrato VS, 
hoceft quadrato AI , cui quoque* squale. eft tredangulum. yaK, hoc eft 
yaR;*qualiaeruntredangula VPLvy-A®i^&rd co propottionafes VP, 

Y A , a R , P L : fed V L compofitae*. excremu.oftcnfe eft minor , quam 

V Ry 
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*k« .«.huiui r y eompohta ex medijs , ergo* altera mediarftm y A > A R maxima erit , A 

akcrajninimajleci A'y maior fjiquam A R j«r!go»pla AR mininoa erit, 

&; per coukquens VP maior quam A R , hoc cit quam Ali, quodciiic- 
cundum , . *1 V •' :t r;: atriis 3 r r jii: ■ • J < r. 

Denique cum ' t V P maior ^quam A k , ipfaqiir A K maior quam V Z, erit 
V P multo maior , quam V Z . ; atque adeo pundtum Z critin retia V P. quod 
Yltimo Uk:o erat oltendcndunu , * • . - -■ ■ 

i Lemma xxllt 3C5r : 


lem. \ 1 . 






c c -i 

fi r<ttii 
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Sit ratio A D ad A F minor ratione 
A G ad A C,& (emicirculus ABC non 
extendatur vitra centru circuli D E P. 

Dico V P compoiitam ex V N, N S mi 
norem efle,quam A F, maiorem quam 
a k , & puntSum z exillere in ipfa 

vp, — •'■'! ? — - 

Qjnnetiantur enim G k*lcD>eis- 
que parallelas agantur C V , y x > fe- 
cint cs ak , A D in punais y X . erit 
igitur vr a G ad ACv*iia FC ad 
Cx: fed ita efl quoque VZ ad ZL 
ex conftrutiione'; ergo vt V Z ad Z L, 

(35C: & permutan- 
do' ve. y>Z ad E ; C, iciZht adCx; .(y; , 

$r-Jt3 ' * < quoqup V L. ad: 'FX, om r •• . 
nes 1 'videiicet antecedentes axi 6m— 
nes cMlequentes <*ioi»;YL8jopooitur . ... s _ 
mm©r .quam FG >!;eit!cniiri F C.y dn 
maxima .omnium., quacinter circum-, . n i 
fetemus A B.C , ( X;uF:(inteiij<jutt-;>ni 
tur ; ergo & V L minor erit , quam 
FJfcli 303?! t. ih in A 
..Et quoniam asquales 
N L* 6c. xquales quoque N 
vc. femidiametri ergohunc. quoque 
aequales V 1*, L Q^. Quarc tcdan- 
gultum:. P V jQ^ arquale enc rciiangti- 
lo V P L j iod rectangulum P' V Q 

°d lj 

aquale clJj quadrato V S', hbceit p 
quadrato AJ, cutquoqut.*.jequaldeft *, 'v, .. - m 
rechngulunnF A X., ergo reitangulu ! C J 7 
VrL aequale erit re «Sango loE A X ; tHOj .j. . 
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A quare proDortionales erunt VP,FA,AX,PL; fed vL compofita ex 

extremis oitenla eft nrthor , quam F X compofita cx medijs, ergo * altera me -tat., a»,* • 

diarum FA ,a X maxima erit , alcera minima . itaque A F maxima erit quip- 
pe qua: maior eft , quam A X , & per confequcns V P minor erit quam a F . 
quod eft primum. ' ■ . ‘ 

Deinde compleatur circulus F E D , quem K a produ&a fecet in R . 

QOoniam igitur eft vt A G ad A C, ita* a k ad a y. & ita quoque V Z ad z L i,™.,, 
ex conltructione ; er;t vt V z ad z L , ita A K , hoc eft A R ad a y . & permu- 
tando vt V z ad A R , ita z L ad a y > & * ita quoque V L ad R Y , omnes vi. 
delicct antecedentes ad omnes confiqucntes . fed V z maior eft quam A R , 
ponitur enim V z maior quam A K qux eft minima interceptarum inter cir- u*-» 

B cumferentias A BCjK F. ergo &VL maior eritquam Ry . 

Et quoniam reitangulum P VQ,vel vPL xqualeeft quadrato VS, feu , <m ij 
quadrato A I > cui quoque ‘aequale eft reitangulum y a k , hoc cfty a R, erunt u "- ‘r 
aqualia redangula V P L , y A R , & ideo proportionales v P , y A , a R,P L. 
led v Leotiipoiita eat extremis oftenfa eft maior, quam yR compofita ex me- 
dijs, ergo altera* extremarum vP ,PL maxima erit , altera minima i led v P TE?, a huiw 
maior $ft. quam P L, ergo ipfa v P maxima erit, & per confequcns maior qua 
A R, hot eft quam AK, quod eft fecundum . 

Rurfosquoniameftjjc AGad AC, ita quadratum A Kad quadratum a I, 

& ita v! Z ad Z L . vtruraque ex conftru&ione , erit vt v Z ad z L , ita quadra- 
tum. A K ad quadratum A I , hoc eft ad quadratum v S , vel ad * reitangulum ,< mdj 
C P vQ^feu ad re&angulum v P L : fed vt v z ad z L , ita eft quoque qua- 
dratum y z- ad redtangulum v z L , eandem enim habent altitudinem v z . 
ergo vt quadratum vz ad reitangulum vzL, ita erit quadratum A k ad 
feCtangtfium vPL. fed quadracum v z maius eft quadrato A k , poni- 
tur cmm re^a Vz maior, quam AK, qua: cll minima interceptarum , 1cm>j 
ergor & «dangdliim vzL maiuserit rediangulo vPL. quare punitum 
z propinquius erit ipfi N, quam punitum P, atque vtrumque exiftic in 
medietate NL .' ergo punitum z erit in reita v P. quod vlumo loco 
erat oltcndendum .“u/ - \ 

r ' Lemma XXIV. 

— • ' ■* i -i • 1 ■ » - J 7 Z’ I - . - - • - • • * - . 1 « ff ; 

D Rarfus-fitratioi A D ad A F minor ratione A G ad AC. fed femicirculus . 

ABC extendatur vitra centrum circuli D E F , & data v Z nom fit maior 
miriore retiarum A,K,F C 1 iDieo neqiie differentiam rectarum v N, N S , 
neque coropofitam er ipfis minorem die quam AK, aut maiorem quam 
‘ - A F:'& punctum z exiftererin ipfadiflerentia. 

‘ Sit V P differentia redtarum ' VN,N S,VQ^ vero aggregatum earun- - 
dem, & compleatur circulus FjE,DR,quem ka produdta fccct in R, 
iuhgantur Gk,KD , eifque parallela: agancur C Y , YX, 1’ecantes 
*A K$AB productas in punitis Y X . erit igitur ve A G ad A G, 

V i ita 
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* ita A K ad Ay:fed ita eft quoque VZ A 

ad Z L ea conftrudtonc . ergo vc V Z ad 
ZI*,itaerit A K, hoc eft AH. ad A y. & 
permutando vt V Z ad A R , ita ZL ad 
^ y ^ confequencer * ita V L ad R y } 
omnes videlicet antecedentes ad omnes con- 
(equentes . ied V Z non eft maior quanto 
A R , ponitur enim V Z non maior mino- 
re redarum a k , F C . ergo neque V L ma- 
jor erit quam Ry. 

Et quoniam redangulum P V Q , hoc eft 

V P L ( funt enim atquales V Q^, PL ) x- 
'“ ,m quale * eft quadrato V S, hoc eft quadrato 

' 7 A I, cui quoque * squale eft redangulum 
y A K , redangulum V P L squale erit re, 
dangulo yak, vel y a R , & ideo proportionales erunt VP»ya,aR, 

P L. Ied V L compofica ex extremis oftenia eft non maior, quam y R 
“'■‘•‘““eompoiita ex rocdijs. ergo fi eft minor, erit * altera mediarum ya, ak 
maxima , altera minima, ied a y maior eft quam a R, crgoipla a R, 
hoc eft ak , minima erit : & per coufequens V P maior quam a K. Si 
* vero V L compofitaex extremis aqualis eft y R compofits ex tnedijs, 

* minor extremarum minori mediarum squalis erit . hoc eft VP aqualis 
a R , vel a k . C 

,£c quoniam V P minor eft quam V S , hoc eft quam a I, ipfaque a I 
minor quam aF,cric VP ipfa aF multominor. Reda igitur VP dif- 
ferentia redarum V N , N S non eft minor quam a k, nec maior quam a F. 
quod eft primum, . 

u*, r Simili ratione quoniam eft vc aG ad aC,* ita FC ad CX, «C 
ita V Z ad z L ex conftrudione . ergo vt V z ad z L , ita erit F C ad 
CX. & permutando vt Vz ad FC,ita erit zL ad CX,& ita* quo- 
que VL ad FX omnes videlicet antecedentes ad omnes conlequentes. ied 

V z non eft maior quam F C , ponitur enim V z non maior minore re- 
darum ak, FC. ergo neque V L maior erit quam FX. Et quoniam re- 

itm.it dangulum FaX * aquale eft quadrato a I , & reda ai minor quam. a F: D 
erit a X multo minor. 

Rurfus quoniam rcdangulum QVP ,hoc eft V QJL, funt enim aquales 
j,. terni V P, Q L/ aquale eft quadrato VS, hoc eft: quadrato a i, cui quoque* squa- 
j e e fl. re^angulum FaX. ipfa redangula V QL, F aX aqualia erunt , & ideo 
■s.fc«i proportionales* V Q» F a,a X,QL: ied VL compofita ex extremis ofirnfa eft 
Tkc.ia.iui non maior, quam F x copufita ex medijs. ergo fi eft minor erit altera* mediaru 
Fa,ax. N axitna, altera minima . ied ax oilcnfa eft minor quam a F, ergo 
Fa maximaeric. quare VQ minor quani aF. Sivero V L eompofit? ex 

extre- 



. Digitized by Google 



Liber Quartus . iff 

A extremis iqualis eft F X compofita; ex niedijs, * maior extremarum mai 0 ri TI,c ' ]i '*" 
mediarum squalis erit, hoc eft V Q^qualis A F . 

Et quoniam eft vt A G ad A C , minor nempe ad maiorem , ita quadratum 
A K ad quadratum A I, ex conftrudione , quadratum A k minus erit qua- 
drato A I . vnde & reda A k minor quam reda A I , hoc eft quam reda 
V S ; fcd V Q maior eft, quam V S, ergo multo maior enc qua m A K . Reda 
igitur V Qjiompofita ex V N , N S non eft minor , quam A k , nec maior 
quam A F , quod eft fecundum . 

Poftrcmo quoniamcft vt A G ad A C , ita quadratum A K ad quadratum 
AI. & ita V z ad z L vtrumque ex conftrudione , erit vc V z ad z L , itji 
quadratum A K ad quadratum AI, hoceft ad quadratum VS, feu ad re- 
B dangulum E V Q, vel v P L. ledvt vz ad zL ita* eft quoque quadra- 
tum v z ad rcdangulum v zii ; funt enim ciufHem altitudinis v z . ergo vt 
quadratum vz ad rtdangulum vz L, ita erit quadratum Ak adredangu- 
lum v P L . fcd quadratum tv z non eft maius quadrato A K : ponitur enim 
reda v z non maior minore redarum A K, FC . ergo fi eft minus erit, & 
rcdangolum vz L minusbedangulo v P L . quare pundu i3* propinquius 
'erit iph N »quaro pundum Z:, atque vterque exiftit in medietate v N . ergo 
pundum z erit in reda v P. -Sivero quadratum v z aquale eft quadrato Ak; 
erit & redangulumv zL. -aqiiak redangulo v PL .quare pundum Z idem 
erit , quod pundum P . iiaque zerioin reda v P.. quod vlumo loco erat » i 
offendendum . ■" \ s / i.O ; .3i .3 _> 



. J. 



Scholium . 




Ex demonftratis patet fi AD ad AF minorem rationemhabeat quam 
«A G ad 'A Ci, &,femicirculus ABC extendamur vhrii centrum circuli 
D E F , acque.dkl v 2 non fit maior, minore redarum A k , F G', Probie. 
ma duobus mod is pofte abfolui . Nam fi a pundo A- ad circumferen- 
tiam K PdUcarur reda «A- M aqualis A I , vel v S fecans lemicirculum 
AB Q in 0 . erit M O * minima omnium , qux inter circumferentias 
A BC,kF intercipiuntur , Et quoniam v P differentia redarumvN,N S 
oninof eft, qu£hrv<S, hoc eliquant AM, non r autem quam A k , yt de- 
monftrauimBs ,'poteric i pando A ad circumferentiam K M duci reda ■ > 
O AE’*qoaiisvPi. .n.-.-L; -...u:-. .1 >■ r.Qoq noj j V . 

' Similiteriquoniam' r^da compdfita ex vN,NS maior eft quam - 
V S, hoc eft.quam» A M y non autkn quaTn [ Ai* , vcdemonftrauimus • pote- 
rit a pando Ar iadiircumferentiam MF^uoireda A - E aquahs;vQ j' 

Itaquc iireda A E ducatur, squalis vPyapcabitur redaxquahs data v z 
inter circumferentias K M , A O . fi vero ducatur aqualis v Q/, aptabi- 
tur inter- circumferdntiHs’ M:F , O C . poterit igitur aptari ex vtraque 
parte ininiras, , atque adeo-Ptoblema duobusmodis abfolui. quodJn terti» 
praxepto monuimus /j- uul '< v> , tl.suw o*. :jeri ■- ’ iph»;>A ... , 

« ' rr:: '’ J hr s 7 •RcJilfcrf.u;- • » J s «... s V ,11 V b» 

1- - ■ V } Lem- 
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Rurfus fit ratio A D ad A F minor ratione A G ad AC , & iemkircuius 
ABC extendatur vitra centrum circuli DEF; fed data VZ fit maior mi- 
nore redarum Ak,FC, & a pundo A ad circumferentiam kF duca- 
tur AM «qualis Alieftenim AI,* minor 
quam A F , maior quam A k . Dico fi A K 
maior fit quam F C > differentiam redarum. 

V N , N S maiorem effe quam A K , mino, 
rem autem quam A M , & punctum z exifte- 
re in ipfa differentia . fin minor compofitam ex _ 

V N , N S minorem cfle quam A F , maiorem 

autem quam AM. & puncturo z cx Utere in 
ipfa compofita . • i 

Sit enim V P sequatis differentiae redarum 

V N , N S i V vero arqualis compotitae er 

ipfis,& connedamur G KykD , eisque pa- 
rallela: agantur Cy=, y x fecantes A k , A D 
produdas in pundis yx,& compleatur circu* 7 1 

Jus FE, DR, quem KA produda fecet.mR ,6dfit primum A k maior., 
m»'. quam FC. ergo ipfa .A k unaxima erit omnium interceptarum inter cir- 
cumferentias A B C , k F . quare reda datse V z «quaiis poterit aptari inter 
circumferentias KM,AO. nen etiam inter circumferentias M F ,0 G cum C 
c*rou«..i fit Vz maior quam FC, ex politione •, ipfa autem F C * maxima omnium 
interceptarum inter ciicumfetentias M F,OC. 
im, tf. Et quoniam eft vt A G ad A C , * ita A K ad A y , & ita Vz ad z L, 
ex conltrudionc j erit vt V Z ad Z L , ita A k , hoc clfc A R, ad A Y . 

,, r ,-. permutando vc V Z ad A R , ita 2 L ad A y. ita * V L ad R Y * omnes 
videlicet antecedentes.ad omnes cotifequentes,fed.V 2 minor eft quam AR. 
ponitur enim VZ minor maxima Ak ..crgo.& V L minor erit quam Ry . 

Lr quoniam redanguium V V Qw hoc «11 VP, L/ acquaieeft quadrato V S, 

>"*• '7 vel quadrato A I, ciu quoque* seqbale eft rcdangulum y A K , hoc eft y A R, 

*. kni ideo «qualia eram zcdangula V.F L, yA R, & adeo" proportionales VP, 
y A , A R, P L . fed VL compofita cx extremis olfenfa eft minor quanv © 
compofita ex hiedijs;. cago * ubera raediarunty; An AR maxima erit, 
altera minima , fed A Rjrunbreft quam A y . ergo ipfa A R minima cric,& 
conlequexirer V Bmaiofqaam AR hoc eft quam A K. Ipfa na autem VP 
minorem efle quam A M patet, cute •ipfa V Eminor fit quam YS,cuisequa* 
leslunt AI, A M,cxc oultrudionc.it . ,. v . a 

Rurfus quoniam efi*v« A G ad;A G, ita quadeatum A K ad quadratu A I, 

& ita V z ad z Lvtraque ex conftratbcne erit vc V z ad zL ,. ita quadraturo 
i< <«ij A k ad quadratum A I , hoc eft ad quadratu V S, fcu ad * redangulum P V Qj 
, f«*i vel V P L. fed vt V z ad z L , ita eft * quoq; quadratum V z ad redangulum , 

- T I cum 
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A cum finteiufdcm altitudinis V z , ergo vt quadratum V z ad rediangulum 
V z L, ita erit quadratum A K ad reCiangulum VP L. (ed quadratum V z 
nuuuselt quadrato A K : ponitur enim rcCta V z minor maxima , qua: cit 
A k. ergo & rc&angulum V z L minus erit redangulo V P L. quare pun- 
ctum P * propinquius eric ipfl N , quam punitum z . itaq; punitum z erit m n». 
in reita V P . Exiltcnce igitur A K maiori , quam P, recta V P differentia* 
rectarum V N , N S maior elt , quam A L , minor autem quam A M, atq; 
punitum z exiltit in reita VP.quodcft primum. 

Deinde (it A k, minor quam FC. ergo F C 
* maximaSerir omnium interceptarum inter 
circumferentias A B C , k F . quare reita da- 
fi tz Vz arqual is poterit aptari inter circumfe- 
rentias M F, O C , non autem inter circumfe- 
rentias k M, A O, cum ponatur Vzmator^l 
quam A K, , qua: elt * maxima omnium inter- 
ceptarum inter circumferentias KM , A Q . 

Et quoniam elt vt A G ad A C , * ita F C 
ad C x, &; ita V z ad z-L, ex conitruitiono , 
erit vt V z ad z L ita F C ad c x , & permu- 
tando vt V z ad PC, ita erit zL adCx»& 
confequcnrer ’ ita V L ad F x , omnes vidcli- 

ccc antecedentes ad omnes confequentes ; fcd V z minor cft qnam F C ; poni- 
C turenim Vz minor maxima interceptarum inter circumferentias ABC, 
k F ,erga&:V L minor eric , quam F x . Et quouum rcchngulum F A x* 
sequale elt quadraro A I, & recta A I minor quam A F, erit Ajc multo minor. 

Et quoniam rectangulum QV P , vel V Q L * «quale elt quadrato V S , 
hoc elt quadrato A I , cui quoque * «quale eft regan&ulum F A x , rc&angu- 
la V QjujufE Acc: fcqualiaerunc , 8c. ideo proportionales V Q^, F A , Ai, 

QL , fed V L compoflta ex extremis oftenia elt minor , quam P x , compo- 
fitaex medijs,ergo * altera mediarum F A, AX maxima eric, alteramini- [( , e ., baj „ 
mfUtedilA* oftenia elt minor quana, jF;A- ergo:ipfa FA maxima erit, 
quare VQminorquaca,A Fi- IpiamawenijV Q^maiorem e(fe , quam AM 
mamfeltum eft , cum ca maior Jit i quani Vi, cur aequalis elt A i , yel A M 
O exconftrudione. c . t uvsi r;::j! uni I,;. (. :: 

Similiter punctum i ^«silere in.te.daVQ^ conflat. namcumfic vc AG 
ad A C, fniAor ad maipmrn ,ica V z ad z L ex conftru&ione , erit & Vz 
mino» .quam z L vndepun&uni « critinre&a V N , conlequcnter ia 
reda i.fsxifteiite igitur Ak minoci, quam FC j retia VQ compo- 
ika.es: AVjNjhJfS minor elt , quam A F, maior aupera quam A M. & pua- 
dtumi z, cxillit in ipfa VQ. quod iecunddloco eracoftendendum . 

Rcfohitio prididi Cafus quemad rooduimertij , fic quarti incidir in aequa- 
tionem de duobus terminis explicabilem , quorum non femper veerque indi- 
«tquadkara A E , lique Caius parum diftara pnedidis . idtirco eadem fere 
PH-izi %» ratione 
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ratione terminus ipfam quxfitam indicans dignofeicur; quo tamen conftan- A 
tior vndique cernatur methodus , hic quoque breuiter oftendam quomodo ter- 
minus quxfitam A £ indicans a non indicante di/ccrnatur. 

. . Propof. I. 

Terminum quxfitam A E indicantem , in /cmicirculis ad primum Prxce 
ptum pertinentibus dignofccre . 


d AD 4« 

4 AC 8 
J CF ^ 
hse A I hn* 
• AG 'i 



S it ratio AD ad A P non minor ratio- 
ne A G ad A C . 

Oportet terminum indicantem quxfi- 
tam A £ dignoicere . 

Reiumatur compofitionis figura ad hu- 
iufmodi Caftim pertinens. Quoniam igi- 
tur termini de quibus /f.quatio explicabilis 
eft funt V P . differentia redarum V N , 

NS . & V Q aggregatum earundem . V Q_ 
autem maior eft quam V S , hoc eft quam 
A I,& conlequenter multo maior quam A E, 
dc qua qusrritur ■, eft enim * A I non maior 
quam A F. itaq» v Q non indicat ipfam A E . 
ergoeam indicatvP, Itaque exiftente ratio- 
ne A D ad A F non minori, quam A G ad AC, differentia redarum v N , 1 
NS indicat A E quxfitam i agnitus eft igitur terminus quxfitam A E indi- 
cans, vt faciendum erat. Hinc Prarcepcum primum conftitutum eft. 

Propof n. ■ . T ! t ., r .M_. : 

Terminum indicantem quxfitam A E in fcmicirculis ad fecundum Praece- 
ptum pertinentibus dignofccre. ■ • . . .!'• 

; ♦*. - . • . ♦ • ■ 

1 It rado A D ad A F minor ratione A G ad A C t & femicirculus A B C 
non extendatur vitra T centrum circuli D E>F- „■> < 

Oportet terminum quxfitam A E indicantem dignofccre. Refiimacur 
compofitionis figura ad hunc Cafum pertinens. . i 

Termini de quibus xquatio explicabilis eft funt V P aggregatum redarum 
v N , N S ,& v Qdifferencia earundem . Et quoniam eft vt A G ad AC, 
ita quadratum A L ad quadratum A-Iex conftrudiorte. & A G in hac fe.- 
micirculorum poficione non minar quam AC; ergo neque: quadratura mu- 
nus erit, quadrato AI. quare nec recte 'AK mir.or , qtramreda 'AI, fei 
A E quxfita maior eft, quam A K; ergo maior etiam , quam A i , hoc eft 
quatu v S . & conlequenter mulco maior quam v Qj reda igitur v Q non 
indicat quxfitam A E. crgoeammdicat vP. Itaque exiftere ratione A D 
adAF maiore» quam AiG ad AC, & femicirculo ABC non extenlo vitra 
■ centrum 


B 


S 
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A centrum circuli DE F. aggregatum redarum VN,NS indicat qusficam 
A-E. Agnitus eftigitur terminus lpfam quxficam indicans, vt faciendum» 
erat. Hinc Prxcepcum fecundum confticucum eft. 

Propof. III. 

Terminum indicantem quaefitam A E in femicirculis ad tertium Praeceptum 
pertinentibus dignofccre , 

• . . * * r r *• r • • .» 

R Vrfus fit ratio A D ad A F minorratione A G ad A C . icd icmicir- 
culus A U extendatur vitra centrum T , & data V z non /it maior 
minore redarum A K , FC . 

B Oportet terminum indicantem quxficanj A E digno/cerc . 

Refumatur compofitionis figura pertinens ad 
huncCa/um 

Quoniam igitur eft. vt A G ad A C , ita qua- 
dratum A k ad quadratum A I , ex conftrudio- 
ne J Sc A G in hac iemicirculorum poficiono 
minor eft , quam A C; erit & quadratum AK 
minus quadrato ai . vndefie reda ak minor, 
quam reda ai, /eu quod idem eft ai maior, 
quam a k i fed rpia * a I minor eft quam a F . er. 
go poterit i pundo A ad circumferentiam K F 
C duci reda A M arqualis A I ■, ducatur igitur 

aBCmO. Aut igicur quatfira a F terminatur in circumferentia kM, vel 
in circumferentia MF.' poteft enim terminari n\ vtraque nam reda aqualis 
data: V z poteft aptari inter circumferentias femi<circulorum ex vtraque par- 
te minima: MO, cum ipla Vz ponatur non maior minore redarum ak, 
FC. fi igitur a E definirip cjfcumfercntWLkMi ^ eil, quamaM, 
hoc eft, quam a/yfcuquam VS,& muto mjnor quam , V Q_aggrega- 
tum redarum V N , N S, quot/ eft vnus£ duobus terminis de quibus A qua- 
tio explicabilis eft ; alter vero eft V P diderent ^ redarum V N , N S ■ Ter- 
minus igicur V Qnon eft idoneus ad lndicandanjia E quxfitatn . ergo cara 

indidat. VP. c f . r . 

D - Siveroquarftta a,E defiflit Kifircumiercnti? MF.ca maior eft/quam 
ai , Ceu quam, mttkoiwipjr quato S V P.. reda igitur V P non indi- 

car jpfam qu*fits pa - ergo eam jndtW ViQ, ; Qjiando igitur ratio a Dad aF 
ininordlrationci aG ad a.C» & /epiieifciilus a B C extenditur vitra centrum 
T, atijuedata.V z non eft maiorminore redarum ( a K * FC., indicat quafi- 
tam a £, tum differentia tum aggregatum redsurum VN, NS. differen- 
tia quidemcum a E definit in circumferentia k M; aggregatum vero cum- 
definit in circuroferencia MF. Agnitus eft igitur terminus quatfitam a E 
indicans, vt faciendam erat. Hinc Prarceptum tertium con/j^tutum eft. 

. i. i. a*Ji .. * . . . . - : • .. • ; . . ; , . 

n .. , • Propoi. 



Digitized by Google 



t}8 


Dc Refol. & Comp. Mathematica 



Propofi I V. 

Terminum indicantem qusfitam a E in fcmicirculis ad Praeceptum quartum 
pertinenibus dignofcere . 'i 

R Vrfiis Ct ratio a D ad a F minor ratio- 
ne aGad aC,&femicirculus, aBC 
extendatur vitra T centrum circuli 
DE F > fed dat V z fit mai6r minore redarum 
a K , F C . Oportet terminum indicantem qusfi- 
tam a E dignofeere . Facta conflruclione vt im 
ancecedenti Propofitione,imnifcftum ell redam 
datz V z a:quale polle aptari inter circumferen- 
tias iemicirculorum ex vna tantum parte mini- 
mae, nempe e regione materis redarum AK ,FC. Itaque fitprimum A K 
maior quam F C , ergo reda aequalis datat V z poteft aptari inter circumfe- 
rentias KM,AO, non autem inter circumferentias MF,OC, ctim fit 
y z jjjjjoj. q uam p c , iplaque F C * maxima omnium , quz inter circum- 
ferendas M F , O C interijeiuntur . ergo A E qua: fica definit in circumfe- 
rentiakM, & ideominor dtquamAM , hoceft quam A.I ,feuquam VS, 
& multo minor quam V aggregatqm redarum V N,NS: terminus 
igitur v Q non indicat qutefitam A E . ergo eam indicat V P differentia 
ipfarum VN,NS. t •• 1 ■ < 

Sed fit F C maior quam A k . ergo reda 
arqualis datae Vz poteft aptari inter circum- 
ferentias M F , O C , non autem inter circum- 
ferentias KM,AO,&AE quzfita definit 
in circumferentia MF, & ideo maior eft 
quam A M hoc eft quam A I,feuquamVS, 

&c per confequehs multo ! maior quam V P 
differentia redarum VN, N S. ipfa igitur y 
v P non indicat quzfitatn A E . ergo V Q_ 



Z p N 0 

! iij 


B 


aggregatum redarum v N , N S eam indicat . Cum igitur rado A D ad 
A F minor eft ratione A G ad A C 3 & fcmicirculus ABC extenditur vl- D 
tra centrum T , atque data v z maior eft minore redarum A K ,.F C , exi- 
ftente A k maiore , quam F C differenda redarum v N , N S indicat A E 
quatfitam . exiftehte vero F C maiore quam A R , aggregatum - Agnitus eft 
igitur terminus quzfitam A E indicans, vt faciendum erat . Hinc Prtece- 
ptum quartum conltitutuiri eft. 

ii Cafus. VIII, 

Kurfus vergant ad diuerfas partes dati duo femicirculi . maiorfi compleretur 
minorem includens, & reda ponenda pertineat ad angulum femicirculi 

mino- 
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muwM; ab eo angulo iemiarcuius maior minus diftcr , quam a 
, reliquo • •• • , , . , - . 

S lpr igitur tales dati duo femicirculi a b c , d e f; data autem reda I inea 
G pundo a demictatur ipii d f perpendicularis a kjvfque ador- 
cumferentiam de f . 

Oportet inter circumferentias abe, K f ponere redam lineam squalem 
ipfi G j ita vt ad pundum a pertineat . 

Relolutio 

S it iam pofita reda lineacab squalis dat* G, & ex centro circuli dei. 

. quod: lit t, ponatur cg squalis cc, & compleatur circulus fe.dh, 
quem ebproduda (ecet in fi, & ipii eh ducatur perpendicularis 


cupii Kt 


ioiii.ru. y»; 


imatinoti 


£ r g S£ J?^V L Jri^SSj[uf eidem c h perpendicularis erit 1 } cum fit re* 
dus afiguws a be in /erflidrculo . qCiarc squalis erunt h r , e b . 

, • B <- feCUI ^ a D * teItia G • ^ uar * 
ta K, Vt defigaaiafa.en: in n^ilrisaJ reiblucibnerri pertinentibus . & quaeratur 

ae.eftoiila A . eirj^' ‘a G -- A‘. l ti"cain fintifmifia triangula abe, 
6««yt AS^fl^ipait^iid^iMquod in figuris ad rdoluuonep per- 
tinentibus refpondet : Vt B ad D ita A ;ad“^ B 4i4, atqu^ adeoar 
erit — - c -d " . * , cui addita rh squali ebioca. aJi trk 4* G . ftd 

redangulaia e a h squale 'eft quadrato sic , ergo cJ ; j \ -c > *■ 

- G ih a 4* oi ‘ ? ^^li^*quabitur^K Q. «•’» ; i A r .:» 

I5ucadtur omnia in B, ergo ' r.> ;i ■ ■■■■ L • . , l .. 

B jnGinA,4* Din G in A>- D in A Qjpquabitur k Q“in B \ 

Et applicentur omnia ad D , yt Pocellas squacionis ex le iuufifiar, ergo . 
^^4 4* G in A — A squabituri^ii i - -1. . e- -lir-n 
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Sed vt Aquario facilius explicetur tranfmutcntur fradiones in integras A 
magnitudines, vt in refolutionibus praecedentium Caluum fadumelti hoc elt 
fiacvc D ad B, ita kQad aliud quadratum quod fit ZQ^eric Z Quidem 
quod . Similiter Hat vt D ad B , ita G ad aliam redam , qua: fit F » eritq. 

F eadem qua: ~ . & planum F in A idem , quod planum . feda igi. 

tur trafmutationc . . : .-y.r<\ 

F in A 4* G in A — A Q_ aquabitur Z Q. 

Vel F «$* G in A — A Q^equabicur Z 
Et explicata Aquatione. Fb,j. Gj-4**«V.(FJ-«i* G'-Q-*ZQj aquabitur A 
Vel F G — L. V. ( F * f G ; 7 Z Qj aquabitur A 

In hac quoque Aquatione A explicabilis elt de duobus terminis, Icd curru 
inomniCafunon polsitfumi vterque ad indicandam , a c quxfitanj, inter B 
fumendus fit fiuo dicetur loco . 

Porifma . 


Fiatvt ag ad ac, ita quadratum ak ad aliud quadratum quod fit ai. 
& ita reda G ad aliam redam qua: fit F , deinde dimidia: compofitte ex F , 
& G addita reda , cuius quadratum squale elt excelTui, quo quadratum ciufi 
dem dimidiae compofita: fuperat quadratum a i , fiet terminus maior . 

Vel eidem dimidiae compofits detrada eadem reda , reliqua erit ter- 
minus minor . 


Sed antequam Problema componam , oftendendumcft, qutefit maxima, 
quarue minima redaruiq , quar perpundum a tranfeunt& inter circumferen- 
tias a b c , k f interijeiuntur . id enim pertinet ad Determinationem , icd 
prius lequcns Lemma demonftrabo . 


C 


Lemma XXVI. 



Sint duo fcmicirculi ABC,DEF, quales in pttefenti Cafu ponuntur, & 
reda Ak perpendicularis ipfi FD lecet ftmicirculumi DEF,in K , 6e 
cx centro circuli D E F , quod fit T lumatur T S aqualis T C , & fiat vt 
A G ad A C , ita quadratum A K ad quadratum AI. Dico fi ratio At) 
ad A F minor elt ratione A G ad A C, & redam A I minorem cflo , 
quam A F , & fi squalis , squalem ; & fi maior maiorem ^ • '■ ^ , 

P Rimum fit ratio A D ad A F minor ratione A G ad AC . 1 ergo minor 
erit & ratione quadrati A K ' ' ' * 

ad quadratum A I : elt enim :u ■■ ^ nilt»; 1 -.u . j 

vt A G ad A C, ita quadratum a k 

ad quadratum A I j Icd vt AD adicefiST — y. — j AC -k 

A F prima videlicet trium propor- V I 

tionalium aD,a k, aF ad ternam, . V , J AK G 

ita elt quadratum fecundx .a K ad . >^v A .1.3» 15^- 

quadratum A F tertiae, ergo ratio .. . > . 

qua* 
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A quadrati A K ad quadratum A F minorent ratione quadrati A k ad quadra- 
tum A I . quare quadratum a I mtnus erit quadrato A F. vnde & reda A I, 
minor, quam reda A f.quodclt primum - 

Sit deinde ratio A D ad A f eadem, qu* AG ad AC. ergo eadem, 
erit ratio & quadrati Ak ad quadratum Ai. fedvt AD ad A f, prima 
nempe ad tertiam, trium proportionalium A D, Ak , Ati ita eft quadra- 


B 


F AI 
ACI 
AD S 


fA/ ^Vtg 




«r: i 



tum fecundat A k ad quadratum A f tertia: . ergo quadratum A I qua- 
drato A f aquale erit, vnde & reda Ai aequalis redae A f. quod eft 
fecundum . 

Sit tertio ratio a D ad a f maior ratione a G ad a C . ergo maior 
eric & ratione quadrati aL ad quadratum ai, cum fit vt aG ad a C, 
C ita quadratum aL ad quadratum ai, ex conftrudione. fed vt aD ad 
a f,ita eft quadratum ak ad quadratum a f, vt demonftrauimus, ergo 
ratio quoque quadrati aK ad quadratum a f maior erit ratione quadra- 
ti a K ad quadratum ai, quare quadratum a I* maius erit quadrato a f. 
vnde reda ai maior , quam reda a f quod eft tertium, quare eoa- 
flat propofitum, . 

Lemma XXVIL . 

I lfdem politis fit ratio aD ad a f non maior ratione aG ad aC. Dico 
a K maximam cfte omnium, qus ad pundum a pertinent, & inter 
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circumferentias a B C, K f intcrijciuntur , minimam vero f C. Aliarum A 
autem propinquiorem minimas, remotiore minorem e/Te. 

Ducatur enim per a vtcunque reda hnea EaB tecans circumferentias 
k f, a B C in pu&is E B, & copleatur circulus fE,DH,quc EB,Ka produdx 
fccent in pun&is H V,8c connedantur G K,K D,G H, quibus paralleli agatur 
C y,y X, C S tecantcs a K,a D, a H in pundis y X S. eru igitur redangulum 
•«» >r F a X * squale quadrato a I, vnde proportionales erunt a F,a I, a X. Itd a I,cx 
antecedente Lemmate, non eft maior quam a F, eo quod ratio a D ad a F poni, 
tur no maior ratione aGad aC. ergo neque a x maior erit, quam al,necideo 
'°',° ! !«"i i7rna i°r t l uam 3 F- Rurfus quoniam redangulum F a X * aquale eft redangulo 
Y a K.eric* vt a Kad aF, ita aXad a yiled a K maicrcitquam aF,ergo& 
a x maior erit, quam a y.fcd ipla a x oftenfa eft non inaior.quim a F. ergo & B 
a F maior erit, quam a y. itaq; quatuor proportionalium a k,a F,a x,a y mini- 
ma erit a y,maximaa k. quare copofita ex a y,a k, hoc eft y V maior erit, quam 
kmi * F x compotita ex reliquis . Et quoniam eft vi aG ad aC,* ita a K ad ay, & 
ita F C ad C X erit vt a K, hoc eft a Vad ay , ita F C ad Cx. & conuer- 
tendo vt y a ad a V, ita x C ad CF. & componendo vt y V ad V a, ita x F ad 
FC. ted y V oftefaeft maior qua x F.ergo & V a,hoc eit ak, maior erit quaFC. 

K.ro' im,„J)imiltter quonia*xqualia funt redagula y a K,E a S,ent vt*a k ad a E , ita a S 
‘•mi” ad a y:led aK maior eft, quam aEiergo & a S ir.aior erit, qua ay. eft autem 
& aE maior qua a y, cum fit & a Fmaior,vt demollrauin.us .ergo quatuor 
proportionalium a k,a E,a S,a y minima erit a y, maxima a k. quare topofi- 
taex ay, * K,hocetlreday v,*maiorerit,quam S E compotita ex reliquis. C 
Etquoniaeft vt aGad aC,*itaEBad B S,&ita a k ad ay.erit vt ak,hoc 
eft a V ad a y.ita E B ad B S,& coucrtendo vt y a ad a V,ita S B ad B E , 8c_ 
coponendo vt y V ad a V,ita erit S E ad E B . ted y V oftenfa eft maior , quam 
SE , ergo & A V , hoc eft A K, maior eric,quam E B Eadem ratione oftende- 
tur ipla A k omaibus alijs maior . Maxima eft igitur omnium A k.quod 
eft primum . 

iSS i? Eade ratione, quoniam*iqualia fiint redangula F A x,E A S,*proporriona- 
leseiuntA E, A F,Ax,A S.ied A E maior eft, quam A F . ergo&Axmaior 
erit, quam A S. ied cu tic A x non maior,qi>am A F,vt demoftrauimus. ergo & 
ipfa A F maior erit, quam A S: & cotcquenter A E multo maior. Itaq; A S mi- 
nimaent quatuor proportionaliu A E, A F,A x,AS.maxima A E.acq; adcoSE. D 
copolita ex maxima & minima*maior erit, quam x F compotita ex reliquis. 
ic«.,f Et quonia eft vt A G ad A C,ita*EB ad BS. & ita F C ad C x,erit F C ad Cx 
vt EB ad BS. & couenedo,& coponedo vt x F ad FC,ita erit S E ad E B. ted xF 
ofteniaeft minor, quam S E ; ergo & F C minorem quam EB. & tic demon- 
itrabitur ipfa FC omnibus alijs minor. Minima eft igitur omnium FC ; quod 
eft fecundum. 

Poftremo ducatur per A alia reda LAP ipti FCpropinquior,quam EB, tc- 
cans circumferentias F K, ABC in pun&is L P, caque producatur donec fecet 

cir- 
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A circulum F E D completum in Qj & iungatur Gk, & ei parallela agatur 

C Z fecans ipfam L Q^ in Z . rcdangula igitur L A Z,Ea S xqualia * erunt, «.rou™ IT 
& i deo * proportionales a L , a E , a S , a Z . fed aL minoreft, quam AE. ' 
crgo& a S minor erit, quamaZ. Et quoniam redangulum EaS* aquale 1 
cit quadraro a 1 : proportionales erunt a E , a I , a S ifed a E maior elt , quam 
a l cum ipfa al non ‘ fic maior quam aF. ergo& ai maior erit. quam aS. ■ri™» 
itaque ipfa a S minor erit, quam a L,& multo minor, quam aE> atque eft 
minor quam a Z , vtdemonilrauinjus. ergo ipfa a S minima erk quacuor 
proportionalium a L ,a E , a S , A Z : maxima ideo a E . vnde E S tompo- 
i ita ex maxima , &: minima ‘ maior erit , quam L Z compofita ex reliquis , 
boccftLz minor, quam £ S. 

fi * Et quoniamert vt aGad aC ,* ita E Bad BS, & ita L P ad Pz . erit vt **■•» 
XJP' ad P r , ita E B ad B S . & conuertendo vt zP ad p L , ita S B ad B E . 

& componendo vt z L ad L p^icaS E ad E B- led z L oftenfa eft minor, quam 
SE,ergo& Lp minor erit quam E B . Propinquior igitur minimi minor 
eft remotiore quod tertio loco erat oftendendum . 


o 


Lemma XX VI I L u,> ' ' ' 5i '., , 

. ^ - - i . .1 J Ili .r > / *\ . . • » | *. 

Vrfus ijfdcm politis' ratio autent. A D ad A F fit maior ratione A G 
ad AC. Dico fi ferrycn culus ABC extenduuf vitra centrum 
V circiili D E F ,^4t»t%pfiim centrnm atcihgit, redam iFC maximam 
efle omnium^jua: ad puhdum'A p£rt?nc4t, inter circumferentias ABC, kF 
interijciunrut.miftimgn^A k. Si vero nec extendkur>nec centrum illud attin- 
git; ducatur a pundo A ad circumferentiam K F «da A M squalis A I , & 
producatur ad circumferentiam A B C ih O r eft autem A 1’ niaior,quam a F, 
minor vero, quam a K.cum fit vt a G ad a C maior nempe ad minorem , ita 
quadratum a k ad quadratum a lex politione. Dico maiorem redarum aK» 
F C maxima* efTe;M(> minimam. Aliarum autem propinquiorem minimas 
remotiore er eadem parte minorem efle'. 4 . ox V st ' ... . ■; 



{ Ducaturenim per A vtcunque reda lineaSE a B fecans circumferentias F K 
a B C in pundis E B, & primum fcmicirculus a B C,vel extendatur vitra ccn- 


■ n , :eooup U > . i . ■■ . ■ . , . 

trum circuli D E F,quod fic T,vel ipfum cenem itingat,& counedautur C K 
CE,C B.angaJus lgitttrEiB C i n lemickculo redus erit. quarcE C bafis rrian-. 
gidi EHCtfnaiorwk latere E B. fedF Cnon eft minor.quara-ECicrgo Si I C 
maior erit qua EB,& fic ofledetur maior omnibus alijs Maritna eft igitur PC. 
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Rurlus quoniam CKnon eft maior quam C E. ideo nec quadratum Ck A 
*r rimi maiuserit quadrato C E i led quadratum C k ‘ aquale eft quadratis AK,AC, 

& quadratum C E aquale quadratis E ii , B C . ergo nec quadrata A K , A C 
maiora erunt quadratis E B , B C: led quadratum AC maius eft quadrato BC. 
ergo reliquum quadratum A K minus erit reliquo quadrato EB. vnde & re- 
da A K minor, quam reda e B . atque eadem ratione oftcndecur minor om- 
nibus alijs . Minima eft igitur A k . 

Ducatur autem alia reda LAP ipfi AK propinquior quam E B , le- 
cans circumferentias Fk,ABC inpundis L P , & tungantur CP, C L. 
angulus igitur LPC in femicirculoredus erit ; Et quoniam CL non eft 
maior quam C E ,nec quadratum CL maius erit quadrato CE.ideftncc 
” quadrata L P , P C maiora erunt quadratis E B , B C i ied quadratum P C B 
maius eft quadrato BC. ergo reliquum quadratum LP minus erit reli- 
quo quadrato E B . quare & reda L P minor, quam reda E B . ideft propin- 
quior minima; minor remotiore. i. ' . . 

Sed non extendatur lemitirculus ABC vitra centrum T , nec ipfum* 
centrum attingat. Producatur au--, *" , 

tem E B lecans circulum comple- 
tum in H , quem etiam kA pro» 
dudafecer in V ,&iunganturGH, 

G k , K D , eisque parallela; agan- 
tur C S , Cy ,y X fecantes A H>A k» L. 

A D , in pundis 5 y X . & fit pri- 
mum Ak maior quam FC. Quo- 
* tuam igitur eft vt A G ad AC, * K'' 

ka FC ad CX, Scita Ak ad A y. 
erit Ait hoceft AV ad Ay, vtt 1 - > n • ti ...u. 

FCadCX. & permutando vt AV ad FC, ka A y ad C x. .& con* 
lequcnter* ita V y ad F x omnes videlicet antecedentes ad omne» confequen* 
t es. Ied A V, cui squalis eft A K, ponitur maior quam FG>: ergo & Vy 
maior erit quam Fxc ia .-ai-'. i { ^ . 

Et quoniam * arqualia funt redangula y A k, F A x. erit * vt A y ad 
A F,ita A x ad aK , hoc eft ad A V . fed y V compofita ex extremis often- 
T *°'“ l “i , 'fa eft maior, quam Fx compofita ex medijs . er go* a ltera extremarum A y, D 
A V, nempe ipla A y minima'erit .maxima vero A V . quare A y minor 
«roi. i.-w, erit , quam AF, & inulto mjnort, quam A E. Et quoniam * squallia fune 
.«tua redangula yA k , E A £ / proportionales eruntA K , a E , a S , a y . Ied a k 
maior eft, quartr aj:. .crgtfil aS maior erit, qnan^ay, bec eft ay mi- 
nor, quam a S . Ied ipla ay eft quoque minor, quam A E , vt demonftra- 
u»p>USr & minor , quam a K ; ergo lpia A y minima erit quatuor proportio 
"“•'■‘““'naiiuai aiC.aE , a S , a y maxima vetoa K. vnde compofita ex y a , a K 
maxima ;videlicct , & minima . hoc eft reda y V > maior erit quam £ S cotn- 
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:R.44 



pofita ex reliquis . 

i .-.d 


i.ucii no »' roi 




Et 


r : ; • s m s d Liber Quartus 
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A Ecquoniimeft vc aGnd AC, ita* EB ad BS, &ita aK ad a y; erit 

4 K-, hoc eftn» Vad‘ a Y vi E B ad Bii <■& conucrtcndo , vc y a ad a E, ica 
BB^d&kj & componendo vt y V ad Va ,ita erit SE ad b B . fed YV 
■6ftonlax-li maior, quam SEi,ergo& ,V.a,hoce(? aK, maior erit quatrio - 
ficdemoniftrabiturxjiimibus aiijs maior. Maaima eB igitur om- 
nium a K . • > , , 

' risSed-ficfC maior, quaib ATci eadejimtione quoniam cft vt a G ad a C, ' ! 
*city FC v ad'C.X, &c itaia&id iayU irit F C ad CfX\ vc ak, hoc eft/a V *“• 



Stt^ayP «d pcriniiundrivt F/G)htfc:a . i 
4 Vjdta-G-X ad-’a Y. fc oonitquenv o 
ter itlf FX id V y , idefti kmuuts an- m -cbi/j t. 

B tctededtts dd romnefcopfequenrfes . ..i: iri 
ied FCponitur maior, quam a K^i Tioii^ £> 

B6ceftquam ; a V;u ergo &FX ma- A It/ i 
ior erit, quam Vy. Ied F X com- 
l^bfiia-drt ^i aictretiiis quatuorpro- 
portionalium aF, a y , a V, aX. ip- 
ia vero Vy exmedijs, conftac au- -Vi <■. 
tem eas proportionales efle ex, eo quod re&anj 
dangulo y a'K , hoc pft y a V . jcrgo * altera ex 
erit , altera (minima . Aedi a F non elt maxima 
ergo minfidaeiit , & conftqucnter aX maxima itaque a X toaior erit quam 
6 a Vj&triulwmaidM^im^aE» <i d ara p~ iv* j - > . 

Etqtipniam * xqualiatuiic redbrgula t aX i E a S , proportionales, erunt 
a F, adS, a S ,a x . fed aF mjnoreft, quam a E, ergo & aS minor erit, --t 
quam aX.eft autem &-a E 'minor quama X , vt dempnftraiiitBus . & con- 
iequenty aF multo minor icaque a X maxima erit quatuor proportionalium 
4 F ,a E ,a$j a X-qiiare * a F minima , vnde F X compoiita ex maxima,^"»*-*"* 
minima maior erit, quim S E compofitaex reliquat. “' ; f ■ • " hi» 

£t qu odiam eft ; vt’-4 G ad a C * ita FiC adC X , & ita E B ad BS. erit F C u». »,# 
adCxvtEBadBS.&conuertendo vc xGa&GF , ira S Bad BE,J& com- 
ponendo vc x F; ad F C , ita S E ad E B. fed x F oftenfa cft maior quam S. E j 
ergo 8c FC maior erit , quam E B . eademq. ratione oftendetur maior omni- 
D bus alijss quare maxima eft omnium F C. qnPd-eft primum . ^ 

' Sed (int iquales a k , F C . Quoniam igitur eft vc a G ad a C , ita F C ad imi»» 
C y. &icaa k ad a Y.eric F Cad C X,vc S k ad a>y» fed F C ponitur aequalisa kj 
ergo & C x Aqualis erit a y. & additis aiqtwlibus C F,a V,tota x F aequalis erit, 
toti yV. Ied xF compofica ex extremis quatuor proportionalium F a , a y 
a V ,ax; ipla yero y V ex medijs. patet autem eas proportionales e flo, 
quia redtangulum Fax* xquale eft re&angulo ya K , hoc cft Y a V . ergo ^ c< . o1 
maior extrema maiori medix , minor minori squalis erit . itaque a F ai. «mf, 

- tera «extremis aequalis erit akeri exmcdijs y a , a V. ied non eft aequalis 
4pGxds^qdi4 rainprcft iergd squalis eritipfi qy • f . • 


FK * 

AC 4. 
AD t*. 
| AK&?4 
p Ai 4- 
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i, i. i 7 . ); Et quoniam Te<ftanguhim y A K , hoc clt y A'Vi «qaalecll arcifcmgulo 
£AS, proportionales erunt Ay , A £> A S, A V .led A y ' cum £t «qualis 
. A F ,minoti eft quam A E. ergo8c A S minor crityquam, A Yi. iitaqdf 
*«““* .quatitor proportionalium A y jA B’> ASvA V ariastma tric A V > j&axoa* 
iequenrer minima A y. vnde jr:V compohiicx maxima, & miaimjf.maief 
quam SE compofita ex reliquis . .jjc f nj.u. 

Etquoniamcft vt Adp .ad lAiG-rita* EB^ad BS, & ita A t /ihec; eft 
A V ad A.y ,crit A V^adiAyii vt:EB ad B SL :2a jtcaiucrtcado.voy; A ad 
A V / ita S B ad B E. & componendo vt y-V/ad V A ,| i» er« r S,E 
ad Eft, ied y.VToftcnla tft,qpior quam- $•£ vergo Sc ,V A i hac 4JR Alt 
maior erit yquam JE B . atque eadem, ratione- oftcudetur triaiof. omnibus 
ahjs t quare &' FC, cufli in b qualis A Jc,j«rit quoque om(vihui]ffl6ipr ( 
itaque vtraquejnaxima em» p faior Tjgitur reikarum;A k,:FiC 
eft on.hiuh) 1 q« 3 C ad pun&um V A pcrt&eni , & jntir circumferentias 
ABC,K FinterijcTuntur. .U'A roo X i LJl . yV rn ana -:oi 


Deinde producatur MO dbncc lecct circulum fED completum, Ad R* 


B 


r.ntMlj noii-o,; 

x-j / V OljV Ii 
Vaqovj a.) imi 

i 

"luiiuj- 



1 : 1 


r-rcrk 

J* 

. AP «p 
Ii.AR,B ;; 
,. . AC. 4 

U -'AJ i^2 
C iASk JZr. 


Vaucu» :} 


& conne&atur G R , cui parallela 
agatur C N fccans M R in N. 
uh.,7 rciftingalumigitur MANat»- 

quale erit quadrato AI, .hoc eft . ' o 
quadraro A Mi funt enim «quales 1 
Te<ft* AI, A M>cx conftrudUor , i— £ 
ne , quare A M «qualis erit ipfi Mv 
A Ni cum fit rc&angulft FAX ■ * 
k». 1; * «quale quadrato A L , hoc.eft 
quadrato AM; proportionales, e- 
runt a F , a M , a X : funt autem 
& in«quales , quia a F minoreftquam aMa ergo. FX compofita cx. extre- 
mis maior erit quam dupla media, hoc eft quam MN.; r 

m.*T Et quoniam eft vt aG adlaC»* ita F C ad Cx. 6^-ita MO ad ON 
erit F C ad C X, vt MO adO,N. 

& conuertcndo vt X C ad;C F,.ita 
NOadOM. .& componendo vt 
X F ad F C , ita erit M N ad M O. 

Ied X F oftenia eft maior , quam : 

N M , ergo & FC maiorem quam- {_£. 

M O. Eadem ratione quoniatn. i 
redangulum y a K , hoc eft yaV , J "\ 

«• n< * «quale eft quadrato a I , vel qua» 
rf«d dratQ a M ,* proportionales drunc 
y A , A M , A V : funt autem 
&jn«qualcs, ergo y V compofita cx extremis maior erit , quam M N , me- 
dia videlicet dupla . Et quoniam eft vt AQ ad AC, ita Ai^ad Ay<» Si 

ita 
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A it* r MiO ad ON:emvt..AKVelA:Vj ad ’ A Y , icaMO ad ONV& cop*) ' ! "'T 
Uwtqnda vS f Apant-A V * iiai N Q> adopM . fic. componendo vc y. V . ad’ 

V A, ita erit N M ad M O . led y V oftenla eft itiaioc, quam' NM: ergo. 

Ai A/ indici erit quartirM0i.v !' , . jupo-iv ai ::ii '<>rK, rH , .. 

tivEijtie-' qUdhiaroLmjfongulum E A’ S** Aquale eft 4joadraio A Ii, hacxftr ,c "* w 
qdadttooKdVl ;propi>ftferiafeserunit A.fi AA1 AStjJum autem fic in*qub-2 
eegq-fi^.cfem{fi)Iia.«Jt pxfBcnris maior eritt.jpam dupla madiaijnbo 
eli ijOsmaM-Ne IriiiJuDriiaraJtftini-.AjS/adAC.j^iti E B ad B-Sificiii*: 

MO ad ON. eric vt EB ad BS,ica MO ad ON. & conuertendo vt; 

SB ad B E , ita N O ad; ' G' M . f& uamponendo vc SE ad EB, ita- 
eric NM ad MO. fed SE maior eft, quam NM , vtdcmoaftrauimus, 

B er^ flf B maiofc'«rjay qtiam M3DQ , Atque leadcm ratione oftendemu* 
dmos aKa« maiora cife^ipla ;MGa-fpiiiinia eft igitur M G; quodrll fe- 
cundum A ouJjyuqbaiv*..; V aialr ■ c corni mej ui j ^ 

Poltremo ducatur per A alia reda L A P , ipfi M<p propinqtlior , qUam 
E B fecans circumferentias Fk,ABC in pundis k P-t'!& fine redae L r P,’ 

E B cx eadem pirtc minima M O , & producatur ikrP dnnccfccet circu- 
lum DEF completynadn fic iungicur GQ^i^& ei parallela agatur 
CZ lecansiplam LQ_iri Z. Redangula igitur LAZ, BAS* aqualia 
erunt , ac proinde proporcionales AL,AE,AS,AZ, in ptimji quidem 
figura vbi A L» A E exi lunt inter redas AM,; AJc fic argumentor. 

' fed A L minor elt quam A E’, ergo & AS fpinor eric , quam AZ. Et 
G quoniam redangulum EAS* aquale cit quadrato 1 A 1, hoc eft quadrato iu>.ir 
A Mj proportionales erunt A E, A M, a S. led a E maior eft quam aM, 
ergo fic aM maior erit quam a S atque adeo a S, minor erit quam aLj 
fic multo mt nor quam a E, arque elt minor quam IA Z,,vt deroonftra- 
uimus j ergo ipfa a S minima erit quatuor proportionalium aL,aE>aS, 
a Z , fic *conlequenter a E maxima . quare E S com polita (x maxima fic ««»., 
minima* maior erit, quam LZcompolica ex reliquis, hoc eft JLZ minor, 
quam ES. -v; . ■ .» i, 

n fecundavero figura vbi a L»"‘ ; ’ t • .,••• 

aE exiftuw jmerre&as aM , aF > I, _ - i FA a 
argumentor hocmodo . fed a L \ ' /y \ AC % 

-D maior, eli quari» ,« e» ergo 6: aS. : ' 'sS / \ AD 8 

; maior erit qt«m a Z. Et quoniam: ’ oJUy / \ AK 

redangulutp EaS* fequale eft qiu- j Ffr Jy' G AI ^ 8 

dram .a lv hoc eft quadrato a M,J ^7 /S/ I 

proportionales erunt a E, a M, a S. j/Vy J 

led lEminor ellquam aM. er- S - 

gofie-aM minor erit quam a:S. • i 

atque .idoos AS maior erit quam *Lpn ii : i Y«i 
fic multo maior quam aE. eft quoque maior quam a Z, vtdemonftrauimusj 
ergo ipla a S maxima erit quatuor proportionalium a Z , a E, a S, a z, fic con- 
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nima; quare ES. compofitac* maxima, & minimal&a- 
compofita ex rdiquis , hoc efi Lz minor quam ES. quod 

mys fidupra * m ... : V' ' .r o 

vtroque calu cft vt a G ad aG» ita: Efi.ad, fi S, & ita L. r 
'ad P z ,ita E B a'd B S . Coouer cendo vt Z P ad P Lir ita 

i ponendo vt Z L ad L P , ita SE ad E B . fedZL olieoia 
E . ergo 6c.L P minor erir, quamE B.. Propinquior igi- 
cft remotiore ex eadem parte . ; quod tertio loco ctat often- 
i.. ■ ■ ■'< h»j,; v k ?13 3' r : Ap U O 
CompoGcio. odaui Cafiir. 0 7 . i 3 hs » - 


X data autem reda linea.V Z . Oportet inter circumferentias 
ponere redam lineam aqualem V z, ita vt ad pundum } 
r . Oportebit autem i fi ' ■' 1 ’^' r ’ : '■ i- 'S 1 

lam V z non elTe maio- - 

rem maxima redarum, ^ ‘ 

quzad pundum A perti- y . ^ ‘m , ^ 

nent, & inter circumle- itjr; ; ■*" ;■-* !!l > 7t "• 

rentias aRC, DEEin- , Z ■ ,J *• , i A *•< «otsrojjWBtlifi?. 
terijeiuntur . neque mi* i.' / • 1 • ,r! * •* 

»orem minima, quat au* nr/ -d -•*' : ,’Y 

tem iit maxima» quaue > Lf ■ ■■ '! k£%\ ‘ -- ‘'--“e m 

minima iam cft demon- M" ! ’ "- 13 ^ ! j ' 

ftratum. v ‘ ’ ' T cVi^/T-. '-‘s - J ' M 'j 4 

-Ducatur aKipfiFD y ■ •■‘V * 

perpendicularis lecans lea 1 \ •• ;r • r ■ ! |- n Jr 1 1 

■ • mtcirculum DE F in* - 

K > & fiquidem data vi; L 11 J = 

fit aqualis maxima . fa- 

dum iam erit , quod proponitur . etenim maxima efi ea-, quar 
darum a K , F C . Ii vero lic aqualis minima , minimaque fi 
nor cft iplarum a K , FC . itidem fadunmn quod proponi cui 
tra redarum ak.FG fit minima . inuenta minima Froble 
inuentio autem minima confiat ex Lemmate Ji . Si autem V 
maxima ,«fmaior mininia . lumaturex centro circuli D E F 
reda T G\aqualisT G, &* £« vt A G, ad AC, i;a quadr 
aliud quadratum , quod fit -al. Similiter fiat vt AG ad aC 
aliam , qua fir >z L , & V L compofita ex V z , z L fecetur bif 
cum igitur a quadratoJ^Jd^tiferendum fit quadratum A I , ^ 
ri pracipit : deicribatur inVN Femicirculus , in quo accomc 
qualis A 'Ic infra ofiendecur A 1 minor, quam VN. Deinc 


ratinoi! 
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A enim V S N in fcmicirnilo re&us eft . itaque re&ar V N addenda eft , vel au. 
ferenda rc£U a*qualisN S. fic Porifun fieri iubet . addatur ergo, vel aufera- 
tur prout lequentia Przcepta docebunt , eaque acuta vel diminuta fit V P . ea 
non erit minor quam AF, nec maior quam Ak, vt quatuor (equentia 
Lemmata oftcndcnt. itaque poterit a puntfto A ad circumferentiam kp 
duci redka A £ zqualis V P ; ducatur igitur A E , & .producatur donec 
feqet iemicirculum A B Cin B- Dicorcitara £B Problema efficere . 

1 Compleatur enim circulus FE, DH, quem EB producla ieeetin Ht 
& centro N) intcruallo N S, vel M P defcribatur circulus fecans rc&aau 
VL in Q . is circulus tangit rcftam V Sin S i quare quadratum V S xquale 
erit rcdlangulo P V vel V P L , feu , quod idem elt rectangulo V P %■ 

B ZL.plusredfrngulo.V PZ: pun&utnetum Z exi t it in reda PL,. vt ea- 
dem quatitor fequptyia Lemmata ollendarec . Si igitur fiat vt A G ad A C, 
ica vtraquezqualicaus part ad aliasipartcs itidem manebit ineet eas partes x- 
qualiras. ' At’ quoniam elt, vt A G ad AC,. ita quadratum A K ad quadratum. 

AI, ex cenllru&ione .eriteonuertendo ve A € ad AG, ita quadratura? 
Al.hocellquadfatqm. VSad quadraoim A K . quadratum igitur A k erit 
vra pars squalitatis- alteram voro fic inumicama^ Primo quoniam cil ve 
A G ad A C , ita V Z ad Z L , es conftrudione . erit conuencndo vt. A.C ad 
AGl,«i)LZ ali rO-J. vtioiiroi-Jt id rO. ,ita eft rt&angulura VP,Lstad - 
be&atifcalun» PVe; earfddm enim' babent altitudinem VP.ergovt AC 
sd AG ,tta «itre&fingulum V/P>Lzad rcfiangulum P V.Z- -.u. . > , t> 

•ual.-j Fiat 
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Fiat vt A Cad A G , hocellvt L z adz V, ita Pzadaliam, quae fit zM A 
vt autem P.z ad z M , ita elt redangulum V P z ad rcdangulum VP, zM: 
liint enim eiulHeai altitudinis V P. ergo vt A C ad A G , ita erit redangu- 
lum V P z ad redangulum V P, z M . Ft quoniam elt vt A G ad A C , ita- 
Vz adrz L , e vconltrudionc ; erit conuercendo vcACadAG,ita Lz ad ' 
z V . led vt L-z ad z V-, ita elt redangulum v P , L z a3 redangulum P V z ; 
eandem enim habent altitudinem V P. ergovt A Cad A G, ita erit redan- 
gulum V P , L z ad redangulum P V z. led vt A C ad A G, ita ollcnfum elt 
redanguldm. V P z ad r octangulum v P ,'z M : ergo , vt redangulum v P, 
Lzad redangulumPv z, ita erit redangulum v Pz ad redangulum V P, 
«vin: 2 A1. led vtvna antecedentium ad vnan; conlcquentium , ita 'Tunc omnes 
antecedentes ad omnes conlequentes . ergo, vt rcdangulum VP,Lzad B 
redangulum P v z,hoccll vt A Cad A G, ita erunt redangula vP,Lz, 
vPz, ad redangula P v z,vP,z M . atque adeo redangula Pvz,vP, 
z M , eruupaftcra pars^equalitatis . 

Itaque quadratum A K f hoc elt rectangulum A k, hoc elt reitangulum 
E A H > aequale erit redanguiis p v z , v p , z M , hoc elt redangufo P v M . 
(ecU 5 ,v aequalis eft A E, ex CDnftrudione ; ergo & vM aqualis ecit AH. 
conn&datur autem B C , cui parallela agatur G R lecansEamR. angu- 
lus igitur AR.G «qualis eit angulo aBC, Ccideo rectus, quia & iple 
aBC in lemicirculo redus elt , vnde * aequales lunt'E“B,HR. fumatur 
autcnrB x aequalis a RftotalE xcqualis ent ton aHi ; liccilt ipfi ~y Msfcd A 
E A aequalis dt V P ex conftrudione ; - ergo &ireliqW5i. a Jt aequalis* erit. jcc; C 
liqua: PM. ». r.u;;. , •turivacb ; cin-upl linrrj iui 

r Er quoniam fimilia functriangul* a B Cj a,Ru jeriivt « C . ad aG,ita 
£ B ad a R . led vt /a Cad afG$‘ r ita elt qobqee ; pe ad zMbrcx 'coftjftru&iqt 
ne j e*go vt a B ad a R, hoc elt ad B X* 5 > id eric;pzadztM- St conppo, 
nendo vt axadxB>-ita pMadM z . fed a xLblU nl& Ui iQualis prM.ergd 
& x Ri*qualiserit Mi. 'led tota EX oltehla elt,.xi?iiflljsjau; V<M, JSrgo 
& reliqua £ B reliquae V. z. «qualis trn-t' Politi cliiguurfinter circum te 
tentus a B C , K F reda «E B aequalis daue . V z , enqtie dd pund urn' a pfct/ 
urictL quodfickndomm.bi i jn,ual,JM Gv V q oli.^nrjivnhs 
♦t APVero tiedbtm aii minorem dTe^uimi. V:Ny fic;detrrorfflraliirauslL\ ! 
< ‘Primum habeat a DadaF non maidrem rationem;, qupm aGat|aC;* D 
ergo ai non * erit maior quam aE. atque- FC minimacrit interceptarum 
u ° " intereircutpfereniias a BC,KR connedantucautcm GK,KD , -ciiqmL* 
parallela* 'agantur C Y,Y x lecantes: ak ,»D.m pundis: Yx. Rcdangu- 
h *' ' 7 Ium ijgitur F a X * «quale, eric /quadraro .ail i qU’a're,iprrjljortionalcs ertmt 
Fa/tol i at* vnde E x compotita ex extremas ..nou em minor , quanu 
a 1 dlihltr/ o!, i -iis . i'.oifj‘jrSlnoax5 s .1 SbaS V tsi, .) A bt-t A 

m. i 7 Ecqudniam -elt vta Gad aC /ita * F Cbd i G Xv jta V.t idjzJL esc 
conltrudiopc ; erit vt FCadCX, ita. Vtzad zL& pcimtnardo vrFC ad 
u V mi v z, ita erit CX ad z L fle* ita quoque FXdd V L ; omnes videlicet ante, 
i H ceden- 
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B cedentes ad omnes conlequentes . led FC,cum fit omnium interceptarum 
minima, minor eft quam V z ■, ponitur enim V z maior minima ; ergo & 

F x minor erit quam V L fed Fx oltcnla eft non minor , quam dupla a I . er- 
go &al dupla minor erit, quam ipla V z. & conlequentcr ai fimpla mi- 
nor , quam V N dimidia videlicet ipfius V L . 

Sed habeat a D ad a F maiorem 
rationem , quam a G ad a C . A ut 
igitur , femicirculus a B C exten- 
ditur vitra centrum circuli DEF, 
quod fit , T, aut non extenditur . 
primum extendatur, & producatur 
£ E a donec feccc circulum F E D 
completum in P. & conne&atur 
G k.cui parallela agitur C Y fecans 
ak in Y. redangulum igitur y a k 
'squale erit quadrato al . vnde 
proportionales erunt y a , a I , a k. 
quare compedita ex extremis yA, A K, hoc eft reda yP.non erit minor 
quam A 1 dupla . 

Erquoniam eft vt A G ad A C * ita A K ad A y , & ita V z ad Z L,ex con- 
ftrudione ; erit vt A k hoc eft A P ad A y , ita V z ad z L . & permutando 
vt A P ad V Z , ita erit A y ad z L . & * ita quoque P y ad V L jomnes videli- »rM 
D ect antecedentes ad omnes conlequentes. fed A P, cui squalis eft* AK mini- >««.■* 
ma interceptarum , minor eft quam V z ; ponitur enim V z maior minima, 
ergo fle P y minor . erit quam V L j fed P y oftenla eft non minor quam du- 
pla a I. ergo& a 1 dupla minor erit, quam VL, & conlequentcr al fimpla 
minor, quam VN dimidia videlicet ipfius VL. 

Sed non extendatur femicirculus a BC vitra centrum T ergo a G ma- 
ior eriqquam a C, & per conftquens ak maior quam al ; eft enim vt a G 
ad aC , ica quadratum ak ad quadratum al ex conftrudtione . cum itaque 
a I minor fit, quam a K; maior autem, quam a F. poterit a pundo a ad cir- 
cumferentiam F K duci reda a M squalis a 1 . ducatur igitur a M , eaque 
.1 pro- 
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Producatur ex parte A donec fecct femicirculum A B C in O; circulum vero 'A 
F E D completum in H . & iungatur G H , cui parallela agatur C R , fecans 
i redam A H inR . redanguium igitur M AR * aequale erit quadrato AI, 
hoc eft quadrato AM . quare aequales erunt A R, A M . 
au. Ecquoniamcfl vt AG ad A C ‘ita MO adOR ,& ita VZ ad Z L,ex 
conttrudione ; erit vt M Q a<JO R , ira V Z ad ZL. & permutandovt M O 
h^iui ad V Z , ita O R ad Z L . & ita * M R ad V L ; omnes videlicet anteceden- 
u>.ii tes ad omnes confequentes . fedMO, cum fit omnium interceptarum* mi- 
nima, minor eft quam V Z: ponitur enim V Z maior minima; ergo & M R 
minbr erit quam V L . & confequenter A M , vel A I minor quam V N, di- 
midia videlicet minor,quam dimidia, quod erat ollcndendum . 

, Quo autem cafu reda: VN addenda fit reda «qualis N S,quoueaufercn- B 
da ratio his conitar praceptis . 

Priceptum primum . 

S I ratio AD ad A F non fit maior ratione A G ad A C , reda V N ad- 
denda efl. reda «qualis N S . 


Praeceptum fecundum . 


S I vero ratio A D ad A F maior fit ratione A G ad AC, & femicirculos 
A B C , vel extendatur vitra centrum circuli D E F , vel iplum centrum 
attingat ; redi V N auferenda eft reda «qualis N S . 

Prseccptum tertium . 


C 


S I autem femicirculus ABC non extendatur vitra centrum circuli D E F, 
nec ipfum centrum attingat , nec prxterea V Z data maior fit minore re- 
darum A K , F C reda? V N poterit fiue addi , fiue auferri reda «qualis 
N S , in hoc enim cafu reda dane V Z «qualis poterit aptari inter circumfe- 
rentias F K , A B C , ex vtraque parte minima? . & ideo duobus modis Pro- 
blema ablolui, nam fi auferatur, aptabitur ea reda e regione FC.fi vero 
addatur aptabitur e regione A K . 

• i ' •; ! ' . . r 

I vero V z data maior fit minore redarum A k , F C , reda ipfi V Z «- D 
qualis poterit aptari inter circumferentias Fk, A BC ex vna tantum- 
parte minima? , nempe , e regione maioris redarum A K , F C.Itaque exiften- 
te A K maiore , quam F C > reda? V N addenda eft reda «qualis N S s 
cxiftehte minore, auferenda- , 

Nunc oftendendum eft redam V P fumptam prout pneccpta docent non 
dfe minorem , quam AF , nec maiorem quam A k. atque pundum Z 
cxifterc in reda PL, quocirca quatuor Lemmata proponuntur. 



Praeceptum quartum . 


Lem- 
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, r . Lemma X X LX. - • 

A Sic ratio A D ad A F non maior ratione A G ad A C. Dico V P copoficam ex 
V N, NS , maiorem cfte,quam A F,minorero quam AK. atque pun&um z 
exiftere in rc&a PL. f 

G Onncdantur enim GK,kD, quibus 
paralteix agantur G y x iccantes 
A k, A D in pun&is Y Xierit igitur * vt 
. AGad AC,icaFCadCX. ledica cft 
quoque V z ad z L,ex coftru&ione:ergo 
vt v z ad zL, ita erit FCadC x.Et permu 
tandovt V zadF C,icazLadCx. & ita 
g quoq; vL ad Fxfcll enitn vt vna antece- 
dentium ad vqam con(equentium,ica oes 
antecedentes ad omnesrofequcntes. ied v z ponitur 
maior,quam FC cum ipfa FC*minima fit omnium, f 
qui inter circumferentias Fk, A B C interi jciuntur, v~ p^N — Pz — L 
ergo & V L maior erit quam F X . 

Et quouiam squales furit V N, NL ex conftru<3ione,& squales quoq; NQ 
NP,vt lemidiametri. ergo fiunt quoque squales V Q,LP. quare rediangulum 
P V Q squale erit reftangulo V PL v fed re&angulum PVC^* squale eft qua- 
drato V S,hoc eft quadrato A I,feu*re<ftangulo F Ax.crgoredangulumvPL im.». 
squale erit rechngulo F A x. qnare proportionales erunt v P,F A,AX,PL fcd 
C v L compofitaex extremis oftenfa eft maior quam Fx compofitaex roedijs, 

ergo altera extremarum v P , P L * maxima erit, alteri minima . fcd V P ti,., h.» 
maior eft, quam PL. ergo jpfa vP maxjmaerK, atque adeo maior quam 
A F . quod ell primum. I q: : ; . t O f r» s w::.:t * ' 

Deinde compleatur circufus FE,D-IV> queoi' KA-tptodudbi fecet in R. 
Quoniam igitur eft vt A Gad A C,*kaAjatd ay . & ita quoque v zad z L, i«.< r 
ex conftru&ione, eric.yr.Y z ad z L, ita Akhoceft a R ad a Y , . 8c per mu cado 
vt v z ad A R, ita z L ad A y. & confequenter ita v L ad Ry. omnes videli- 
cet antecedentes ad omnes confequentes. fedyz minor elhquam ARvclAk, 
qus eft maxima omnium intercepcarum inter circumferentias F k, A BOpo- 
nitur enim v z minor maxima, ergo & vL minor cric quam R y. 

Et quoniam re&angulum P v vel V P L*«quale eft quadrato v S , hoc eft i«K»i 
quadrato A I, cui quoque* squale eft re&angulum y A K, hoc eft y A R; x- 
qualia erunt re&angula v P L, y A R; & ideo pfoportipnales vP,yA, AR, PL. 

Ied vL compofitaex extremis oftcnfa eft minorjquarn R ycompofita ex me- 
dijs. ergo altera mediarum y a, a R maxima ctn, aiter.1 minima: fed a R, ma- 
ior cft quam a yj ergo ipfa a R maxima erit,# pejeoofequensv P minor qua 
a R. hoc «ftquam a K. quod eft fecunduau. : . v : 

Rurfus quoniam eftsVt a G ad a C,ita quadratum a K ad quadratu a I,& ita 
vz ndziLt vtrumqiex eonftru&ione , erit vt v 7 , ad a L, icacuadratum a k 
-ad quadratu A l > hoc eft ad quadratu v S, feu ad*JK&wigulu P v Q , vel v P L. 
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led vt VZ acj Z L,ita cll quoqjquadrato V Zaffrcftagulu V z Ljcande enim ^ 
hafcdfit altitudine V z.crgovt quadratum Vz ad redangulu v z L,ita critqua- 
dratu AKad rcdangulu V P L ; fcd quadratu ni V z minus eft quadrato A K ; 
ponitur enim reda V z minor,quam A k,qui*eit maxima interceptaru. ergo 
& redarrgulum V ZL minus erit redagulo v PL.quarepundum P‘propin- 
quius erit lpfi N, quam pundum Z. acq; eil vtriique in medietate N L. ergo 
pundum Z erit jn reda P L, quod eil rerrium. quare conflat propolitum . 

Lemma X X |X. 

Sit ratio A Dad A F maior ratione A Gad A C, & lemicirculus A BC>vel ex- 
tendatur vitra centrum circuli D E F,*el (altem ipfum centrum attingat . 
Dico V P differentiam redarum V hL- N S maiorem ede, quam A F,mino- g 
rem quam A k.& pundum zexiilcre in rcflia Plv. 

C Onnedatur enim , 

GK, kD, quibus pa 
ralleli agantur Cy , yx 
lecates A k, A D produ- 
das in pundis y x. erit 
igitur vtaG ad a C*ita 
Fc ad c x;fcd ita eft quo 
que V zad zL, ex con- 
ftrudiotfe 1 ergo vt v z 
ad zL,ita erit Fcadcx. y 
& permutado vt v z ad 

" FC,itaz LadC x.'&: ira quoq; vLad F x;Ccs videlipctantecedetes ad oes cole- 
quetesjled v z ponitur minor, qua FC,cum fu ipla FC’maxima omnium, qu* 
intercircufercntias F K , ABC interijeiuntur. ergo& vL minor erit, qua F x. 

Ecquoniiatqualesfunt VN,NL,& aquales qtidty' N P,K Q^ergo fiunt quo- 
que xquales VPjLQj^quore redangulu PvQ^aquaiecrit rcdangulo vPL ; icd 
redagulu P v Q* aquale eft qua- 
drato v S, hoc eft quadrato a I,'cui 
quoq; aquale eft reda gulu Fax. 
ergo rcdangulum v P L aequale 
erit redangulo Fax. quare pro- n 
portionales erutvP, F a, a x, PL. •> 
icd V Lcom polita ex extremis 
ortenla eil minor, quam F x com ■ 

1 s«.u. pofica cx nudijs. ergo*altera me- 
diaru F » , a x maxima crit,altcra 

minimajitaq; aF, quippe qu? minor eft,quam a x, minima erit, & per confe- 
quens v P maior erit quam ipla a X. quod eft primum . 

Deinde compleatur circulus FE,DR, quem K a produda lecct in R . Quo- 
niam igitur efl, vt a G ad aC ; *itt ak ad a y, & ita quoque v z ad z L ex con- 
«. ilru- 
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A ftrudidafc : erit ve Vzad z L, ita a k,' 1 vel aRadaY; & permutando vt 
vz ad a R , ica zL ad a y ; & * ita quoque v L ad R y ; omnes videlicet an- 
secedentes ad omnes conlcquemcs. fed vz maior eit quam aR , ponitur 
enim vz maior , quana a k , quit eft* minima interceptarum inter circumfe- w >« 
rentias t;k , a B C.ergo& v L maior erit, quam R y . 

Et quoniam rcchngulum PV Q* vel VPL* aquale eft quadrato V S, vel >““”1 
Quadrato A I, euiqiioque’«qualecftredangulafn y A k, hocefty ARjeruc 
«qualia redagula V PL, Y AR, $cideo proportionales V P, Y A , AR, P L. 
ied VLcompoiitaek extremi» oitenfa' eft maior, quam-Ry, compofka ex me 
dijs. ergo* altera excteitfaAim V P, P L, maximaeric, altera minima fed V P nl, hd.- 
mmoreft quam P L; ergo- ipia V P minima erit, & per confeqocus minor, qua 
B A R, hoc ell quam A K i quod eftfecyndum . 

Poftrcmo cum fit V P minor quam A K, & A K minor quam V Z, vt de- 
monftrauimus : erit V P multo minor, quata V Z, itaque pun&um Z erit ire 
retia PL, quod vltimo loco erat oftendendum. *’ 1 - - 

.7 . 7 * ;' * • Lemma X X X I. ■ * . 

Rljrfiis fit ratio AD ad AF maior ratione AG ad;A C. fed (emicircu- 
lus A B non extendatur vitra centrum circuli DEF, nec ipium cen» 

1 trum attingat, nfcc pr it area data -V Z -fic-vnaiOr rtiinore redarum A K, FC. 

Dico redam V P aequalem, fiue aggregato , fit»6 difiSrentix redarum V N, , 

N S non efic maiorem , quam A K, nec minorem, quam AF, & punduro 
C Z exiftere in reda P L . 

Ompleatur enim circulus 
V-r; & iungantur G k , k D. 
quibus paralleli agantur CY , 

Y X fecanres A K, A D in pun- 
dis YX , & fit primum V P , 

«qualis compofit« cx VN,NS. 

Quoniam igitur eft vt A G ad 
AC,*ira Akatl Ay,& itaquoq; 

VZ ad ZL, excoilrudione. cnc 
vt Vz ad zL,ita Ak,hoc eft AR 
D ad Ay;& permutando vtVz ad 
AR,ita zL ad A y.& confequcn 
tcr,*ita VL ad R y omnes videlicet antecedentes ad omnes cofequentestfed Vz * *"»«* 
non eft maior, quam AR; ponitur enim! V z no maior minore redaru Ak,FG. 
ergo neq; V L maior erit, quam R-y. Et quoniam redangulu PV Q, vel VPL 
(fiint enim «quales VQjPL)* «quale eft quadrato VSjhoc eft quadrato AI, cui ><*ns - 
quoq;*xqualc eft redlgulu YAK;fedarrgulu VPL «quale erit redagulo y a k,-> lt *>- ■» 
hoc cltyAR;quare*proporuonales erunt VP,y A, AR,PL. fed vL compofita-ex'' 6 f '"‘ 
extremis ofteia eft -no maior,qya R, y c6pofita ex medijs. ergo fi eft minor erit -i r 
*altera mediaru yA,AR maxima,altera mininuied AR maior eft/quam A Y.-n>- » k,i *’ 
f.;:i i Y *• ergo 
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ergo ipla AR,hoceft AK maxima eric,! per colcquensVP.minor quam Ak. A 
,Ti» »M i Si vero V L copofita ex extremis squalis dt y R copohts ex medijs , maiorex- 
tremarum maiori mediarum * squalis e’rir, hoc elt V P aqualis A R, vel A K. 

Rurfus quoniam V P raaioreft, quam V S, hoc eft quam A 1 , iplaque A I 
maior quam A F, erit V P multo maior ipla A Fj Recta igitur V P squalis co- 
pofies ex V N, N S> non eft maior, quam a k, nec minor quam a F. 

Et quoniam elt, vc a G ad a C , ita quadratum a K ad quadratum a I , & 
ita V z ad Z L ; vtrumque ex conltrudionc.em vt v Zad Z L, ita quadratum 
a Kad quadratum a I,.vel ad quadratum V S , hoc eftadccdangulum P v 
> swi vel V P L ; (ed vt V z ad z L , * ita cft quadratum V z ad redangulum v z L v 
funt enim eiulHcm altitudinis Vzjergovt quadratum vz ad rccbngulunu 
V z L •, ica erit quadratura a K ad redangulum v P L. led quadratum v z no B 
eft maius quadrato a k , ponitur enim retia v z non maior minore redarum 
ak,FC, ergo fi eft minus, erit & redangulum vz L minus, redangulo 
vPL- quare pundum P propiuquius erit ipfi N,quampundum z. atque 
eft vtrumque in medietate N L, ergo pundum z erit m rcdaPL. Si ve. 
ro quadratum v z squale cft quadrato a K , erit & reCbngulum v z L squa- 
le redangulo vPL. quare pundum z idem erit , quod pundum P . itaque 
z erit in reda P L. 

Sed fit v P squalis differentis redarum v N , N S . Quoniam igitur eft, 
tuuf vt aGad aC,* itaFCadCX,& 
ica quoque v z ad z L , ex conftru- 
dtone i erit vt v z ad z L, ita FC 
ad C X . & permutando vc v z 'ad 
„,d»i f C, ita eric Z L ad c X . &* ita quo- 
que V L ad f X j omnes videlicec 
antecedentes ad omnes coniequen- 
tesjfed v z non eft maior , quam fC. 
ponitur enim v z non maior mino- 
re redarum ak,fC, ergo nequo 
)».<, v L maior erit, quam fx. Eccurc- 

dangulum fax, squale fit quadrato a I , & reda ai* maior, quam af, 
eric a x mulco maior . 

Rurliis quoniam redangulum FvQ,hoceft vPL( funt enim squales D 
it v„\ \ y Qj P L ) * squale eft quadrato v S , hoc eft quadrato a I, cui quoque squa- 
k«. >t le * eft redangulum faXj ipfa redangula vPL, faX aqualia erunt, & 
ideo proportionales v P , f a , a X, P L - led vL compofira ex extremis o- 
ftenfa eft non maior quam t X ,com polita ex medijs . ergo fi cft minor , eric 
■p, 3 altera ' mediarum fa, aX maxima erit, altera minima, fed s X oftenfa 
eft maior quam a fj ergo ipla fa minima erit . quare vP maior, quam 
'•af. Si vero v L compofita ex extremis s uahs eft fx compofits ex me- 
n.|, h«;.. dijs, minor * extremarum vjP, P L, nempe ipla v P, minori mediarum, 
idclt ipfi a f, squalis erit.; . 

. ' Item 
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A Item quoniam eft,vr A Gad AC, maior nempe ad minorem, ita quadra- 
tum A K ad quadratum A I , ex conftrudione ; quadratum A K maius erit 
quadrato A I . vnde & reda A k maior quam reda A I ; hoc eft quam reda 
V S. fed V P minor e It, quam V S . ergo multo minor erit , quam A k. Re- 
tia igitur V P squalis differentis redarum VN.NS non elt maior quam 
A K , nec minor , quam A F . 

Pemquc quoniam eft, vt A G ad Ad , maior ad minorem , ita V Z ad ZL, 
ex conftrudione, erit &VZ maior, quamZL. itaque pundum Z erit in 
medietate N L , & confequcntcrinreda PL. Reda igitur V P squalis, fi- 
ue cbtnpbfit* ex' V N, N S, fiue differentis earundem non eft maior , quam 
A K , nec minor, quam A F. atque pundum Z exiftit in reda P L; quod 
•B eratoftendendum . 


Scholium- "... . ..... 

Manifeftum eft igitur fi A D ad A F maiorem rationem habeat,quam 
AG ad AC,&lemtcirculus A BC non extendatur vitra centrum circuli 
P E F , nec lpfum attingat, nec prsterea data V Z maior fit mi norc redarum 
A k,f C. Problcnu duobus modii pofle ablolui . nam fi a puncto A ad 
circumferendam F K ducatur reda A M squalis A I,& producatur donec 
fecet femicirculum ABC in O »crit MO* minima: omnium, 'qus inter 
circumferentias F K , A BC intercipiuntur. & fumpta V P squali compofc 
fifs ex V N » N S . ea maior erit quam V, S , hoc eft quam A’M ; non aotenu 
C quam A. K , vt dcmonftrauimus . itaque poterit a pundo A adcircumferen- 
tlam.KMduci reda A E squalis V P : Sioiiluec lumpta V-P squali diffe- 
rentis redarum • VN', NS. ea minor erit , quam V S i hoctjft-quam A M, 
non autem quam A F.,vteft demonftratum . poterit a pundo A ad circum- 
ferendam MF-duci reda A E isqualis V P . 1 taqu a h du catu r A E; squa- 
lis compofitsex V N, IMS ; aptabitur toda dat» VZ squalis imer circum- 
ferendas K M', A O.. vero ducatur A E squalis differenti* redarum 
V N , N S , aptabiturea reda inter circamfereiltias M F, O C i poterit ita- 
que aptari ex. vtraque parte mimmr, atque adeo. Problema duobus modis 
ablblujjvc.antcruoptflccepm monuimus . •- • J . .* - 7 t.; . 

. 1 ’Lfc u . ;i.> pj.' It Von l«Xr - 

'Lemnu XX' X I i- 1 S ' '■ < k-o; 

. ; . i . - iliiiii;!. 't Jl.e r-£I it» i • i 

Rurfus fit ratio A D ad A F maior ratione AGad A C,& femicirculus a B C 
non extendatur vlnja centrum cftcufi D £ F , nec ipium centrum -atnri- 
gat j fcd daca V Z ht maior minoro rodarum a k , ' FG. & a pundo a ad 
circumferentiam k F ducatur uf qualis a I : eft enim a 1 maior, quam 
a F :i minor autem , quam a k. Dicofia k maior fit, quam FC-compo- 
-i, fitam ex : y N , NS., minorem effey quam ak, maiorem quam a W , fin 
m minor differfentiam ipfatum ,v.N,N5maftwom effe ,quam aF, mino- 
rem quam a M , atque pundumZ ia vtroque Caiu exiftere.in reda P Z. 
-ri;Ci “ ' " Y J Con- 
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Co&nc<ftant#r enim G K, K:D> quibus-parallek agantur Cy, y X ; ftcan- A 

tesa.k * a D.in punftis y X.£ «p*n- - : • h- 

picatur circulus F fc, L)R, quenu ; A h ■<■ ■■. 

K a producta lecet in R . & fit pri- fan i 

mum V P r; squalis compoins ex 


AC. 4> 
AD II 

AK/a4 
AI -4- 


da« V z iquaDs poterit aptati in- , .i/ 

ter circumferentias K M,a Oj non -- v 

etiam inter circumferentias M F, . 

OC ;cum fit V z maior, quam 

«rei iM.)iF C , ex pofitione , ipla vero F C * maxima omnium intercepta: 
cumferentias MF.OC.- A ‘ 

Quoniam igitur eft,vt A G ad A C, .* -iti .a K ad ay . & ita 
«x COfiftru&ione; erit yt V % ad zL,ita A K ,hoceftARad a,, „ 
tandp vt V z ad A R , ita erit z : L ad A y . & ita * VI ad Riy . omnes^ideli- 
cet antecedentes ad omnes conlequentes . fed V z minor eft quam a R ; poni- 
tur enim V z minor, maxima a K , cui squalis eft a R > ergo & VL minor 
.xritquam R y. . . .. .5 w. 1 . J . :i-. t >1 ■. 

t« quoniam jre&angulum R V Q, ‘squale eftquadraro v£, Vel qtfadte- 
km.t 7 to. A L». cui quoque * squale eft redhngulum y aK ,lioceftya R; ldeoerunt C 
“ ' n,i reOangula v P L , y a R ,& ideo * proportionales v P , yayo-RiPL. 

,ied V.li compofita M extremis oftenfa eft ttunor,quarn'R y compofita cx me 
■ di)s. ergo altera ‘ mediarum Y A ,aR maximaerie,' altera minima . itaque 
a R* quippe. qus maior cit quam y. a , rtuxima’erir, & conicquenter v P mi- 
nor quam ipiaa R , hoc eltxjuhm aKmEcciqnapla V-P filator fit qpam v S» 
ea quoque maior erit quim aM;funr enim squales VS,aMl/ciHn fit vtra- 
qu.e squalis rc&a a I,iBxconftru(ftionej./ vji; j .arce ’ uaq , A < / / 
RuriwqtU)niameftvtAG.ad aC,ita quadratum pKarfi^uadr&tttm a'Iv 
& ita v2 ad zL : vtrumque ex conftru&ione , erit?vt, V Zyfcd fc L, ita qua- 
dratum aK ad quadratum al,hoc eii ad quadratum v S , leu ad* re&an- 
guluin P v Q^, vel v 1 J L , fcd Vc Vz Ad z L;, itaift * quoque quadratum v z D 
ad rectangulum v z L ; eandem enim habent altitudinem v z. ergo vc qua- 
dratu mv z adi reAangidUm y Z Lai» «it, quadratum a k adiwftatigulum 
-V P.lwled quadratum v% tninusoft quaduto a k i ponitur enim radi' v z 
'minor maxijna , qu«, cftiadc t. ergo & re&angulum v z L, minus erit, reiftan- 
®«lo mPJk. quare pun3u tn F , propinquius ericipfi N , q uam iptin&um z. 
arque ipl» punfla Pa fitnt in mediitatecN Le iginjrpundu ntz crttia rc- 
ifia P Lsa cxiflentc igioir a t maiori ,, quam. <J?:G»,rc£k v P trqnalas oim- 
pofitzeM v minor eft, quam Ale/, maioPquam a MjAfc pun&um 

z cgjtttt r iat»g9a..felx^|Bodd| primam « -uf ■ . -u; ,rA s mnup rr*?t 
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A Deinde lit V l’ iqualis diflerenciiredarum V N , N S, & A k minor, 
quam FC.ergo FC* maxima erit omnium, qui inter circumferentias i'm- *» 

F k , A B C intercipiuntur . quare recta dati V Z iqualis poterit aptari inter 
circumferentias F M , OC, non autem inter circumferentias M k , A O j 
cum ponatur VZ maior, quam A k, qui eit * maxima omnium interce-«»°ucm.,s 
ptarum inter circumferentias kM,AO. Ec quoniam efl ,vc A G ad AC 
" ita FC ad C x. &ita VZad ZL , ex conftrudione,erit vt VZadZL,ita , i».., 

F C ad C x . & permutando vt V z ad F C , ita erit z L ad C x, flcconlequen- 
tcr* ita quoque VLad Fx, omnes videlicer antecedentes ad omnes confe- .. 
quentes ; fed V z minor eit , quam F C ; ponitur enim V z minof maxima 
interceptarum ltver circumferentias Fk , A B C . ergo & V L minor erit 

B quam Fx. \ x 

£t quoniam redangulum f a x * iquale efl quadrato a I , & reda a I maior um. . 7 
quam a ferit ax multo maior . } vr| ' i; " ‘ 

Ecquoniam redangulum P VQj vel V P L iquale cll quadrato. V S ; 
hoc efl quadrato A I , cui quoque iquale efl redangulum faxjredangu- 
lum aV'PiL,.ftnei piafu' efurieV fc idqo proportionales V P , F A , A x. 

P L. fed V Lcompofica ex qxtremis ollenfa efl minor, quam fx compofici> 
cx medijs . ergo altera mediardfri A x * maxima erit, altera minima. iw <> 

flgq i^fii^ioama eru, atque adeo VP h ““ 
maior , quam a f. Ipfam autem V P v minorqn. dic , quam a t manifcflum 
efl . nam cimrfir- V P minor quafti V S j ea quoque minorerit , quam a M ; 

;C funtepim squalis V§, aM ; cum fit vtraque iqualis ipfi a I , ex conilrudio. 
ne. /Eque manifellumeftpundum z exillemm -reda PL. nam cum fit 
vc yG ad aC , nuiofiicmpte ad minorem , ira' -Vz-aiizL ex conllrudiorie , 
cot & V-b maior qitam z L. quare pundunFus erir in medietate NL,& 
coitycqueriter irt reda P L . exillente igitur 1 a K niinorc, quam f C ; reda 
VPs.jualis differendi redarum V N ,N BIMWnrtH quam af, minor 
quam' aM.& pundum z cxillitinreda PL,qdod fecundo loco erar 
offendendam— - - ?'> .1 


Quamuis in temo Sc quarto , ac etiam lepthttO‘Cafu fatis didum fit de di- 
gnofcWdOrprbiao ^piifitam a E indicantcddoobUsde quibusyEquatio ex- 
plicabilis cll i tamen m hoc quoque Cafu , Cutirl rttolutio incidat in /Equa- 
JP nonem , de duplici cermunf««plrc.ibiletn \ non alienu m Videtur exempla ad 
huiufintdi cognitionem pertinens» fibijeeri i ; •' *< 

» 0 >1 nl A rnrup lonnti non i A nrta»ji* . • . *. 

J .prima . , 

rcrnnnumuidirfhtem quifitam Vj; .in Te niicirc.ulfs ad primum pricepturq 

pertinentibus' dninolcert ^ ' 10 " ' \ 

• 7 J?- -aup srn 2 uu.<'t: A A mun t • ui;n. . , . 

S it ratio ?1^ad a f m5« maior ratione a C ad a C. & oporteat iuffum fa- 
cere. Rcramarur conllrudiorift flgui^ad fmiufmodi Cafiim pertinens, 
termini 'dc quibus Aiqtiatio explicabilis efl funt,- VP maior, VQ_ 

mi- 


aogle 




VN,NS. Itaque exi- y / AC |i 

ftencc ratione AD ad \ / 92 i 

A F non maiori ratione N. / . AK 6 

A G ad A C , agnitus eft j<- — ^ AI B»IS|- 

terminus quzfitam A E t , 

indicans , vc faciendum erat . Hinc prarceptum primum conftitutum eft j 

Propofitio Secunda . 

Terminum indicantem quafitam A E in femicirculis ad fecundum prar< 
|>tum pertinentibus dignoicere . * - : ; t . . i 

A jF M ll fll . • , m' , J 

S it ratio A D ad A F maior s£7, ' 

ratione A G ad A C , & fe- j yj|i| A / j ; -Juura.Sif \ 
micirculus ABC, vel ex- MiiMrf . i , 0 !•■£. \ 

tendatur vitra centrum circuli f ~ “ •■)] 

D E F,vel 1 a Item i pium centrum '/ |V H 

attingat . Oportet terminum in* , \ j • , c /• 

dicantem qurfitam A E digno-. o > '-.-f n 

fcere. Rcfumaturconftru&ionis ,rH 

figura ad hunc Caliira pertinens. 

Termini de quibus arquatio expli L _, 

cabilis eft fiint , V P minor, V,Q^ > . ninatu^ 

maior quorum V maior eft quam V S > hoc 

eft quam A I , & confequcntermulto maior quam 

A E qutefita, eftenim AI non minor quam Ak. r( G / 

Nam cum fit vt A G ad A G.ita quadratum A k \ / 

ad quadratum A I , ex conftrudtione , & AG itu KNy ^ 

hac femicirculorum pefitione non maior quam . 

A C . ergo neque quadratum A K maius ent qua- s/-~L \ 1 

drato AI» quare nec rt&a ,A k maior quam re- ci:i,i 1 

(ii A I . hoc eft nec A I minor quam Ak- ^ I m%i 

Terminus igitur VQgpn indicat iplaro .A E. i_J ,■ b 1 !.. tnJi 
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ergoeam indicat VP differentia redarum VN ,N S. A 'niruseft igitur 
terminus quifitam A E indicans vt faciendum erat . Hi»*, praeceptum fe- 
cundum confiuutumeft . 

' \ j\ : .'i .! .» iv.v • • ..•» 

Propofitio tertia . 

Terminum indicantem quxfitam A E in iemicirculis ad tertium praeceptum 
pemnennbusdignefcerc. * 

. . - - ^ -•f-' 1 . 

R Vrlus utrario A D ad AF maiof 
ratione A G ad A C i fed femicircu- 
Ius A BC.non extendatur vitra cen- 
trum circuliD E F , nec ipium centrum at- 
tingat, nec praeterea data VZ fit maior mi- 
nore redarum A1C,FC. Oportet termii 
num indicantem quaefitam A E dignofeere. 

Refumatur coftrudionis figura ad hunc Ca- 
fum pertinens. Quoniam igitur eft vt ACJ 
ad A C , ita quadratum A k ad quadratum 
A I , ex conftrudione , ic A G maior quam 
A C , erit & quadratum A k maius quadrato A I Vnde & reda A k ma- 
ior , quam reda A I , feu quod idem cft A I minor quam A k r fed ipfe, 

A 1* maior cft, quam A F - ergo poterit a pando A ad circumferentiam, ltl 
F K duci reda a M arquahs a I i ducatur igitur a M , & producatur donec fe- 
cet circulum aBC inO. Aut igitur a E quafita terminatur: in circumfe- 
rentia F M aut in circumferentia M k ■, poteft enim terminari in vtraque , 
nam reda data: V Z aequalis poteft aptari inter circumferentias femicirculo- 
rumex vtraque parte minima: jqu**eftMO» cum ipla VZ ponatur non i« 
maior minore redarum ak,FC. Si igitur a E terminatur in cucumfe- 
rcntia FM.ca minor eft, quam a M hoc eft quam a I , feu quam VS,& 
multo minor quam V Q aggregatum redarum V N , N S . quod eft vnus 
c duobustcrminis.dc quibus ytquatio explicabilis eft . alter vero terminus eft 
V P differentia redarum V N,NS, Terminus igitur V 7 Qjion indicat quae- 
fitam a E, ergoeam indicat VP. 

1 Sivcroipfa a E terminatur in circumferentia MK . ea maior eft, quam 
a M , hoc eft quam a I , feu quam V S . & mulco maior quam V P . reda, 
igitur V P non indicat a E quaefitam , ergo cam indicat V Q. Cum igitur 
ratio a 0 ad a F maior cft ratione a G ad a C , & femicirculus aBC non ex- 
tenditur vitra centrum circuli D E F , nec ipfum centrum attingit , nec prae- 
terea data VZ maior eft minore redarum aK, FC» indicat quaefitam 
a E tum differentia tum aggregatum; redarum P N , N S j differentia qui- 
dem cum a E definit in circumferentia FM, aggregatum vero cum definit 
in circumferentia Mk. Agnituseft igitur tcraiinuKjusfitam aE indicans, 
vt feciendum erat. Hinc pueeepeum tertium conAicutum eft. 

Pro- 
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■i, i _ m «,» ■ 

i , fropofitio quarta. n 


Terminum indicantem quaifitam A E in femicirculis ad prxeeptum quar- 
tum pertinentibu s dign<jfcere > 


iiiOOoi 


R , Vrius^trftio aD, ad a F maior ratione a G adaC, & femicireulu* 
a B C non extendatur vitra centrum circuli D E F, nec lpfum cen- 
- trum attingat ; led data V Z fit maior minore redarum ak,FC. 

Oportet facere quod imperatum eft . 

Facta conlfrudione, antecedenti pro- 
po( itione, mani te Ilii m cit redam da- 
ta; VZ aqualem polii- aptari inter cir 
cumferentias femicirculoru ex vna 


j 1 ij . f , 


TT A 

¥ V G- D 

T A d 

\a 

.1 T iil.-H • 1 

‘AC 4 


.] 

aA--G /6 




tantum parte minima; . nempe e re- 
gione maioris redbrum Ak, FG. AD 22 
fif primum A k maior quam FC . AKVM- 
ergo reda jrqualis data- VZ potelt Ai /ii 
aptari inter circumferentias k M . 

A O , non etiam inter circumferen- 
tias M F , O C , cum fit V Z maior , "■ u j . /-. 

«ru 4 «.iinuam F C vt ponitur , ipfaque F C * maxima omnium , qua inter circum- 
ferentias MF,OC interijeiuntur .ergo A E quafita definit in circumferen- 
tia KM. vnde maior eft quam A M, hoc eft quam AJ,feuquam VS.& 
multo maior quam V Q^differentia redarum - V N , N S . terminus igitur 

V Qjion indicat quaditam A E. ergoeam indicat terminus VP, aggrega- 

tumvidclicet redarum VN, NS. 'S' ; . f' 

Sed fit F C maior, quam A k ergo reda a-qualisdatx V Z poteft aptari in- 
ter circumferentias M f,OC , non etiam inter circumferentias kM,AO, 
atque A E quxfita definit in circumferentias MF. &ideo minor di quam 
A M, hoc eft quam A I, feu quam V S , & confequenter multp minor quam 

V P, aggregatum redarum VN , NS. terminus igitur V P non indicat 
quaefitam A E, ergo V differentia ipfarum VN, NS eam indicat. 
Itaque cum ratio A D ad A F maior di ratione A G ad A C , & fetnicir- 
culus ABC nec extenditur vitra centrum circuli L) t F , nec iplum een- I 
trum attingit , fed data V Z maior eft minore redarum A k , F C. exiftente 
AK maiore, quam FC, aggregatum redarum VN, NS indicat A E 
quzficam , Cxifteme vero F G maiore, quam A K differentia . Agnituseft 
igitur terminus quarfium A E indicans, vt faciendumerat. Atqaehinc pra- 
ereptum quartum conftitutumeft. 

Magna eft inter graudsimos omnium *tatum viros de circuitu terne di- 
ferepantia . Ariftoteles in fecundo fibro de caelo aflerit ex Mathematicorum 
illius temporis authorirate terra; circuitum effc (iadtorum 400000. hoc eft 
militariorum joooc. Archimedes vao in libro de atenx numero vide- 
tur 
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A tur aflenfiffc ijs, qui opinabantur ipTum circuitum efledadiorum 300000. 
iiue miilianorium 37500. At Hypparcus referente Piinio hb. z.cap. ios- 
tribuit cucukui terra: dadia 477000. qutefint milliaria 54615, hrachodenes 
vero, liadia 2,5 i eoo. vel milliaria 315000. Dionyfiodorusautcm nobi- 
lisXJoomccra feribens cx «e nero terrat adfuperos , vt Plinius refert eodem li- 
brocap. vltimo affirmat ici fepulchroad infimam terram peruemlfe , efleque 
idipatittin , hoc eltiemidiametrumterrsibdiorum 41000. hoc cd millia- 
norum 5150. ex quo lccundum Archimedis computationem ficximiitui 
eius milhariorum 3 3000. AtPtolzmeus, quem receptiores lequuntur affir- 
mat circuitum terra: continere fladia 180000: fiuc milliaria 11500, Al- 
phraganus , ac Tcbiuus tribuunt circuitui terra: ihdia 563100, fine millia» 
B ria 104,00. ... . ‘ 

Hxc tanta opinionum diuerfitas mc impulit vt cogitarem quomodo cir- 
cuitus terra: inueniri polsic, & quidem duos inueni modos , quibus id aflequi 
poterimus, eolque Geometrica ratione demondrabo, quorum alter ita fe 
habec. ‘ t ‘.n i:- . - <• u. ■ . . .. i . 

7! Sumantur in crepidine lacus , fil entibus ventis , duo loca diftantia inter fe 
fpntio minimum trium milliariorum , in quorum altero erigatur ad porpea. 
diculum fiipraaquam lamina habens foramen in latitudinem dubium , a ter» 
go autem lamim iuxta ipfum fo^njen ponatur lumen , & fit interuallum in- 
ter lumicatem foraminis^ & fuperficiem aqua: , vtpqte vnius pedis ■, in alie- 
ro autem loco fit menfdr attollens fefe ; vel deprimens ‘donec viiu perucnuc a j 
C lupjcn per lineam tangentem fuperficiepi aquz . ita vt fioculus,vcI modicum 
deprimeretur, Jumen illud ob rotunditatem aqua:, qua: tunc " ititer oculum , 
& lumen interponeretur .videri non pellet 1. fu perficies enim aqua - confiden- 

*' - p 1 ‘ ‘ ■ ' /*• • ■ • )l) XJ • 1 » 

us , atque manentis Iphartca ed , cuius sferz centrum idem cft quod centrum 
terra, vtdcmonftrau it Archimedes. & notetur diligenter interuallum, quod 
ed inter oculum menforis, & fuperficiepfraquse ^quemadmodum notatum ed 
interuallum inter iumiiatem foraminis lamina» & lupcrficieor aqua: ; datis 
enim his <kiobusmcer«jallis,& dilfanciaduoru locoru in crepidine lacus fum- 
ptorum; dabirurdiameter terratyr pofleademonllrabimps , &c conleqpentcr 
per calculum Archimedaum , dabitur &c_ circuitus eius. Dixi huiufmodi 
operationem debere fieri in aliquo lacu , non autem in mari; nam propter 
© flujtumv^Sc refluxum maris fallax euaderct operatio . cum ad hoc negotium, 
requiratur Jqoia confidens, & manens , quapropter fieri hac debere dixi fi- 
Jeqtibus ctnm ventis, ne fuperficies aqua turbaretur t Quin etiam magis 
opqrtunus effet riubs , vel canalis in aliqua planitie in direbtum extenius 
quali» in jGcrrpania inferiori , & pracipue in Battapia vidi , cum in ijs tran- 
quillaqfiiuino ,& itnmobflis maneat aqua. Alter autem modus inucniendi 
circuitufntcria,^: quidem facilior atque exabfior priore ita fe habet. 

£ ligantur duo montes, ex quibus maris prolpeblus patear, ita vc ab aliquo 
locoaitiufis montis per apicem montis deprcfsioris viiiis nofler extendi polsit 
viquewd crrcoiuia omontalcna ^mariiqua cootiafttBi i dfifldf ,8*i<|W?t:ur 
nsq de- 
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deprefeionis montis altitudo, nempe perpendiculum ab eius vertice vique ad ^ 
fupcrficiem maris. 

Similiter exquiratur altitudo loci , a quo per apicem montis ad orizontem 
vifus extenditur , hoc eft perpcndiculum ab eo loco vique ad maris luperfi- 
ciem; denique inueniaturdilfantia, quzcll inter diflum locum, & difluou. 
apicem montis ; quibus diligenter peragis , dabitur diameter terra:, vc per- 
fpicuum fie t, atque adeo & circuitus. Vnico igitur Problemate duos Cafus 
habente omnia qua: dixi proflabo. 

Lemma ad id quod fequitur . 


Coto) 
terti) 


Si refla linea per centrum circuli dufla alteram reflam in circulo bifariam 
noti ad reflos angulos fecuerit centrum circuli in earum feflionc erit. B 

R £fla linea aB per centrum circuli dufla fecet alteram reflam CD 
bifariam non autem ad reflos angulos in £. Dico punftum £ cf- 
fe centrum circuli. Ducatur enim per punflum E refla linea FEG 
^'ipfi C D ad reflos angulos,ergo cum fine aquales C E , E D centrum ' cir- 
culi erit in refla FG,fed idem centro meli quoque inreflaaE B, ergocen- 
trum illud erit in punflo £, quod erat offendendum . 

Problema I I I. 

D Aca bafe triahguli, 6c excclsibus, quibus crura fuperant cius altitudinem. 

inuenire triangulum . ‘ 

Hoc Problema duos Cafus habet, vel enim altitudo trianguli, hoc eftpcr- ® 
pendicularis e vertice demifla intra triangulum cadit, vel extra . Primo Calix 
oportebit compofitam ex excclsibus minorem efle bafe , lecundo vero diffe- 
rentiam exedsuum minorem else bafe . ' " " ' 

RcfoJutio primi Cafus . • : 

It data bafis trianguli B, excelsus vero , quo crus maius fuperat alti- 
tudinem D ,excelTus autem quo crus minus eandem altitudinem lu- 
perat G . Oportet inuenire triangulum . 


;:.i 0,3011 r, n;,im 
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Faflum iam fit , & fit illud triangulum HE F, in cuius bafim cadat per- 
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pen- 


Digitized by Google 



*jucrnc.Liber Quartus -viU oQ 

A p cn dicularis H O , & centro H imeraaiio fi O defcribartir circulus f Off* fc*f 
cans crurtdfin, ih&f-m pundis I K . productum vera crus imius f : Hin P • 
erunt igitur Ic , K f excefius ^quibus crura He,Hf fuperant perpendicu- 
larem H O . Quoniam igitur dantur bafisis F; excdfus maior I E excefius 


mafibS jl -Fallit baf» B exce/Hp rcromajor D* excefius autem minar G*j tt m 
f^urairafel titionis ckiignatura cft , Rurtus centro H - , interualio aUtbm ’ITF 

alius citculus defcribatur , lccans bafim E F in M, crus vero E H in L. ipfum - 
que productum in N ^^differentia igitur tegmentorum EQ»jLIE _gk E M 
cum fint * amdalTs M O , O F, differentia autem crurum H E , H F eriFEl» 
ea ipfa qmMl^ceffuum IE.kF; eaque in figura relblutionis erit D — G . '*S 
Quaeratur^ M dfoteremia tegnu-ntprum E O , O F . ea cito A - ergo B A -j ^ \ 
B cricdupwrn tegmeroum E O . vnde i impium ent-B. A 


ad E Mi. Ita E f ad ET 4 |ioc 
D — GaffA , itaBid 


i rcdaiigtilum L E N* jxqqnlocll redangbkj M E F, erit vt E e V« tva, 
f ad E'T>4 -iioc eft in.figura ad refolutionem pertinente efjr vc ' . . 
itaBid . itaque erit ipia E-£4, a qua fi auferatur ‘ r i 


P N boc eKj reUquaj E P erit ■ • — G . \ * 

Et quoni am reibflgulu»» I E P * «quale eff quadraro E O , Ijoc c ii rectan- 

gulum iub D,-& — -Geqoale quadrato cX B ~ «f* A , , 6 r ^ 

— Bin G «quabitur B Qj- 4 * AC^^BmA;-. \ u 

Quadruplicentur omnia , vc Poteifas aquationis integra fiat, ergo 
— D in G 4 «quabitur B QjF AQff* Bm A t . 

1 FZ 2 . ' 1 Auferantur vtrinque B m A a ,& A Q. addatur autem DinG 4. vtcogni- 
’ 1 C ** ab incognitis diftmguantur ,ergo 

8 I H B m A x — A Qjtquabitur B Q*f* D in G 4 . 

* '1 Vtauce «quatio facilius explicetur, txanfmuceturfradio—i~— in integra 

niagnitudine;ea elloF. nam fi fiat vtD — <5 ad D,ita B ad alia,qu« fit F. erit F 
f - tiadem qu« atq-, adeo planum F in A 4 idem erit , quod planii . 

5 . tfanfmutata igicUrfradionc in magnitudinem integram ■ 

1 a F in A 4 — B in A x -- A Q , «quabitur B Q 1 D in G 4 . 

”Seu quod idemift F 4- p x in A- AQsquabitur BQ t D ia G 4 . 

‘ Et explicata lecundum; tertium CanqnenvaEquatione . \ \ 

. F x - B - L. VVt Fx-B Q-' B Q- D in-G 4) xquabjtur A. \ 

_ Ve^pTr^-B-^ L. VfeifeF.xjB Q - B Q- D in G 4 )a:qaabrttrr A . ^7- 

• ^ - Ih hac rEquatione A. explicabilis eft deduobusterminis,quorum minortan- 
, tum indicat quxficam E M differentiam tegmentorum balis. nam terminus 

maior manifeftofeoltehdit maiorem ipfadiflerencia. immo etiam tota bafc,vt 
in opere conftru&ioms perfpicuum fiet . 


-• 


Ppriima . 


* -Fiat^ vt< differentia exceffuum ad exceffum maiorem, ita balis ad aliam 
! redam (;■ diffcretiti« autem, , qua dupla ea reda fuperat bafim dema. 
' tor reda', eoius' quadxanirp «quale eft exccffui , quo quadratum eiufe 
-'derti ckfiereikiaP luperat quadratum bafis , & quadruplam rfdangulum- 
J Z fiib 
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fub eicefsibiis. reliqua erit terminus,, minor .i •'< i . 

. ' VtieuleiXJdiflereouai. addatur tadcmre<2a,6c fiet tcrinirtuj maior ^-.j ... 

Comjpoljfio primi Cafus. , 

O It data.bafis trianguli R F; ejcteflus autem quo crus! maius /uperataltiT' 
^ iiudmem cnauguii F Djcxccflusveio, quo crus miou* eandem aituu- 

rr.jio* .Ar • • • ii . [/«illud » liiauu - . 



.. / ait 1 v v. • - 
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dincm fuperat D A , er quibus excefiibus compofita F A Iit minor bafe 
t F . Oportet inucnirc triangulum. . Erigatur cx punfio D perpendicu- 
laris D 9 1 1 quam iemicirculus in F A deferipeus licet in Jjt. cx pua&oau- 
tem F. demiratur perpendicularis FT dupla lpfius D|t. & con neba- 
tur F T . quadratum igitur FT quadruplum cu quadrari Dia» ;«|re- 
. &an- 
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A danguli FD A ; Deinde in FQ fumatur DG' «qualis© A . & fiat vt FG -' 

F D » ita F£ad aliam, qui fit F.R » eaquc duplicetur inX, ficr-im £ x 
delcribatur femkirculus, xC E. in quo accommodetur rcd* .ir,G «qualis 
£ T , quam demon (trabi mus minorem, effe diametro Ex- & .cbnneda.» 
tur. rG J .& centro . x utteruallo xG delcribatur cirtulus lecans.. d lanie- 
truin . £ /i in, S > cademque procludam _in.y • ; Tc«ntnt igitur de qutUii-A 

1 in atquacione explicabilis eitfunt ; E S minor; E y maior . & mamfelturro 
ell terminum E y maiorem efle, quxfita differentia (egmentoruip bafis. im- 
mo tota bale E i*T nam curftfit vt F G ad F D, minotineffipe ad maioreiiv*, iqa 
FE ad F R - ei^& fR , vel RXmaior, quamfjr.'& conlequenter Ey mul-” - 
tomaioje jn bale igitur E f lutrarurEMgqnafisES,quairpolleademonftra-. r 

B bimus pdnorem effe ipja E £ reliqua vero A£ f lecetux bifariam in 0,per qfibd 1 
pun^i^r) ducatur ad r " ’ ' ‘ ~ ' “* 

tnonll 
igitur.^ 

Io O V e^flvt angjfioe V H «qualis angulus V e H , occurrens reda e J-f fc- q ; ; 
dg O H in -^-i , & cofthedatur fH . Triangul um igit ur cooflrbdu dJ-Teff, l ; 
CJius bafceff d^tjt c f,ciyiwrg HTe excedit a^ntudinem trianguli HO cx- dy_ 
'ceffj O V «quali ipfi fo ; dati funt enim squales Hc , H V,profker iqua- 
litatem angulortm Hc V , H V E . fuperelt igitur vt crus H f excedit altitu- 
dinem H O exceffj zquili dati D A ; id autem, repetitis Refolutionis velli- 
gijs, ita fiet manifellu m . 

C Centro H interuallo H O delcribatur circulus I O , k P lecans crura e H, 

2 Hf in pundis Ik, producatur cH lecans circumferentiam circuli in 
P, vt fit PN «qualis L> G , cui iqualis lumatur quoque 1 L. ergo reliqua 
Le iqualis erit reliqui G f. producatur quoque y f ex veraque parte, vt fit 
F Q iqualis F E , 6c x Z iqualis x E . erit igitur Z Q dupla ipfius x F . 

& conlequentcr quadrupla ipfius F R. ; cum iit Fx dupla ipfius fR , ex 
conllrudione. £t quonurn redus eft angulus x C .E In lcmicirculo re 
da C E tangiti hirculum YCS, quare redangulum Y ES iquale * erit 

, quadrato CE , e F : lcfi quadratis e f, fT : ltd redanguluri\y eS, vel 
?ZSc iquale dt redunguio z e S, minus quadrato e/> , redangulum autem \ 

< ^ l Zc S «qua le e(l_rcd.mgulo ZQ , c S, minus redaii gulo Q e S ; fioc elt i- 

D quale eit red§OguJo fR , c S quater, minus re&mgulo fc S bis^crgo7c'r'~*~\£ 
dangulum fR,eS quitee, minus redangulo £e S bis, & minus quadra- 
to e S, «quale erit qu'adrato c-f, plus quadrato fT,hcc ell plus redangu- 
lo fD A quater . Addatur vtrobique redangulum f e S bis , & quadra- 
tum e Si auferatur autem redangulum fDA quater, ergo redangulum 
qtlatef , rflinus, redangulo fDA quater, «quale erit quadratis c£, 
c S, & rcdaggulq feS b«,hoc eff* «quale erit quadrato f S, vel qua .«a™,!, 
drato. e O qua ter.; reda enim fS, dimla.clt ipfius cO, cum fint iqualcs 
SE,,? M, $c «quales quoque M O, O f, vtrique ex conlltudione . cum igi- 
tur quadruplum fit. iqnale quadruplo , piii & fimplum «quale fimplo, 
ol Z i hoc 
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\ 
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erit reSangulo IeN, Vt igitur cM ad e N j it* erit ei ad F R ; Ted 1 cum 
fit vt fG ad fD, hoc cftvt -eL, ade I , ita Fc ad F R,« conftrudko 
ne. eft quoque permutando vt c L ad cFiitael adfRvergo vteWf r ad 
EN , ita erit e L ad eF. quare ‘re&angulom F*M ftfb extremis squale 
erit re&angulo LcN lub medijs. ac proindepun&a LW, fN »n cjroa> 
•’ - *• ’lo 


i<S De Re(ol. & Comp/Mathelnatica 

hoc cft rc&angulum :F R;E S , vel F R, E M , minusre&anguTo if OAv 
aquale enc quadrato E O. led quadrato cO ’ aquale dl redangulum 1 E P,- 
hoc elf rectangulum I c N , minus redangulo el , P N , vel niinusre&an- 
gulo elL, ergo redam gulum fR ,eM , minus rcdangulo f D A, vel 
minus redangulo e I JL aquale erit redangulo IeN , minus redangulo 
eIL , addico communi reciangulo edL rettangulum FR, e M, arquale 
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Liber Quartus. i6f 

A Io erunt, cuius quidem circuli , & centrum *eft in reda HV fecante redam c<>M> ., prof . 
Mf bifariam, & ad redos angulos in O, atque ipfa PHfecat redam N L 
bifariam in H ; cum fint squales N P, I L , ex conftrudione , & squales 
P H , H I , vt fcmidiaraecri , eamque fecat non ad redos angulos . ergo ex 
Lemmate prsmiflo pundum H erit centrum circuli LM , F N . atque adeo 
idem , quod centrum circuli I K P , vnde squales erunt H F , H L . funt au- 
tem squales & H K , H I . ergo & reliqua KF,idcft exceflus , quo crus Hf 
fuperat H O altitudinem trianguli . reliqux I L , hoc eft D A dats squalis 
erit. Ad datam igitur ba(im E f conftitutum eft triangulum HE f, cuius 
crura H E , H f luperant altitudinem H O excefsibus 1 E , K f, squalibus da- 
tis f O , D A . quod facere oportebat . . , «- - \ 

B At vero redam cT minorem efle diametro e X fic demonftrabimus. 
Quoniam enim eft, vt fG ad fD, iia f e ad f R, ex conftrudione : 
erit per diuifionem rationis, vt fG ad G D, ita f e ad eR.fed f G mi- 
noreft , quam f e : ergo & G D minor erit quam e R ; atque adeo tota f D 
minor, quam tota fR> quare & redangulum fDG, vel fDA, minus erit 
rcdangulo fRe. & conlequenter redangulum fDA quater minus erit re* 
dangulo fRe quater , atque addito communi quadrato e f redangulum 
fDA quater , hoc eft quadratum fT.vna cum quadrato fc, feu quod idem ^ ~£ 
eft quadratum eT'mJhuserit rcdangulo fRe quater, vna cum quadrato 
fe . hoc eft minus erit quadrato compofitx ex f R , R e , feu quod idem eft 
quadrato X e . funt enim squales fR , R X , ex conftrudione . quare & re- 
*■' C da e T minor erit , quam reda X e, quod erat oftendendum . 

Redam quoque c S minorem efle bafe e f ita demonftrabo . 

Quoniam enim c R maior eft , quam G D, vel DA, vt proxime demon- 
ftrauimus. & ef maior quam fD, cum fit maior, quam tota fA,ex DP- 
terminationc Problematis , redangulum feR maius erit redangulofD A, 

& conlequenter redangulum f c R quater, maius erit redangulo fDA qua* 
ter , hoc eft quadrato fT, atque addito communi quadrato e f , quadratum 
ef vna cum redangulo F E R quater, maius erit quadratis eF,fT,hoceft 
quadrato E T, vel quadrato eC. \ \ 

Sumatur autem R B squalis R E ■ quoniam igitur quadratum -e f vna cum 
redangulo FRe quater, hoc eft cum redangulo FeR quater, & quadra* 

■ D to e R quater, ‘xqualia funt quadrato compofitsexfR, Re, hoc. eft qua- »"*«■** 
drato F B , vel X e i feu quadratis X C, C e . ablato ab vna parte quadrato e f, 

& redangulo F e R quater, ab altera vero quadrato Ce, quod oftenfum eft 
minus redangulo F e R quater, vna cum quadrato e F; reliquum quadra- 
tum cR quater , hoc eft quadratum eB reliquo quadrato XC minus erit, 
quare reda cB minus erit, quam redaXC, vel XS. atque addita ,vei 
ablata vtnnquc B S fiet c S minor , quam X B , hoc eft quam c F ; . funt enim 
sguales XB.eF, cum fint squales R X, RF,& squales RB, Re ex con- 
ftrudione * quare conflat propoGtum • Denique redam F D minorem efle 
quamcOdcmonftrabimusin hunc modum. 

*tcq 2 i QP°- 



170- De Rclol. & Comp. Mathematica. 

Quoniam enim eft,vt FGadFD, ita FEadFR,exconftro£hone. erit 
permutando vc F G ad F E , ita F D ad fR : fiat autem vt F G ad f E, ita E M 
ad aliam, qui fit G b. ergo vt fDad FR,itacnt EM adGB. quare re- 
&angulum iub extremis fD ,G B, aquale erit redtanguloliib medi js FR, 
tM.lcd rcdbngulum f R , E M , minus re&angulo FDA, vel fDG, 
oltenium elt in Uemonftrationc Problematis atqaaie quadrato E O . ergo 6 c 
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re&angulum F D , G B , minus rcdbngulo f D G, Hoc eft redhngulum fD B,' 
rquale crW 'q&adrato EO ; vndepfjbpoitionalcs cruntfD, EO,DB.funt 
lutem & irtaeqUa^es , vt poli ea dcmonilrabimus ergo fB compofita ex extiie- 
mis mairr etic, quam dupla media E O , hoc pft quam reda S F, qui dupla 
:lt lpfius EO, nara compofita dc tota fE, & EM, vel ES, different»; 

■ 5>T> . ■ par- 
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** Liber Quartas.* - ■'* %jt 

A partiam E 0,<5F>* squalis ell duplxEQ . ' * 

Ec quoniam eft vt f G ad F E, ita E M, vel E Sad GB,ex quarum extremis «•».. Pn *. 
copofita F b oftenfa eft maior, quam S f, compofita ex medijs;ent* altera 
tremarum FG,G b mmimai, altera maxima .led fG nonelt maxima cunx. 
fit minor , quam F E. ergo minima erit , & per conlequens minor,quam 
E S » fcd & F A minor eft , quam F E , ex Determinatione; ergo compofica ex 
F G , & F A hoc * elt F D dupla minor erit, quamS f compofica cxS E , 5^, 

E f , hoc eft quam dupla E O . quare & fimpla t D minotxnt , quam firnpla 
E O . quoderatoflendendum . 

At vero rectos proportionalcs-f D , EO , Dbinxqualcscfie ficdemonftra- 
bitur./ \ / 

B Si enim non furtt inxqualcs. firic fi fieri potcft xquales . ergo f b compo- 
fica exextremisxquatUscricdupixEOjhoceftredtxS^fv&aimfitvt fGad 
f E , it* tM , vel E S ad G b . atque F b compofita ex extremis xqualis S f 
compoficx ex medijs ,mihor* extremarum tG ,G B , minori mediarum i E, th ^i g j uf 
E S xqualis erit > maior autem tiaaiori. quare f G, quippe qux rftincr eft quam 
fE aqualis erit ipfi E S , vel E M ;Jid & fj) ponitur xqualis EO .- e+'go & 
reliqua G-D erit xqualis rcliqux A-fO ; & per conlequens etiattl DA arqiralis 
erit O f , atque adeo tota f A xqualis erit toti fE , quod elt ablurdumt, ponitur j; 
enim fA minOr quam fE, ex determinatione Problematis, lnxquales funt 
igitur f D, E O , D b ,quodoftendille oportuit . 

Ex hoc Problematis conftrudione diametrum terrx inueniemus hac ra- 
C tione. 

Diftantia duorum locorum , qux in crepidine lacus fumpfimus. ideft re- 
tia linea tangens fuperficiem aqux incerieda inter oculum menforis, & fo- 
ramen laminx . intelligatur bafis trianguli verticem habentis in centro terrx, 

' ilticudincm vero Icmidiamctrum terrx . nam ipfa altitudo fiuc perpendicu- 
laris e vertice trianguli duda ad bafim lecat iplam bafim in punde conta- 
dus , in quo Icilicec bafis trianguli tangit fiiperficicm-nqux, quam fphxricam 
cfle demonflratum cftinteruallrim vero, quod eft inter lumitatem foraminis 
laminx, &luperKciem aqux intelligatur exceflus. quo crus vnuto trianguli 
Operat eius alcitudiftem , interuallum autem quod eft inter oculum menfo- 

rW&duper fidem aqux intelligatur cxceffus , quo crus alterum, trianguli Iu,. 

D f eft eius alriftWlliicm . atque ex da taba fe , &: illfs-excelsibus dabitlif triangu- ~ 

mtn. quare &eius altitudo hbceftfemidiameter terrx . 

/ » 1 V 

Ratio igitur inueniendi diametrum terrx ita fc habet . 


vi difrdefftitf ekceffuamad cxcifTum maiorem, ira bafis ad’ aliam re- 
rH dath jdifierdiyx autdn ; qXia dupla ca reda fuperat bafim dematur 
iE-cf^ reda >'ttlKi£-*(&adr&tum4qtiblecttexeelIili , quo quadratum eiufdem 
tfiffihduiieVupdWquadFatum bafis. fe^quadruplum redangulum liib cxccl- 
X ‘ ' f cli^trtl VffdpQBat ur proKirurjua tuor proportionalium, quarum pri- 


ma 


I 




17* De RcfoL & Comp. Mathematica 

ma cft differentia exccfTuum , fecunda vero bafis > quarta erit aequalis compo- 
stae ex excefsibus , & diametro circuli , de qua quatitur . 

Eftcnimcx conftru&ione vt FG adF D , hoc cft vtELadEI, itaFE ad 
fR > cuius dupla eft f X , differentia autem > qua ipfa X f fiiperat bafim e f, 
eil X E , cuius quadratum excedit quadratum C E , quadrato X C ; quadratu 
autem C E, vel E T* xquale eft quadratis Ef , fT, hoc eft quadrato Ef, Sc 
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quadruplo re&angulo fDA>velElL. itaque quadratum XC cft exce/Tur, 
quo quadratum X E fuperat quadratum Ef, & quadrupluretf angulum E-I L. 
a reda autem X E dempta eft XS xqualis XC. reliqua; vero SE fa&a.eft 
«qualis E M > differentia Tegmentorum E O , O h quam quidem E M ponen- 
dam cfle diximus pro tenia quatuor proportionalium , quarum prima cft E L 

dif- 
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A differentia exccffuum ElyK fifecuridd vcr^Baffj E Tiijnartim^atiteWi futtlJ 
ram clle diximus xqualemcdmpofifiexetcdsfftuS, & diarrfetro Circuli , dt-> 
quaquxritur. quodquidem verurrt eltirtariiWEiL atf E Fi rtatll E'M‘ad 
E N Compofltam ex excelsibus E 1 , P N; fit diametro iFP . 1 '••*■•••• up d 
in numeris -fitdata bafis crttriguli EF i r,exceftfi r VeTo 5 F iertef- s ' 
fus autem K F I , fiat yt 7 differentia videlicet e*rtfltnfirfaff J ff 'fcr<feffuni 
maiorem, ita 11 , idcft bafis ad aliam redam , ea erit 1 4 eiusdupla 48» 
differentia ai^tem iut£i__48 & 11 elt 27 . ab hac ayi»*«jT-+4-acmpe 
reda , cuius quadratum xquSfe elt cxceffui, quo quadratum ex 17 fupcfat 
quadratunlVx , & quadruplam eius quod frt ex 8 & 1 , hoc elt ex ex- \ 
cefiibus^iemanebunt 11 pro EM differentia fegmentorum EN,J[sIF.t[| \. 

B hxc dil^fcntiapoiicndaeft pro tcrffi qiwtuorproptjtu.onalium, quarurq pri* " j 
maell 7’, nempe difSi^rcncia cxccfljLirrt^ , fetunda vero » hoc cll bfetisjXi 
quarca e.nt 3 3 conjpjjfk^ ex exccliibd* , & diaTt^tro quxfita , a qua fem- ^ j 
polita fi oukrantu^exteffuSvncmpe & 1 remanebunt 24. pro diametro K 
circuli, de qui quxritiir . I ^H. 

Vel Iit data balis'J4, eXceflus maior j., cxccflus -minor - r ~ * 


Fiat Vt * 


differentia exceffium ai-5'ejjeffuUmmaiordifn,ica «4 ad ifla^vfedfew . <7 ^ 
eaerit 2 1 , eiusdupL 41 . differentia autem inter 42, & 1 4 blt; 2 8 .ab >. CT 
hac auferatur 14 , nempe reda cuius quadratum xquale elt cxceTui.quo 

quadratum ex 28 luperat quadratum ex 14, & quadruplum eius , quod 
-fit ex 3 & 1 , hoc elt ex cxcclsibus. remanebunt 4 pro EM differentia 
G Tegmentorum EN, N F. hxc differentia ponenda eil pro tertia quatuor 
proportionalium , quarum prima elt x differentia excelTuum , fecunda vero 
«4 hoc elt bafis, quarta erit 18 compofita ex cxcclsibus, & diametro qux- 
fita , auferantur exceffus , nempe 3 & x remanebunt 14 pro diametro 
circuli, de qua quxritur. 

Aliam quoque rationem inucniendi diametrum terrx exponemus, & qui» 
dem faciliorem quia per nurtaeros minores procedet. ' . 

' Fiat vt differentia exceffort ad exceffum maiorem vira baCs ^d aliam re- \ 

< idam . differenti* autem , qua dupla ea reda jnuenta fiipcrat bahm dematur 
reda , cuius quadratum xqudle elt cxceffui y quo' quadruplum rCdingulunu. 
lub.reda inuenta , & differentia iplius inucnntx , & bafis luperat quadru» ... 
D pluW redangulumlulFixcefaibus.i reliqua Veto portatur pro tertia' quatuor 
proportionalium , quarum prima eft differentia excelTuum , fecunda vero ba- 
fis , quarta erit compofita ex fjfcelsibus , & diametro quxfita . 

Ratio hxc inucniendi diametrum terrx eadem eltqux ratio lupra expolita, 
licet operatione differant . nam quadruplum redangulum F R E lub reda in- 
uenta FR & R E idtffcreittia rpfius FRj?c bafis E F luperat quadruplum 
redahgulum E I L (itb excelsibus, eodem excello , quo quadracum > x E fu- 
perat quadratum bafis BF , & quadruplum rcdahgulum EIL. idque fic 
demonllrab'tur. .1 ■■ r- :!uj 1 • ■’ • ■ • 

Quoniam enim quadratum x E luperat quadratum CE y vel E T, leu 
•sup qua- 
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q^adr^EF, F T.quadraco xC; quadratum autem FT atquale eft qua- 
dmjdore&mgulo F D A,vcl£ I L. ergo lpfum quadratum xE fupcrabit 
E Fj&quadrupkim redangulum E I L quadrato x C . 

Et quoniam quadjqplum redangulum f Re, vna cum quadrato ef 2 , 
**"■"* qa^lc^^^quadrato^oo^poficx ejc iR, R e, hoc <Jjt quadrato x c , quod quidem 
Tupcrpt qu^jaql cf, .& qu^dt^pilum/eftaPgulum elL quadra-. 
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toxC , vt demonftfauimus. ergo & quadruplum redangulum fRe.vni 
cum quadrato e f.iupcrahtt quadratum .£ F>& quadruplum redangulum- 
ElL eodem quadrata X C. auferatur commune quadratumE F , ergo qua* 
drupium redangulum t R E itidem fuperabit quadruplum redangulum 
EI L ,:qtiad tatQ . X.G . fed & quadratum X E fu per at quadratum E F , 4c^ 
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A quaErupIum frAsngilum EfLquadratoX.G. ergo.quadrupluto.tedaogu- 
lum F R E fupcrat quadruplum redangulum E l Leodemexceflu , quo quam 
draoim -XEluperjc quadrarqm E F, (Scqiladrii pilum red^OguiiAm E l Ljqyod 
cracortcndendum . - / — - . . . , Uup . U p . < ... t Oci«i'muii 3 

Sic daca bafis vdinguli *.f erceffysnjajor 8 ", e*celfus minor r. Fiat ve 
7 diffiu^iui^eit^ffuum 8 exceilum tnaiorcm , 11 hoceftbafis,ad 

aliam redam. qdWtn M «Wus dopla,,4& digerentia autem inter 48", & 
f^ ? eft^i7. ; ^^attfcra^ur icT* nempe .re^p^cuitis quadratum squale 
eft exceffui, quo quadruplum redangyluat iub j , & i4;hoc, eft, fub rc- 
da inuenta, &yJiffetepjia «uldemintiencr j & bafis, fpperat redangulum 
Hm 8 A; j j a-hoq ?ft ej(es(;e||ibu5i remanebunt , 1 1 pro E M differentia fcg- 
g rntn torum E N )r N F . pie differenda popatur pro tertia quatuor propor- 
tiahalium , qiiarqm prima eft 7 differentia exceffupm , lccunda vero 11 . 
idejft bafis , quarta erit j 3 copipofiu ex excefiibus , & diametro quarfita , 
demptis excelsibus' nempe 8, 6 c 1 .remanebit diameter, eaque erit 14. 

Eundem Cafum Problematis alia via & reloluam > & componam quamuis 
in hiic Quoque , qua: lequitur Rclbluuonc idem qua*ficum erit , 

Alia Refolutiq .primi Cafus . 

S it data feafis trianguli, vt in-anrccedenli Refolutionc B;exceffusvero qua 
crus maius fupcrat alcitudinem trianguli D • exceffus autem , quo crus 
v. ihinus eamdem altitudinem fuperatG . Oportet inuenire triangulum . 

1 'Padum iam fit ,& relumantur antecedentis Rcfoludonis figurs , & qua:. 


xanjr j W prius E M differenti^ Tegmentorum E O , O F . «flo illa A . ergo 
B A erit M F„ & tanfequcwer F Q erit —A^- . 

- 1 Et quoniam redangulum EE n «quale ?ft rcdangulo M E F ; erit vr L E 
ad E M , ita E F ad e N «■ hoc eft jn figura reloJutionis , vt D — G ad A , ita 
8 ad . itaque erit ipfa t N aqua fi auferatur I E > hoc eft D 3 reliqua 
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*7< De Refol. &£otnp.. Mathematica 

ftodaCaturaUteM-FHvfcuead circumferendam GIF - in Z ; erit E Z *r A 
qualis '4 N -i’ atque adeo & iplal- Z -erit D. q uAxomi 

• Et quoniam redangulum KF^Z f jequalb eil-quadratoO F , hoc cft redam- 
gulumfubG,&~ — D atquale quadrato ex Bf- *— A J< • . L-. 

VX * — 'G in D , aquabitur B Qj «$*"A ^“r.BiaAy' 3 - :i<i 

* Quadruplicentur omnia, vt Poteflas «quacionis integra fiat, ergo- 1 o 

‘ ' 4 — Gitf D 4 »piabiror 6Q- f A^ B-in A * f • • 

5 Addatur vtrique parti fl 1 in A 2., &; G ih DM4 . auferatur antem A Qjj vt 
cogfiitl ab incognitis feparfentur ; ergo ^ 

r t?^ 4 *BinA i — AQia:cpabitUr ; B(!^GinD4 

Vtauccm xquatiofaciiilA explicetur, tranimutecur fradio in integram! 
magnitudinem , ca dto F . nam fi fiat vt D — G ad G , ita B ad aliam , quae 
fit fj erit f eadem qui' . atque adeo plarium f in A 4 idem erit i 
quod planum . tranlmutata igitur in magnitudinem integram fra- 

^° nc - ■ • ' V. ' ' ' ( 

H in A' 4 4 * B in A 1 — A Q^xquabitur B Qjf»'G in D + 

Vel quod idem eltf 4’f B xin‘A — A Q^ aquabitur BQjfG in D 4 .' *' A 
u explicata /fquatione* ,, , 

FxtB-LV.F^BQ-B Q— G in D 4,xquabitur A 
Ycl F x 4 * B *i* L. V, p x Q — B — G, u» ^ 4 xquabi- 

tur A» ~ - • ' " > 

^ w • ■■■-•- i ,• rs ..... 3. ijqn! n' e , 

In hac aequatione A explicabilis eft dejduohus terminis , quorupt mii 
nor tantum indicat quarfijtam E M di&rcmiam iegmentoTum bafis, maior 
enim terminus maior eil ip(a di/ferentia, immo etiam tota bale, vc in conllru- 
dione mamfeltumfiet. 

' Porifma. 

/ , . \ ^ — -- _ , 

Fiat vt differentia excelluum ad exceflum minorem , ita bafis ad aliam re- 
dam, compofitx autem ex hac reda dupla, & bale dematur reda, cuius 
quadratum squale eil cxccfliii , quo quadratum eiuidem compofitx fuperat 
quadratum bafis, & quadruplum redangulum lub excefsibus, reliqua erit 
terminus.mmor. / N , \ , • N 

Vel fi eidem compofitx addatur eadem reda, fiet terminus maior . 

Cotnpofitid.' . _ 


S it data trianguli bafis E F ; exccflus vero , quo crus maius fuperat altitu- 
dinem trianguli e D : excdflus auterii , quo crus minus eamdem altitu- 
dinem fuperat D A . ex quibus excefsibus compofita ,c A fit minor ba- 
fc ef. Oportet inuenire triangulum . Erigatur cr pundo D perpendicula- 
ris D , quam ftmicirculus in c A defcriptus fecet in 91 .ex pundo autem f 
demittatur perpendicularis fT, dupla ipfiusD 91 ,& connedatur eT. qua- 
dratum igitur f T quadruplum erit quadrati D 91 , vel rcdangtffi c D A . 

Dcin- 
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. Liber Quartus * ' tyy 

A Deinde e D firmatur D G aequalis D A , &fiatvtEGadGD,itt EF ad 
aliam, qux fitF R . caquc duplicetur in X , & in E X delaibatur lemicirculu* 



XC defcribawr circulus lecans diametrum r X produdam in y.iscireulus fe- 
cabit quoque redam F E, quia >C maior eft , quam x F. vt infra oftendetur, 
fecet ergo in S , termini igitur, de quibus A in Aquatione explicabilis eft funt 
S E minor ,iE y maior . & manifeftum eft terminum E y maiorem eile qux- 
fita differentia iegmen torum bafis ; iromo totabafe.fecetur ergo FS bi- 
fariam , Ac ad redos angulos inOa reda H O V , & fiat O V aqualis D A, 
*<quam demonllrabimus minorem efle reda , OF. Acconnedatur fV. an- 
gulos igitur O V f maior eriranguloOfV; fiac angulo oV f xqualisangu- 
iusVfH occurrens reda f H, redas O H in H, & connedatur E H . Trian- 
C gulam igitur conftrudumeft H e f , cuius bafis eft data E f, crus vero Hf 
-ercedit altitudinem trianguli H O excolfu O V aequali ipfi D A dat* ; funt 
enim aequales Hf,HV, propter aequalitatem. angulorum HfV,H<Vf. 
iuperdJ igitur vt crus H E excedat altitudinem HU,exceifu arquali datae 
ED: id autem ita fit manifeftiirt.r - I ; 

Centro H interuallo H O deferibatur circulus O I , P k lecans Crura Hf, 
HE in pundis FK , Ac producatur f H lecans circumferentiam in P,Vtfit 
P N arqualis E D , cui xqualis fumatur quoque 1 L . ergo cum fit 1 L aequalis 
E QAalfxqualisD A, velDG: erit & reliqua lL*qualis reliqux EG. Pro- 
ducatur quoque E y inZ, vt fit xZ xqualis X E , Ac lumatur i Q xqualis fE. 
atque 1 fM xqualis St. Quoniam igitur Xelupcrat F EexccfluXF du- 
D»pk X 6, hoceft Z E fuperabit duplam fE,quxefl Q EexccfluXF du- 
fcd ZE luperat QE excefluZQ^ ergoZ Q dupla erit ipfius XF,&, 
«tforife^Uentcr quadrupla redx R f. • ;> 'ac.!,. ^ cr;v 

/ cuEt quoniam redus eft angulus xCc in fcmicirculo ; reda Ce tangit 
circulum YCS. quare redangulum YeS xquale erit quadrato Ce, vel 
cT,leu quadratis e F,FT. ledr*ctangulumyeS,velZSExqualeeft rectan- 
-.gtriac^e S , aunus quadrato e S , rectangulum autem zeS xquale eft re- 
no; A a ctan- 
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dlani^itts 0 iQ>B 5 , Q£ S.hoceftredhngulo R F, EfS quater, & re&angulo 4 
f E SdsisjZ Qjenian aftenfa eft quadrupla 1 piius Ri, ipiaautonj QJs dupla 
eft ipfius fE , ejcconftrudtione. ergo redtangulum f R,E S quater, plus redian- 
gulo f E S bis, minus quadrato E S, aequale erit quadrato f E, plus quadrato f T, 
noc eft plus redtanguloED A quater. ^ , — • — 

, Auferatur vtrinque rcdtangulumf E SbU».& redtangulum eDA quater 
addatur atutem quadratum/^, ergo redfanguiuin R f, e S quater, rqinus re- 
dtangulo eDA quater , «quale erit quadratis f e, e S, minus redt angulo f e S 
bis . hoc * eft «quale erit quadrato f S, vel quadrato f O quater , quare & fim- 
plum erit «quale fimplo , noc eft redtangulum R f , e S minus redlangulo e D 
A, vel minus redlangulo fILcrit«qua!e quadrato fO. fcd quadratum fO 
«quale eft redlangulo I F P, hoc eft redlangulo I F N, minus redlangulo I E , B 
P n, velminus redlangulo FI L; ergo redtangulum R f, ES , minus redtan- 
gulo F I L, aequale erit redlangulo I F N , minus redlangulo F I L ; addito 
comfnufliredtangulo FILiredtangulum RF ,£.S,hoc cft RFM redtan- 1 
gulo 4 FN «quale eric. vc igitur FM ad FN.iia erit fi, i«d fRjfedcun» 
litvt E G ad G D, hoc eft vtLf ad fi , «3 ad fft.;!eftqt»q; permutando 
vc Lfad fE,itafi ad/R.ergo vt jfMad fN, ica erir i L ad fE.vjndec 
rcdtenguhrm MfE fub extremis «quale erit redlangulo Nf L fub tnedijs. 
quarepumfta MN,EL iti circulo erunt , cuius quidem circuli oentrum eft 
c ”^Sj >pi ’inre(Sa HV fecante redtam ME bifariam, & ad resftos angulos in G» 
cumfint «quafes Mf,fO ipfis E S,S O, vtraqae vtrique, ci cooftrudtio- 
ne; atque ipia V H lecat redtarn NLbifariamin H, cum lim «quales N P> C 
1 L i ex conftrudlionc, & «quales P H , H I , vt femidiametri , eamque fecaf 
non ad redos angulos, ergo ex Lemmate , quod huicProblemati praemi/Tun* 
eft , pundtura H s erit centrum circuliMN, E L, ideraquequod centrum cir- O 
culi V k I , at que adeo «quales erunt H E, H L; fune aatem «quales & H K,HL 
ergo & reliqua k E, reliqua: 1 L , hoc eft E D, «qualis erit . quod erat oftea» 
ciendum . ad datam igitur bafim ef conftitutum eft triangulum Hef, cu- 
ius crura Hc,Hf fuperant altitudinem. HO , exccisibas kculf «qualibus 
datis. e D, DA. quod erat faciendum. ;-i o:’c.. , .1 . n..,- 

RetSkam autem e T minorem cfle ^diametro «Xi ita oftendam . j ! i 
Quoniam enimeft vt e.G ad G ita ef ad fij. s cacpnftru(ftie«i« 4 r e$ 

minor quam ef, erit &GD minor, quam fRiktqqe^aiaeD nu»or>quafii D 
totae R . vnde & redtangulum c D G, Vel e D A uuCwe erit redlangulo e R f, 

& conicquenter quadruplum redtangulum tD.A', hocrft quadratura f T,mi 
tiuserk quadruplo redtangulo c R £ atque addimaftnqBepaeu quadrato.fc,qua‘ i 
4, primi drata fT,fe, hoc *cft quadratum e T,/nuouscrit quadruplptetianguto eRf, 

1 («bji vni cum quadrato c f, hoc * eft minus erir. quadraromapoSoeex e ft.,Rf, 
ideft quadraro e X ; quare Ac redta e I.iuinor erit , quam reda cX. quod 
eratolfcndendum* n; j Y 1 jb. T ... .. L’Y rnc' 

• R-nftam vero XC maiorem effe ejusas X f. ita fiet raanifeftum. • : 

Quoniam enimfRoftcnia eft maior,quamGD,A: f'c maior eft qua «f?» 




* Liber Quartus. 

/i tota enim e A minor cft quam fe ex Determinatione Problematis* redan- 
gulum cfR maius erit redangulo cDG, vel c DA. & confequenter qua» 


B druplum E F R , maius quadruplo EDA, hoc eft quadrato F T . atque ad* 

’ dito vtrique parti quadrato F e , quadruplum redangulum e fR vna cu qua* 
drato fE maius erit quadratis fT,f e, hoc cft quadrato e T, vel quadrato E C. 

Et quoniam quadratum E f, vna cum redangulo e R 1 quater , vel cum 
redangulo e f R quater , & quadrato f R quater * aequalia fune quadrato > *«*»* 
compoficxex e R,R f; hoceft quadrato e X,feu quadratis XC , C c ; ab- 
lato ab vna pane quadrato e f, & redangulo e fR, quater; ab altera vero 
quadrato C e , quod oftenfum cft minus redangulo e f R quater , vna curru 
_ quadrato e f; reliquum quadratum f R quater , hoc eft quadratum X F , re- 
liquo quadrato X C minus erit . quare & reda X F minor quam reda- 
X C . quod erat ollendcndum . 

C Redam denique DA minorem efle reda OF. ficdemonftrabitur , 

Quoniam enim eft vt E G ad G D , ita E F ad F R ex conftrudio- 
ne i erit permutando vc EG ad E E, ita GD ad FR. fiat autem vt E g 
ad EF, ita ES ad aliam, quz fit EB.ergovcGD ad FR, ita erit ES ad 
E B • quare redangulumliib extremis. G D,E B. aequale erit redangulofub 
medijs F R,ES; fed redangulum FR,ES, minus redangulo E D A, vel e D G 
oftenfum eft in de monft ratione Problematis arquale quadraro F O. ergo & re- 
dangulum GD,eB, minus redangulo E DG,hoc eft redangulum GDB, sr- 
qualeeritquadrato F G.vnde proportionales erunt GD,FO, DBjfuntaute 
& inxquales , vc poftea demonftrabimus , ergo GB compofita ex extremis 
maior erk quam dupla media FO, hoc eft quam reda FS. 

D . Etquonucftvt cG ad ef, ira cS ad e B,GB autem differentia extre- 
maru e G, e B oftefcfa eft maior,quam F Sufferentia, mediarum e f, c S. ergo 
altera extremarum eG,eB minima erit.; altera maxima, fed eG non eft*oi.iu 
maxima , cum fit minor , quam E f . ergo minima erit , & per confequens 
minor quam e S. fed & e A minor eft quam e F , ex determinatione, ergo co* 
polita exe A, & cG, hoC*eft dupla e D minor erit quam copofita ex e fT& e S. 

minor erit , quam fimpla 


iuam 


. f 

Mi 
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E Qa .&.eum (it E G minima, & extrema quatuor ptnpotr io n a 1 1 a rtr-E G, E f, A 
eS,« Eienc altera extrema E B maxima. vndemaior.quam e.F. ied e D ollen 
fa clt mator, quam e O. ergo reliqua D B maior erit, quam reliqua O f fed vc 
B DadOF,itaellOfadDG.ergoficOf maior eric quam D G , vel DA, 
quod erae oltcndendum . 

Ac vefo redas proportionales G Q , O f , D B in^quales ede fic demonftra- 
bitur . 

Si enim non fune inaequales, (int G fieri poceft aequales, ergo G B compofita 
ex extremis aequalis erit dupls fi O, hoc clt reds F S. & cu m (it vt E G ad E f, 
ita E $ ad E B, atque G B differentia extremarum EG,eB squalis fS diffe- 
* ,»>.« renns mediarum e F, E S, minor extremarum minori mediarum* squalis 

eric, maior autem maiori . quare E G , quippe qus minor ell , quam E F , s- B 
qualis erit e S: fed cum ponantur squales eres proportionales GD,Ot, D B , 
tric & G D squalis F O, vel SO, & per conlequens D A quoque squalis O f. 
ergo tota c A squalis erit coti e f, quod clt abfurdum v ponitur enim e A ! 
mino* quam c f, ex determinatione Problematis: insquaks igitur funt GD, * 
O F, P B,quod eratollendcndum . •? ■ 

Ex hac conllrudione Problematis,inuenixur diameter tews hoc modo . 
piat vt differentia exceffuum ad exceffum minorem , ira batis ad aliam re? 
dam compoties autem ex hac reda. dupla, tebaie, denvfcur reda, cuius, qua- 
dratum squale ell exceffui, quoquadratum ciufdem compoties fuperat qua- 
dratura ba (is, fit. quadruplam redangulum fub exoetiibusi reliqua vero potu* 
tur pro tertia quawor proportionalium, quarum prima, ell differentia excef» C 
(uunx, fecundavero batis, quarta erit squalis compotits ex excebibus, fit dia» 
mecro circuli , de qua qusticur . • ! , ^ • ’ 

Eli enim exconftrudione, vteG adG D,hoceft ,vt Lfadfl, itaefad i 
R R, cuius dupla eft fX compofita autem cx Xf, fic fe ett Xc. cius qua- 
dratum (uperat quadratum Cc quadrato XC. quadratura autem C e, vel 
4, primi c x * ^quaJe ell quadrato e f, vna cum quadrato f V , hoc sil vna cum redai*: 
gulo B D A quater, vel L I f quater . itaque quadratum x C erkcxccflus , quo 
quadratum xc (uperat quadratum efY-fit quadruplum redargulum EI f, 
a reda autem x c dempta eft x S squalis * C i reliqua 'vero S e lada ell dif- 
ferentia lcgtricntorum e O ,0 f -, quam quidem (em ipfi squalem tM po» 
nendam effe diximus pro tertia quatuor proportionallnm,. quarum ptima> D 
eft Lf differentia exceffuum ke,lf» fecundavero batis fe, quartam autem 

futuram effe diximnssqualem compotits ex excefeibns^.ficdiamciro tuculi, 

de qua qusricur . quod quidem verum eft»nam vcL f ad fe, ita eft EAE ad -> 
fN compotitam ex excelsibus fi , PN ,& diametro I P ». • > t • ui» n 

. In numeris fic data batis trianguli xi. exceffus vero maior 8» excef. 

fus autem minor i. -Fiar vt 7 diffcxeiuiaexceffuum ad 1 exeeffum mi- 
norem, ita xi , hoc ell -batis >adaliain redam, ea erit | . eimdvpfef* 
compotita autem ex 11 eft. s.*?. .» ab -hac auferatur 16 ieda»vidBiip 

cct, eoius quadratum squale eft exceftui, quo quadratum ex x?: (uperat 

:Oa ‘ » t». S ua ' 
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A qaa^ratamiex ti >«quadfuplum ciiis, quod fitcx8 & i , hoc eft «'iexcfcfik 
ftbus remanebunt; udv pro tertio quatuor proportionalium termino, quorum ' 


i r, ,.i i. 


t ,\ 


'U rrttii 
b 

J6* 


B primus eft 7 differentia excdTuftm , fecundus vero ±i'«; bafis 1 , quartus erip 
3 3 j hoc eft cothpobca cx excelsibus , Se diametro quafica . Se ablatis' fexcet- 
tibus 8 &• i , remanebit diameter r 4 .' i ~ 'Sxirritiq mu» 

> Et hk quoque exponam rationem inueniendi diametrum terrfc faeiliorerif 
nimirum per numeros minoret progredientem . >’ * ' ;d:ch>ocii. :de 

Fiat vt differentia cxcefluup} ad cxtdlu m minorem , ita bafis ad aliam re- 
dam . com polita; autem ex hac reda dupla 8e bale , dematur reda , cuius 
qiiadratum'iequale cftextellui , quo quadruplum redangulum lbb reda ijj* 
utnta v& -compofita l ex eadrtn inuenca , & bale liiperat quadrupla rrkTc- 
dartgulum (ubtxceftibus; reliqua vero ponatur pro tertia qtlaruo» pfOporriO- 
nalium , quarum prima eft differentia exceffuum , fecunda vero btm* } qua*r 
C tf erit compoftta ox ewefilbiis , &dwniecrode qua quaritur- . mu r i.-.iA 5 * 

,J Htc rartoinueuiendi diametrunrterrrnon eft difeimilisab eapqh* fili 
pfa eXpofkaellrat!Ofio-/'natn iciVa cuwsfc quadratum itpittlccft-extkfliJiMtlflfcl 
quadruplum redangulum FRE lub reda inuenca F R, & RE compobca^ 
cxipfa FR, Sebale FE fupera/ quadruplum redangulum E D A fubexcef- 
libus, velEtl F : eadem eft , qua; reda , cuiurqi^idratum arqualc eft cxceflin , 
qui> qupdraturtt^ E fuperae quadratum F E , & quadruplum redangulum^ 
L 1 F . ^QuadruplutjT-H-mm redangulum F R E 1 u pc>a tqu ad r u p 1 u m redan- 
gultjm LliF eodem exculti ,ncmpe quadrato XC, quo edarr* ^quadrarum 
X E k^peratquad ra cum ErF ^ Sr-quad r u pki m redangulum L 1 Evhswdc 
monftrabjmus. ~ ' S • M - s 

QuonianVenim qrfadratum % E fuperat quadRUBIffC E > vel E T,fcu qua- 
drata E F, FT, quadxAuX-C > quadratum autem FT a;qua|c eft quadruplo 
redanguloE D A, velL I F . ergoipliim quadratum X E luperabit quadra- 
tum E F, Se quadruplum redangulum L 1 F, quadrato X C . 

1 ‘^BCqikoiiim quadruplum rWiangoiotnF RE vna cum quadrat» FE-ncJua- 
.keftqtfidrbtouompalitieex fRiyREj^keft quadr.Uo ; i E * quod quid en 
qfftadratam luperat quadratum SE>, Sdqiuduiplum radangulunrvL hir qi 


V fecundi 


m# 
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draco X C »Vt demonftraui mus . ergo & quadruplum redangulum FRE A. 
vnacum quadrato fE fupcrabit quadratum f E, & quadruplum repagulum 
L I f eodem quadrato X C. & ablato vtrinque quadrato f E, reliquum, hoc eft 
quadruplum redangulum FRE, itidem liiperabit quadruplum redangu- 
lum L I ii quadrato XC. fed & quadratum x E luperat quadratum f E, & qua- 
druplum redangulum L I f quadrato x C, vt eil dcmonftratum . ergo qua- 
druplum redangulum f R E luperat quadruplum redangulum L I f eodem-. 
cxcelTu , quo quadratum X E luperat quadratum E f , & quadruplum redan- 
gulum L I f . quod erat offendendum . 

Sic data bafis trianguli 1 1 . cxceflus maior 8 , cxccfTus minor i . Fiat vt 
7 differentia exccfluum ad i cxcclfum minorem, ita 1 1 bafis, ad aliam re- 
dam , ea eric 3 eius dupla 6. compofita autem ex 6 & x 1 eft 17. ab hac aufe- B 
ratur 16 , nempe reda , cuius quadratum zquale eft exceflui,quo quadru- 
plum redangulum fub j & 14, hoc eft fub reda inuema , & compofita ;cx 
eadem inuenca & bafe luperat quadruplum redangulum ex 8 & 1, hoc eft ex >j 
cxcelsibus. remanebunt 1 1 pro tertio quatuor proportionalium termino, quo- 
rum primus eft 7 differentia cxcelTuum , fecundus vero n, idci. balis, quarta 
eric 3 j compofita ex cxcelsibus , & diametro , de qua quaeritur , atque adeo 
ablatis cxcelsibus 8. & i remanebic ipfa diameter 14. . 7 

Relolutio fecundi cafus . ‘ ' • J L ' 

S Ed cadat perpendicularis trianguli extra triangulum , fit data bafis 
B» cxceflus verp, quo crus; maius luperat altitudinem D, cxceflus au- C 
tem , quo crus minus eandem altitudinem luperat G . Oportet mueni- 
re triangulum* .• ’ j" .. . ;i( 

Fadum iam fit , & fit illud triangulum FI E f, in cuius bafim produdatm. , 
cadat perpendicularis H O *, & centro H interuallo HO delcnbatur circu- 
itu iQP fecans crura H E , H f in putidis 1 K. produdum vero crus maius 



E H-inP , erunt igitur 1 E, kF Cxceflus , quibus crura H E , H flupcrant 
perpendicularem H O . quoniam igitur dantur bafis E f: excdlus maiori E, 
& txccflus minor kfmfit.. bafis.; B , , cxceflus vero maior D, cxceflus au- 


D 


<} 


tem 
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A 'tem minor G, vt in figura adicioluhoneni pertinente defignatum eft . 

Rurfus centro H inceruallo autem Hf, alius circulus deferibatur fccans 
produdatn bafim E F in M-, crusvero-EH in-L, ipfumqueprodudmn in N . 
differentia igitur redarum E O, O M, eric bafis E F. fune enim ‘quales fO, , tm „ 

0 M i differenda autem crurum H E, H f erit E L;ca ipfa qui eft exceffuum 

1 E,Kf.eaq. in figura Reftduttoms erit D — G. Qusratur EM compotita ex 
bafc, & dupla continuacione-bafis, vfquc ad perpendicularem, hocefteompo- 

fita ex E f, & dupla fO> efto illa A, ergo A ff* B* erit duplum fegmencumt» ■ p™s.i 
E O . vnde fimplum iegmentum EO erit A i- B , 5 ,,b - 

Et quoniam redangulum L E N * squale eft redangulo F E M.-cruyt L c |4t(Bt | 
ad E t . ita E M ad E N , hoc eft in figura ad rcfblutionem pertinente, erit vt 
D — G ad B , ita A ad . itaque erit ipfa EN,cx qua fi abfeindatur 
PN hoc elt G ; reliqua PE erit 


B 


*-K 

— G. 


Et quoniam redangulum I E P * jequale eft quadrato E O , hoc eft redan- 
gulum lub D , & ■ *'"* — G squale quadrato cx A , L «f» B 

— D in G squabitur A Q^‘- BQ^j-«^BinA|-. 
Quadruplicentur omnia , vt Poteftas squationis integra fiat, ergo 
— D in G 4 aquabitur A Qjf B Q B in A 1 . 

Auferamur vtrinque B in A x , & A Q : addatur aucem D in G 4. vt cogni- 
ta ab incognitis diftinguantur , ergo 

— — B in A 1 — AQjequabitur BQ5*DinG 4- 
Vtaute aquatio facilius explicetur^ tranfmutetur fradio *~ ^ - in integra 


magnitudineiea efto F.fi enim fiat vt D— G ad D,ita B ad alii,qus fit F. erit F 
eadem qus atq; adeo planum F in A 4 idem erit , quod planu 


tranfmucata igitur fradione in magnitudinem integram 

Fin A 4 — B in A 1 - A Q, squabitur B QjDinG 4 . 

Seu quod idem elt F 4- B 1 in A -* A Qxquabicur BQ t D in G 4 . 
Et explicata Aiquatione . 

F1.-B4* L.V.(Fi-BQ : BQ- D in G 4) aequabitur A. 

Vel Fx- B - L. V.( F iBQ - BQ^-DinG4 iduabitur A. 

Porifma. 


X d in b in «4 


Fiat vt differentia exceffuum adexccffum maiorem, ita bafis ad aliam 
D redam» differentiae autem , qua dupla ca reda fuperac bafim. addita reda, 
cuius quadratum «quale eft cxceftin , quo quadrarum ciufdem differentis 
fuperac quadratum bafis , & quadruplum -redangulum fub excefiibus , fiet 
terminus maior .G -i- .ab ■: .>-> nal nn&dhjtuL A 1 V'- -5 

-1 Vel fi. eidem compofits addatur eadem reda» fiet terminus minar .>1 : 

:> In hac quoque Aquatione A explicabilis eft de duobus terminis, fed maior 
tantum indicat qnsfitam BM .:i- i -A . Iu,. . liat; • 1 i>- .»;> 

•i.n : 'hi /L:, 'L d nr i .>H 1 . . . • ,«u • 

-eif . : r "M - ;hic dceft aliquid. ! f '- ur-uo "t:';- . n; , »1 

-ni 'A 1 .' ■ , Oa mi ; , itio» :•* A l •>!••• nr.ii, 1' rrii ' jH: -'! -i ud 

a Com- 
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Compoficio iccundiCaliis.“»* : - y ' ' } ,lV '' ' A' 

’ • ; ' r vi" 

Sit data trianguli bafis £ F . cxceflus vero , quo cras maius luperat aaftudi- 
14 F. io 


x:;x; ..aJj. 


. , * % . S't 

*,• f m u 

: : 1 1 


HH 




HF 


X.-2J- 


F J 


DG 




HH 


run 


{oj.ilt !-,k nkd ni . maioicm inuRs>*o 1« jixn :v*V<b w ssfi 

ncmtrianguIi F D icxccflus autem qtK>crus minus eandem, altitudinem 'Itu t> 
perat t)G , quorum cxccfluum diflcrcntia F.Gfit minor bale r. F. Oportet 
inuenirc triangulum • Producatur FD, in A, vt fit' DA arquajis- DG, 

& in ipfa FA delcribatur femicirculus quem duftaex D. perpendicularis 
D 8: lecccinijei ex pan&a-*Weta f dtomittatur perpendicularis E Ti dupla 
ipfius: D ecnnefliaair 4 T ; quadratum igitur FT quadruplunntnt 
quadrati D ?t vel redanguli F D A . Deinde fiat vt F 6 ad FIMtaJriE 
ad aliam, qui fit FR. eaque duplicetur in X , & in E X delcribatur femi- 
circulus , in quo accommodetur re&a E Gatqualis E E quam dcmonftra- 
bimus minorem efle diametro E X , & connedlatur X C , & centro X in- 
* \o-J ter- 



m: • Liber Quinus, -..'i.aJl-f 

A te««lb X C def&f ibatuf, «i «ujur/ocans dtamctrym^X in Xi' ptodticljm 
vero ia Sr termini igitur <1? «juibus-in /Equatione oxplicabihs <dt A fune 
8S maior', £y rn^r.,^ j ,v< ; . .ik ili i .. ..i, i.. . . 

Deeft aliquid non ad demonftrationem Problematis, fed ad Refojutionerni 
quia vnus ex termini^ Relolu tionis alsignatis in Poriimatc debet aflunu, ppn 
alius i ^cl cur vnus debeat afliimi , & non alius. 1 ' 

Producatur autem E r in M , vt fit E M «qualis E S , & fecetur' t M bi- 
fariam , & ad rc&os angulps a reda H O V , & fiat O V «qualis F£) , quam 
ortendani minorem efle retia’ E O . ergo angulus OVE maior erit angulo 
O E V . fiat igitur angulo Q V E aequalis angulus V e H , & reda *E H letet 
redam O H m H, & connpdatur F H ; triangulum igitur conftru&ttm clt 
B H e f, cuius bafis ell data eF; crus vero He iuperar perpendicularem HO 
exceflu OV, aequali ipfii FD datx ; funt enim aquales H c , V , propter 
aequalitate anguloru H e V , H V e . fupercft igitur vt crus H F excedat per- 
pendicularem H O exceflu «quali datae O G . id autem repetitis relolutionis 
velligi js ita fit mamfeflum . * 

Centro H interuallo H O delcribatur circulus O k, I P fecans crura H F , 
H e in pundis k. I,& producatur e H vitra circumferentiam circuli K I P fe- 
cans eam in P , & fiat P n «qualis G D , cui «qualis fumatur quoque I L. er- 
go reliqua L e aequalis erit reliqua: G F . fumatur quoque F Q «qualis F e, 
& x Z «qualis * c. erit igitur Z Qjfupla ipfiusxi, & confequenter quadru- 
pla lpfms fRcunrfij fx dupla ipfius f R , ex conftrudione . 

C E; quoniam rcdu£crf angulus x C e in femicirculo , reda C e tangit cir- 
culum y C S j quare rcdaTtgulura ;y c S * «quale erit quadrato C e , vel e J 
Heu quadratis e F , f T . fed redangulum y c S$ vel Z S e «quale cft rcdangU- 
lo ycS^ZSe, «quale eilredangulo Ze 5 m mus quadrato e Si ipfumau- 
tem redingulum Ze S, «qq-Vle elt redanguloZ Q\ e S , minus redangulo 
QeS. hoc eft «quale eilredangulo fR,cS quater minus redangulo fcS 
bis, ergo redangulum fR, eSquater, minus yedangulofeS bis & minus 
quadrato c S , «quale eritquadrato c f, p{us quadrato fT, hocelt plus re- 
dangulo fDA quater . addatur vtrobique redangulum feS bis, & qua- 
dratum e S . anferatur autem redangulum f OA quater. ergo redangulum 
f R , e S quater , minus redangulo fDA quater ■, «quale erit quadratis c f , 
P c S:, & JeltangplofSnS.bisalhoc cft * «quale esit quadnato ifSsivdiqtiadiatp 
eO quater; jana*;inimj fSi dupla eftted« eO,ttinvfit ipfai aequalis 
compotitae ex M e-, ; drfiii airquiles «5,- eM ,E» conllrodioau 

Cum igitur quadruplum «quale Sc quadruplo, eric & fi*ipluon;aqiude fime 
pio. hoc di redangulum fEUpiS, vel f R,*W^nantM rcdangulo f D AS, 
«quale. erit quadrat» ;e£j , fed quadraro c.Q «quafccli redangulum. I c P, 
hoc elt rcdangulum IeJsi , minus redangulo ei,EisJ a .vel minus reCCan- 
gulo' eLLv ergo rediangulu mi fR,cjM, minus rtdangulo fi>A, vel qui- 
nus la&mgula cI L^iequaleL eric redangulo I cN , minus redangulo 
«IL , addito communircdangolo e IL, redangulum fR , e bF,- «quale 
. no: erit 


I* %m\i 


4 fecundi 
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.«itad erit re&angulo IeN.vt ‘igitur eMadcN , ita erit ei adfR • ledeumfit A 
vt F Gad F D : hoc eft vt E L ad EI, ita FE ad F R i eft quoque permutan- 
do, vt ELadEF,ica EI ad F R j ergovt EM adaN, ita erit e Lad eF 



1 . 1 » •» 



- ** ' I - 1 

quare redangulum FEN fub extremis squale erit redangulo LeN fub B 


medijs . puncta igitur L F , M N in circulo erunt, cuius quidem circuli cen- 
trum eft in reda H V , fetante redam FM bifariam ,& ad redos angulos 
in O atque ipfa V H fecat redam N L bifariam in H , cum fint squales NP, 
1 L , ex conltrudionc , & squales P H , H I, vt (cmidiametri , eamque fecat 
non ad-redos angulos ; ergo ex prsmiflo Lemmate pundum H erit centrum 
circuli LF,MN, atque adeo idem, quod centrum circuli lOP. vnde 
squales erunt H F , N L : funt autem squales & H K , H I . ergo & reliqua 
It F , idelt exceifus , quo crus H F fuperat H O altitudinem trianguli ; re- 
liqus LL, hoc eft DG datz, squalis erit . Ad datam igitur balim EF 

con- 


• > 
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/ conftitutumeft triangulum H.EF.cumscrura H E,Hffuperaat altitudi- 
nem H Qexcclsibusasqualibus datis. fO, DG. quod facere oportebat. 

Af vero reflam E T minorem elfediametro E x. fic demonltrabimus, 

Quonja enim cft vt fGadfD.ica fEadfR, ex conllrudione, erit per di- 
uifioflen?! ratiopis vt fl, ad G D > ita fe ad E R : fed fG minor eit quam fE, 
cp determinatione ergo &GD minor erit , quam E R • atque adeo tota f D 
minor quam tt^a f R,. quare & rctiangulu f D G, vel /D A , minus erit re&an- 
gulo fR E, ^cconiequtnferrcdaogulum FD A quater minus erit rediangu- 
lo F REquater, atqupadditpcommuni quadrato E F , quadratum E F , vna 
cum re&uigulo PDA quater, hoc elicum quadrato F T, leu quod idem 
cit quadratum e T minias erit quadrato F E, vna cum redangulo F R E qua- 
g ter, hoc cft minus, erit quadrato compofitsex fR, R E, hoc clt quadrato xe; «<«*•« 
iunt enim xquales F R > R x ex conltructiunc ; quare & reda E T minor erit, 
quamrp$a x E , quod erat oftendendum . 


10 

TD > FI 

DG- , a KF • T m e 
E S EM. i 3 /ids,hoc eft 31 jere 
FR 14- i 

rC . j- v -f * 

EI 18 — v ^63 boc ehtjere 
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A que redam f D minorem efle reda E O , hoc modo offendemus . A 

Quoniam enim rcdangulum fD A quater , atejuale eff quadrato F T, vc 
demonftrauirous , quadracum autem f G minus clt quadrato Ef,cumreda 
f G minor fit, quam reda ef ex determinatione . ergoredangulum fD A 
>r.wi quater, vna cum quadrato fG , hoc eff quadracum f A minus erit quadratis 
t T,fe, hoc eff quadrato eT. qt^are & reda f A minor erit quam tedacT, 
vel eC.& confequenter multo minor , quam Ex. atque multo minor qua 
c S , vel e M . fed Sc f G minor cft quam e f ex determinatione, ergo cora- 
pofita ex A f , f G minor erit , quam compofita ex M e, c f fed cotrpoftca er 
fjI.^A f , t G dupla * eff ipfius f D ; compofira vero ex M e , e f dupla ipfius e O . 
ergo dupla fD minor erit, quam dupla cO. Si fimpla fD, minor 
quamfimpla cO. quod erat offendendum . B ' 

Nunc offendemus ey terminum minorem e duobus e y, e S, de qui- 
bus in aEquatione eff explicabilis , non effe idoneum ad indicandam cM 
quaffitariL. 

A ut e lunfrcda figulum fD A maius eff redangulo feR,aut non ma- 
ius .lac primum non maiu$ . offendemus ipfum terminum ey noneflema- 
ioremdata bale e f. 

Quoniomenim reffangulum fDA non eff maius redangulo fER, ne- 
que quadruplum rcdangulum f D A , hoc eff quadratum fT. maius eric 
quadruplo redarigulo f e Rj atque addito communi quadrato ef, quadra- 
ta ef, (T, hoc eff quadracum eC non exit ntetus-quadraco e f, vna cum 
quadruplo redangulo feR. s^ e, C 

Sumatur autem RB tequalis'R E. quoniam igitur quadratum ef, vna 
cum quadruplo redangulo fRe, hoc eff cum quadruplo redangulo! eR 
«fteua. quadruplo quadrato eR'a:quale eff quadrato compoficse ex fr,re. 
hoc eff quadrato fB , vel x e , feu quadratis x C , Ce. ablato ab vna par- 
te quadrato ef,Si quadruplo redangulo feR:ab altera vero quadrato 
C e , quod offeniiim eff non maius quadrato e f , vna cum quadruplo redan- 
gulo fer, reliquum quadratum er quadruplum , hoc eff quadratum e B 
non erit maius reliquo quadrato x C . quare ncc reda e B maior erit , quam 
reda x C vel x y. acqueaddita ,velablaca communi y B redaey non erit 
maior , quam reda x B ,' vel e f quod erat offendendum . 

Patet igitur rectam ey , cum ea nogfTt maior bafe ef,noncflc idoneam D 
ad indicandam quaefitam eM, quae maior eff lpia ef. 

Sed fjt.reaangulum fD A maius rectangulo FJE R offendemus. 

• ■ i \ \ 

hic dceft aliquid y \ 

Quoniam enim redangnlnm FDA maius cft redangulo FER, erit 
& quadruplum rcdangulum FDA hoc eff quadratum F T maius qua- 
druplo redangulo F ER, atque addito communi quadrato e F, quadrata- 
FF, IT, hac eff quadratum ET, Vel EC» maius em quadrato EF, 

vna 
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A vna cum quadruplo rc&angulo FER. ■ r 

£ t quoniam quadratum E F vna cum quadruplo redangulo FER» hoc 
eft cum quadruplo redangulo E E R, & quadruplo quadtato E R i r aqua- 
le eft quadrato compofttse exlR, R‘E,hdc eft quadrato X£, feu quadratis 

. i. . i::D WXaJa isuntr 7 : z 

-- -o: . uiu^UoEm (oidquibru ; >: altrf nm. d« ■ insqul a.u 


t r<cutdi 


— 1 S ■ 


E 


4r. \H 


Ey 


FD 1 6 


DA '3 DG 


6 


XC,CE, ablato ab vna parte quadrato Ef, & quadruplo redangulo 
f ER, ab altera vero quadrato CE» quod oftcnfum eft maius qbadrato Ef, 
vna cum quadruplo redangulo fE R, reliquum quadratum E R quadruplum 
hoc eft quadratum E B , maius erit reliquo quadrato X C . quare & reda E B 
maior erit , quam reda X C , vel Xy . atque ablata vel addita communi y B 
reda E y maior erit , quam X B vel E f . 


hic deeft aliquid . - - 

i 

• Ex hac fecundi Cafus conftrudione alia colligitur ratio iuueniendi diame- 
trum terrae, eaque ita fe habet, ©iftantia inter locum in altiori monte fum- 
pcum , & fummitatem montis dcprefsionis , per quam ab ipio loco vifus 
meriforis extenditur- a<f circulum orizontalcm . ideft linea reda tangens 
fupcrficiem maris intcrieda inter locum in altiori monte fumptum , & 
fummitatem montis dcprefsionis , intelligatur bafis trianguli verticem ha- 
C bentis in centro tem , cuius altitudo eft femidiameter terra:, nam ipfa alti- 
tudo hoc eft perpendicularis e vertice trianguli duda occurrit bafi produda: 
extra triangulum in puncto contradus, in quo lcilicct bafis produda tangit 
fuperficicm maris } altitudo vero loci , quod in altiori monte iumpfimus , hoc 
eft perpendiculum ab eo loco vlque ad luperficiem maris , intelligatur cxcef- 
fiis, quo crus maius trianguli fupcrat eius altitudinem , altitudo autem montis 
- deprcfsioninnempc perpendiculum ab eius apice , vfque ad /iiperficiem maris 
intelligatur exceflus »qup crus minus trianguli iixpcratciusaltitudinem , & fic 
ex data bafe , & huiulmodi excclsihus dabitur triangulum ; quare & eius alti- 
tudo, hoc eft femidiameter terrae. ; . i ..i 

alliti B b ‘ Ra- 
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Ratio igitur inuenicndi diametrum tornrhax eriti • A 

- t’ r .fi«oIqiniiiu;> ruuj;.;v : 1 i mui.. ' •« u . 

Fiat Vf fmgjprem-* ita bafw^aW 01 re ‘ 

aaarxWfcwHia WtmiWAfluBbM re£a (upqrjit J^fonauda tongiHjnf 
teGtx, cuius quadratum aequale ellexceffui , quo quadratum ciufdem differen- 
tiae fuperat quadratum bafts, & quadruplum rcctangulum lub exceisibus,po- 
patOTpfS tertia quatuor proportionalij*at7quaim«^prima eft differentia ex* 
cefliiumj fecunda vero bafis, quarta pw aequalis compolita: ex excclsibus,& dia. 
metro circia li , de qua quaeritur , 

(_ ij 

v 1 > 


/s 




uu;j ; n . 



Eft enim ex coftru&ione vc E G ad F D; hoc eft vt E L ad E I,iu F c ad t R> B 
cuius dupla eft f X; differentia autem qua ipfe x F fuperat bafim E F eft X E : 
bums quadratum excedit quadratum C £ quadrato X C: quadratum aute C Ei 
Vel £ T aequale eft quadrato £ F,ETjhoc eft quadracoe F>fle quadruplo re&W 

' gulo 
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^ guloF D G, vel E I L . itaque quadrarum X C eft excdTus , quo quadratum 
X fi fupejat qaadtatum E fi ,& quadruplum redmgulum E IL; "rcdaau- 
tepi i .5 compofita: eic E X , & X S «quali X C, fada di «qualis t‘M l dqm • 
ppfiraiex E F , & dupla RO , hoc eit ex bale , Sc dupla continuationi ball^ vt- 
qud ad perpendicularem , quam quidem EM ponendam ciledixm.bs pro 
fentia quacuor proportionalium , quarum prima citE L differenriScxctfluum 
E l , F k. . fecundi vero bafis E F , quartam autem luturam eile diximus x- 
quakmcompoficje exextefsibus , & diametro circuli , de qua queri ebr . quod 
quidem verum eft. nam vc E L ad E F, ita eil EM ad E N compoluam ex ex* 
cefiibus E I , F N , & diametro 1 P . 

In numeris fit data bafis trunguli E F 4 ; cxceflus vero E I 3 j cxceffus au- 
B cem FK 1. Fiat vt 2. difterencii videlicet excelluum ad 3 excellunt ma- 
iorem , ita 4 nempe bafis, ad aliam retiam . ca erit 6 , cius dupE 1 1 , dif- 
ferentia autem inter 1 2 , & 4 elt 8. huicaddatar 6. nempe recta cuius 
quadratum «quale eft excelTui,quo quadratum ex 8 fuperat quadratum- 
et 4,& quadruplum eius , quod fit ex $,& 1 . hoc eft ex excelsibus, fiet 
1 4. prorecta E M compofita ex bafe £ F , & dupla F O continuatione ba- 
fis, vique ad perpendicularem OH. hate compofita ponenda elt pro terna 
quataor proportionalium , quarum prima eft 2 nempe differentia excel- 
liium 3 , 6c 1 , lecunda vero 4, ideft bafis , quarta erit 2 S cortspofic3 ex ex* 
ccisibus, & diametro quscfita ,a qua compofita fi auferantur excellas .nempe 
},& 1 remanebunt 14 pro diametro circuli , de qua qutericur. 

C Aliter eandem diametrum rerrx inueniemusin hunc modum. 

Fiat vt differentia exceffuum ad exceffum maiorem , ita bafis ad aliam re* 
- dam ; differentia autem , qua dupla ea reda muenta iuperac bafim auda- 
longitudine redre, cuius quadratum aequale elt exceffui,quo quadruplum- 
redangulum liib reda inuenta,& differentia ipfius inucncx,& bafis, fu. 
perat quadruplum redangulum fub excelsibus. ponatur pro tertia quatuor 
proportionalium , quarum prima eft differentia exceffuum , lecunda vero ba- 
fis , quarta erit compofita ex excelsibus , & diametro quxf ira. 

, Neque hxc ratio conaeniendi diametrum terra: di&milis eft ab ea., qux 
fopra expolita eft ratione . Nam reda , cuius quadratum «quale eft cxccf- 
firi, quo quadruplum redangulum IRE fub reda inuenra f R, & RE 
D differentia ipfius fR , & bafis E f , fuperat quadruplam redangulum EI 
L fub excelsibus, eadem eft, qua? reda, cuius quadratum «quale eft ex- 
ccffui , quo quadratum X e' fuperat quadratum bafis c F, &: quadruplum 
redangulum elL. Quadruplum enim redangulum f R e Iuperac qua- 
druplum redangulum elL eodem exceffu . nempe quadrato XC, quo 
erum quadratum Xe fuperat quadratum c f,& quadruplum redangulum 
e I L , idque ficdcmonftrabicur . 

Quoniam enim quadracum Xe Iuperac quadratum Ce, vel eT , (eu 
quadrata ef, fT quadrato XC, quadratum autem fT, «quale eft qua* 
»■; druplo redangulo fDG j vei elL. ergo ipfum quadratum x c lupt-ra- 

B b i bu 
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bic quadrarum e f , & quadruplum re&angulum elL quadrato xC; 

Et quoniam quadruplum rcdangulum FRE vna cum quadrato EF, as- 
quale elt quadrato compofitx ex F R , R E , hoc eft quadrato x E , quod qui- 
dem quadratum , luperat quadratum EF , & quadruplum re&angulu E IL, 
quadrato x C vtdcmonitraiu. ergo & quadruplum re&angulu f RE, vna cu 
quadrato E F iuperabit quadratum E F,& quadruplu rciflangulum E 1 L eo- 
dem quadrato x C . auferatur commune quadratum E F . ergo quadrupla 
re&angulum FRE itidem iuperabit quadruplum rc&angulum 1 1 L qua- 
drato x C . fed &c quadratum x E fuperat quadratum E F , & quadruplu 
rc&angulum ElL quadrato x C , vt demonltrauimus • ergo quadruplum 
re&angulum FRE luperat quadruplum rc&angulum ElL eodem ex- 
ccflu , quo quadratum xE luperat quadratum EF,& quadruplum redian- 
gulum e I L. quod erat oftendendum . 

t • Sit 
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A Sit vt prius data trianguli bafis 4 , exceffus vero maior j . exceflus autem 
minor 1 tiatvt 2. differentia exceffuum ad 3 exceffum maiorem , ita 4 
nempe bafis ad aliam redam . ea eric 6 . eius dupla 11 differentia autem 
inter iz,& 4 cd 8. huic addatur 6 nempe reda , cuius quadratum x- 
quale eft exceffui , quo quadruplum redangulumlub 6,& t, hoc eft fub re- 
da inuenta , differentia eiufdem inuenta?, & bafis fuperat quadruplum re- 

dangulum lub 3 & 1 , hoc eft fub excefsibus. & fiet 14 pro tertia qua- 
tuor proportionalium , quarum prima eft t , fecunda vero 4 , quarta erit 
2.8 compofira ex excefsibus, & diametro quxfita, ablatis igitur excefsibus 3 
& 1 , remanebit ipla diameter 14. 1 • , 

Alia via eundem Calum Problematis & rcfbluam , & componam . 

B 

Alia Refblutio fecundi Cafus. 


C 


S it data bafis trianguli , vt in antecedenti Refoiutione B . cxceffus vero , 
quo crus maius fuperat altitudinem trianguli D, exceffus autem , quo 
crus minus eandem altitudinem fuperat G . Oportet inucnirc triangulu. 



xtr-. 

Padum lam fit ,& refumantur antecedentis Refolufionis figura: , & qui- 
ratur vt prius EM compofita ex bafe EF,& dupla* F O corikmuationc» 
bafis. efto illa A, ergo A - B erit ipfa FM , *s-pcr confequa^s ipfit, 
F O erit / \ 

Et quoniam redangulum L E N squale eft redangulo F E M; erit \t L e 
ad E f. ita E M ad,E N . hoc eft in figura ad refolu/ionis,vt D * 

A ad itaque D. % 

Producatur autem F H vfqyc ad circumfereptiani IO P in 
quahsIN , atque adeo ipla Fz erit ' t i£>r -Di / 


Gad 1 


erit Fj 



Quadruplicentur omnia , vt Poteftaisequationis integra fiatjtrgo 
— G in D 4 aequabitur A Q*f B Q— B m A z • 
a •' B b 3 


Ad. 
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Abdatur vtrique pani G in D 4. & B in A z , auferatur autem A Q 1 vt co- A 
gnica ab incognitis leparcntur, ergo 

B in A z — A Qjequabicur B Q_ 4 » G in D 4 • 

Et vt xquatio facilius explicetur.tranfmutetur fradio ■ * ■ in integra 

magnicudineiea efto F.nam fi fiat vt D — G ad Gjita B ad alia.qux fit F. erit F 
eadem qux atq-, adeo planum F in A 4 idem erit , quod planu * . 

tranfmutata igitur fra&ione in magnitudinem integram . 

Fin A 4 4 » B in A a-- A Q , xquabitur B QtG inD 4. 

Scu quod idemcft F4tBainA-A Qjequabitur BQ tG in D 4 . 

Et explicata Aquatione. 

FxtB«i»L.V.(FitBQ;BQ i 7GinD4) xquabitur A* 

Vel F» f B - L. V. ( Fi^BQ-B - G in D 4) aquabitur A. B 

In hac Aquatione A explicabilis elide duobus terminis ,led maior. 

Porifina • 

Fiat vt differentia cxccffuum ad exceffum minorem 1 ita balis ad aliam 
re&amicompofita autem ex dupla ea redla , & bafc , auita longitudine rc&x 
cuius quadratum xquale eft exceffui , quo quadratum ciuldem compoficz 
fuperat quadrarum bafis , & quadruplum redtangulum fub excelsibus, fiet 
terminus maior . contrada vero eadem longitudine fiet terminus minor. 


Compoficio . 

S it data bafis trianguli E F } exceffus vero , quo crus maius luperat altitu- 
dinem trianguli E D,exce(Tus autem quocrus minus eandem altitudi- 
nem fuperat DG| quorum exceflimm differentia E G fit minor bafc 
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A EF. Oportet inuenire triangulum . Producatur E D in A, vt fit D A x- 
qualis D G , & in ipfa E A delcribatur femicirculus , quem du&a ex O pcr- 

{ icndicularis D m ieccc in 94 . ex pundto autem F demittatur perpendicu- 
aris F T dupla ipfius D 94 > & connectatur E T , quadratum igitur F T 
quadruplum erit quadrati D 9« , vel redanguli EDA. Deinde hac vt E G 
ad G D , ita E F ad aliam , qux fit FR, eaquc duplicetur in X,&in EX 
defcribatur iemicirculus , in quo accommodetur reda EC squalis ET, 
quamdcmonftrabimus minorem efle diametro E X, & connedatur X C. & 
centro X intcruallo X C . delcribatur circulus lecans diametrum E X in 
y ■, productam vero in S . Termini igitur , de quibus A in .Aquatione 
explicabilis elt funt E S maior , E y minor . 

B Sccetur S F bifariam in O, per quod pundum ducatur ad redtos an- 
gulos rcCta H O V , & bat O V squalis D G , quam demonftrabimus mi- 



J • ... 

norem efle refta OF , & conneiftatur VF, angulus igitur O V F maior 
erit angulo OF V , fiat angulo O V F squalisangulus V F H occurrens re- 
D & a F H re< 9 * OH in H,& conne&atur EH. Triangulum igitur con- 
ftr uftom cft' H d F , cuius bafis eft data E F ; crus vero H F excedit altitudi- 
nem ttianguU HO exceflu O V squali ipfi DG dats i lunt emm squa- 
les H F, H V propter squalitatem triangulorum H F V, HVh;Jupereft 
igittli* i vc crus H E cxcedac altitudinem H O cxccflu zquali datx f» D«^d 

autem ita fit manifeftum. n "'r " 1 

Centro H interuallo H O defcribatur circulus O I > k P , fccans crura 
HF,.H Einpandhs I,K, & producatur >F k fccans circumferentiam iru 

p , vefit PN squalis ED,cui squala fumatur quoque IL ;ergo cum- Uc 

IL squalis E D , & I f «qualis D G ,em& reliqua f L squalis «eliqb* 

E G. 
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£-G . Producatur quoque E S in Z , vt fit X Z aequalis X E , & fumatur F A 
ttqualisFE, atque FMaqualisSE. Quoniam igitur X E fuperat F E exceL 
lu X F , dupla X E , hoc eft 2 E fuperabit duplam F E, qua eft Q E duploex- 
dffu X F j fedZ E fiiperat Q^E exceflu Z Q , ergo ZQ dupla erit iphusx F, 

& confcquentet quadrupla reda R F . 

. Et quoniam redus eft angulus XCE in femicirculo, reda C E tangit 
circulum Y C S . quare redangulum Y E S , aequale erit quadrato C E , vel 
E T , fcu quadratis E E, F T;fed redangulum Y ES) vel ZS E aquale eft rc- 
danguloZES, minus quadrato t S; redangulum autem Z e S, a quale eft re- 
dangulis Z Q, e S, & Qe S, hoc eft redangulo R F, e S quater , & redangulo 
f e S bis s Z Qenim oftenfa eft quadrupla ipfiusRf,Qe autem dupla eftipfius 
fc, ex conftrudione. ergo redangulum f R, eS quater , plus redangulo fe S B 
bis, minus quadrato e S, aequale erit quadraro fe, plus quadrato fT , hoc eft 
plus redangulo e D A quater; addatur vtrcbique quadratum e S,auferatur au- 
tem redangulum f e Sbis, & redangulum cD A quater .ergo redangulum, 
f R, e S quater, minus redangulo e D A quater, stquale erit quadratis fc, e S,mi 
nus redangulo feS bis, hoc*ert aqu ale erit quadrato fS, vel quadrato fO qua- 
ter quare & fimplum aquale erit Lrr.pio , hoc eft redangulum Rf , e S , mi- 
nus rcdangido e D A , vel minus redangulo L I f,aquaie erit quadratofO ; 
fed quadratum fO aquale eft redangulo IfP. hoc eft redangulo IfN, minus 
redangulo I f, N P, vel minus redangulo fi L. ergo redangulum Rf, eS, 
minus redangulo f I L, xquale erit redangulo IfN minus redangulo fi L, 
addito communi redangulo fIL, redangulum fR, e S, hoc eft RiM redan. § 
gulol fN, xquale erit, vt igitur fM ad fN. ita erit fladfR.fed cum,fit vt eG 
ad G D, hoc eft vt L t adf i, ita efadfR; eft quoque permutando vt Lf ad 
f e , ita f 1 ad f R . ergo vt f M ad f N. ita erit f L ad f e . vnde redangulum, 

M f c fub extremis xquale erirredagulo N fLfub medijs. quare punda M L 
e Nin circulo erunt , eu lus centrum eft in reda H V-fecante rectam M e ad 
redos angulos in O , atque bifariam . qam cum fint aquales Mf, Sc ab- 
latis aqualibus Of, O S , fiunt aquales & reliqua MO,Oe. fedipfaVH 
lecat quoque redam NL bifariam in H,cum fint aquales N P , IL, ex 
canltrududne , & aquales P H , H I , vt femidiametri , tfamque fecat non ad 
redos angulos . ergo ex Lemmate huic Problemati praoiiflbpundura Herit 
centrumjirculi.M L , e N idemque quod centrum circuli O I, K P ^ atque D 
adeo aquales .erunt He ,H Liftint autem aquales & H k , HL ergcr&reli- 
qua K/e reliqua 1 L , hoc eft e p aqualis crityquad eiflt oli^ndendum . Ad 
datam. igittih bafim d t' conftitutum eft. triangulum jHiftf, cuius cruranH A 
H f liiperanr altitudinem Jd O exceisibus R c, ! f aqualibus datis c D>DG. 
quod erat faciendum. . r .. t •• n 

r i.-At "TCrtrFedam e T minoremeffe diametroe X, iraoftendeirifis vv'?. 

iQwiiiafti'et»mcft,vt<j)GadiG D, ita e f adf. f R,exconftrudion<*,'& e G 
idiirort quam e fex detprwntnacione erit & G D minor, quam f R . atq; tota 
» O tiwner qgam tota e R ihvnde & redangulum e D G,Vel e D A iniqus erit 

rc- 
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^ redtangulo LRf, & confeqyanter quadruplum re&angulum E Dj\ , hpc 
eft quadratum f T , minus erit quadruplo redanguio E R f. atqtie^ addico 
vcriquc parti quadrato fE a q.uadrataJ^ v rE,hoc*cftquadratutrfE'y,tIii «rpHiiii «. 
dus erit quadruplo re&angulo E R f, vna cum quadrato E f, hoc * eft, minus , 
erit quadrato compofitx ex e R , R f , uleft quadrtto' E X . quare Sjreyta E T 
minor erit , quam*reda-&X, quod eracaiiendendum Jl ... L >' 

Item re&am D G minorem efle , quam Oi. fic demonftrabicur , 

Quoniam enim retlangulum E l3 A quater » aequale eft quadrato f- T ; 
quadtatum auccm EG , tlunusell quadrato e f; eum redh -e G m&ior-fit , 
quam reda c f, ex determinatione, ergo rectangulum eDA quater, vna 
cum quadrato cG^ hac* eft quadratura e A minus cricj)uad rajis tj[, f c. 
g hoc eft quadrato eT. quare & reCita c A minor erit, quam refta cT, vel 
cC , & coniequenter .niSltaimnor , quini! e X . 'Jatque inulto minor quam 
eS. Icd&eG minoreric quam e t ex determinatione, ergo compohca ex 
cA,eG/ hoc eft dupla e D, minor erit , quam compofica ex c S, e f, hoc 
eft , quam dupla e O , quare & fimpla e D minor cric , quam fimpla 
e O .* - 


ibid. 


Fiac vt eG ad e f, ita e S ad aliam , qua: fit e B , led eG minor eft,quam 
ef ex determinatione, ergo & -e S - minor erit quam q Bj led e D oftenla 
eft minor, quam eO, ergo reliqua DB maior erit, quam reliqiia OS, 
vel Of. 


i Et quonfyn eft vt e G ad G O , itar^fadi f R , oi oonftrii&Iotity cift per- ' 
c mutando vt e Gad ef,ita GI> ad fR jed vt eG ad c fjitai eft quoque e S 
ad e B . ergo vt G D ad ifR *ica erit e S ad eJI»qndc ns&angqliim liib cx- 
tremis G D , e B aequale erit rediahgulo fubroedijsllRrc S, ietf re&angu- 
lum f R ,e$ , minus reClangulo c D A , vel e DG oftchfmn eft indemorr- 
ftratione Problematis aequalequaduoo.fQ. ergo &rt<ftanguJum. GD.eB* 
minus redtangufo e D G , hoc eft reciangulum G D B , xqQaJeemt quadratt) 
fO. led pBoftenlaeft maior ; , quam £04 jcrg3Gi) mtnorerit,qdatnip» 
ia fO, quod erat oftendendum . . n.; . . 'nz 


r .v r i 

finis 
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|IC liber in quatuor capita diuiditur t quorum primo conti* A 
nentur Problemata , qiia: cotillruchonc operaria non egent , o 
fcd fblutn poftulanc, ve quxficu innumero etpheetur . . Secun- 
j do vero concinentur Problemata impolsibiha , ai quorum. 
Relolutionibus cognolcitur eorum impofiibilitas . Tertio au* 
tem continentur Problemaca vana , ftu nugatoria . quorum Reiolutiones in- 
dicant talia e/Te Problemata . Quarto denique concinentur Problemata , quae 
iub Algcbram non cadunt, eaque rcloluuntur, & componuntur Methodo , 
qua antiqui vtebantur . .m ; n- i . ! t O'i i 



De Problematibus qux cpnlb-qdione operaria non egent > 
poftulanc vt'ijuasiituiii numero explicetur . 
Caput primum . 


fcd iolum 


B 


P Roblemata quxconftra&ione operaria non egent, fed poftulanc quae- 
ficum numero exhiberi , reloluuntur eadem ratione , qua Problema- 
ta conltrudionem operariam requirentia ; verum Porifmata ex eo- 
rum Refolutionibus dedu&a in formam Theorematis proponuntur , eorum- 
que demonftratio procedit per velligia Refolutionis , diredto tamen ordi- 
ne , vt in line libri primi monuimus , qux quidem Theoremata fuggerunc 
rationem conftruendi ipla Problemata, hoc cll explicandi numero id quod 
quxricur . 


Pro- 


rv v Liber Quartus.; j 

V . Priblema primum i'- i >!•••' .» 

•lartt «>'«■■> i : . . • .,ij . , { . .. r‘ , fj 

i Quomodo Archimedes, portjppem argenti aure* coronje permixtanu 
inucnerit. 

.. , ly.i.of.js.:!;- it 

T%‘ ‘Efert Vittuulttslib. p.tap. j 'his verbis. Archimedem «fisas fecifle 


F^C mados xtjuripondeie , quo etiam fuerat ctirona, vna exjuro akeram 
~ “ ex argento . cum ita feciflec , Vas amplum ad famma labra lmpleuit 

aqua ,in quo demifit argenrtam maffam , cuius quanta magnitudo an vade 
deprefTa di , tantum .•jquipffluxit-. innexe mptamalTa quanco minus fa&um 
fuerat refudit iextario menfus,vt eodem mddo quo prius fuerat ad labra aequa- 
retur . ita ex eo inuenit quantum ad certum pondus argenti certa .aqua: men- 
B fura refpondcret . Cum ifl expertus effeta tum auream tnaflam (i militer ple- 
no valc denufit ,4c tsc exempta, eadem ratione mciifura addita inuenit ex 
aqua non tantum defluxi fle , led tanto minus , quanto, minus magno corpore 
eodem pondere auri maflaeflet quam argenti; Eofiett vero replctovafe-im 
eadem aqua iplis corfjna denqlla^ mucnit plusaqux defluxifle jn coronam» , 
quam in auream eodem pondere maflam & ita ex eo quod plus defluxerat 
aqua: in corona quam in mafTa ratiocinatus , deprehendit argenti in auro mi- 
xtionem, & irianifeftum furtum redemptionis. 

Sed qua ratiocinatione Archimedes id fimum deprehenderit Refolu- 
dbdoecbif. \ «d; ; . * 

£ m Boor.-,.. • -■*- 

C Oronas, qui conflat ex auro , & argento fit pondus P , pondus autem 
argenti quod cft in ea efto A . ergo P - A erit pontfijs auri . 


mafTa aurea corona mafla argentea 


Deinde lumantur dux maffx i 

eiufdem ponderis cum corona, S \ /a ■ f \ 

Vna ex auro altera ex argento , & ( p j ( T-A k \ , ( p J 

demittatur in aliquod vas aqua V J Vj.-, i / v> J 

plenum aurea mafTa. ea eijciet e . ^ '"'i. , , ; / 

vafe tantum aqui, quanta eft eius 

D moles , fit igitur menfura aqua: s — v. Z' r "'\ - ;/■ x. 

eiecti, feu moles aurei maflieD, ( D ) r c B 1 

Cmiliter demittatur , & mafTa ar- J V J 

geneeacijciens tantnm aqu*,qua- v y 

ta cft moles ipfius raafsi, cuius . : .c->- • 
quidem aqui menfura feu moles J: > v’ 

matTx argentea fit B. atque eodem modo , demifla corona, effluet tantum aqui 
quanta eft moles ipfius coroni, fit igitur menfura ipfius aqui feu moles co- 
rona G . Quoniam igitur eft vt P ad A , ita B ad hoc eft vt Pondus maf- 

fi argentei , ad pondus argenti , quod cft in corona , ita moles e iufdem maf- 

iii v. • fi 
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fx ad molem eiufdem argenti , corpora enim eiufdem generis eamdem ratio- a 
nem habent in pondere quam in mole , vt demonftrauimus in noftro Archi- 
mede promoto , ergo ^-^crit moles argenti , quod eft ftl Corona > leu men.u- 
ra aqua mole rqualisipfi argento. . juji.-.jj.i 

y£que quoniam cftyc^.ad p,-— A 3 ita D ad hoc eft vt pondus maf- 

k aure# ad pondus qtjofl cft incorona> ita tnoles ciufdem cnafli ad tno- 
hjmeiufdera auri , erit ! ‘4S— te moles auri , quod eft incorbna , feu mcnluta 
aqua, mole aequalis ipfi auro, ied moles argenti cjjt ~-f, ergo «i* ^7*. 

erit moles totius corona: » ied moles corona: eft qupque G » ergo . 

^aequabitur G .. .... -ut 

Ducantur omnia inP. ergo • t l. 

• DinP — D in A in Aequabitur G in P - J ; •nl ^ 

Auferatur vtrimqueD in P, vt cognita ab incognitis diftinguantur ergo. 

B in A -Din A, aquabitur G inP — D inP 
Seu quod idem eftB*- D in A aquabitur G*-DinP> iu 
Et equalicore ad propottionem reuocata, proportionales erutjt • ’ 

B-D G-D P -A ; .ii abov » . • - p 

Idem Problcnja aliter reloluam *i.i; • r 

c 1 • . : . . . 'i... ..u < • t 1 n . t 013X 

• Rciolutio fecunda; 

t ... 'i..:: . : z.l i iitila. 

I lfdem pofitis , menfura autem aqua:, mole aqualis argento quod eft it» 
corona eilo E. ergo G - E erit , . 
menfura aqua mole aqua- ’ mafla aurea corona 
lis auro; ponitur enim G men- 
fura aqua mole aqualis toti coro- 
na . Et quoniam eft vt pondus 
argentea mafla ad pondus ar- 
genti , quod eft in corona . ira 
moles eiuldem mafla ad molem 
eiufdem argenti , erit 

vt P d A , ita B ad E 
Sed fidum ab extremis aqua- 
le eft ei , quod fit a medijs , ergo 
P in E aquabitur B in A 

Hac omnia numeris tradan- 
tur , quippe & pondus ,& mo- . • 

lesnumeroexprimuntur.&quoniameftvc -pondus aurea mafla ad pondus 
auri , quod cft in corona iu moles eiufdem mafla ad molem eiufdem auri erit . 
vrP ad P- A, ita D ad G-E .... • f 

Quod autem fit ab extremis , aquale cft ei quod fit amedijs ergo -i r 
G in P— E in P aquabitur D in P r- D in A . 

Sed oftenfiimeftP in E a quari B inA. ergo per additionem aqualium, 
aqualibus. , « .., . , . ■ . t.. • 

Gin 


mafla argentea 
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301 


B 


Sed oftcnfum eftP in E aequari BinA, ergo per additionem «qualium 
aequalibus. .. ;._i 

G in P «quabicurB in A D in P — D in A 
Auferatur vtrimque Q in P , vc cognita ab incognitis feparentur , ergo 
1, G inP-Din Patquabicur B.in A . Din A 
Seu quod idem eft G- D in,P«quabitur B - D in A . .... . 

Et reuocata ad proportionem «qualitate, proportionales erunt 
B-D G-D P.iA " r 

Eaipfa proportionalium feries, qu« per antecedentem refolutionera inue- 
niebatur. , 

■ J '■ Porifma. 

Vtdifferentia inter menfuram aquae defluxi in mafla argentea , & mcnfu- 
ram aquar defluxa; in mafla aurea, ad differentiam menliir« aqua: deflu- 
xi in corona & aqu« defluxi in mafla aurea, ita eft pondus coron? ad pondus 
argenti . quod eft in corona . 

Vel fic.vc differentia iijtcr mejes mafli argentei, & maflic aurei, ad dif- 
ferendam inter moles coroni,& mafli aurei, ita eft pondus coroni, ad 
pondus argenti, quod eft in corona .i;,. ' 

Porifma hoc pollea in formam Theorematis vniuerfalius propofitum de- 
monftrabimus. 

*“■ Refolutio tertia. 

S Ed quiratur pondus auri,quod 
eft in corona ; id cfto A . er- 
go pondus argenti erit P — 

A. fimiliter menfura aqu? mole 1- 
qualis auro, quod eft in coroni. 
cfto E. ergo G — E, erit men- 
fura aqu? mole aqualis argen- 
to . Et quoniam eft vt pondus au- 
re? mafl? ad pondus auri, quod 
D eft in corona , ita moles ciuidcm 
mafl? ad molem ciuidem auri, 
erit. 

vtP ad A ita D ad E . V 

Et fa<ftum fub extremis «quale erit d, quod fit fub medijs , hoc eft 
PinE fquabitur Din A , ,, >. •• £; .| . > : ■ 

Aiqu? quoniam eft vt pondus mafl? argente? ad pondus argenti , quod eft 
in corona , ita moles eiuldem raafl? ad molem eiufdem argenti , erit 
: VtP ad P — A ,ka B adG- E 

’ < - - Etfa&um fub extremis aquabitur fa<fto fub medijs , hoc eft 

vil ' Cc G in 
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' Ec faftum fub extremis aquabitur fa£lo fub medijs, hoc eft A 

! G in P ~ E in P xqqabitur B in P — in A 
Sed oftenfum eft E in. P cequari D in A , ergo per additionem atqualiunu 
aequalibus. ' ' •* • j - u::c. ■ ; 

Gbipteqoabitut Bin P Din A~Bin A »■ ‘ • 

Hic non poteft auferri vtrifnque B in P. h.im cum B maior fit , quam G 
erit & B in P maius, quam G in P, efgo addatuf vtrribique B in A & aufera- 
tur D in A. itaque i . ^ 

G in P t B in A -- D in A aequabitur B iri P. C : ; 

Auferam* quoque vtrinqueG in P . ergo ■ ■ ' ' 

B in A— Dm A aquabitur B in P- G inP . 

Seu quod idem eft B— D in A aequabitur B — GinP B 

Et rcuocata ad proportionem aequalitate erit 
vt B - D ad B — G , ita P ad A 

Porifma . 

i ' - . - ' i • ■■ • - • • - • ; 

Vtdifferentia inter moles maffae argentea;, & maffo aurea: ad differentiam 
inter moles mafla: argences , & corrins, ita eft pondus corona: ad pondus auri, 
quod eft irt corona, 

Ex hoc Porifmate, & esc praecedenti proponam Theorema vniacrialc quod 
cfthuiulmodi. , 


Theorema. C 

. i:.i: ot«:T ' - '' 

Si triut» corporum atque ponderantium primum, & tertium fuerint gene- 
ris diuern * fecundi aiitem pomo fit eiuldem generis cum corpore primo , 
reliqua vero eiuldem generis cum cdrpore tertio . erit vt differentia inter 
moles primi ,& tertij ad differentiam inrer moles primi, & fecundi, ita 
pondus vnius corporum, ad pondus portionis corporis fecundi, qus eft 
eiuldem generis cum corpore tertio . 


Irn tria corpora aeque ponderantia A, 

B C , D , quorum primum , & ter- E F G 

tium fint generis diuerfi ■, portio au- f= 
tem fecundi vtpotc B Ct eiuldem generis , L^_ 

cum corpore A, reliqua vero portio C ciuf , H., 
dem generis cum corpore D.Dico vtdiffe- 
rentia inter moles corporum A , & D , - f == 
ad differentiam inter moles corpartirti. r ' L_ . . 

A ,& BC, ita efle pondus vntus cor- K i K l ? jf o n 
porani ad pondus portionis G , . 1 ' T 7 ?. 1 . ? 1 _ 

Sit <*nim portionis B pondus E F , 
portionis autem C pondus FGj ergo rotioscofpoflsBC, vel ipfius A, auc 
D pondus erit E G * Dcfride empori* A , fit moles H, portionis vero B moles 
- IK 


E C[ 

1 1 b j 

-MJ- 

M N O 

> " T AJ- 1 

E F 

G 


3 i 

C 

1 El 
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A I k > portionis amem C moles K L , corporis vero D moles M 6. 

Quoniam igitur eitvc pondus corporis Dad pondus portionis C» hoc eft vt 
£ G ad F G > ita moles ipfius Q ad molem iphusC hoc eft ira MOadK £, 
corpora enim eiutciem generis eamdem habent rationem in pondefe, qiiam 
in mole, vt eft.demonltratum in noftro Archimede promoto ; quare quod fit 
ab extremis £ G , &k L, a:quale entei quod fica medijs F G, &. M O . • 

Sumantur autem M N , i P . vtraque «qualis ipfi H; Quoniam igitur 
eft vc pondus corporis A , ad pondus portionis B , hoc eft vt E G ad E F ,ita 
moles H ad molem I K ; faiftu m ab extremis E G , & I K aquale erit fido i 
ttiedijs E F , & H •. vel & MN.fed oftenliimeftid quod fitex E G, & K L 
«quale effe ci quod fit ex FG, Sc MO . ergo per additionem «qualium 
B aequalibus , quod fitex E G , & I K , vna cum eo quod ex E G , & k L . hoc 
eft id quod fit ex E G , & I L, j asjuale erit ci , quod fit ex E F , & M N , vna 
cum eo quod cx F G , &e M O. fed quod fic ex E F, & M N, aequale eft ci, 
quod ex E G , & M N , minus eo quod cx F G , & M N . ergo quod fit 
ex EG, & ILj «quale eritei, quod fitex FG,& MO, vnacum eo, 
quod cx E G, & M N , minus eo quod fit cx F G, & M N. In prima quidem 
figura demonftratio fic procedet. Auferatur verinque id quod fit ex E G , & 
MNergo quod fitex E G,&1L, minus eo, quod exEG, & M N, vel & IP, 
hoc eft id quod fic ex E G, & PL, «quale erit, quod ex F G,& MO, minus eo, 
quod fit, ex F G , & M N . hoc eft ci quod fit ex F G, & NO; quare «qualitate 
ad proportionem reuocata, erit vt N O ad PL, ita E G ad F G, hoc eft vtdif- 
Q ferentia inter moles corporum A, & D primi videlicet , & tertij ad differen- 
tia inter moles corporum A, & 8 C prinii ,& fecundi; ira pondus vnuKcorpo- 
rum ad pondus portionis C,qu$ eft eiufilem generis cum corpore tcriioO . ’ 
In fecunda vero figura demonftratio procedet in hunc modum.' Addatur v. 
trobique id quod fit ex F C,& M N, & auferatur id quod ex F G, & r M Gj fiet 
id quod fit exEG,&IL,vnacumeoquoderFG, Sc MN.miausfloquodex 
F G,& M O, «quale ei quod fit ex E G,& MN . auferatur quoque id quod fit 
ex E G,& I L: ergo quod fit ex F G,& M N, minus coj.qucd c* FGs&M O, 
hoc eft id quod exFG,&: O N, aquale erjt ei, quod ex EG,<3C M N,vel I P,nu- 
nus eo, quod «X E G,& I L,hoc eft ei,qtiod fitex EG^&JLP. quarcrbuocaiaad 
proportionem «qualitate , erit vt ON ad LP, ita EG ad’ FGrhocoft 
O vt differentia inter moles Corporum A & D primi videlicet y& tertij , ad 
difiwcnaam^ncer moles corporum A ic BC primi ^fecundi? fexpon- 
dus vnius xrapaniinfai t pondus portionis C, qu« eft eiuldcm genens cum 
cocpo^e wrtio - D, quod erat. dfcndendum . . u.: 

Sit corona mixta ex aurri,&arg&mu j o.LibrarintT ) ’& oporteat inuenire qua 
tum fic m ea argenti, & quatitqm auri. Sumamur dua; cnaffe eiuldtm ponderis, 
atque corona, vna ex auru;akeracxargeDto. ik ponatur in aliquod vas aqua pie 
num;mafla aurea, qu? eijciat i&lfextaridsaquQl Similiter ponatur & corona;ea- 
quccijciacfeptem lextario^codtm mddo.pofira & ttiaffa argetea aijciat u.le- 
Xcariosimalfei^fe^auWaljequaiisent uibledex fextanjs;aqu« coronavero 7. 
>> Cc a. fe' 
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ftxtarijs ; maffa autem argentea 1 1 . fextarijs . Fiat igitur vc differentia mo- a 
li> maffxaurex, & molis madi argentea: , hoc eit vt S ad differentiam 
„.nac. njoiium mafla: aurei , & cpronx , hoc eft ad i ,ita pondus corona; quod 
*“ r ' eft jo.aff j^o,. erunt * igifur 10. lib. argenti in corona, auri vero 40 

, Sed poliantur conuerio ordinc prxdietx maffic nimirum prima in ordi- 
ne ht riWIa argentea, tertia vero aurea. & Hat vt differentia molium maflx 
apgeqtex , & malTx aurea:, hoq eft vt S ad differentiam molium maflx argen- 
tea;. corona; , hoc eft ad 4 : ita pondns corona: quod eft 5 o. lib. ad 40. erit 
igitur pondus auri , quod eft in corona 40. lib. pondus vero argenti 10. lib. 

jFodemjTiodoinucnietur pondus argenti, vel auri , qua: lunt in corona , fi 
aqua eiebtx c vale fumantur ad rationem ponderis , quemdmodum eas lura- 
piimus ad rationem menfurx . corpora enim eiuldem generis eamdem habent B 
rationem in pondere , quam in mole . eijciat enim maffa aurea e vale tres fi- 
bras aqua: ; corona vero 3 ' r . maili autem argentea j . Fiat igitur vt diffe- 
rentia inter 3 , & y quxeft a ,-ad differentiam inter 3 & 3 ,qux eft i 
ita j o. lib. ad 1 o. libras, hoc eft ad pondus argenti > quod eft in corona . illud 
iplum pondus quod fupra inuehiebatur . . . ' . , .• 

, [> A Uter & Problema reloluam , &c_ Theorema demonftrabo « , - > . 


t 
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Reiolutio qnarta . 

Udem pofitis quxratur pondus maffa aurea corofta maffa argentea 
argenti, quodcftincoroni. il- 
lud efto A. ergo P - A erit pon- 
dusaun,' meniura autem aqux mo- 
le xqualis argento , quod eft in co- 
rona, efto E. ergo meniura aqux 
molexquaiis auro eritG -E . poni- 
tur enim G meniura aqux mole x- 
qu alis toti coronx. Et quoruirrL, 
eft vd pondus mafli aurex ad pon- 
dus auri , quod eft in corona , j ita 
snolesoiuidem maffx ad molcseiuf- 
demaurn erit Jli h . 
hi , -tmi _?>yrP adP-A J ita EV 
1: hJuncftudiunxadhibcndjim eft vt deueniatmjsad aliquam proportionem 
cuius trm^milu fine cognjri , id autem tali fiet argiimentutiquu auiiiv aub 
ergo per conuerfionem rationis .caru vcRj ; adaAna itaip adD-.GrJ* £ 1 
ledeft iduum • ^ r ad A. <, iaBr^ nadjE, u: na eixiru cnow» n- 

hoc eft sq pondus maflf arg:nte£ad pondus argenti quod eft ia cotana > itas 
moles tiuidcm imffgndmolcro-fcinwomaiynri jargocrit 11 ".tnoti.>;.:piv 
•sjt.coioD Ju ,r ivrB iadEti ita Di adD)-- G i 4 * E mi. wicfrjrr.ure 
St per motando ejit . vt B PadEt,ita£.adD^G .1 ic ‘ 

& diuidendo .ip «fivfl , ad Dy ita G iD <d’D«G'|f|£l I are 
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A & rurfus permutando vtB~DadG--D itaD adD-G 4 * E 
fed oftenlum eft fupra efle vt P ad A ita D ad D — G 4 * E 
ergo erit .. . ., vt B - D adG~ D ita P jj jrfiilbr’ i j.wvfti b iV 
1 111 hac igitur proportione cogniti fune tres ternnir^atquqeft^ip^pro^ 
portionalium feries , qux per antecedentes Relolutiones inuenta,^ft :l qum d /e. 
pondere argenti, quod. ctt in eot-ona quxrcbatur.fuquc adco^c^^PoriA 
ma deducitur. -i.., •. . 1 l ■ ’ p ulb' . u*qi Lufii alti 


Porifma . 




■i 'Jb TW 


Vt differentia molis maflx argeftteavBe molis maflxaure* ad differentiam 
molis coronae ,& molis maflx aurea: , ita eft pondus corona; ad pondus ar- 

B genti j quod eft in corona . : 1 ; ^ i>s 1 

r * uu« .• ' . iq 

Refolutioquinta.vKtHj -j-:; - n 
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Ed quxratur pondus auri exiftentis in corona . id efto A', ergo pondus 
argenti erit P -- A i menfura autem aqtfx mole xqualfs aiiro , quod- eft 

in corona efto E . ergo menfiira aqux mok «qualis atgentb elit G--E . 

t ° 1 • ; “t ■■'i •o srnnn 

ponitur enim G meniura aqux 

mole aqualis toti coronx . Et quo- 
niam eft vt pondus maflx argen- 
tea; ad pondus argenti , quod eft 
in corona, ita moles eiuldem maf- 
C fi ad molem eiuldem argenti, eric 
1 .. ........ vt P ad P — A 

ita B ad G - E 
• Et per conuerfionem rationis 
vt P ad A ita B adB-GtE D ‘ 
fed eft vt P ad 

A ita D ad E 
hoc eft vt pondus maflx aurex ad pondus auri , quod eft in corona , ita moles 
eiuldem maflx ad molem eiuldem auri ,ergoerit 1 ............ v 

vt B adB-G4*E itaD ad E . ,/■ ,» 

et permutando vt B ad D ita B — G 4* ad E 
'D&diuidcndo vtB-D ad D itaB-G ad E 
& rurfus permutando vtB--D adB — G ita D ad E 
fed eft vt D ad E ita P ad A 

cura fit vt moles maffx aurex ad molem auri ,quod eft m corona; ita pondus 
eiuldem maflx ad pondus eiuldem auri. ergo erit .. : . ; .. 

vtB — D adB-G itaP adA 
Dantur igitur tres proportionis termini , atque eft ea ipfa proportionalium 
feries , qux per alias relolutiones inuenta eft , cum de pondere auri , quod eft 
in corona quxrebatur. atque adeo idem porifma deducetur . 
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)4«: De Refol. fic Comp. Mathematica 

3 »> D i . I::; Ci t 'i • i ; < ] ,1 «/ • .. T «*<-. 

V . (j hr. i Ponltpa . j , 

Vt difiercntia mofium mafife, argentea , fi c maffie aurea , ad differenrnn» 
molium fnaffx argentee 1 ) di coronat * ira eft pondus corona; ad pondus auri , 

quod eft int corona , !i woim:». ■■■»;. o v.u>: w: r-- . . • »h c r 

Erhhride antecedtntePPoriftnfaW proponemus vnum Theorema vniuer- 
falc illud ipfum , quod fupra propofuimus, fed alia via dcmonllratio procedet» 
cum fit Relolutio aha via procedent • 

; - .T Theo*ema. i. 

Si trium corporum zque ponderantium 
primum, & tertium fuerit diuerfi ge- 
neris , fecundi autem portio fic eiul* 
dem generis cum corporeprimp,; re- 
; liqua vero ciufdem generis cum cor- 
pore tertiojerit vt differentia molium 

f irimi fie terti) ad differentiam mo- 
tum primi , fic fecundi •, ita pondus 
vnius corporum ad pondus portionis 
corporis fecundi , qua: eft ciufdetru 
generis , cum corpore tertio. 

R Effutiantur fuperioris Theorematis figura, & repetantur eadem verba C 
ideft. Sint tria corpora zque ponderantia A, BC,D, quorum 
primum , fic tertium fine generis diuerfi ; portio autem fecundi , vt- 
pote B, ut ciufdem generis cum corpore A: reliqua vero portio eiufdem 
generis cum corpore D. Dico vt differentia inter molem corporis A , fic mo- 
lem corporis D ad differentiam inter molem corporis A , & molem corpo- 
ris B C , ita effe pondus vnius corporum ad pondus portionis C . 

Sit eitim portionis B pondus E F portionis autem C pondus F G • ergo 
totius corporis BC ponduseric EG, quod quidem pondus erit & corpo* 
rum A, & D. corporis autem A ficmolesH: portionis vero B moles 1 K, 
portionis C moles K L ; corporis vero D moles M O . fic fumantur M N , 

I P zquales ipfi H. Quoniam igitur eft vt pondus corporis A ad pondus D 

E ortionis B, hoc eft vt EGad E F, ita moles ipfius A ad molem ipilus B, 
oc eft , ita H , vel I P ad I K ; erit per conuerfionem rationis vt E G ad G F , 
ita I PadPk, fedvtE G,adG F , kacft quoque M O ad kL,eft enim vt 
pondus corporis D ad pondus portionis C, ita moles ipfius O ad molem ip- 
fius C • in prima quidem figura fic concludo . ergo vt M O ad K L, ita erit 
1 P ad Pk. fic permutando vrMO adi P,hocelt,adMN, ita KLadPK 
fic dfaidendo vt G N ad N M, ita LP ad PK. fic rurfus permutando erit 
ON ad L P , vt N M , Vel IPad Pk j fed oftenfum eftfupra effe fic EG ad 
G F vt 1 P ad P K , ergo fic O N ad L P , ita erit E G ad G F , hoc eft vt diffc- 

ren- 
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A S*nria inter moles corporum A D ad differentiam inter moles corporum; A> 
& B C , ita pondus vnius corporum , aut pondus portionis C, quzeft auidem 
generis cum corpore terti» . 

in iecunda vero figuta concludo in hunc modum . ergo vt I P ad P K , ita 
qrit M O ad k L , & permutando vt I P vel N M ad M O , ita P k ad K L, & 
diuidendo vt N O ad O M, i» P L ad Lk , & rurfus permutando erit vt N O 
ad PL , ita O Mati Lk- 4ed;vcO Ai ad L k > ita elt E G ad G F, hoc ell vt mo- 
les corporis D ad: molem corporis G>jca pondus eiuldem corporis G ad pon- 
dus ciufdem corporis C . ergo vt N O ad P L , ita erit E G ad G F . hoc cft vc 
differentia inter moles corporum A D ad differentiam inter moles corporum 
A & D C , ita pondus v mus corporum ad pondus portionis C , quae elt eiuldctn 
B generis cum corpore tertio . quod erat offendendum . 

Sed tacitius atque exa&ius depre hendetur portio argenti quod , elt in co- 
rona C ipla corona & niaflz illa; ponderentur in aqua , quemadmodum in no- 
ftro Archimede promoto docuimus . 


t 


if Ili. 
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Lemma I. 

v- • ■ ••• ' " 1 ;i ■ ' ' •’ ■ ■ 

Si fuerint lineat quodeumque «qudlirer fele excedentes . Compotita ex extre* 
mis «qualis erit Vntctrique compotitarum e duabus «que diitantibus ab ex- 
tremis, fit fi fuerit numerus linearum impar ; media- dupli atqualis erit . 

Int linez quodeumque «qualiter fele excedentes 
C N ABCDFE. 

^ Dico compotitam ex extremis A F aqualem effe 
vnicuique compotitarum ex B E , vel ex C D , vel me- 
dizduplz; fi numerus linearum cft impar. 

Quoniam enim fi abextrema F auferatur, exceffiis quo 
tuperat , -proximam E , reliqua xqualis eric E . ti militer a 
fecunda B, ablato cxceffu , quo tuperat primam A, reliqua. -squalis erit A . S 1 
igitur «qualibus A,&Bmultatz addantur «quales F, multata & E compo- 
tita ex A & F multata ; «qualis erit compofitz ex B multata & E . 

Reflituantur exceffiis ablati tum ipti B , tum ipti F , qui quidem exceffiis 
tunc squales,nam «qualiter linez lele exccdunt.ergo compotita ex A & F tota, 
D «qualis erit compofitz ex Btota& E . Eadem ratione offendemus compoti- 
tam exC D , aequalem effe compofitz ex B E . quare & compotiti ex A F . 

Sed fit numerus linearum A BC impar.eade ratione offen- 
demus compofitam ex extremis A C «quale effe mediz du- 

1 )1« . nam C contra&a exceffii , quo tuperat media B , «qua- 
is cft ipfi B ; A vero protracta eodccxccffii «qualis erit eidem 
B. quare compotita ex A C «qualis eric B duplz . quare con- ABC 
ftatpropofitum.- 

Idem aliter breuius offendemus . 

Sint linez quodeumque «qualiter teic excedentes , quarum prima fic B. ex- 

cef- 


ii 
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ce/Tosantem , quo fcfe excedunt A . ergolecundaeritB «t* A. tertia Vcro B A 
♦i*A a, & fie deinceps, exponatur igitur ferres hmufmod i linearum. «X erunt S 
B B >J* A B+Ai BjAj Bt A-41-B + A 5 . 
i Manifefiu m cft compofita ex excremis-^quale «(Te vnkuique compofitaiiim 
e duabus «que diftantibus ab extremis . nam compofitx ex extremis B , & B t 
A$>ettBx»{< AS- qu£nta*emmeft compolk* ex fecunda B«J* A & B *J* 

A 4 , ac etiam quanta cft compofita ex tertia B «f» A x & B t A 3 . • x£quc> 
manifeftum eftfi numerus linearum tuerit impar xompofitam ex extremis 
rqualemcifa medie dupl»*> • •• i i' * i •- 

U i i ’ . .*..»* ' . f * . . • t. „ .j. .-j » ... .-a» ti 

..... . Lemma II. , - 

/*t •• -vt 1.*.. , B 

Si fuerint line* quotcumque aequaliter fefe excedentes . Dupla compofita ex 
omnibus , multiplex eu compofit* ex extremis per numerum linearum . 

N Vmerus enim linearum erit par aut impar, fit par . Quoniam igitur 
compofita ex extremis «qualis cft vnicuique compofitarum e duabus 
aeque diltantibus ab extremis per antecedens Lemma, & requalis 
quoque fibi ipfi : ideo compofita ex omnibus , totuplex erjt compofit* ex ex- 
tremis , quot iunt bine line* , & conlequenter dupla compofita,cx o mnibus , 
totuplex compofit* ex extremis; quot lunclincx. 

Sed fit numerus linearum impar . Quoniam igitur compofita ex extremis 
«qualis eft vnicuique compoficaruim eduabqsxque diltantibus ab extremis, 

& squalis quoque fibi ipfi , ideo compofita ex omnibus, excepta media, to- C 
tuplexerit compofit? ex extremis , quo funt bin? lirref, excepta media, & per 
coniequcns dupla compofita ex omnibus , excepta media , totuplex erit com* 
pofitsex extremis , quot iiint line? , excepta media ; led dupla media* zqua- 
liseftcompofitf ex extremis . ergo dupla compofita ex omnibus, totuplex erit 
compofit? ex extremis , quot funt line*. Itaque dupla compofita ex omnibus 
multiplex ett compofita; ex extremis per numerum linearum . quod erat de» 
tnonltrandunu . "> 

Lemma III. 

Si fuerit line* quotcumque *qualiter fele excedentes.Differentia extremarum ^ 
continuata exceflii , multiplex cft ipfius exceflus per numerum linearum. 

S Incline* quotcumque eqqaliteriele excedentes A,B,C,DI, & ab 
extrema D i , quxfic maxima auferatur D £ squalis minime A ergo 
differentia extremarum erit E I . producatur autem EI in F , vt fit 
1 F zqualis cxcefiui. Dico E F multiplicem ede ipfius I F per nutqerunu 
linearum. . ' - f: ■ ‘ • ’• .> . . y . . . r 

S ioniam enim A prima differta lecunda quidem B, per excedum 
em I F , a tertia vero C per duplum excediim 1 F, a quarta au- 
tem DI per triplum excedum * ac denique ab extrema lea maxima per 

cx- 
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cxccffum multiplicem, per numerum linearum \ dempti, - c ’ 
vna , hoc eff differentia extremarum , multiplex cft ipfius i_- 
exceffus per numerum linearum dempta vna , & conle- 
quenter differentia extremarum concinuata cxceffu , mul- i 
tiplex eft rpfius exccffusper numerum linearum , quod erat | 
offendendum A&C 


1°9 

i 


E 

JD 


,.i r.V . " 

Lemma 


IV. 


B 


Si fuerint liliea: quotcumque atquaTiter lefe excedentes . Eftvtdiipra compo- 
‘ -fica cx omnibus , ad compofitam ex extremis, ita differentia extremarum 
continuata cxceffu adexceffum. 

; . .. .!.*• -f 

Q Voniamenim dupla compofita ex omnibus * multiplex eff compofi- 
txxexcremis per numerum linearum , per quem numerum etiam 
^differentia cxcrcmariiav continuata excefiu , T multiplex eff ip- 
fius exterius . ergo quotuplex eff dupla compofita cx omnibus., compofitx 
ex extremis , totuplex , erit differentia, extremarum continuata exceflu , ipfius 
exceffus; quare Vt dupla compofita ex omnibus ad compofitam qx extre- 
mis, ita erit xhfferetUM • extremarum , continuata cxceffu ad excellam, rjuod 
erat offendendum . A H •; H -,‘j 


■Mill 


>.i ... • i 


pro&ma>i£ ,ul 


iiiiLnom sr{i ti 

• luJU) 'i 

It Data minima & maxima linearumxquaiiter lefe excedentium & compofita 
ex omnibus ; inuenire lingulas . Oportet autem duplam compofitam cx 
bc omnibus multiplicem effe compofitx cx cxaeow pep. buJtam&t binario 
maiorem «au •' j be u ■ < * re uvijiriLiocii ; cimsmu x» rtu.u.-rfiiixo 

•Mjji ■ ,*i r «naunolm u.lbo'1 ^ 1 

S it data minima B, maxima Verti D ! i tompofita autem ex omnibus G. 
Oportet, inuenire fipgulas . 

Q^ri^ur exceffus', iseffo A ..' Quoniam leu^r efr vc“ffupta cotiftlofita ex 
omnibus aff compofitam e it cxtrcmisV Ita di fferentla exircmiruiSa cmninuata 
cxceflu , ad exceffum ; erunt proportionales . 

D G 2 . D*B D -- B A; A*, i i prini.^orp lanilini f 

• Scdfaiffum fuBfettrcmisxqualcefteijqpoffff ipiitnedijbflgaaliui * 

c, in \ »nnaKiriir / ^ :D 1|J Atili, BG ' S “- * 

G * ? b j { ( * BiRAmo xa "micq 

Hoc eff Gxifl Axijuabinir DJQff* Dp j . .;x;. : 

Auferantur vttifiquejp inU. , &£ B 1 Q. ArXf «Pgnita ab incogftitis idi- 
ftinguantur , ergo 3 ® A -rr/i‘ffb L ’ •: '-.mi <u ?■ -\ 

G t- in A>- D in A - B in A xquab«ur D Q^-JtS ..i 

Seu quod idem effG i — D — B iri A aquabitur DQ*- BjQ^ ■ 

Et xqualitatead propottionemrcuocau ypcoportionalefcrufit,., p 
-33 G i 
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Gi — D — B D «J* B D — B A . - ■ A 

Sed vt facilior reddatur via ad Theorematis demonftrationcm , qn^per ve- 
ftigia Relolutioms progredidebet , curandum eft, vt datarum magnitudinum 
chara&eres quam paucifsimi exiftant ; multitudo enim chara&erum obruit 
quodammodo ipfa vdligia, ficrnuoluir. Itaque cum in rcloiuendo Proble- 
mate plures chara&eris, (fiue aggregatum datarum magnitudinum, huc dif- 
ferentiam fignificames ) fimul Iemper , vel in vna squalitatis parte , vel io, 
vtraque exiltant j tunc ipfum aggregatum , vel differentia poterit vno tantum 
chara&ere defignari . Igitur in liipcriori Relolutione quoniam chara&eris D 
B vel D — B Iemper fimul exiftunt ; poterit pro D B fubftitui F , & pro 

D — B fubftitui H . Subftituantur & procedat Rcfolutio ,vt lupra . Quoniam 
igitur* proportionales- funt B 

! Gi.f H4-A A 

fadum fub extremis squale erit ei , quod fit fub medijs ; nempe 
G a in A squabitur F in H F in A . 

Auferatur vtrinque F in A , vt cognita ab incognitis diftinguantur , ergo 
Gx in At— F in A squabitur F in H. 

Seu quod idem eft Gi — F in A squabitur F inH 
Et squalitate ad proportionem reuocata, propomoqales erunt ; y 
Gx-F F H A 

ea ipfa proportionalium feriet, qus per antecedentem refolutionem inuc- 
nicbatur . 

• Porifma . • - .i. r.: m * 'j.Ci ;C 

■ ' hiL in i ; • . . ■. ti .• 

Vt differentia dupla compofits ex omnibus, & oompofits ex extremis, ad 
compofitam ex extremis i ita eft differentia extremarum adexceffum. .i- 
Hoc Porifma in formam Theorematis ita proponetur. 


t> >. : . .... ..., Theorema. j : ... . Q 

* f , 

Si fuerint lines quotcumque squaliter fefe excedeiites , eft , vt differentia 
duple compofits ex omnibus, & compoliz cx extremis, acf cofflpofitam ex 
extremis , ita differentia extremarum ad exee 


. tu , Teli 

d ■ v_t C T (1 

•-> ■! j ,. ti:r. 

te 


S int lines quotcumque squali- 
ter lcfe. excedentes A' y B>^C, 

DEjfitqueGIsquaKscom- pG 
pofitsex n “• ' f * tL ‘"'i ' L ' 

maxima 

lis mirtim* A , cui quoque 
fiat DH . erit igitur EH differen- 
tia extremarum jEk.verb EdrtipcF 1 fcm d - • • i-i G I- -M: 'O 
fita ex extrehiis . RiitfiA plbdiitta- A ni 51 -—6' 
tur HE in'F-jVt ! iSt*EF4cpaIis< •••xrcr-trrenoii: ■,[. 


t L-t 


* t ■* \ * -i J V 1 - I - ‘ 

ic ommbcis ,& producacur i V ) -» f 
: l/D In k j vt fit D k zijiia- v|0 iipo-ulo; A"W. o In»ooH 
41* A, cui quoque aqualiS : b M < - h.. Pr/ uimnsliif 

T : ‘ i; i r J . A B v V* 


i 

■ 4 , 

iilr.uj»! )i 

ex- 
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A c xcc(Tui , quo lines fefe excedunt. Dico differentiam dupIsG I , & re&s E k 
adipfam EK c(fe,vtH E ad E'F. Duplicetur emm GI inL. &abipiaaufe- 
ratur LM squalis kE. Quoniam igitur eft * vc GL ad kE r ita HFad 
ad F E , re&angulum fub G L,& FE * squafecrkre&angulofub K E, & H F, 
hocoft re&anguiis kEH »k£ F ; auferatur vtrinque roftangulum KEF. 
crgore&angulum fub G L, & E F minus recta og aio KE F , hoceft minus 
rectangulo fub L M , E F , squale erit rcdangulo JcEH; fed rcdangulum 
&bGL,&EF minus re&angulofiib LM> &L.F sqqaleeftre&angulo fub 
GM.icEF: ergo reCiangulum fub G M, squale erit rcdangulo 

KEH; quare * vc G M ad K E ita crlt H E ad E F . quod erat offendendum . 

Alia breuiorijac faciliori 'via' & Problema refoluam, & Theorema de- 

B monllrabo. ; . AJ ' ' > ( 4 i 

Ijfdem dacis . quxracur exceffus vc in antecedenci 
i Relolunone . is cfto A‘. Et quoniam * proportionales funt. 

rno '-G» : D* B. Drt B *;A A . ..;,v i 

Et diuidendo proportionales erunt . nrjrt . . t ).>.■ 

Y. Gt»D-B D 4 * B D-^B A . , 

Eaipla proportionalium feries , qui per priorem relolutionem inuenta eft , 
itaque proponetur idem Theorema i led alia ratione demonitrabltur . - 

Si fuerint lines quotcumque xqualicer fefe excedentes . eft yt differentia 
dupls compufitsex omnibus, & «onapofits ex extremis ■, ad compoheam cx 

extremis , ita differentia extremarum ad exceffum . i 

C Sint lines quotcumqac aequaliter fele exce- 

dentes A, B, C, D E i fitque 0 , squalis 
compofits ex omnibus , & producatur maxi- 
ma ED in k, vtfit DK squalis minims - 
A, cui quoque squalis fiat D H . erk igitur 
EH differentia extremarum ; E K vcro.com- 

pofita cx extremis . Rurlus producatur H E ( G | 

in F, vtfit EF squalis cxceffui, quo lines 
fefe excedunt . Dico differentiam inter du- j .. 
piam G , & re&am EK ad iplam Ek effe.yt HE ad EF; Quoniaim 
enimeft* vt dupla G ad EK, itaH Fad e F ; etlc diuidendo vt difterentia, 
D qua G dupla fuperat EK ad Ek, ita HE ad EFs quod erat offen- 
dendum . 

Sint numeri squaliter fefe excedentes , quorum minimus, idemque pri- 
museft | ; maximus vero i j jfumma autem omnium 4 8 , & oportet inue- 
nirefingulos. Fiet vt differentia fumms omnium dupls, & fumms extre- 
morum, ad fummam extremorum , ita differentia extremorum , ad Cicefi 
Ium, hoc eftvt 8oad 1 6 , ita io ad», itaque x eric exceffus j atque adeo 
progrefiio numerorum }. j. 7. 9. 1 1, 1 }. quorum futnma eft 48. 

,-f .i >:•..! i II , A .vi '■ •' " - . ' 

• •'i . lijftn ' ”• •>. 7 ,■ ...... . . 

P»- 
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Problema II L ' \ 

. «*• - . f > » ' 

Data fecunda linearum squaliter fele excedentium , & compofita ex extre- \ 
misjitemque compofitaex omnibus, inucnire Cingula* . Oportet autem du- 
plam compofitam ex omnibus multiplicem elfe compofiw ex extremis, per 
numerum binario maiorem ..a.:.,,. • 

H Oc Problema in duos Calus diuidam, primus erit cum dupla copofita ex 
omnibus multiplex cft compofita: ex extremis per numeru maiorem 
ternario , fecundus autem cum ea multiplex cft per ipfum ternarium . 

. J, J 1 w : r I I •' . i M 

Rclolutio primi Calus . , r % 

S it data fecunda B; compofita vero ex extremis D ; compofita autem B 
ex omnibus G. fitque dupla G hiultiplex ipfius D per numerum ma- 
iorem ternario , ergo numerus linearum atqualiter (ele excedentium ter- 
nario maior erit .quoniam dupla compofita ex omnibus* multiplex cftcom- 
pofitte ex extremis per numerum linearum . 

ExcelTus igitur , dc quo quaeratur effo A , ergo Ii- — A erit minima , quae fi 
auferatur a D compofita ex extremis; reliqua D — B 4* A erit maxima;aqua 
fi auferatur minima , quae cft * B - A , reliqua D ■“ B i ^ A i erit differea^ 
tiamaxmx, & minims , hoc eft extremarum . 1 •> / 

Et quoniam cxantccedeflte : Theoremate eft, vt differentia duplae co tripo* 
fitx ex omnibus , & compoxi» ex extremis ad compofitam ex ez tremis, ita di£ 
ferentia extremarum ad exceJlum ; ideo proportionales emnc.( C 

Gi -“D, D, D — Bz Az> : , A : «- ‘ 

Et diuidendo proportionales erunt 
G z — D i D D — B z ♦$* A A 
Iterum diuidendo proportionales erunt 
Gx — Dj D D — B z A 


- ( uOi 


<.l JL i.iii 
/ It» ) , 


— 1 Porifma. 


ii 

1 

t 


Vt differentia duplxcompofits ex omnibus, & criplafcompofitx er exrtei 
mb, ad compofitam ex extremis ; ita eft differentia compofit? exextreims, 
&dupls fecundx,adexceffura. ! ‘* » • 1 ,l . ; 

ExhocPorifmate proponetur Theorema huiufmodi» • r| i ' 

. i- ’> . 

i . i Theorema,, ’ '■} 

Si numerus linearum aequaliter fefe excedentium fuerit ternario maior , erit vt 
differentia duplx compofirx ex omnibus , & tripis co rripbfitxexextremij 
ad compofitam ex extremis ; ita differentia compofita: ez extremis , & du- 

plz fecunda: ad exceffunT.” - «c oi i.. , i 

‘ 'iii-c i;- ? i .i < ! -'v, o5 1 

S int lines quotcumque squaliter fefc excedentes A,B, C,D, E F, 
quarum numerus fit tt-ruario maior, & ponatur G I squalis cofnpofitz ex 
* om- 


D 
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A oin ruBtts > eaqtfed aptetur hvH.ergo G H multiplex eft compoftac ex cxcre- 
mis , per nuhierunjte/Aan<y maiorem . quoniam dupla compofita e» omni-, 

C‘JiJ c A, — CI il3 LiJldJ f s *. f •“ 'k * T H t li j| 

’ ii ■»» <« i^j 


'* !.is,'>:..'p 'joxip , liquo v:.|u | i nid 


oilro : v'K r;'!iliiUU)iri 


;i: A B' C D 




cor 


' il«u - IJJOil 


q-r.< 


Oj 1~H 




- n >n ■ « . - r « nug y wmnn 


I ’ M. 

[ l-ltw- l ' >■ 


m 

'E - *)£■» O i 

K «»' : 

■ , "-j - i. 


» - > t 


U 


fi.-*» 


■ i 

• i;io 


■ ii 1 " 'i i 


■: -;i .l 

/ nor 

H' ; o > 

— -i j i:, i j i 


» #»(t 


,r 


_ fjp *> > #nr;r| 

B Bus k multiplex- -efl: betflpoiittp e% «xtremis , per numerum linearam;, icaqua i 
ipfa GH maior eft,quam tripla compofica cx extremis, rtumacur igitur in 
G H reda H L xquaHs^tortj^lk^iiiPWtrertJisvcuj xpioqutrajjualis ludia- 
tur LM , fimiliter eidtfiii aequalis, iumotur MN rdl i qu ai gnu r jGN « i t di fi 
ferentia dupla: compo&ac- ex omnibus & compofita: $x extremis. iDeinde 
fumatur E O arqualjs primi A^vcl t E*K, &s fiat KP dupla fecunda 
B- cum igitur P K -dopla fecunda Ibperet OK -duplatlv prfmamt, *» 
ccflu '-POi'-fifnp^a feetmda Superabit fitr fiam primam thmidio excdilu 
PO. Sccetur ergo PObiferiaWpl^. erit ^C^vclQOexotfius, quo Ut) at* 
fele excedunt . Dico igkii r G 'H ad N Abeffe vtf P adPjET, hoccft dlfftrciitjf 
dupla: compofita ex omnibus» ^driplatoompofitaeji jeattrjamis ad compo/n- 
C tam fcxfevtrenus.effe n differentia <otnpofita,cx extremis, & dopl^deatraii 
ad cxceffum . > Quoniam enimi hx i antecedente -Tbeorcmate. eltyrvt' differ 
rentia duplae compofita ex oftipibus , & compofkaq «.extremis adi coni- 
politam cx extremis, ita differentia extrcmaruii a^ exceflum, hoc elt vt 
GL ad LM jica^FO ad 'G<^«rfe^imdendavo(aM ad ML , hoc e(t ad 
M N i ita 1- O^ad (]}Gy hoc eff adjQ* P; j & rurlus dtuidpidq etituGN ad- N ; M 
itaF P ad PO. quoderatoffendendumr. h ;ua *'■ ., ^ sin jh, m i :,j 
Sint numeri «qualiter fele excedentes . quorum fecundus fit f idumim* 
autem extremorum ;i4.iurrima'Vuro .'OTv.mum ?-5. 6copcneat inueniix: /in- 
gulos. Fiet vt differentia fiimma omnium duplx, dc tripla:iuaini®eXtrerpo- 
rumadfammamextrcmomm^imtiiffercndaiiuamsertremortiin & dupla: 
D fecunda ad exceflum . hoc efl ki t-3'ad i 4 > ita 4 ad t.tHaque x.jjnt exedhis,, 
atque adeo progrefiio numerorum } J 7 9 r i , tuorum fecundus eff $ 
fumma vero extremorum 14. ftirrirha autempinnrunr | f. ;i! / ; 

Refoluda fecundi Cafus • 


1 >n| v 


« • •*! 


S .Ic data fecunda B compofita cx excrenusD i compofica e^. omnibus G , 
1 cuius duplalit multiplexjpfius.D per ternarium, hocefffet tripla jplitis 
:Dj/ergo aes erunt lineatqualitcr fefe excedentes, oportet inueniro 
primarai&tcrtiam '. : -, ; : tcu .;,L . . tcq;m t ■; 

Pnott djo AyrngpD ^A^eat tertia »i compofita autem ex prima ,.^:<fr- 
itoup D d tia 
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tia ponitur D . rurfus quoniam prima quidem-’ eft A . fecunda verq $ A c x - 4- 
ceiTus.j quo fecunda B iupcratA primam, e tu B,r- Aiii: excefliis addatur 
fecunda: B , fiet tertia B t — A , at eadem tertia cft D -- A , ergo 
D-axquabitur B i ~ a 
Addatur vtrique parti a ergo 
D aquabitur Bi 

hoc eftcompofita ex extremis- xqufbitijr inedix dupla: , quod quidem * ve- 
rum cft, quocumque exceffu hnc* fe ie c*cec(ant . ttcuminhac^Equauo- 
ne quarnuis Refolutiorite fit pcra&a , quxfitum non comparetur , cum dato, 
vt tali comparatione quxfita magnitudo pofskdefi«w*«^*umentumel£pri- 
mam Jinearum de qua quxruur cuiufcumque longitudinis exhibitam-; 
modo .ca minor fit, quam data iccunda , Problemati fansfacere . idque \ 
ita fitmanifeftum. . Vp . i:-, ; . .. 

Sitdata fecunda , hoc eft media trium linearum «quan ; ; . , 

liter fete excedentium B:> rctnpofita autem ex extre- j/, j lt:J 

mis C D ea * erit dupfa ipfius B , Oportet inuenire ex- : 
tremas, lecctur C D vttumque inF, 5 c fitC F minor, ... 
quam FD. Dico linea* «qualiter fpfc excedentes efle 
CF BFD. Quoniam enim CD* «qualis eft duplx C JTE X ) 

B, fc&a CD bifariam in E, erit nraque iplarum . L 
CE,ED «qualis ipfi B i ied CE fuperat <CF gri» . 
mam exceffu F E , quo etiam tertia Ffiiperatipiam 
ED. ergo & fecunda B fu pc rabit primam CF exceffu F E, atque terti» <J 
F D B -fecundam. Itaque irnea: C-F.B. F D «qualiter fefe excedunt, at- 
que carum media eft ipia B data ,& coiopofica cx extremis data CD. fa* 
ftum cft igitur quod oportuit. , , , 

In numeris fit iccUndus numerus, hoc eft medius j. fumma extremorum 
erit, i o. ponatur pro primo numero quilibet nnmcrus quinario minor , vt- 
pote i tertius erit 9 , & numeri 1,5,9 , «qualiter fide excedentes Proble- 
mati fatisfadunt. • «...1... 

Sed ponatur pro primo numero x. tertius erit 8, & numeri t 5 8 «qua- 
liter fete excedentes problemati fatisfadunt . > - • 

Item ponatur pro primo numero 1 L , tertius erit 7 , atque numeri * L . 
j 7 L «qualiter fefe excedentes Problemati fatisfadunt. ... P 




. J 

'j f 


Ui* 


Quomodo Problemata impofiibiliacognofcantur. 


ul 


' Caput 1 1 . 

I Nterdum contingit , vt Problema propofitum fit impofsibile. Iftam 
impofiibilicatem Rcfblutio arguit exhibens impofsibilem Aequatio- 
nem . Nam quotiefetimque Refolutio Problematis incidit in Aequatio- 
nem impofsibilem; argumentum eft Problema in pofsibileefTe. Aequationetq 
autc impofsibilem voco cii inea minor magnitudo proponitur aquari maiori, 

quod 
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A quod quidem abiurdum , vel aperte cernitur , vel arguitur ex eo , quod ipia 
«quatio tunc inexplicabilis redditur ; nam cum Aquatio explicari nequit, 
cauia eft ipfa Aquationis inaequalitas . idque fic demonilrabo. 

Proponatur B in A- A Q^«quari B Q^ h*c Aquatio non poteft expli- 
cari i nam ad eam explicandam oportet a quadrato dimidix cocfficientis B, 
quod eft BQ‘- auferre B Q, quod fieri non paelt ■, cum fit B Qjnaius, 
quam BQy. • 

Dico igitur B in A— A Q, minus efle B Q_, hoc eft in propofita Aqua- 
tione «qualitatem non ede . Quoniam enim ponitur A Qaufcrri aB in A, 
& id quod remanet «quari B Q^erit A Qjrunus quam B in A . quare &c 
A minor erit quam B. atque adeo B in A minus, quam BQ,&percon- 
6 fcquens B in A - A Q multo minus . In propofita igitur Aquatione non 
cl£ «qualitas . quod erat offendendum . - - • • / i ' • _> 

Problema L 


Datam redam lineam fecar», vtredangulum fubpambusvna cura quadra- 
u to differentiae partium «quale fu quadratis partium - j 

Rclolutio . 


C 


D 


S it data reda linea B t, quarif oportet fccare , ita vt rcdangulum fub par- 
tibus, vna cum quadrato difiouenti? partium «quale fit quadratis par- 
tium. . »• . » • * 

Fadum iam fit, & dimidia differentia pai~ . * ■ • ' « 

tiumefto a. ergopars* raairaerit! B A i pars .u: -r. . <- 
autem minor B — a' Et iquooutn redangulum 
fub B ■{< a & B - a vna cum quadrato cx x<l _. t 

«quale eft quadratis ex B <1* a , & B — a i fic B 
enim ponitur leda datareda linea B x, ideo p . y' ’• 

BQ- a O aQ4 «quabitur B Q^ a 


A. B-A 


* 4 aQ_j r - '••• v 1 

boc eft BQ_+a Qj «quabitur B Q a * a Q* 
auferatur ftrinque BQ,&aQx vergo q a- 
s ,i.,; i . AQjtquabimrTBqy • • — -i* - -‘v i 

vnde & A «quabicur B,pars toti, quod eft abfurdum a Curo igitur 
Reiolutio incidat in Aquationem impofiibilcm, argumentum eft Proble- 
ma impofsibile cife; qu* quidem impofiibilicax repetendo Refolutionis vc- 
ftigia ita oftendetur . - - ■■ *• " *• 

Sit enim fi fieri poteft reda aB fectain - 
C, ita vt rectangulum fub partibus AC, . 

C b vna cum quadrato differenti» earun- ^ ‘JE D CT ’ B 

dem asqaide fit quadratis aC»Cb,& fuma- « 1 i. i 1 

tui 1 A fi «qualisCb. ergo differentia partium a- ■■fvS 

1 Dd x AC, 


i a. probi. i 

lifc-i 
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a c, C B erit e C. Iccetur autem A B bifariam in D. Quoniam igitur re- 4 
dangulum ACb.vna cum quadrato E C, hoc eft cum quadjraco D C qua- 
ter . xquale eft quadratis AC,CB,(ic ponitur feda A b ; ipfum autem r©- 
dangulum A Cb, vnacum quadrato L> C * aquale eft quadrato A D , vel 
quod idem eft rcdangulum A C B xquale eft quadrato a D , minus quadrato 
D L; ideo quadratum aD minus quadrato D C, pius quadrato D C quater , 
hoc eft quadratum a D , vna cum quadrato D C ter , aquale erit quadratis aC 
c b , hoc eft * duplo quadratorum a D, Dc . auferatur vtrinque; quadratu ou 
a D,& duplum quadrati Dc; ergo reliquum quadratum Dc reliquo quadrato 
a D xquale erit . vnde & reda D c xqualisrcd* iit), vel D b pars toti, quod eft 
abfurdum . Non poteftigitur iecan reda linea» vt .rtdangulum lub parti- 
bus , vna cum quadrato differenda: partium, Squalo hc quadrans partium . .-}! 
Itaque Problema impofsibile eft. quo J erat: oftendelodum . > 

Problema II. 


Datum redam lineam fccare , vt triplum' Rtdangulum , fub partibut, 
vna cum quadrato diffcrencix partium aquale Iit quadrato totius 
re&x . 


> * ’ 

Refolucio. 


iUJJ u;ci 


. Oi 


/ni iJig /; «sa; ’"ir r 'rficnp 7 , re . ia- i sic!.-! ' 

S it data,rcda linei b v fecunda «ciattiuttibriip > -tv . '<t 

Fadum iam fit , & dimidia differentia- 
partium efto A . ago bi*J* a * eaf pars', v> , J --..-i 

maior b — a pars minor . pt quoniammpium i .j. ">TT>k. [ 

rcdangulum. lub b + a,& b — - a. vn* eunt f .c. *-£ v A. ' B-A. 1 
quadrato er a 1 xquale eft quadrato' cd> z>yr;v .c . i ... . d t 

ergo. i •• — , . f 1 x- 

B Qj ~a aQ+ xquabicur b Q 4 

hoc eft bQ 3 a Q iquabicur b-Qj. • 

auferatur vtrinque b Q 3 ; ergo 

AQxqnabitor fa Qwiit'. : v j 1 

vnde & A xquabitur b pars toti , quod eft abfurdum - :Cum igitur 
xquatio impofsibilis Iit; Problema quoque impofsibile eft. Idquc fic dc- 
monftra bimus. ■! Ir. j/j !. , d!.. * . .•> ! •• « 

Sit fi fieri poteft reda ab feda in cj ita u 
vt triplum rtdangulum. ac b , vna cum qua- j 
drato differentix partium ac, cb xquale 

fit quadrato totius a b, & fumatur a E arqua- - A ^ ? ,■ ? 

lis C B . ergo differentia inter AC,CB I :i .. j . 

erit E C, deinde fecetur ABbifariamin D. «vd 
ergo rcdangulum A C B, vna cum quadrato D C* xquale eft quadrato A D, 
vd DB.feuquod idem eft redangylum A CB, xquale erit quadrato D B , 

■■ d mi* 


■ni . 

[I Zi 


1.1 
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A minus quadrato D C. & coufequcqter triplum redanguli ACB xquale 
triplo quadrati D li , minus tripfo quadraci DC.Ied ponitur triplum rc- 
fcuusguli A Q B vna cum quadrato E Cy hoc, ctir cii;n quadruplo; quadrari 
D C xquari .quadrato A B , ergo cripluouquadraoiu.^) B , tnujJH^tiplq qua- 
drati DC, vna cum quadruplo qu^dr.jj DC, Iioc elt triplum quadrati 
D B , vna cum quadrato D C, xquabiYurquadraco A B , hoc elt quadruplo 
iqusidrari D B .auferatur vtiiaque triplum quadrati D : B;dngbnHqdudit]ite- 
dratum DC reliquo quadrato D B'ajqo»fefrk ..quare & redi . DC potilis 
redx D B . quod elt abiiirdumit) t^un potclb igitur Iccari redahoca, vVrn- 
plum recbngjLi{um.lub partibus, vnacarn qdadrito differentia partium xqua- 
lc (n -quadrato tptnis lu;cx ; icaquc Problema lmpolsibile tlt quod cu 

'B offendendo tu. ' 

Proble^a:ifi:‘; v -'* ,I! ^ J! ‘ J **' f i ?, . 
lujbiamr. .5 , «,• tl un.q -L i>;y ii.hU,A 

Datam redam lineam fecare^ytredtangulam lub tota j& diiferentia parnufli 
vna cum quadrato partis minoris f ^q<ialx; iitreCtanguId lub cota^jS: par- 
te maiore . . «*«;•• : • ;; tr.dlqxo ii 

. mubmld* fbboop , >1 - -I 

alidutoqmi aupoup ctnaldoiTi «uiaidoq.-.t 3.1 onr.jp i\-«n<:;t J 

S it data reda linea B, quam oportet fecare. t, -tr. liS.-jo-n ,1, ji! j:ii Ki 
vtdidumeff: Fadumiam fit dnpaiinia* /-. *f>. > hxoq iv ti d 
ior cUo A . ergo pars minor erit B A , i 1 ■ »-j ,') 

6 atq^dideregtia paruiiefic Ai-,B. Et ■ qaonia ffcBrs-4. fn r i 3 1 1 a t7>.. ■ . ; 

reda ngdu sn forb B y£tl~A z - B vna cum.qua- i 

dracoex B- Axqualeeitredangulofub,B><&.A. n' 1» cyu.D A <dhu f > 
B in A 1 B Q «$* BQ ^ A Q« B m A 1 xqu?bitur i^.d^A h<j« cft 
AQ^xquabitur B in A pars toti . quod eft abfurduni . , 

- qtooblemaigiturimpokibileert, iique demonftrabi mus hacjatifllic v 
fiihari pocclt redta A B leda m C, vtredan- • . ;px lu-ino-' ;t.vn 

.gulurri lub cora A B: & differentia;partiunri A C iHy 1 -j 

OB^vm^cum quadrataparris minornCBjfitxqua- *• - j i ■ . »1 

leredangulo lub api* A B , & parte maiore AC. <•••».{! A r ; > 

, Bolumatur !Cf> Aqualis C B . Quoniam igitur feda eft A B inC, vt redan- 
D guium. EA D( hoeelt Iiib cota & differentia partium ) vtia cum quadrato 
G B . xquale fit redangulo B A C;iplum autem redaiigulum B A D, vna 
cum quadrato G B » Sequaleclt quadrato AC. hoc demonltracum efl iiib 
Theoremate pruno libri primi, ideo quadratum A .C , xquale erit rectan- 
gulo -B.A C pars toti ; quod elt abiiirdum . Non potell igitur fecari redC 
linaa, yt redangulum iiib tota , & differenda partium vna cum quadrabo 
partis minoris xquale fit redangulo fubtota & parte maiore j .at que adeo Pro- 
blema impofiibilc elt . quod erat oltendendum . 
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Problema IV."'"''’ ^ 

Datam redam lineam fecarc , ve redanguium fub eoa, 6c differentia partiam 
1 xquak fit quadrato partis maioris. . . . 

Refolutio 

i i . J U • • ■, (. i 

S it data reda linea B fecanda in duas parcet, quemadmodum Problema 
iubet . Fadum iam (it ,& pars maior efto: . , . 'C: 

A, ergo minor pare erit B -- .A atque difia-i ... 
rentia partium erit Ai- B . Et quoniam redi: •; < __.- g 
dangulum iub tota , & differentia parrium x«. 

quale eft quadrato partis maioris . ^ ^ B 

B in A » - B Qxquabitur A(^. 

Addatur vtrique parti B Q, & auferatur 
A Q > vt cognita ab incognitis leparentur . ergo P • • ' 

B in A x — A xquabitur BQ^ . . .. j 

Et explicata xquatione . . * : 

B xquabitur A. totum videlicet parp , quod eft abliirdum . 

Cum igitur Aquatio fit i mpolsibilis ; Problema quoque impolsibilc eft, 
idque fic demonftrabimus . > ; > j 1 • p : :;c r, r - 

iit fi fieri poteft reda AB leda in i :* : 

C, ita vt redanguium fub tota , & dif- i- 

ferentia partium xquale fit quadrato re- C 1 B D ; WjP- ^ 

dx A C partis maioris . & fiat C D *• t< > — j , i ♦■■■— — ■» * 

qualis AC. ergo differentia partium» ‘ci . • i ./j l.r , . .. 

AC, C B erit BD. Fiat quoque B E 

aequalis A B< 1 

Quoniam igitur redanguium A B D , quod fit lub tota, & differentia par - 
tium ponitur xquale quadrato AC; ipfum autem redanguium A B D, xqua- 
le eft redangulo D AB, minus quadrato A B ; ideo redanguium DAB, 
minus quadrato A B aequale erit quadrato A C . addatur vtrique parti qua- 
dratum A B. ergo redanguium D A B, hoc eft C A B bis ( reda enim D A 
dupla eft ipfius A C )leu quod idem eft redanguium C. A E ( eft enim A E 
dupla ipfius A B ) xquale erit quadratis A C, A B .deinde, auferatur verip- 
que quadratum AC, ergo redanguium C A E, minus quadrato A C, 
hoc eft redanguium A Ce xquale erit quadrata A B . quod eft ablurdum; 
quadratum enim AB xquale eft redangulo ACE.vna cum quadrato CB. 
Non poteft igitur fecari reda linea , vt redanguium fub tota , & differentia 
partium xquale fit quadrato partis maioris, itaque Problema impolsibilc 
Cti. quod erat oftendendum . 
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^ Problema V . 

' . :i : 7 bi; i\f i 

Datam re&am lineam ficare , vt redangulum fub tota & dupla parte maiort 
scqualc fit,quadraus , qux fiunt a tota , & a parte maiore . 

Refolucio . 

t -i-- i ;t*IU nrc* 

S ic data refta linea 6 iccanda , vt petitur . Facium 

iamfit, & pars maior ello A. ergo minor pars ^ 
erit B - A , & quoniam re&anguium fub Ii , & 

A dupla , arquale eft quadratis ex B & A 
< • Bin A liquabitur BQHhAQ , • • ' ■ 

,p Auferatur vtrinque A Q , vt cognita ab incognitis feparentur, ergo 
s ■ B in A 1 — A xquabitur BQ . , jyr. 

Et explicata Aquatione B aquabitur A , totum parci,qupd eftabfwdura. 
•Problema igitur propoficum impolsibile eft , idquc , «a oftendetur , : 

Sit fi fieri poceft re&a linea AB S&& in partes t . i„n x i;' 

AC ,C B, quarum maior fit AC, ita vt rc&an- A. ’ , oiC • ® 

guluin fub A B, & AC dupla, hoc eft vt re&an- 1 ' \ .. ‘t 

guium B A C bis , aquale, fit quadratis A B , A C, 1 i i ■ - . mu.'' 

& auferatur vtrinque quadratuin A Q, ergoireOanguiuro R AC bis, minus 
quadrato AC. aquale erit quadrato AB.itd ic&an guium B A C bis , ae- 
quale eft re&angulo BC A bis, vnacum quadrato A C bis, tc confequentcr 
C rechngulum B A C bis minus quadrato A.C aequale recta n gulo B C A bis 
vna cum quadrato A C. ergo rcdtangulumBC A bis, vna cum quadrato AC, 
xquale erit quadrato a B quod eft abfurdum . quadratum enim A B* aequale «(;»«« 
cil retlaogulo B C a bis , vna cum quadratis a C , C B . Non potcft igitur 
fecari recta , vt rectangulum fub tota , & dupla parte maiore squale fit qua- 
dratis totius, & parcis maioris, atque adeo Problema propoficum impofsibilc 

•eft, quod erat attendendum * . d . i, v , : 

Problema V I. 

• ‘ , ■ 

Superdata bafi triangulum conftituerc, in quo differentia figmentorum ba- 
fis fic dupla differendi crurum atque differentia crurum fit dupla cxccffus» 

D quo crus maius fuperatur i bafe . ; 


Refolutio . 


C It data bafis trianguli , de quo quxricur 
guium.!. iv? r:. •• « • 


B, & oporteat inucnirc trian- 


Fa&um iam fic , & exceffus , quo bafis fiiperat crus maius efto a., ergo dif- 
ferentia crurum erit a a, & conlequencer differentiam fegmentorum bafis a 
4. Et quonia bafis b fuperat crus maius exceffu a j erit ipfum crus B - a , fid 
crus maius fuperat crus minus exceffu a 1 . ergo crus minus erit B - a j ; atque 
adeo aggregatu m aurum erit B 1 a 4. 

-a Et 
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Et quoniam eft * vt differentia cru- 
rum ad differentiam figmentorum ba- 
bafis adaggregatum erorum, 
hoc eft vt a i ad a 4 > ita B ad B t ferit 
B a aggregatum crurum ; fed idem ag- 
gregatum crurum inuentum elfefle B 
t~a4, eigo tn: . i . . *sq '>■' 

4 ^quabitur Bi ■ ■ • • 

* Seu addico vtrobiqueu» 4 B a» aequa- 
bitur B i •$* a 4. quod ell abfurdum . 

Cum igitur Aquatio fit impofsibifts ; Problemaquoque impofiibile eft, 
idque d®Sidetur hac ratione , - • t i si , r- . • . g 

Sit triangulum a B C, in cuius bafim BC.qu* (it maior crure maiore 
sFB cadk perpendicularis a D . ex centro As interualio aCdehnbaturcir- 
cuius fecarfe bafim BC in E , crus vero a B in F, ipfuflique produdumin G. 
differentia igitur crurum a B , a C eft fl F : --i ' 
aggregatam yero B G, differeutiaautem fcg- ; . . * 

mcnfornm fiD, DC elfBE. Rurfi» centro 'J B 
B interualio b C alius ciroilusdeferibatur fe- if> f ' ' 

^miplanibCfinH .eaccifus igitur,qUdbC 
fiiperatchtt ab, erit a H . & nc fi fieri poteft d 
■b B dupla ipfifcs bF,itemque bf dupla ip* ^ 
ftusi a H. Quoniam igitur bO squalis eft £> 

compofit*ejt baya W; ipfa verofab tequalis -jr» . 0 /. c-. 
compofirxexiiC, &bF,hocoft& a H dupla ; S 
erit b Caequalbcotnpofiwex aC,&aH tripla { fed cum ipfa bC aequalis 
fieeonipofisex ba,&aH, dupla b E squalis erit compofits ex b a, a c , 

& quadrupla a Hybocpft ex b G & quadrupla a H , fed quoniam eft , Vt b F 
ad bE, ita bC ad bG , ipfa autem b E ponitur dupla ipfius bF. ideo 8 ob G 
dupla erit ipfius bC boc eft erit bG squalis dupix b C ; fed dupla bCoften- 
fa eft squalis compofits ex b G, & quadrupla aH. ergobG squalis erit 
compofits ex eadem b G, & quadrupla a H . quod eft abfiirdum . Non po- 
-teft igitur inueniri triauguium, m quo differentia figmentorum bafis fit du- 
pla differentis crurum ■ atque differentia crurum dupia Cxccffus , quo bafis fu- ^ 
perat crus maius. itaque Problema irnpofsibilc eft. quod erat offendendum. 

, Problema VII. . „ . . _ .. r-v 

-> . ■■ • . . :i. • A , .. • - 

Datam re&am linearo ficare, vt rc&angulum fub tota & dimidia diffe- 
rentia partium , vna cum redtangulo fub partibus squale fit partium 
e- quadratis*, n,- .. — - * - . 

n •*•*» • ii.i, a i*i in *. • ! * *.• *••• ; v* 3- -> 

• u i - o . j , j r iuj. 
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Liber Qinrus . 

Relolucio . 

dt dataVeda linea B i, quam 
oportet («are , vt didum 
4 r.eil. Fodumiam fit, &di- 
-tnidia jddJeroitia eilo A. ergo * 

B 4* A erit pars maior, B - A 
•pars minor .Ec quoniam redan- 
gulum fub Rx,jSe. A vna cum, 
rcdangulo lub B 4* A , & B ~ 

A «quale eft quadratis ex B 4* 

'8 Ay£t8!--A .-.;o 3 (l !rn?.’ * r;. , 

B a in Atdc* BQ-**; A Q» ®qu a- 
bitur B Q a 4* A Q a 

Dematur vtrinque A Qjt , & B Q • ergo 

B a jn A- A Q j jrquabitar BQ^ : .1 • • ’ 

& om tribu s per j diudis vt numerus quadratorum reducatur ad vnitatem 
* -~£ B in*A --A Q aequabitur B Q_f • ./- 

Haec /Equatioimpolsibiliseft quoniam explicari non poteft nam adeam 
explicandam deberet B Qj-aufern er B Q -quod fieri non poteft , maius 
enim eft: B Q^.qlfam Cfim igitur P.elolutto incidat in aequationem 

impofiibilem , Problema qiroquo impolsibile ell . idqueficdcmonltrabunus. 

l>it fi fieri poteft reda A B leda 
in G, dia vr redangulum fub tota 
A B &iiitnidia dififcrentia partium f 
‘“ACjGB.yliacumredagulo ACB ( . t 
fub partibus squale fit quadratis par 
dum A C , C B j & fumatur Alr- 
qualis C B , ergo differentia par- : 
dum A C ,C B ffit EC . quare., 
leda e C bifariam in D , otit .E;D 
.dimidia differentia partium AC, 

; C B i Et quoniam redahgulufo, 

ACB, vna cum quadrato D C , * 

«quale eft quadrato A D, dempto 
communi quadrato DC, redan- .. . 

gulum ACBsquale erit quadrato A D, minus quadrato DC,ledcum 
redangulum fub A B , E D , Vna' cuttf redangulo A C B, «quale fit quadra- 
tis AG,CB,ficenim ponitur AB feda,ideofi loco redanguli ACB 
lumacur quadratum AD, minus quadrato DC, redangulum lub ABj 
D E vna cum quadrato A D , minus quadrato D C , «quale erit quadratis 
A C , C B, hoc eft * duplo quadratorum A D, D C . auferatur vtrinqnc du- 
plum quadrati D C , & quadratum A D , ergo redangulum A B , D E, mi- 

nus 
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nus quadrato D C , ter hoc cftredangulum A D E bis, minus quadrato DEA 
ter aequale erit quadrato A D . led redangulum A D E bis , minus quadra, 
to D E bis, squale eft redangulo A E D bis , & confequentertfedangulum 
A D E bis, minus quadrato D E ter , squale rcctangulo A E D bu , minus 
quadrato E D . ergo redangulum A ED bis, minusquadrato ED, squale 
erit quadrato A D , quod eft abfurdum . quadratum enim A D * squale eft 
redangulo A ED bis, & quadratis AE,£D. : ’ 

Non igitur fecari poteft reda linea , quemadmodum Problema fieri iubet. 
quare iplum Problema impolsibileeft. quod erat oftendendum. 

Problema VIII,, ^ / 

Datam redam lineam ftcare , vt duplum redangulum fub tota , & parte raa- B 
iore j squale fit quadrato totius, & duplo quadratoparcij maioris. d 

Refolutio. 


-B 




B-A 


S it data reda linea B fccanda jft petitur . ; Fadum * 
iam fit 6i pars maior, ello A. ergo pars minor era ^ 

B — A . Ec quoniam duplum redangulum fab B,. . : 

& A squale eft quadratoex b , &duplo quadrati ex A . . > , . .... i 

Bm A a squabitur bQ^^A Q^i ■ 

Et ablato vainque A Qi , vt cognita ab incognitis leparentur . , 

B in A i — A Qi squabitur B,Q ,„j 

& cohlequenter bin A-- C^squabicur bQj- uiiji HjX . , -£ 

Hsc /Equario non poteft explicari ; nam ad eam ejcplkandara debet a qua- 
drato dimidi* b, quod eft b (^‘-arafori B Q,-. quod fieri nqn ptotefteum 
fit b Qjmatus quam b Q ~ , itaque impolsibdiscfthsc squatio, atque adeo 
impolfibile quoque & Problema , vt mer demonftrabo . 

Sit fi fieri poteft reda A B leda in C,vt duplum . 

redangulib AC squale fit quadrato ab, vnacum A c H 

duplo quadrati a C . ergo ablato vtrinque duplo ’ 

quadrati a C duplum redanguli b a c , minus du- 
plo quadrato a c , hoc eft duplum redanguli acb ; squale erit quadrato a b. 
quod eft abliirdum ; quadratum enim ab* squale eft quadratis a c, c b , vna 
cum dupla redanguli acb. y 

Non igitur poteft lecari reda linea, vt Problema iubet. itaque iplum Pro- 
blema impoftlbiic eit. quod erat oftendendum . > 

Problema IX. 

Datam rectam lineam lecare,vt rectangulum triplum lub partibus squale 
fit totius lines quadrato . 
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Refolutio 1 
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1. 


"A, — ' £-A 

• . .11! (T* 


C It data reda linea ‘B, quam opoitctiecare, vcrriplun} rc$angulum fub 
^ panibus aquale fit quadrato totius Lj . 

Fadum iam fit , & vna pars dio A . ergo altera erit 
B-4A. Et quomani triplum redanguluro lub panibus 
«quale eft quadrato tonus B viro , r- , : 

BinAj-Aqj xquabityr Bq 
Et omnibus per 3 diuifis ,vt numerus quadratorum ad vnitatem deduca- 
tur. ergo r.- .. • . 1: . 

B in A - A q aquabitur B q i- , . . .< 

Impofsibilis eft hxc Aquatio , quippe quz non poteft «plicari . nam ad 
eam explicandam oportet a quadrita dimidiae B quod eftB q auferre Bq j-; 
quod quidem fieri non poteft i maius enim non poteftauferri a minore . Oum 
igitur Aquatio fit impofsibilis 3 Problema quoque impolubile eft* idque fie 
demonftrabitur . - • ■■■ ■i- '. «••«. 1 * 

Sit fi fieri poteft reda AB feda in C,ica vt 
triplum redanguluro , A C B lub partibus zquale i . 

fit quadrato totius A B. ergbfiinplum redangu- . 

Ium A C B fubzquale erit tertis parti quadrati 1 

A B , & ideo maius erit quarta parte eiufdem qua- 
drati A B i hoc eft maius erit quadrato dimidia: 

A B , quae fit A D . fcd quadratum AB* aquale eft redangulo AC B, vna 
cum quadrato D C.argoredangulum A CB maius erit eodem redangu- 
lo A C B ,vna cum quadrato D C . quod eft abfurdunr. Non poteft igitur 
fecari reda linea , vt triplum redangulum fiib panibus squale fit quadrato 
totius, itaque Problema impoftibiie eft. quod erat cftendendum. 

Simili ratione oftendetur omne Problema cuius Rcloiutio incidit in jEqua« 

tionem impofiibilcm , impofsibile efte i . ; 1 1 . . / t 

. . r : , ... • ; t !• r o» 11 l j;i c ui • • A ••• -.c* .......... 

Quomodo Problemata vana/eu negatoria cognolcantur . 


3 > ; C ‘‘ % 

rST? ' 

t: . .ii 


C^put tertium . > 


» . - un v . 1 ‘ , 

> / . i. 


D T ' Xpofitisqux adtognitionem Problematum impofsibiiium peninenr: 
I I liquitur vt dicam quomodo Problemata vana,feu nugatoria cogno/ca- 
-■ — * tur .ea enim Problematibus impolsibilibos cx diametro opponuntur, 
nam Problema impofsibile dicicyr , cum id quod Problema iubet nulla ratio- 
ne fieri poteft. Problema autem vanum, Icu nugatorium appellatur, cum id 
quod Problema fieri iijbet quacumque ratione fiat Problemati .fedsfit.,.vel 
cum Problema infinitis modrs conftrui poteft .Jj .. T • 

Quotielcumquc igitur Relolutio Probi ematis rite perada incidit inaqua, 
tionem inutilem , argumentum eft Problema vanum efte, ac nugatorium. 
/Equationcm autem inutilemvoco,cumin ea eadem magnimdines ijldem 

«na- 


J &«««<* 
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magnitudinibus adaquantur , vel etiam cum dat* magnitudines > datis tan- ^ 
tum magnitudinibus expullo qusfito adxquantur ; quia tunc nulla fit 
comparatk> dati& qusfidp^rerquomfmeminftitumdt/Eqtiatia. L >' 

„ . , 3?: ;i. ?.c ii. : 'I 

r Problema i. 1 •* , 

_ Jit» -vii c <j5t- . c»» »u« ecjv » , 'tr r*t: ■ 4 


ni a 

.o 


Daram.?e^la Iincam.fecBfti }*qrbdangul(im fub tota' ? & differunt ja jpartium, 1 
viiJ cum quadrato partis minoris , squale fit quadram partis maidtise.i.. s 

[> ' r ajj?cl .r-vn { pA - ; ; . 

.jub->b mmu.v/ I»« liunohr.i l >5 1 ?e t f> l0, .i; av« ^ i 

S it data reda linea B , quam oportet leca- 

rc, vt didum eft. Fadum iamifir&l -;p c p A -/ 
‘‘palsrlfinefr-srtc/iAJ^rgomaior ejit B - . i - 'jk 3 p, 

A , at^<rdi#artntiapaKiu«q»eiits B — A. i. & ^ “ A “ l 


t. ,il .%.jj 



qui^iiatWiytsirMjgulutn iubtocij ficrii&renua „• ; 
pattmffblsefiJcom.quadratoipartismiaoriSj, \imoch..) ; 
scqualefic quadrato panis maioris. . -jin-xmab 

BQ^ -BinAi fi* AQjequahitur ®QfifeA;Q**B in A* Y& 

In hac Aquatione liint cx Vcrpquc pane ekdefti ■nwgfutudines . ergo ipfi* 
Aquatio mutilis elt , quod argumcntutacff^roblcTOa Ratium cfle, ac «ligato* 
rium. nempe vtctmrquedaca.reda linea tfccetur .Problemati Jans£eri>quod 
quidem verum eil : demonllrauimus oniro lub Theoremate primo lifen prj^ 
mi.fi reda linea fecccur vtcumquc re&aogulpm fubttota ,i& difieryntia. par- 
tium , vtt^umqtiadeatd.paKisjminonis , squale efle quadrato partis majoris, Q 
Sed illud «pkmoftendemuStajdrtninttione, qua fiipra>rciblqcum eft. 
ieceturreda A B.vficdmtjiic flmC;?fyfitjpars«mi* :'::p I Zt < 

nor CB, cui squalis fuinatur .C D, ergo diflerea^- n jy esi : c ' 

tia partium A C , G B erit : A D.. I>icorcdangU- >-"" U ^ * . 

Ium B A Qivnacuxn quadrato C B:asqualeefle.qua* . T . ;; 

drato AC. Quoniam enim rcdangulutaB A D aquale eft. quadrato A B» 
minus redangulo A B D , hoc minus redangulo A B C bis, cum fit B D. 
dupla ipfius > B C . Addacurvtrobique quadratum B G .ergo redangulum 
BAD, vna cum quadrato B C , squale erit quadratis A B, B C, minus rc- 
dangulo A BC bis j (ed & qnadratum A C ( cum reda A C fit differenda 
inter •A*BtBC) * squale eft quadratis A B ,BC , minus redangulo ABC f? 
bis, crgorodangulum B-AD.vna cum quadrato BC» squale erit qua- 
drato A Qaouoderatoftcmfcodum if, r.ui.< ; .;r:r L •»«« 

■ tiivn? 

! UrtilF-qqe •** •• r. Jsj; i; tV;,isi;iiU./ i ,Ii3’.t!'| r-.r 

Daum redam lineiin Te care , vt quadrata pajtium squalia fint quadrato dif- 
ferentis partium vna cum du pio lub partibus redangulo. 

v ».i jif n : un i.ir.ruaklovl o;i.:l...b>l 

. . ... muniiv u. 

, jUi ■: .. :j rttabra -* •- 
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•RdfoluwSeVi'! 



mafla argentea 


S Jcdata redka dindaiftq .quai njailaaitrea corona 
oportet lecatec^altediflbisr -.1 •’ < mtiiaijqjcp.- 

cit . Fa&umiamfic &di- f \ 

midia differenda pardum efto A • ¥ /l-A 
ergo p£is maior * erit Bn*fc> A • * ~ ^ j y 

pars ycro minor B — A , 37 1 

£c quoniam quadrata ex B H^ /" ~\ 

A & B - A xqualia funt quadra- V T\ r] T 

to ex A dupla , vna dum dupio - ( ^ ' c ' 


tot Ifrtb. 

libri pisi 


mafla aurea corona 


rcntia partium A C,v- B ericx^, 
qui fi fetetur bifariam in D» erit 
dimidia differenda DC. Dico 
quadrata A C , C B iqualia effe 
quadratoJE C, vna cum duplo re- 
danguli A C B. Quoniam enim 
A B le&a eft in parte* «quales in 
D» & in parte» iniqualesin C 




D quadratum A £> * iqiiale redtan- : ; \d u i ' 

gulo A€B , vna cum quadrato . siiui-jt •i'1 !. amUiiud Y ' r;i 

DC. & conlequenter duplunu " .bnafk» vu - ' . 

quadrati A D iquale duplo redanguli A C B, vna cum duplo rcctangu i 
A C B , vna cum duplo quadrari 7 ^ Cffaddito communi duplo quadrau D C, 

dupto59>qtta«;«9ftto APxfi&wlceW d^rcOanguli jgB, m 

cum quadruplo quadrati D C, hoc eft vna cum quadrato E CHjmduplum 
quadratorum A D , D C * iquale eft quadrati s AC.CB, ergo quadrata 
A C,CB iquilia erunt duplo re&anguli AC B vna cum quadrato E C. quod 
erat oftendendum . _ n 
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Problema IH- 

Dfltam redatn lineam fecare, vt redangulutn lub parnbns vna cum quadra, 
to dimidix difFerentix partium , atquale fit quadratarie tnifsis datx . , 


A'- 


UT.yt* 


*». a.pceM 
lib. pilmi 


Kefidutio , 

t / 

mafla aurea 


-n A ii) raja m.nj-.W .jis v.#' 

oiic . 

corona :r<, mafla argentea 



. JV 

S it data reda linea Bi, 
quam oportet fecare, vt 
didum eft . Faduin- 
iaqi fit.& dimidia differen- 
tia partium efto A. ergo* B «J» 

A krit pars maior. B - A pars 
minor . &_qdoniam rc&an- 
gulumfubB * A - A , 
vna cum quadrato et -Air-'' 
qualeeff qiiadratoer ft 

B Q- A r *i* AC^arqu^ 

biturBQ ; 1 ' ua ^ Meb^ipiJUD • ;! s £j ... ■ 

hoc elf !: ' | B Coaequabitur B Q 

Cum igitdrin hac 1 Aquatione eadem magnitudo eidem magnitudini ae- 
quetur , ipCr T^qilatib inutilii tft , & ideo. Problema vanum , ad negatorium ; 
vtcumquecfiim data reda lccctur Problemati- latisfictiidquc fic demonfirabo. 

" SeceturABvtcuniqueih C, -mafla aurea corona mafla argentea - 
& paret mlTToci , qua: ficCB fiat 
xqualis A E. crgo.diffcrenfc^a 
panium A C , C B. erit eC, qua 
bi&riam leda, dimidia differen- 
tia erit DC . Dico redangulutn 
A C B , vna cum quadrato D C 
arquale efle quadrato A D. hoc 
patet ex propcrfitione quinta' li- 
bri lecuudi Euclidis . vtcunaque 
igitur fecetur data reda , Pro- 
blemati fatiscit: itaque- negato- 
rium eft huiulmodi Problema, 
quod erat offendendum . 


m - 1 


ti;o 

■Iq.L; 


■j srtv 



umrno Problema ,l.V.. . \ ... 

Super data 1 bafc triangulum *onftituere , quod habeat differentia rfl crurum 
dinudiatbafirqualcm^P 1 , - - • - 


i\ i ia 
r ci ; >• t!v y 
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S it data bafis B 2 , fu per qua oportet triangulum conftitucre , cuius cru- 
rum differentia fit squalis dirni- rnrs , G rni;’.-:"-q i ; j 
disbafi. Fadumiamfit. ergo -u; n<., <3 ,,, 
diffidentia crurum erit B. e vertice fb riq-i. 
autem trianguli cadat perpendicula- A c-aUjShI -A •' 
ris, iu bafinj' iecans ipfara. bafim itu be *JA 
duo fegm^nta , quomm differentis- u/. 

dio .A*. ^rgd 4 ega)dO(Hm maius c*ic S:.,; ■ e+as ~ '&•+&£■.. ri 
B; ^aA.tii.iBgmcowta.vtro miti»A l £ w 1 »• 

B Bi«- A ~-,l vir* difte- jn:,-, ?. 1 k t l.:. x. 

rontia crurum trianguli ad differentiam legmentoruiB bafis » -ita bafis ad 
aggregatuaai esuram». bp«-cft vc - B ad A ,au B 2 ad A 2, ergo Aaerit 
aggregatuni cretum , fcd diflerencta eorundem crurum eli B i ergo cius ma- 
ius erit* A -f B i- crus autem minus. A - B , & quorgam quadratum 
ci uris. maioris.* asjuale eft quadratis ,quai fiunt afegmento maiori ». 6 ta per- «i.i )P T,.„ 
pdidieulaiu Z fi a quadrato cruris maioris auferatur quadratum legmenti 
maioris» rerttanebic quadratum perpendicularis . a quadrato igitur ex A 
4 * B i quod eft AQ '^ B Q i - *J» B in A , auferatur quadratura 
«1 B A quodefb BQ^ tA-Qjj « 1 » B in. A. remanebit A 
*-, Q_ i-B Qjf :; pro quadrato perpendicularis .. j. . ;i .1 

C ' aEque quonidm quadratum cruris minoris * aequale eft quadratis , quar ,wid - 
fiunt a fegmento minori, & a perpendiculari; fi i quadrato cruris minoris ati- 
fefcatur quadratum fegtncnti minoris, remanebit quadratum perpendifc&taris; 
a quadrato igitur ex A — B .* » quod elt AQ^t BtjV i - B in A,aure- 
ratur quadratum ex B— A j-, quod eft BQ«J»AQ^‘- — B in A} rema- 
nebit A i — B Q ~ pro quadrato perpendicularis; fed quadratum eiuldem 
perpendicularis ipuentjjm eft die AQ^j- BQ^ . ergo 
AQ^i. -- B squabitur A Q^ r . 

Inutilis.eft igitur fiafe Aquatio, dum ex vtraque parte eidem magnitudi- 
, nes exiftant . atque adeo Problema vanum > ac nugatorium . nam liipcr ea- 
dem bafe innumera triangula conftituentur , in quibus differentia cru- 
^ rnm squalis erit dimidiae bafi , vc in hac qus lequitur compoficionc per- 

fpicuum erit. ", 

-■ , . . , Compofido. 

S it data bafis A B , fuper qua conftituere oportet triangulum, vr diffe- 
rentia eius crurum fic squalis dimidis bafi. Secetur AB bifariam in 
C , & fumatur A D maior, quam A C , & reliqua D B fececur bifa- 
mm , & ad redos angulos in £ a reda GE , & duplicetur A D ih F , fic 
fececur CF bifariam' in H, & centro A intcruallo A H deferibatur arcus 
fecans redam E G in G , & connedantur G A, G B . Dico triangujum 
-3 £e‘ s GAB, 
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G A B, effe de quo qua:ritur .. . 

Centro enim G interualloG D defcribatur circulus fecanscrus AG in 



erat faciendum . . > 

Scholium . 


. , t , . i 

In cotnpofitionc Problematis fumpta efl in bale AB, reda a D piro diffe- 
rentia Tegmentorum a E , E b ad libitum Tolummodo maior cft , quam a C 
dimidia bafis , quoniam differentia Tegmentorum bafis trianguli maior clt, 

quam differentia crurum , vtdcmonltrauimus in libro Tccundo m. primo 

ante Compofitionem Problematis tertij. differentia autem crurum debet e e 
sequalis dimidia: bafi , ex luffu Problematis, & i ta conftitutum eft tnangulu , 
quale Problema poftulat . Itaque innumera triangula Tupcr eadem bale A b 
poffunt conftitui, vt habeant eamdem conditionem, quare huiulmodi Proble- 
ma vanum eft ac nugatorium . 

. . i • . r 

. .... Problema V» 

Super data baTe triangulum conftituere , in quo diferentia Tegmentorum ba, 
fis Gt dupla difierentixerurura , ipTaq. diffcreniia crurum Gt dupla exccl- 
Tus , quo crus maius fuperat baGm . 


"I 
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foiir. n^ibcr Quintus. -I iC\ 

A il^Hffw uqoblliiuH^C \ RefoIlui0i -I- -i'}-- ‘ »'i A i - -f:.,-. 5 
-i:i . H a «« tilcupii;* i A ai-up . • '■:. ! * • •»> m»i i, •• ,'?! » •’ 

/ ^ It dataiafis trftnguk oporteat lulfum iacerq, PonatW confUtu- 

O tum cfTe triangulum j & differentia qua A 

ihisrriamk /ingerar baliok elid ..A» ergo dif- 


niui 


y. . 

>1 «a Ot”' 

\r.‘M , 'I K 


jT, ..d 31;., i 

' <*?/ 

X-. ‘ a •* 

/ 

\\ ’ * 0 

1 r / 

\ \ ; 

■ - o/ 

\ • .j 

r/ 

\ A 


A^r 


B 


-A 


figmentorum Bifis i A 4-i cEt quoniam crus 
imiutf tuparaobafim B : axceffu A , erit crus 
maius b: tp- A, ia canldqucnter crus minus 
B -- ifiunmt.cintn crura per f A z-, aeque 
adeo aggregatum crurum eric B i . led re* 

3 dangulum lub differentia crurum trianguli , 

& aggregato eorundem , * tequaideft' reCtan- 
glijo Aiot tkrf raiuia:.^gmcntorutn baiis, & :t ' 
apft‘btrlc ^ergodluoj a& t iiudil cuieup ii ' ' J a i:;tn... 
-uutj6iJBiiniA4»quftbkur B U1A140: i < j j , «andni ... . 

Inp^hi efihxc .Equario curo in> ea eedetn magnitudines, ijfdcm magnitu- 
dinibus! zquentur liquare pronunciabinjus Problema propoficum efle nu. 
gatoriuHf , qqodquide» verum elt.< nam luper eadem bafe innumera trian. 
gula potiunt conlbsurhafoeutia conditiones v quas Problema ptzicribit, vt 
in compofitione qua: fequitar manitdtum fiet. 

q M.vo t mtnnroid yfl :5 , :.no,\!d; f.M 

S ltdatabafis AB, luper iquaconduaendum efi I triangulum habens di£ 
ferentiam figmentorum bafisdu- 

J ilam differenti! crurum , atqttuniif-p ac. 
erentiam crurum duplam exceflus , 
quo^ctut lmaitisiBpefat Ibafun Ab- 
•f cindatur a dacf-bafe A B quzcdmq; 

'pqfbtnA «2 nreliquq vero C b lecetur 
bifari^m in D, ^etoD erigetur per*. 
pend icuiaiisi indefinita D E,rurfiis fr- ! 
cetttr AGbifitniMiaEjamiliter&afe;: ■* 

E) fecetur bifariam inQ^fic centro b in- ' > 

teruallo b G deferibatur arcus lecans 
perpendicularem D E in E , & cdnne- 

itamur BAvd&bi-lIJico in tfiangqlo E Ab differentiam fegmenrorum AD, 
Dbdqpiam tffedi^rantis crurum £ A > Eb. atque difierenciarorcturum 
duplam excefTus , quo crus maius £ A fuperat bafim A b . Centro enim E 
incerualloEb deferibatur circulus fecans crus A E in I , ipfumq. prodii diu in 
jt,fciiopijcoSur 3 E in K»& firmatur k L squalis a Q,- ergo reltquabiLjtqudts 
zrit bG/.vefBE^atquc adeo toti G L aequalis diametro l Hded ipfa GL *q ifalis 
eft F k ictaq ‘fincQ Ei L K zqnales ergo 6c F. aequaljf «it 1 l W>* cft Juqem 
«2 Ec ) Scie- 


Th e Ce eundi 





t 
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" ' ,n "& redangulum I A H * aequale re^angu)^ CAB, hoc eft duplo redanguli j| 
«*«•» ■*>>.» F a B , teu quod idem eft redangulo F a k , quare A I ‘aequalis erit a F . ita- 
que A C differentia tegmentorum A D , P B , dd^la erit A I difidrendas ira- 
rum E A,EB. ctjfmahih VitanilugOtiii :Tia biih C 

Ec quoniam crus E B (operatura cnascqbidct» fc A cjcrflp Ai^iwc.rft 
A F , a ,bale vero a B exceffu^aG-mconftrudionA.. ffdeo cras JL a.fupci 
rabit bafim aB eiceffu G F , cuius dupla eft a F;, vtl ad differenda, erui 
rum . Ad datam igitur bahm a B .conft«utunv*ft tkianguluiB. Ea B , in* 
quo a C differentia tegmentorum a D , Dfl dupla eft ad differendae- cr«* 
rum E a ,E B , ipfaque ai dupla eft cxccffas^ quo. urus t maius E a iitperjf 
bahm aB. quod faciendum crat.b- .sii ana uunrn a 
.... 7 , »*. :uiui) mu 

• - i' f '~ * ,i U ]uiiu.‘ . i.i.jj,,., ,, 

In hac Problematis C.ompofitione furnpta e&itx. belc; a B redaaCb pro 
differentia tegmentorum aD, DB quanta libuit, & conditutum flfttdaqi- 
gulum conditiones habens, quas Problema etngk^! itaque umumera trian- 
gula poffunt fuper eadem bate conftitui.*; cum m ffau-bafc. a B futapet» 
pundo C vbicumque , carterisque , vt fupra peradis ^Problematis fatishac i 
quare Problema buiufmodi vanum eft, ac ougatooum, Atque. fit» ili -.ra- 
tione offendemus omne Problema , c uius refoluuorite perada incidit .io J&- 
quationem inutilem vanum cfle,acnugscoruim « i xt ; Mqmcj/n 

De Refbludone , & CompofTtfohe Problematum , qux Q 

•• .--fib &lgcb*«m ! non .«dant v ,8r. i d r.-.ib IO 


cet-c 

iiteni maiuo cunuiaftih i '• 

GLi-iE t ifl^hm.:' 


B 


-1)5»- '-i «**•»:. • ap: ,i 

Caput quartum.. :.i. .i 


i 

*?i 


E Xerjnpla Rcfolutionis , 8c^ Compofitkmis Problematum iub Algo- 
bram non cadendum, extanc multa in libris Pappi Alexandrini, 

& Apoilonij Pergati , & Archimedis ■, quare potui ad ea cxemplp 
ftudiofos femittere , mh qqod infficutio mei operis hanc quoque fui partem 
defiderabat , fubijciam igitur aliquot Problemata , qua: fub Algcbram non 
cadunt , eaque refoluam, & componat» , Methodo, qua veteres in refoluctv- 
disjfexomponendis omnibus Problematibus vcebantur-';; ; j , JJ> 

. Problema I. ; ' : 1 'n/ 

Rombo dato , & vno latete produdo aptare fub angulo exteriori magni- 
tudine datam redam lineam , qux ad oppofitum angulum pertingat . 

• . ' -IIMI . .. . .... . 4 .: 

. ... . 1 . • i < Reteludo. , . . .j:., 

S it danis rombus A BCD; data autem reda linea EG,4c producant* 

A B indefinite in k . Oportet lub angulo C b K aptare redam lineam» 
ipfi EG aqualem ,iuvt ad oppofitum angulum ADC pertingat. 


3 d 


Sit 
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.cj.-isr vbibm ivhx - .. 33* 

Sit iam facium dudla nimirum redla D I k fit I K squalis E G , Ac circa 
triangulum B I K delcriba- • 0lIl0a . 1 ' ^ 

surcuculusquciri DiB dia- -..i/i . *bo:n ,o » 

' r ~~ p-r. 




C B' k -bifariam i recta B H 1 


ljiarar.iL, a: 

. / /> i V : 'lujli- \ 

riiai rui: h *i 

i IJ \ ’ j 

djuborq J •. 

: -v\/ 1 \ 3 i ‘f 


conncftatur HH, lPucj u; nioupQji. ei: i. . rts yJNJSatut' 

QuoijiarniigitutBI)cli3- t • .f.u vm ■ idui'/ 
meter rodlbi lccar angulum I' . ! iiqi 
ABC bifariam , angulus D 
BBC squalis erit angulo 

A B D ; Jcd & angulus b B k, ^ - - .. 

squalis elf angulo ABDi / j • .-f / 

funtenim ad-KCXticeUUcrgoapgulus DBC aequalis erit angulo FBkjled- 
‘ & anguli C B PP, k B Ff luw-squalesjex conftrutftionc . ergo per additio- 
nem squalium squalibus anguli F B H,D BH, aequales erunt, ac proinde 
ledi j quare femicirculus erit FB , I H , atque adeo rcdla F H diameter cir- 
culi .& cum fine squales anguli IBH;K UH , ex conllruftione ; erunt s- 
qualcs & cirfumtcrentix 1 1^, H K quibus ipfi anguli infiftunt , Ac conle- 
: quencer squales erunt & relicpscrrnrmferenris i F , k F , ac proinde squa- 
les & anguli F H I , F H k squalibus «rcumferentijs infiflentes . eft autem 
C & redta 1 H xqtralis redis H K , cum fine squales circumferentis IH , H K , 

& V H comujunis verique triangulo 1 V H , K V H fl ergo erunt.* squales , 

& I V,V k. quare diameter FH fecat redam I K in V ad redlos angulos. h\ *, 
& quoniam redia ik data eft magnitudine* , eum^fic agqualis datsE Gi u»f 
celligatur ipfa I K , pbfitione quoque data , nulla pofiuonis rombidati habir» 
ratione, tanquam non effet pofitione datus i koc modo liberumi eft d«e «o- 
■i ix lines E G squalem: alteram 1K. politione & magnitudine data^n ei po- 
nere . Quoniam igicurdata eft I k poficione, Ac magnitudine. Ac datis an- 
gulus IB K magnitudine ,cum fit angulus externus daurombi t portio cir- 
culi iBkcric * politione, Ac pwgnitudirit data- quare & totus circulus, f«d 
Ac diameter FHT dacur poficione .ea enim fccac redlam 1 k pofitione , Ac 
D magnimdine datam bifariam, Ac ad angulos redlos , ergo* dabitur Ac pun- 
dium F , cum fit in circumferentia circuli pofitione dati .i i i c •-> 

Ducatur autem a pundbo f redfa f B D fccans circumferendam fB I ia 
^ B ; redam vero k t produdlana inD, ita vt BD fit squalis diametro roni- 
bi ductx ab angulo , ad quem aptata pertingit . hocautcm fieri pofle demon- 
ftrauitnusbb.3. Probi. 7-cafu j. crgoipfa fD pofitione data erit atque * da- ,,*» 
bitur > Ac pundum B cum fic in circumterentia circuli pofitione dati , led 
datur At punctum K, cum fic extremitas redis I k poficione , Ac magni- 
tudine dace> ergo dabitur Acrcdla BK. > .i ■ - 
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r* mfi* i! ‘ 



I! \ 


ijir< 

I xijrm-1 


h Y :iix: "ii isvA . ^ V3J3(ntibOi;.(i ,,-. a v i .4 

latus BC ini.. Dico redam IK arqaalem efle daix E G . Connccbncur ® 
enim LE, £B, HG . Qudniam igitur portio circtrli EF G fufcipfr an- 
gulum aequalem angulo .6/.B K ><angulus E L.G aequalis erit angulaC B K . 

Et quoniam quadrilarcriL E, H G in circula anguli E H G,E L G oppofiii 
«quales finit duobus redis, & aquales quoq; duobus rodis anguli A b£,C bK, 
erunt anguli A b C,CbK angulis E HG, E L.Gxquales, &ablatis«qualibus 
angulis G'b K,E LG, reliqui A foC.EH G «quales erunt . Ied angulum A bG 
iecat b D diameter rombi bifariam* ftmiliter & angulu E H G lecat bifariam 
diameter circuli F H ,cum fint «quales anguli E H G ,FHG «qualibus cir-c; 
cumferentijs E F , F G infiftcntes . ergo anguli D b G> E H F «quales erunt, 
fcd angalur EHF quadrilateri EH, F.L in circulo «qualis cft angulus 
MLE eiterno , & oppofido i ergo & angulus DbG; «qualis erit angulo ^ 
J 4 L E. qUare additis «qualibus angulis G bK,ELG> totus angulus D b k 
toti anguiovML G «qualis erit ; ied & latera ..D b , b klateribus ML,LG 
aqualia- funt, alterum , alteri , ex conltrudionc, triangula igitur' Dbk , 
MLG Aquiliom erunt, laterum, & angulorum -atque adeo- angulus K,«- 
qualis erit angulo LGM;led&angolus Ibk trianguli IbK zqualis cft 
angulo * L G trianguli , E L G , vt deraonftrauimus , 6c latus b k «quale la- 
teri 


C Omponctur autem hoc modo. Delcribatur iii E G portid circuli 
E F G fufeipiens angulum «qualem angulo! GBJC, &. compleatnr 
circulus E F Q H , cuius diameter FH^icnetipfam :E<§ ad-redos 
angulos i a pundo autem F ducatur reda linea JFLM letans circiimfc- 
rencianiFE inL redafnveroGEprodudamniM.lna: vrLMfit «qualis 
B D diametro rombiduds ab angulo ad quem aptanda pertingere' debee ■, 
hoc autem dbcuit Cafus ; Problematis.7 lib. 3 , 6 c cotinedatur L G , 6t pro- 
ducatur AIHn K , vt fit Bk «qualis ipfi LG ite cpnncdatur D k fecans 
/ \ / G «dogas, •iinrd ' F 

r 3^ oiwme ii"j tiki; * 


Liber Quimus. J)1 

» teri L G, ex conftrudione-,* erit &c balis I k bafi E G squalis . Sub angulo igi- 
n tur C B k aptata eft I k squalis E G data:, atque pertingit ad angulum ADCj 
quod erat laciendum . 

*' “**-’* ’’ ' ' Problema II. 

Rombo dato, & produds duobus lateribus angulum rombi continentibus in- 
ter lpfa latera aptare magnitudine datam redam lineam, &qu* per op- 
polrtum anguium cranleat . Oportet autem iplam magnitudine datacru 
1 non eife mmorefn ea reda linea, quae per extremitatem diametri rom- 
bi ad redos angulos duda , inter produda lacera intcrijcitur . 

. /i" .• i .... 

g Rciolutio. 

S it datus rombus A B ,C D , data autem reda linea E G . Oportet inter 
produda latera B A , bC aptare redam lineam squalem ipfi E G » ita* 
vt perpundum D tranfeat . 

Sic iam aptata reda I D K squalis E G , & circa triangulum I B K deleri- 
batur circulus, quem BD diameter rombi produda lecct in H ; erunt igi- 
tur squales anguli I B H, H B K • diameter enim rombi b D lecat angulum 
C B A bifariam . quare squales erunt & circumferentis I H, H k , quibus ip- 
fi anguli infiftunt , & squales reds I H , I 
culi HF lecans rectam IK in V .cum 
j£jj igitur squales line circumferenti e IH, 

H K erunt squales & reliqus circumfe- 
rentis I F , K F . c[uare & anguli F H I, 

F H K ipGs circumferentijs inliltences s- 
quales erunt . eft autem & I H squalis 
H K, cum fine squales circumferentis 1 
1 FI , H K , 6e V H communis eft vtrique 
triangulo lVH,kVH, ergo erunt s- 
quales & IV, V H : quare diameter 
F H * lecat redam I K ad redos angu- 
los. Ec quoniam Ik data eft magnitu- 
D dine , cum fit squalis daes E G intelligatur ipla I K poficione quoquo 
data , nulla politionis rombi dati habita rauone , ac fi non eflet politione 
datus . 

Quoniam igitur data eft I k politione, & magnitudine ,& datus angulus 
iBk magnitudine. cum Gcangulusdati rombi portiocirculil Bk; erit po- 
litione , 6c maguicudine data . quare & totus circulus , led * datur politione 
& diameter F H lecans bifariam ,& ad redos angulos redam IK politione, 
& magnitudine datam, ergo " dabitur & pundum H, cum fit &drcuferentia 
circuli politione dati. Ducatur aute a pundo H reda HD B lecans reda V I in 
Dicircufgrentiam vero I F in B,ita vt D b fit squalis diametro rombi dud$,ab 


-i K. . agatur autem aiameter err- 
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angulo ad quem aptata pertingit , quemadmodum docet Cafiis quartus Pro>. fy 
hiematis 7. Iit?. 3. ergo ipia.H B politione data erit, quare ' dabitur & pun- 
dum B , cum fit in circumferentia circuli politione. & magnitudine dati . 
fed datur & pundum k , cum fit extremitas redas I k pofitione & magnitu- 
dine datae . ergo & recta B k pofitione magnitudine data erit . 

-m u ' i';, n • ; 

-o > i-i j 7t ■ . rd <~rdv>iGompofitio. i 

• - - r h •* :>• ;t :..£hi ». 'j 1 j . 

C Omponetur autem hoc modo , ducaturrambi diameter B D , cui ad 
redos angulos perpundum D ducatur reda N D O fecansprodu- 
da rombi latera in pundis NO.&fi quidem ON fit aqualis E G, 
fadum iam erit, quod proponebatur, fi vero EG fit maior , quam O N , B 
minor aucem efle non poteft fic determinatum elt . deferibatur in E G por- 
tio circuli- EL G /ulupiens angulum aequalem angulo A BC, & complea- 
tur circulus E L > G H > cuius circumferentia EkG fecetur bifariam inH, 
a quo puncto ducatur diameter HF fecans rectam E G in V. eam fecabit 
-bifariam, & ad nedos angulos, ab eodem pundo H ducatur reda HML, 
fecans E.V ifi M, circumferentiam vero 
£ F in L , jta vt iM L fit aequalis B D dia- 
metro rombi, quemadmodum docuit Ca- 
•fiis 4 Probi 7. Ubu.31 iplaauccm D B mi- 
nor elt quam V F,vt infra dcmonftrabi- 
mus,& connedacur L G , cuixqualis po- 
natur B k , & per pundum D ducatur re- 
da K D I fecans latus B C produdum in 
I,& connedatur L E- quoniam igiturpor- 
tio circuli E L G fufeipit angulum aequa- 
lem angulo ABC, angulus E L G aequalis 
erit angulo A BC . fcd angulum E L G fe- 
cat L H bifariam , cum fint aequales cir- 
cumferentiae E H , H G . fimiliter Oc an- 

S ulum ABC fecat B f> diameter rombi 
ifariam . ergo angulus H L G trianguli 
M L G, aequales erit angulo DBKtriaguli 
BDk. ctt autem & latus LG lateri BK ae- 
quale , atque latus L M lateri BDexcon- 
ltrudione . ergo triangula M L G > D B k 
aequalium erunt laterum , & angulorum , 
itaque angulus LG M aequalis erit angu- 
lo BkD. Cum igitur trianguli LG E angulus LGE aqualis fit angulo 
bkl trianguli bkl, & angulus E L G aequalis angulo IbK, vt cft de- 
monfiratum , atque latus L G aquale lateri bK , cx conftrudionc 3 erit 
& EG ipfilK aquale. Itaque inter produda rombi latera bA,bC apta- 
ta 
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tjiA.. Libdr' Qtiimw. 

A. ta elt red* lirtef i fc l* «qualis datx E G , 
caque tti(rtfic peir pandam- O- quttlcrat 
' factetldWft*yp :l1 ^ n>iiip,3m TOicm t yl( 

• Ac vero-' B D mfridiebiefle quam V f 
ficdemcxfillTabimity. Connedantur E Ri .. 
F-G. ‘Qwniaro igitur pdftioeicculi BLir-j; 
G 'tufi*pi6 angulum ai^ualitn' angiilofcl i 
B A angulus EFG, aequalis eric angui U 
lo NUO; quare & dimidiu? dimidio, t . 
nempe angulus V F G angulo DBG, 
angulos cmqi f E E<** W BG Iccanc re- J 
B da: FV, BD bifariam , led Sc angulus 
F VG «qualis elt angulo BDO, cum 
fit vterqild redus 4! crgrfi& reliquus ire- :, 
liquonequuiis erit , aquare fimilia erunt 
triangula D G VF:V (£i vt igitur O D 
adES/ica erjt G V ad V F j led O.D . 
mitto! • cft , qoam. GV v cum QN dtfb 
pia ipfius G D xhiriotik,quatnGEdi**- • 
plafedrxiG V , prgo ! i & i D Bi minor erit, 
quam VP a quod erat ollendendum . D G •: 
Determina uimus oportere redam Er t l 
jE G non efle minorem quam O.N i ipfa 
enim G N minima cll^mniunji^qu*:. 

( >er pundum E dudx jntet. pfbduda* 
atera B A, BC interijerantur, idquo iWu 
fit manifeftum . : -»b ■' <*'i«.wv t.u.h is 

Ducatur per pundum D alia rtcum- 
que reda linea ID fea^ Quoniam.' igifiW- 
«quales funt anguli DBN-, DBG, 
aequales quoque B D N , BDO, qiiia^ 
redi; erit & reliquus DNB,. reliquo Da . 
OB «qualis . quare fimilia erunt trian*; 

D gula B D N , B-D O, fiexqualia quoque, 
cum latus B D 'commune fit vtrique . 
vnde N D «qualis esic. ipfi« D 0,6c 
quoniam angulus DNB oflenfiisefta- 
qualis angttlo DG B , qui maior! ellaft- ;) 
gulo K videlircrintcmdificoppofiidierit 
& angulus DNB maior angulo k, ab an-:;, 
gulo 'igitur DNB ablcindatur angulus D 
N B iqualis angulo k «quiangula erunt 
triangula DP N,DQ K, quoaiam «qua- 
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lcs habent & angnlosadD. quare vf . J>K ad DG, , ipe etil D N ad J>.Pifed AA 
D k maiqr eft, quam DQ. ergo Se D Nowuor erit,,. tjuirn D P. neque adeo 
& ipfa D O^cum' & aequalis D N , maior erit , quam D P .. itaquequatuor ; 
proportionalium Dk,£>O,DN,0P minima eft D P imaxima vcrO/D k . 
quare ,kP compofkac* maxima, £c mimmaimaioc erip. quam Q: N com- ; 
pofjta cyrdiquis . Se tonfequenter.>i£ Jitmuko maioru- Aitque eadem ra-' 
tioni o ftendetur ipfa O N minor femriibus aii)«l (Minima cft iginir om* 
niunl’ O N . quare manifefta eft Dctenninario aektr $ t C> r i .1 • 

\ \ y „ 

Probleq^ ;x y 


f. 


Y n * r , i . f , r> . * »-t 

Data bafc trianguli differenda laterum. Se angulo Verticis iniftnire trian- 
gulum . - m 


s 


tG.cia 


oiugna Jis 


It data bafis triailguli z d ifferend a later unx ; : A ;R j angulus ad verticem.' 
aqualis angulo <S . Oportet inuenire triangulum, -Ponaturiam faii 
diim Se Ct illud triangulum ‘D A G cuiusbafis AC efto aXjualis ipfi; 
z. Se angulus A D G ad verticem aAjb&Iisiartgulo C l ^r.ae denique differentia, 
laterum I) A,DG qux fit Ab cliopofitionc, ac maghicudine data . Quo*, 
niam igitiyyE>A T DG differunt peUAB.’ erunt JQfi>DG aquales, itaque- 
centro^Cf^intemallo DJi vel DG defcribatut circulus quem docet A J0| 
contmuatain F, Se duo iuqgatur DG ;'<^uoriianl agitur datus clt iuigulus 
AJ>S_dabitur Se aAgulus F d G> vi rdiquus e duobus redis , ergo dabitur 
qupque Se angulus ' F B G , Vt dimidius, anguli .FdG . » u OQt 

eftfenim angulus FdG ad centrum-' duplus anguli y; : " Z/, n : !j;j 

F Blp ad circumferentiam , fed pofitioneclt B d,Se pa. j^ 


fitiofip quoque pundum B,erit* igitur pafidone fiCa 1 
B G Se quoniam in iplam B G a dato pundo A du- 
da elt A G magnitudine data , dabitur * ipfa A G y 
polione quoque quare * Se pundum Gi fed datur. A. 

Se angelus d G B , eft enim atqualis angulo d G B, te- 
qualibus exiftenribusdB,d G : ergo dabitur* Gd po- 
fidone * quare Se pundum quoque 'd dabitur. Qua-* 
niam igitur data: funt politione extremitates A , d!iGy 
datarum politione A d , d G ipfsc quoque ‘magnitudine - 
dat® erunt . ^ .. n,.i . 

^omponemr autem ftc. Produaaeur A B in E, tf 
Se fiaOaugdjus F. B G tequilis dimidio dusqaemre- 
linquit e dbobus redis angulus C ehoc eft dimidio anguli H Se in BG 
ponatur A G squalis 2, & angulo G B d aqualis conftituarur angulus B G d- 
erunt igitur squales dB.dG quare differenda laterum d A,DG trian- 
guli dAC erit ipfa AB data. Defckibatur ex d centro ad interuaJlum 
dG, vel d B circulus quem fecct A F in Fuerit igitur angulus FdG ad 
centrupa duplus anguli F B G ad circumterendam , fed eiufdcm anguli F BG' 
™ du- 




Liter Quintus. joi 7 

A duplus eft quoque & angulus H ex conllrudipHC, ergo angulus FQG an-, 
gulo H aequalis erit , vnde & angulus A D G ad vectitem trianguli aequalis 
angulo C: efl aurctn & bafis a G aequalis datae Z e* conlfi: udione . Conltru- 
dum elt igitur triangalumd a G, quod facere oportebat . • 5 


Lemma. 

.>* ; l 




Si angulus trianguli fuerit centrum circuli , bafis verd femidiameter , & du- 
catur linea reda; non ex centro circuli, led ab-a Itera 1 extremitate aggregati 
laterum, conllituens cum eo angulum aequalem dimidio,qui ell ad vertice 
trianguli, angulo* illa reda linea in circulum incidet'. ‘ - 

^ -Ucf - id . ..CUii. > • ... , : 

S it triangulum D A G , cuius bafis A G , Scccncro A imenjalk) A G de- 
icribatur circulus, Sc producatur A D in F » vt fitD.F aequalis B G .ag- 
gregatum igitur laterum A) D, DGeric A F : v - -- . 

pundo autem F ducatur F Ltaaens angulum A F i »a\,JtT 1 " 

aequalem dinndio anguli A QGj Dico iplam Ed iti / 
circulum incidere i..fi enim non incidit ,cadu «tra 1; .i ui ^" A j . 
qualis eftF E. itaque continuetur DG, donec fecerip.A: j 
fatn F Ein E. Quoruam igitur cxternus^nguLus A D A 


'fi trianguli d E F aequali* ell duobus internis d F E , 7nrrf5 a o.io 
d E F, quorum vnus nempe DEE, ponitur dimidius ipfius A d E -erit & 
reliquus d.E F . ipfius A d E dimidiiis aquales igitur eruor anguli d F E, 
C d E F, & ideo xquales redae dF» d£ quqd eil abfurdum , pppjtur enin» 
d F squalis d G.Rcda igitur F I in circulum incidet,quod erat dcmonftrandu. 

Aliter fit triangulum d A G,cuiuf Bafis A G,& centro d interuallo d G,de- 
fcribatur circulus, iccans> A d produdam in F Fungatur F G, erit angulus 
• A Fg aequalis dimidio anguli A D Gehic: 
enimell adeenauni ilfe; adiirfMW^reii-; uo' 
tiam. Si igitur ex A centro ad interpalli . I ; , 

A G circulus defcxibauir ipfiim AWgffi» • . . 

vel iecabit reda linea F G, ideqq.in ipsp 
circulufn incidec,quod erat demoltradi. 

D - -0* tyqblctnV;V^. 

v 's ,.n luj. 'tiui jj t . 

Data bafc trianguli , aggregato laterupiigc anguiovcrticisdmlenfie i!ria»igdl&. 

tu gn •' ip ulq .. j:,:.:. iiflTcnmuaih b* » Dg 

C It data bafis trianguli Z aggregatum btf rutn. A B , angulus a^ Vcstixm 
^ «quaiis angulo C . OpOTta mucniretriangulum. :- i-oe,, im iiii.up ; 

Fadum iam fit,& fit illud triapguliimd A G, cutus bafis A Gefto ariqoalis 
ipiiZ,^ggregaru$n.vcn»latecUm A.d,d G aquakipfi AB, magnitudine, ac 


Ujiiaiiilw 

r) .«- 5 ^ 


‘JW -tggrqgamjn vtru lateruin A.U,d G aquaie tpii A B, mag 
pofinonp ^nguluj A di&*d vehide «quali* angulo G,iug; 

il.jQppiH^igit/W «cimpcitta €x Ad, d G aequalis eft ipfi A>Bial 
A d G, reliqua ddi »quali^out/& idecwauxubj « dio 
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ptus adinteraaUu D g,tranf.bit per Bidefcribatur erit igitur angulus A d g ad A 
centrum, duplus anguli B adcircumfereciam,{edda- • y* t 

tur angulus A D G, ergo dabitur & angulus B ,fc eft 

h i* politione A B.ergo* & B G politione erit, fcd in ip- 
lam B G a dato punfto A du£a cll A G magnitudi- 
ni* ne data.ergo dabitur * ipla A G politione quoque, & 
datum * erit punauor.fi , & quoque politione 

G D>datur enim angulus D gJB.quia «qualis eft dato 
P, B G aqualibus exiftentibus D B,D G, quare & pu- . 
aum D dabitur . Quoniam igitur data: fune extremi- 
tates A, D, G, datarum politione A D, DG,ip& quo- 
que uiagnitudine dati erunt. 

CompoOeMjr autem Problema hoc modo . Centro 
Adnteru alio datat Z aquali deferibatur circulus,& fiat 
angulus A B G aequalis dimidioanguh C ex antecede- 
te igitur Lemmate reda BG incidet in circulum fub 
A citro deferiptum incidat in G, & iungatur A G,& fiat angulo B «qualis an- 
gulus B G D,erit igitur D G «qualis D B addita communi AD compol.ta ex 
A d,dG, erit «qualis A B.Cemro auteD interual o d B,ve d G deferibatur cir- 
culus B G ericigitur angulus A d g adeentru duplus anguli B ad circuferenm, 
fed & angulus C duplus eft anguli B ex ponfiniflione^rgo angulus A d h an- 
gulo C «qualis erit /eft autem & bafis A G «qualis datx Z ex confiruSione . 
Conftrudtum eft igitur triangulum D A G quale conftrucndu proponebatur. 

v - r\ Z 1 r «. ' • ‘ / • ■ 1 1 • 

Lemma! 'j l 

, - Si duo anguli in ratione dupla eidem circumferenti* circuli infiftcrinwiuplus 
autem' fuerit ad centrum, alter ad circumferentiam cm. ^ 

I Nfiftantduo anguli G D F.G B F eidem circuli circumferenti* G F,& ii 
angulus G D F. ad centrum circuli , atque du- 

plus anguli G B F . Dico angulum G B F ad 

circumferentiam elfe. Sienim non eft ad circum- 
fercntiaSTefit intra circulfltn,vel extra. Sit pnmu 
fi fieri poteft intra circulum , 8^- P|' < ^. C j lur _® 8 
vfque ad circumferentiam in C, & iungatur FC, 

eritigkuxangulusGD^a^WP^P^ 531 ^ 11 ,. , 

g G F ad circumferentiam,led duplus eft & anguli 
g BF.exhypotefijcrgo angulus g B f angu^gQF- 
«qualis erit externus inter no/juod eft abiurduro , • 

angulus igkurgBF no» aft iwra CUWiHiig • • ' ’ . . , r ■ ■ . ■ 

Deindl fit angulus g^F extra circulum ipftm Hp»r 
vel rtraque redarum G Bi$B> vel liltem vna fecet ipfa g Bin punfto C , 
& iungttur F ! C erit igitur angulus g*D F ad cewrutti an g4“ 

G C F ad dreurnterentiam * ldd dupws eft & anguli- B ca bjpetcu j 

' . VI 


B 



1 '■ •:' rl3 Liter Quintus . 

A cfgo angulus G angulo B' aqualis 

erit externus interno ,quod eft abfurdum. 
angulus igTtir B ; B F non eft extra circu- 
lum yfed neque itiirar circulum , veiflr o- 
fteufcm ; , ‘ergo ad - circumferentiam erit , 
quod erae demoriftraadiim . ' 

, ■ ■ > _ ' 

i • .Problema V. 


; jv , 



B 


Data differentia figmentorum bafis triangu- 
li aggregato laterum , Sc angulo verticis inuenire triangulum . 

"S It data differentia figmentorum bafls trianguli A B aggregatum 
laterum Z aniiulus ad verticem ecqualis angulo. C . Oportet inue- 


nirc rrian 


^ I “ ni 







Inuentum iamfic, & fit illud triangulum 
D A G , in quo perpendi culeis D E, & centro 
D irtteruallo D G qbod fit minus latus deferi- 
battir 1 circulus fecans latus A D produdumin F, 
bafimvero AG in B erunt* igitur B E, EG i- 
quales, vude differentia figmentorum A E,EG 
erit A b efto igitur ipfa A b pofitione , ac ma- 
gnitudine data, compofita vero ex lateribus A D , D G,hoc eft ipfa A F efto 
C squalis Z , & angulus A D G ad verticem aqualis angulo C , & iuUgantur 
BF, FG. Quoniam igitur datur angulus A D G dabitur artgiilusf- D G,vr re- 
liquus e duobus redis dabitur quoq; angulusF B G, vttfifnidius anguli F D g 
angulus enim F DGad centrum duplus eft anguliTPBG : nd circumferentiam 
pofitione igitur* cricBF,quia pofitione cft& ABf&qutitiiamdacum eltpun- 
dum A, a quo in B Fdudaeft A f magnitudine data dabkur*ipfj A f pohtio.. ,,d “- 
ne quoq; vnde dabitur* & pundum F,& quoniam datus Fft angulus- A D g ad 
centrumdatus erit & angulus A fG circumferentiam, vtcuuS dimidius, atque 
data* erit pofitione fG, vnde datum* erit & pundum G & data* quoq; pofi- «;^j... 
tioneG D, quia datus eft angulus D Gf etenim squalis eft datbartgulo D fg Mi- 
ratione aequalium laterum DG, D f, quare dkum*'erit Bt pundum D. Quo- *,■!«. 
D niam igitur dane fuht excremitates A , D , G ,datartim pofitione A D , D G, 
AG,ipfs quoque magnitudine erunt.' r V ’ „ 

Componetur autem hoc modo. Producatur A B in G j & fiat anguliis 
G B F aequalis dimidio eius quem relinquir e duobus redis angulus G,hoc 
eft dimidio anguli h , & in B F ponatur A,F aqualis Z ', Bt fiit Sflgul#s? 

A F G, squalis dimidio anguli C, angulus vero FG D squalis anguloAfG 
erunt igitur squales d G , d F , addita communi A d compofita ex lateribus 
Ad-jdG , trianguli d A G squalis erit ipfi Af,hoc ell Zdats. ’’ : 

° Deinde centro D interuallo DG, vel Df deferibatur circulireF E.Quohia 
igitur angulus C duplus eft anguli -A FG ex conftrudione fkniliter^c an- 
-i f Ff z gu- 
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gulus ADG ad centrum duplus eiufdem anguli A FG ad circumferen- a 
tiam erit angulus A DG ad verticem dato angulo C .squalis, quare & an- 
gulus FDG angulo H , fed angulus H duplus eft anguli- F B4J ex con- 
ftrudione , ergo & angulus FDG eiufdem anguli F B G duplus erit, fed 
angulus F DG eft ad centrum , & infiilit circumferentis F G , cui etiam & 
angulus F B G infiilit ergo ex antecedente Lemmate angulus F B G ad circufc. 
i toni rentiam erit ia agatur ipfi A G perpendicularis D E erunt igitur*iquales B E, 
EG erit ipfa AB data. Conilrudum cfl igitur triangulum D A G , vt fa- 
cere oportebat. 

Lemma I. 


Si angulus trianguli fuerit centrum circuli, differentia vero laterum ferai- 
diameter , & ducatur reda linea non ex centro drculi , fed ab altera ex- 
tremitate differenti® fegmemorum bafis conftitucns cum ea angulum ae- 
qualem dimidio ; qui cil ad verticem trianguli angulo, illa reda linea cir- 
culum fccabk . 


S’ 



l It triangulum DAG,in quo perpendicularis dE fccet bafim AG in 
E»& centro d interuallo d G, quod fit minus latus deferibatur cir- 
culus fecans latus A d produdum itu 
pundis H F bafim vero A G in B s lateriim 
igitur d A, dG differentia erit AH, differen- 
tia vero legmcntorum A E , E G erit A B , 
iungantur autem BH , F G . 7 , 

Quoniam igitur quadrilaterum F G , B H 
cfl in circulo anguli H B G, H F G ex aduer- 
fo duobus redis funt aequales , fed & anguli 
H B G , H B A aquales fune duebus redis, ergo anguli H B G, H F G an- 
gulis H B G , H B A aquales erunt , dempto communi angulo H B G re- 
liquus H F G reliquo H B A aqualis erit , fed angulus H F G ad circum- 
ferentiam dimidius eft anguli H D G ad centrum ergo angulus H 
B A eiufdem anguli ADG dimidius erit . Dico igitur circulum iiib A 
centro interuallo A H deferiptum fecari a B H : manifeflum eft autem 
ipfam BH in eum incideret . Quoniam pundum H eft in circumferen- 
tia , fi igitur eum non fecat tangit , tangat fi fieri poteft contaduserit in H , 
■iimtt & iungatur B F ergo* redus erit angulus AHB , & ideo aqualis redo 
» e»mi H BF qui eft in femicirculo ■, quare parallela* erunt A F , B F, quod eft 
abfurdum . conueniunt enim in F . Non igitur B H tangit circulum , 
cuius centrum A fed fecat , quod erat demonftrandum . 


D 


Lemma II. 

- - i 

Secct circulus fub A centro reda linea B H L in pundis H L , & per 
pundus H quod fit propius ad B ducatur altera reda A HI. Dico 
angulum IHB minorem effe redo. 

; Di- 
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A "p\IuidararemmHLbifmaminL,&Mmgatur A Ercftuj 
1 -^ igitur erit angulus A E Hjacprouide angulus E H A re 
flo minor : tres enim interni anguli trianguli A E H duojbus ' 
redis iiint xquales, led angulus £ HA aequalis elt angulo 
I H Bi fune enim ad verticem, ergo & angulus I H B cm re- 
flo minor quod erat demonftrandura . sb 'Ui 

Problema V I. 

Data differentia legmencorum bafis trianguli differentia laterum & angulo 
verticis inuenire triangulum . 

» • , / . x 

B It data differentia legmentorum bafis trianguli A B differentia late- 
\ rum Z angulus ad verticem xqualis angulo C, Oportet inuenire trian- 
^ gulunu. 

Faflum iamfir& fit illud triangulum D A G,in quo perpendicularis DE 
& centro D interuallo D G , quod Gt minus latus deferibatur circulus fc- 
cans latus D A in H, baGm vero A G in B differentia igitur Tegmentorum 
A E, E Gerit erit A B , differentia vero laterum D A , D G erit AH.Efto 
igitur A B pofitionc,atque magnitudine data ipla vero A H edo xqualis 
datae 2 , & angulus A DG ad veracem xqualisangutoC,& producatur A D 
vique ad circumferendam in F, & iungantur H B > 8 F , F G . Quoniam* 
igitur quadrilatcrum FG, BH eft in circulo, anguli HBG,HFGcx 
C aduerfo duobus redis erunt xquales, led fle anguli H BG duobus redis funt 
xquales, ergo anguli H BG,H Fg angulis HBg,HBA xquales erunt , 
auferatur verinque angulus HBg, reliquus igitur HFg reliquo HbAx* 
qualis erit,fed angulus A d g ad centrum duplus eft anguli A F g ad circum- 
ferentiam, ergo & anguli H B A duplus erit angulus A D G , led datur an- 
gulus A D G, dabitur ergo & H B A, quare dabitur 
nH poGtione,& quoniam a dato, punflo A itu 
ipfam B H dufla elt AH magnitudine data da- 
bitur * A H poGdone quoque fle propter datum 
angulum H B F eft enim , reflus in Icmicirculo 
data* eritBF pofidone & datum * quoque pun- 
D flum F fle ideo data * magnitudine HF & quo- 
niam xquales fune H D , D F dabitur punflum 
D, led datur fle punflum G , ergo dabitur D G * 
pofidone fle magnitudine, fed datur & punflum A, ergo fle A D , A E pofi- 
tione* & magnitudine datx erunt. .. , • 

Componetur autem Gc . centro A interuallo reflx Z xquali deferibatur 
circulus,8e fiat angulus A B H arqualis dimidio anguli C , ex anteccdento 
igitur qpoj primo loco prxmifTum eft Lemmate, BH fecabit ipfum circu- 
lum fecet in punflis H L , Sc per punflum H , quod fit proprius ad B duca- 
tur refla linea AhI, ipfi autem Bh ducatur perpendicularis BF. Quo- 
niam 


h <»: 
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niam igitur ex aiifefedcrire qurid fetundo loco prarmiffum ' cft Lemmate,' A, 

angulus. hB mirior eft redto& angulus F.Bh ■ “Z A 

tc&us , erunt ambcrfimul dudbu& W&is mino* f r ’ r '-\p> i 

res,&iJeocoibuntfed±linear AI>BFicoeant;-:i>-'<^£S/ itsyfc' 
in F , & Iccetijr hf biftriam in dy^amropv 1 '*^*^^!— i\ ^ 
interiwUo D h vel DF , defcribacur circulus cius '"V // ■" 

circumferentia tranfibic per B propter angulum i a 
h B F retium . Deinde producatur A B donec fi- ' 

• ^L.cififuktn ,Ffl.^ mCiefic iiingancur DG f: ... . 

F G'& ipii A G ducatur perpendicularis D £ erunt igitur aequales B E > E G, 

& ideo differentia Tegmentorum AE,EG eritipfa' AB data. Similiter quo* 
niam aquales funt Dh,DG tt fimidiamctndrrfcrcncta; laterum A 1),DG 8 
efitA fc^SUi aequalis pft Zdacaexconftru&ionc . Supcrdl igitur vt angulus, 
ADGad verticem trianguli DAG aequetur angulo C, id autem ita fit 
manififttito. Quoniam enimquadniacerarn F G,lihtilin circulo anguli 
hBG r lvFG ex aduerfbduobusreaiscrunt iBqtrales^fid& anguli hBG* 
h B A iunt xqualisduobusrcdiis,ergo aiiguh k B G > hFG angulis h B G , 

H BA , aquales erunt; dempto commutn angulo FlB G , reliquus H FG 
rcliqjao A aequalis erit, icdcnguliHFG ad dttumferentiam duplus eft 
angulus HDG ad centrum ergo &anguli- H B A diipltis erit anguliis A DG, 
fid & angulus C duplus tft anguli H b A er conllruthone, erga angulus 
A DG angulo C xqaalu eric, quodoftendiflii oportuit; Conitruttum eft 
igitur triangulum Da GlqUaficonftrueBdum.proponebatur.- ; - r - ‘ C2 

» •' 'r.i' . <■ .. 1 1 G i-j et'.: f[£ J> : i T 1 . v.' • l 0;.13 t*"l " - 

/•- d II i. ■ :h *•! Problem4 -VII.i ‘ * ; 

G t 'G » t 

....... . 'i> ' ■ * ly- 

Datoynopx lateribus trianguli datum verticis angulum ambientibus, Sc dif- 
ferentia interreliquum latus, & bafim , imienire triangulum . 

S it datum vnum cx lateribus triangulum- vertidsainbkntibus , aib i dif- 
ferentia inter lacus reliquum & bafim i angulus ad verticem Aqualis 
angulo C. OporteFinucnire triangulum • ; P ar, '‘’ '■■'*•** • 

Fa&u iam fit & fit illud triangulu ab D, cuius latus A b eflo politione* ac 
magnitudine datum , differentia vero incer reliquum latus aO& bafim D b ' 
cfto sequalisipfi z,& angulus D ABad vertrcfcm «qualis angulo C . ■ Pona- • D 
tur autem D G sequalis D B, differentia igitur fpfarum A D, D B eric A G 
&iungatur GB. Quoniam igitur datus eft angulus D a B datus eric & an- 
gulus G a'B , vt reliquus 1 duobus redis ,*hic autem in prima figura ad pri- 
mum Cafiim partniens , in fecunda vero figura qua? ad fecundum Cafum pet- 
tinct angulus D A B idemeft quod angulus ;i Gai>jqBbcumque igitur Cafu 
iii«. datur angiilus Ga B eftaute/fi politione a Bergo* politione eft 6c a-g, led 
*><<«. & magnitudine ponitur dnitri a*quali5 ipfi z, ergo"* pondlum g datum eric 
w ’ i *«■ fed dacufti eft & B,ergo* g B pofltiotie eric & m'agriitudi»e,atque adeo dabitur 
»*'*«• angulus agB quia datur 'Iriangulum 1 *gB4pccic,& in fecunda figura 1 ' 


Liber Quintas . 

A dabitur quoqi & D g B vt reliquus e duobus redis, itaque 
in vtraque figura dabitur angulus D B g eft enim squalis 
ipfi D g B squalibus exiftentibus D g , D B quare* B D 
politione erit & idco*pofitionc quoq;& pundu D,ac pro- 
pterea * ipfs B D , a D magnitudine quoque dats erunt. 

Componetur autem hoc modo . Conllituatur angu- 
lo C aequalis angulus B a D, & ponatur ipfi z aequalis 
ag,& iungatur g B , & angulo D g B squalis conftitua- 
tur angulus G B D,Sc B D occurrat ipfi A D in D , erunt 
igitur D G, D B squales , &idco differentia inter to- 
fi tusa D, & bafim d B trianguli abd erit ag hoc ellz data: eft autem & 
angulus da b ad verticem squalis angulo c ex conllrudione, & latus a b 
iplumdatum Conitrudum elt igitur triangulum a b d,vt facere oportebat. 

Problema VIII. 



Dato vno ex lateribus trianguli datum verticis angulum ambientibus, dato- v 
que aggregato reliqui lateris , & bafis, inuenire triangulum . 

S it datum vnum ex lateribus trianguli angulum verticis ambientibus a b 
compofita vero ex reliquo latere & bale z & angulus ad verticem squa- 
lis angulo C. Oportet iuuenire triangulum . 

L Ponatur iam fadum & fic illud triangulum a b d,cuius latus a b ello pofi- 

tione, ac magnitudine datum, compofita veroex reliquo latere ad,& bafc db 
ello squalis ipfi z,8c angulus ad verticem a squalis angulo C. Producatur au- 
tem a d in G. vt fit d G squalis d b erit igitur a G squalis compofits ex ad, 

d b & iungatur G b . Quoniam igitur poficione eft a b & datus eft angulus ^ 

A erit A G 'politione data.led data eft & magnitudine ergo & * pun&um G >? «u.; 
datum erit datur autem & B dabitur * ergo G B politione & magnitudine atq; “ *>• 
adeo dabitur & angulus g,quia triangulum * A B G datur i pecte i eft autem an- ’* ‘ u,> 
gulo, G aqualis angulus G B D ratione squalium. 

D B, D g quare & ipfe G B D datus erit , politione 
igitur * erit B D quare & * puntftu m D. Quoniam 
D igiturpofitionedatarudb,d a, dati sut termini A, 

D, B, ipfs magnitudine quoque dats erunt. Com- 
ponetur autc fic angulo C conllituatur squalis an- 
gulus B A G,& ponatur A G squalis ipfi z ,& iun&aG B, conllituatur quoque 
angulus F B D squalis angulo G erunt igitur D B,D G squales addita comuni 
D A compofita ex latere A D,& bafc D B trianguli ABD squalis erit ipfi a g 
hoc cftz dats.eft autem & angulus ad verticem A ajqualis angulo C ex con- 
ftru&ioue&latus A Bipfum datum. Conftru&um eft igitur triangulum, 
ABD quod facere oportebat . 

f inis: 



' ’ Digitized by Google 




. v. ;in ■•• • 


rixui : - 

'i >. ' 

. • •iwu f]o .1' 


... : 

* 1 l * . iv i. 


» t . ‘ • .1 IJ Jt» . | J j 


*•! :i a f. i-.r .!!!(!!. J;c's :uhll* 

' : i i. • ' .' : ?■ t . : •'•i.loqf; • - ' 

,L . A r. - • . •- st’ : 

i A v .i. i. • 

l j t:!Uj. .LfJ . J . 

t , 

’.co ‘ . » 

2 ; i. ... iJli .’ ' ■ ;. 


■ . : e .A u * 


-- ~ ' mc' r ’' ’ ' ' „>>b\ v ; ; * 2 i <3 

N a I * r I 

' t A r:i *n.-*n: • p •i,u»-w ) u 
3* '*' 4 -5 <.:it < r . *. .i ,» t C A ! 

•ne aiitupi. :'n;. ^ v ; 

: r v.uipi'/jfi!,"lf P eiiniii i‘ ]i zil.u ; ii A:a;::;cr”p.\; • 

t’ A ilu^nchj UCI -ikrj ' •..•r-.- J : 

>; rna-D olugf.f. >:?;*«'>•* A -• < i* «uli ; >■//•"" : •- 

il'J tC«ibuiiJi:oJ . Xf-U' .■ t. /. - Iv • 

. -,r. ‘H 


.2 1 VI i r i 


A0>( «6$ 


Digitized by Google 


Digitized by Google 


Digitized by Google 


Digitized by Google 



I 

f 



i 


\ 


Digitized by Google 









